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MATHEMATICA. 

L 

Specimen     alterum    methodi    nouae 

quantitates     tranfcendentes     inter     fe 

comparandi    de    comparatione 

arcuum  Ellipfis» 

Au&ore  Leon.  Eulero  p.  3. 

111. 

Specimen    nouae    methodi    curuarum 

quadraturas   et  re&ificationes  aliasque 

quantitates  tranfcendentes  inter 

fe  comparandi. 

Au&ore  Leon.  Eulero  p.  8> 

Principio  moncodus  eft  feAor,  rogandaque  errori 
typothetanim  excufatio  eft ,  quod  pofterior  or- 
dioe  differtatio  priori  eft  antepofitav  Colpam 
batic  aliquodam  rnodo  refarcituri ,  wramque 
diflertationem  fimtrf  confiderabimus ,  et  confueta  nobis 
brtuitate ,  qtiid  m  iis  praeftitum  fit ,  dicemu».  Verfo- 
tur  methodus  a  Cel.  Au&ore  propofita  fingufari  pror- 
fus  modo  ciica.  quantitates  tranfcendfiates  ,  fcn  eiusmodi 
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qnanritates  in  lioeis  curuis  occurrentes,  quae  nullo  mo- 
do  algebraice  exprimi  poflfunt.  JSemper  confideratto 
linearum ,  vtcunjue  fterilis  in  fe  videatur  ,  tam  Geo- 
metriam ,  quam  Aoalyfin,.pulcerrimis  inuentis  locupie- 
tauit.  Cum  primum  enim  Geometrae  lineas  curuas 
contemplari  coeperunt ,  flatim  omuibus  viribus  $o  fnrjt 
annifi ,  vt  tam  fpatia  ab  m  iadufa. ,  quam  ipfam  e> 
rum  longitudjpejn  ,  dimetirentur ,  quarum  inueftigatio- 
num  prior  circa  curuarum  quadraturas  ,  altera  circa  ea- 
rum  re&ificationem  veriari  dicebatur.  Quoniam  vero 
neutrum  in  circulo  praeftari  poterat ,  etfi  omnium  b> 
nearum  curuarum  eft  fimpticifiima  ,  eo  maiori  ftudio  in 
eiusmodi  lineas  curuas  inquifiueront ,  quae  vel  quadra- 
turam ,  hoc  eft  fpatii  iis  inclufi  dimenfionem ,  vel 
I e&ificationem ,  qua  linea  recla  curuae  aequaiis  auTgaati 
debet,  admitterent.  Interim  tamen  etiam  inutiles  co- 
narus  eorum ,  qui  in  quadratura  circuli  inueftigaoda 
fruftra  defudarunt  ,  praeter  opinioncm  pkwima  egregia 
inuenta  (iint  confecuti-,  quibus  idem  vfu  venit ,  quod 
Alchimicis  ,  qui  toti  in  lapidis  philofophoruro  praepa- 
ratione  occupati ,  etfi  voto  fuo  exciderunt ,  plurima 
faluberrima  remedia  in  vlum  medicinae  contulerunt. 
Foft  tnnentam  autem  Analyfin  infinitorum  fummem 
ftudium  ,  quod  praecipue  in  quadrandis  et  redificandis 
lineis  curujs  eft  confumtum  ,  vberrimos  ftu&us  protu- 
lit ,  quibus  plures  methodos  fatis  fublimes ,  quarum 
vfi»  per  vniuerfam  Mathefin  ampliflimus  exiftit ,  accc- 
ptas  referre  debemus.  Quare  haud  minores  fruclus  ab 
eorum  ftudio  expe&are  licet,  qui  in  comparatione  li- 
neatum  curuarum  >  quae  per  iie ,  vel  quadraturam ,  vel 

teffi- 


(o  ) 

reclrrTcatiorjem  ,  refpuutit ,  cxquirenda  laborant ,  in  quo 
negotio  certe  profiiodiflima  Analyfeos  arcana  funt 
adeunda ,  ita  *t  ,  qui  hic  qukquam  praeftiterit ,  is 
pkiriraum  in  hac  fcientia  profecifle  fit  cfenfenda*. 

Hnc  fine  dubio  referenda  eft  noiia  methodus  a 
Cel.  Auctore  excogitata,  cuius  ope  innumerabilium 
curuarum,  quarum  redificatio  omnes  vires  Analyfeos 
tranfcendit,  arcus  inter  fe  comparare  docet.  Pro  iis 
qukiem  curuis ,  quarum  redtfficatio  ope  circuli ,  vel  lo- 
ganthmorum  ,  expediri  poteft  ,  hoc  cognitis  methodis 
praeftari  poteft,  fed  totum  negotium  multo  lacilius 
benettcio  huios  methodi  eonficitur,  quemadmodum  ex 
ipeciroine  pofteriote  luculenter  apparet ,  vbi  compara- 
tioaem  arcnum  circularram ,  aliunde  qnidem  (atts  cogni- 
tairo  ,  et  arcuum  paraboficorum  ,  mira  fimplicitate 
exequitur,  vt  iam  hinc  fiimma  vtilitas  huius  mechodi 
abunde  eluceat. 

In  artercr  autem  ipecimine,  quod  hic  primo  loco 
extat ,  hanc  methodum  potiflimum  ad  Ellipfin  accom- 
modatam  confpicimus,  cuius  lineae  redificationem  ,  ne- 
que  ad  arcife  circulares ,  neque  logarithmos  reuocari 
pofle ,  inter  Geometras  fatis  fuperque  conftat.  Neque 
etiam  in  hac  curria  binos  arcus  diflimiles ,  qui  inter  fe 
fint  aequales ,  abfcindere  licet ,  ex  quo  muko  magis 
mirum  videbitor ,  dato  huius  curuae  arcu  quocunque , 
femper  alium  arcum  ,  et  in  dato  quidem  riuncto  ter- 
mirJfltum  ,  exhiberi  porte  ,  qui  ab  illo  differat  quanti- 
tate  geometrice  aflignabili ,  cum  hoc  ne  in  circulo ' 
quidem  pracftari  queat.  Si  enim  diflerentia  inter  duos 
arcus' circnhres    georrietrice   aflignari    poflet,    eo   ipfo 
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redificatio  circuli  abfoluta  hiberetur.  In  eifipfi  autem 
haec  ratio  longe  aliter  eft  comparata ,  cum  inriumera- 
bilibus  modis  dinereatia  in  binos  arcus  «llipticos  defi- 
niri  poflit.  SimiJi  modo ,  propofito  arcu  ellipfeos 
quocunque ,  ab  alio  quouis  pun&o  arcum  abfcindere 
licet,  qui  ab  illius  duplo  ,  vel  triplo,  vel  alio  quoitis 
multiplo,  atque  etiam  fubmubipio ,  quantitate  georoe- 
trice  affignabili  diflerat.  Imo  etiam  fieri  ppterf,  vt 
haec  diflerentia  prorfus  euanefcat ,  ficque  bini  arcus  el- 
liptici  datam  inter  fe  rationem  tenentes  exhiberi  queant, 
dummodo  ratio  illa  non  fit  aequaUtatis  ,  quippe  quo 
cafu  bini  arcus  prodeunt  inter  fe  fimiles ,  in  quo  oihil 
fingulare  habetur.  Cun&a  autem  haec  problemata, 
quae  Cel.  Auftor  hic  pro  ellipfi  expedioit ,  fimili  pla- 
ne  modo  etiam  pro  hvperbola ,  atque  infinitis  aliis 
lineis  cnruis  multo  ma$s  romplicatis,  refolui  pofle, 
mamfeftum  eft:  ex  quo  haec  methodus  onini  Geome- 
trarum  attentione  et  vberiori  euolutione  digruujrna  vi- 
detur. 

n. 

Theoremata  circa  refidua  ex  diuifione 

poteftatum  reli&a. 

Au&ore  Leon.  Eulero  pag.  49. 

1n  numerorum  natura  plurima  adhuc  myfteria  latere, 
quae  non  obftante  fummo  ftudio ,  quo  tam  veteres, 
quam  recentiores  Mathematici ,  in  proprietates  numero* 
rum  inquifiuerunt ,    adhuc  nobis  funt    abfcondita,    iam 

fcepius 


faepius  eft  ioculcatum  >   quod.  merito  eo  magis  mirum 
videtuF ,    qupd  prinia  noftra  quaatitatum  cognitio.  circi 
numeros    verfari    folet.       Summa    autem    difficultas," 
quam  innumerorum  indote    fcratanda    oflfcndHTHi» ,    iu 
eo  potKfimum  confiftk ,  quod    numeri    fint   quantitatcs 
ducretae ,   et   natura    fua  quafi  continuitatis  rationi  ad- 
▼erfentur.       Non  enini,  vt  Knea  parem  a  longitudine 
pedis  deficiens ,  re&e  dicitur  fere  pedalis  ,  ita  numerus 
param  a  numero ,  veJ  pari ,  vel  qnadrato ,  diftrepan1| 
dici  poteft,  vel  fere  par,  vel  fere  quadratus;  vcl  mt- 
nioia  enim  differentia  naturam  numeri,  vel  paris,  vefc 
quadrati ,   aeque  tollit ,    ac  fi  eflet  mazima.       Eodem 
modo   etiam .  res  fe  habet  in  diuifibiktate.  numerorum  • 
et  in  refiduis ,  quae  dhufione  facta  remanent ,  in  quttxm 
nuua  ratio  conrinui  iocum  inuenire  poteft,  qoare,  cum. 
methodi  in  Analyfi  adbuc  innentae  omnes  rationi  cott* 
tinuitatis    innitantur,   eas  fruftra  ad  proprietates  nume*- 
rorum  inueftigandas  adbibemus ,   fed  ad  hoc    peculiarit> 
aoalyfcos  fpecies  reqoiri  videtur ,    cnius   forfitan    prirna< 
tlementa  etiamnum  nobis  funt  iocogoita.      In  lege  igj» 
tur,   quam    refidua  ex  diuifione  poteftatum  per  diuifo- 
res  quoscunque  rcli&a  fequuntur ,  Gel.  Eukrus   inprimis 
cft  occupatus,   ac  plura   Theoremata   ancrt,   quorum 
dcmonftrationes  fummo   rigorc  adomat :  muko   plures . 
flotem  in  hoc  genere  veritates  agoofcere  licet ,    quaram 
demonftratio  fruftra  eft  quaefita,   cuius  rei   exemplum 
io  quaatitatibus  ,  vbi  cootinuum  fpcdatur ,    vix  repe* 
ritur. 
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IV. 

Demonftratio  Theorematis  et  Sofutio 
V  Problematis  in   A&is  Erud  LipC 
i  propofitorum. 

Au&ore  Leon.  Eulero  p.  12?. 

Cm  in  Aftis  Lipf.  Theorema  hoc  ac  problcma  fin* 
nomioe  fiat  propofita ,  Cel.  Audor  hic  fiacinr 
fc  eorom  efle  inueotorem  profitetur.  Vtrumque  cxiv 
miam  cllipfeos  proprietatem  complc&itur.  }a  Thea» 
remate  .enkrt  docetur  ,  quomodo  dimidia  ellipfis  .  dia- 
metro  qoacuaque  termhiata ,  ita  in  duas  partes  (ecanda- 
flt  r  vt  partium  differeatia  geometrice  aflignari  quear  9 
quae  ipfr  diuifio  cum  partium  dirTereatia  in  eo  expo*- 
nicur ,  vt  a  geometri»  demonftrario  inuefttgaretur.  Prov 
dnt  quidem  nuper  in  Adis  Socioram  Academiae  Parf- 
finae  huius  Theorematis  demoaftratio ,  quae  etfi  verf» 
tatem  enuociatam  ritc  oftendat,  non  tamen  ex  genui. 
ois  principiis  haufta  videtur.  Vnde  innumerabilia  alta 
etusdem  generis  in  eHipfi  aliisqoe  liaeis  curais  inuenire 
licet.  «Idemqne  ex  eo  vel  maxitne  apparet,  quodr 
aadfcor  huins  demoaftrationis  iblutionem  problematis  ag> 
gredt  non  fit  aufos  ,  cum  tamen  ex  hsdem  principhV 
noftri  Au&oria  expedkri  queac.  In  eo  autem  quaeri- 
tur  modus,  in  quadrante  elhptico  partem  geometrice 
amgnandi ,  quae  exacte  (emiflS  quadrantis  aequetnn. 
Celeberrimus  igitur  Eulerus  in  hoc  fcripto  non  folun* 
fuo  moxe  Theorema  aiemoratum  dcmonftrat,  (edetiam 
.". r  ..*'•'  ptobk* 


,proMema  hoc  refoluit ,  idque  ope  methodi  illtut  nouoe, 
quam  iam  pridem  in  hunc  £nem  excogitauit,  et  cuius 
•bini  noua  in  hoc  volumine  fpecimina  edidit ,  quorum 
occafione  de  ifta  methodo  jam  iufius  eft  expofitum  , 
quae  hic  repetere  fuperfluum  foret.  Adiungit  etiam 
alia,quaedam  non  minus  notatu  digna  ,  veluti  id, 
quod  circa  finem  affert,  quo  in  eHipfi  arcus  afli- 
fnatur ,  qui  fit  totius  perimetri  ellipticae  pars  teitia. 

V. 

De    aequationibus    differentialibus    fe- 
cundi   gradus. 

Au&ore  Leon.  Eulero  p.  16 j. 

Singularem  atqne  omoino  nouam  methodum ,  tequa- 
tiones  difierentiales  fecundi  gradus  tradandi ,  Au&or 
traditurus. ,  flatim  obferuat ,  plurima  atque  adeo  infi- 
oita  capita  quorarri  euolutio  etiamnum  in  Mathefi  de- 
fiderantur ,  ad  Analyfin  ac  potifiimum  ad  refolutionem 
aequationum  duTerentialium  fecundi  gradus  reduci. ' 
■Quoties  enim  qnaeftio  ad  partem  quampiam  Mathefeos, 
vti  rocari  folet ,  applicatae  fhfcipitur ,  eins  enodatio 
<Juabus  operationibus  abfoluitur  ,  quarum  alterius  ex 
principiis  ifti  parti  propriis  folutio  ad  aequationes  aua- 
iyticas  reuocatur ,  altera  autem  in  harum  aequationum 
lefoktfione  confumitur.  Iam  vero  principia  Mechani- 
cae  ,  feu  Scientiae  motus  ,  tam  fbJidorum ,  quam 
fitndorum  ,     tum     etiam    Aftronomiae    theoreticae  , 
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ita  funt  exculta ,  vt.  yix  quaeftio  excogitari  poflit , 
cuius  folutiooem  noo  iftorum  principiorum  beneficio 
ad  aequationes  analyticas,  easque  vtplurimum  diiferea- 
tiales  fecundi  gradus ,  pcrducere  liceat.  Ex  quo  mft- 
nifeftum  cft  ,  praecipuarh  Mathefeos  perfedionem , 
quam  quidem  fperare  licet ,  in  huiusmodi  aequationuni 
refohitione  efie  quaerendam.  Quam  ob  caufam  Cel. 
Auctor ,  cum  iam  faepius  in  hoc  negotio  vires  fuas 
exercuiffet,  ac  varias  methodos  particulares ,  quae  fae- 
pius  in  vfum  vocari  queant,  in  medium  attulifiet,  hic 
omnino  nouam  latiffimeque  patentem  viam  iogredi- 
tur ,  iftas  aequationes  tradaodi ,  quae  in  hoc  cooGftit, 
vt  multiplicator  inueftigetur ,  in  qitem  huiusmodi  ae- 
quatio  du&a  fiat  integrabilis :  Quin  etiam  pronunciare 
non  dubitat ,  cuiuscunque  fuerit  ordinis  aequatio  difle- 
rentialis ,  femper  eiusmodi  multiplicatorem  negotium 
conflcientem  dari,  atque  in  hac  differtatione  nonnutla 
huiusmodi  aequationum  genera »  quae  aliis  rrethodis  in- 
■ccefia  videntur,  hac  methodo  feliciter  ad  aequatibnes 
•differentiales  primi  gradus  reduxit,  neque  vllum  eft 
dubium ,  quin  haec  methodus,  fi  vberius  excolatur, 
maxBna  incrementa  in  Analyfin  fit  allatura. 


VJ. 


VI. 

Enumeratio  modqrum,  quibus  figurae 

planae  re&ilineae  per  diagonales  diui- 

duntur  ia  triangula. 

Au&.  I.  A.  de  Segner  pag.  202- 

Quando  in  Geometria  area  figurarum  pluribus  lateri- 
bus  inclufarum  definiri  debet ,  eae  per  diagpnales 
in  triangula  refolui  folent ,  quia  tum  cuiusque  trianguli 
areae  ex  cognitu  lateribus  facile  determinantur.  Quo 
pluribus  autem  lateribus  figura  eft  praedita,  eo  pluribus 
modis  eam  hoc  modo  in  triangula  refolui  pofle ,  vel 
leuiter  attendenti  ftatim  eft  manifeftum.  Ita  cum  in 
quadrilaterum  duas  diagonales  ducere  liceat ,  quadrilatc- 
xum  duplici  modo  in  bina  triangula  diuiditur.  Penta- 
gonum  autem  quintuplici  modo ,  diagonalibus  ducendis , 
in  triangula  refolui  pofle  rerjcritur^  hexagonum  Tero 
14  modis,  et  heptagonum  42modis,  oclogouum  13* 
modis,  enneagonum  4*0.  modis  ctc.  quae  omnium 
modorum  poflibilium  enumeratio ,  quo  magis  cum  la« 
terum  numero  corum  multitudo  crefcit ,  eo  fit  diffici- 
Jior  et  taediofior.  Quare  quaeftio  omnino  curiofa  ,  et 
Geometranim  attentione  digna  videtur,  qua  lege  ifti 
refblutionum  numeri  pro  laterum  multitudine  progre- 
diantnr ,  Tt  inde  pro  quouis  polygono  refolutionum  nu* 
merut  ritc  definiri  queat  ?  Hinc  111.  Auctor  modo  pror- 
fxa  fingukri  et  ingeniofo  legem  progrefljonis  honim  nu- 
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meroram  exponit,  ac  rigorofe  demonftrat ,  dum  docet, 
quomodo  pro  quouis  {folygono  refolutionum  numerus  , 
ex  cognita  refolutione  polygonorum  fimpltciorum ,  quae 
paucioribus  conftant  lateribus  ,  colligi  debeat.  Hac  ra- 
tione  ,  fi  a  fimpliciffimis  incipiamus ,  hanc  inueftigatio- 
nem  continuo'  ad  polygona  plurium  laterum  extenderc 
licet ,  ficque  111.  Audor  fiib  finem  tabellam  adiecit ,  in 
qua  Iftiusmodi  refolutionesad  polygona  20  laterum  vsque 
exhibet.  Liceat  autem  nobis,  a  fumroo  quodam  Geome- 
tra ,  qui  eandem  hanc  tafoulam  calculo  (iibiecit  ,«admonitis^ 
obfeiuare,  hanc  tabulam,ob  quendam  calculi  errorem  , 
tantum  vsque  ad  polygona  15  laterum  effe  iuftam,  quip- 
pe  pro  hoc  polygono  refolutionum  numenis  non  eft 
751900  ,  vt  tabella  habet ,  |  fed  742906  ,  fequentes 
<juoque  numeri ,  dum  ibrte  nouus  error  irrepfit ,  pri- 
mo  ad  1 7  vsque  iatera  nimis  funt  magni ,  deinde  ve  • 
xo  nimis  parui  ,  dum  pro  20  lateribus  refolutionum 
numerus  eft  477638700.  Facilws  haec  apparent ,  fi 
ex  lege  primum  obferuata >  qua  quilibet  numerus  ex 
omnibus  praecedcntibus  coliigitur ,  alia  ad  computum 
ficilior  eliciatur,  cuius  ope  quilibct  numerus  ex  fok) 
praccedente  defimatur.  Ita  fi  pro  polygono  n  laterura 
numerus  refolutionum  fit  P ,  pro  polygono  fequenfe 
«-4-1  iaterom  numerus  refoiutionum  erit  *^—  P, 
Qiiin  etiam  hinc ,  fine  confideratione  praecedentium , 
fiatim  indefinite  pro  polygono  n  lattrum  numerus  re- 
foiutionnro  ita  per  fadfcores  exprimitur ,  vt  fit : 

•      6      JO      14      H      iz  4jl?--!8 
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vbi  numeratcres  quaternario  ,  denomkiatores  vero  vni- 
tate  crefcunf     Hnic  fequentem  nouam  tabulam  ,  bene- 

vole 


•«»  c  o  >  #m> 
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Tole  nobiscum  communicatam  ,  adiungere  e  re  vifiHii 
cft ,  quod  111.  Auctori  buius  JLhediasmatis  noa  difpli- 
aturum  efle  fperamus. 


Num. 

numerus 

num. 

oumerus 

laterum 

refolutioaum 

.     laterum 

refolutionum. 

III 

i 

XV 

742900 

IV 

* 

XVI 

2674440 

V 

5 

XVII 

9^94845 

VI 

»4 

XVIII 

3S357<~7<> 

VII 

4* 

XIX  " 

129644790 

VIII 

132 

XX 

+776"387oo 

IX 

429 

XXI 

1767263 190 

X 

1430 

XXII 

6564x20420 

XI 

4862 

XXIII 

24466267020 

XII 

16796 

XXIV 

9x482563640 

XIII 

5&78d" 

XXV 

3430596136501 

XIV 

2080 la 

VII. 

Methodus  fimptex  et  vniuerialis  omnes 
omnium  aequationum  radices  dete» 

gendi. 

Au£.  I.  A.  de  Segner  pag.  211. 

Complures  iam  a  Geometris  excogitatae  funt  mc- 
thodi  aequationum  algebraicarum  radices ,  vel  ac- 
curate ,  vel  proxime  faltem ,  determinaodi :  omaes  au- 
tem  fcre  poftulant  t  «  valoies   radicum  ,   quae    quae- 

runtur» 


runrur,  propemodum  iam  finc  cognitr,  ad  qoam  cor 
guitionem  quomodo  fit  perueaiendum ,  (aepe  numera 
parum  perfpicitur.  Cel.  BerrmJ/i .  iam  pridem  quidem 
excelleotem  metfaodum  tradidit,  ope .  (erieram  recurren- 
tium  hoc  praeftandi-:  verum  ipfe  aoimaduertit ,  hoc 
modo  tantnm,  vel  ad  maximam ,  vel  ad  mioimam 
aequatioois  radicem  ,  appropinquari.  Iil.  igitur  Auctoc. 
hic  mechanicam  methodum  perquam  ingeniofam  expo* 
nit ,  Tbi  defcnptione  certarum  linearura  curuamm  K- 
mites  omnium  radicum  realium  manifefio  exhibeotur, 
conftru&ioocm  autem  harum  lineanim  geometricam  ad* 
modom  facilem  docet ,  qua ,  quouis  cafii  oblato ,  ferc 
fioe  labore  Tti  liceat*  Quae  lineae  qua  accuratius  fu- 
per  Charta  dehoeantur,  eo  propius  veros  fiogularam 
radicum  valores  maoifeftat,  quibus  cogoiti»,  eo  prom- 
tius  aiiacum  methpdorum  benJeficio  approxirnatio  ioraV 
tuirur. 

vm. 
De  Problematibus  quibusdam  Ifoperi- 

metncis. 

Au&  Paullo  Frifio  pag.  227. 

Iure  monet  Cl.  Audor.io  limine  diflertarionis  fiiae 
problema  Ifoperimetricum  a  celeberrimis  faeculi  no- 
ftri  Geometris ,  Eukro  potiffimum ,  taoto  iam  fludio 
pertraftatum  efle ,  vt  eorum  lucubratiooibus ,  vix  quid- 
quarn  amplius  adiungi  poflit.  Ita  fane  Cel.  Eule- 
riu  Tniueriam   hanc  Theoriam,  quoraodo  intex  omncs 

lineas 


lineas  quotcnaque ,   proprietatibus  communibus   gauden» 
tes,  eam  definiri  oporteat ,  cui  maximi  minimiue  pro- 
prietas  cqnueniat ,    vberrime  «xplicauit ,    methodumque 
facilera  ac  plaoam  omnia  huius  generis  probiemata  rc~ 
foluendi  tradidit.      Verum  enim  vero ,  cum  huiusmodi 
inueftigationes  fempcr  vberiora  ftudia    admittant ,   fuos- 
que  amatores  raro    optato    fru&u ,    promouendis    vltra 
geometriae    pomaeriis ,    deftituaot ,    Cl.   quoque  Fri/b 
non  deneganda  laus  eft,    quod  cafus  quosdam  particula* 
res  huc  redeuntes  iugeniofa  perfpicacitate  magis  illuftra- 
re,  et  breuiori  calculo  exhibere,  conatus  eft.    Caeterum 
dum  Cl.  Au&or  p.    231.    cakulo   fuo    praerogatkiam 
quandam  prae  Euleriano    tribuit,    vnicam   Cel.    EuUri 
diflereattbnem  ,    in.  Tomo  VI.  Comrn.  ooftrorum    ex- 
tantem ,  compertam  haburae  videtur.      Prodrit   autem 
poftmodum  A.  1744.  alia  eiusdem  de  hoc  argumento 
tradatio ,  LauGmnae  excufo  ,  quam  Methodm  inuenicn- 
ii  lineas  curuas  maximi  mimmiue  proprietate  gaudentes 
Tocauit ,  vbi ,  quae  in  priori  differtatione  defiderari  pofle 
videbantur,  abunde  fuppleuit.      Denique  nouam    huius 
problematis  folutionem ,  qua  nihil  pulchrius ,    nihil  ge- 
oeralius,  nihilmagis  analyticurn  ,  efle  poteft,  ex  nouo 
a  fe  adornato  Calcub  variationum  dedudam ,  nobiscnm 
Eulerus  conamunicauit ,  quam  indicaffe  fufficiat,    donec 
in  aliquo   ex  fiibfequentibus    Commentariorum   noftrcv 
xum  voluminibus  comparebit. 


Tom.VILNou.Comm.  c  PHYSICC 


i*.  4Hft  (  o.). 

PHYSICO-MATHEMiATICA-. 

i: 

De*  quibusdam-  circa   lentes;  caufticas* 

et:  fpecuk:  vftoria  emendatis,  et: 

nouiter:  inuentis*. 

Au&ore^L.ElZeiheragag.;  23/1. 

Vim.  folis  catefaciendr:  duplici  modo,  refiexione  Cci< 
licet;  ac  refraftione  , ,  eousque,  augeri  i  pofle  , .  vtt 
effectusi  etiam;  intenfifllmum<  ignem:  longe    fupe* 
ret ,   experimenta  ,   ipeculisr.  vftoriis,  et  lentibus  cauftici&> 
inftituta  ,. ,  manifeftc* .  decJarant/ .   Adi,  tami.  ftupendurrs  au>i 
tem    effectunv  producendum  haeo  inftruments  tot  labo- 
res  tantosque-  fumtus,  poftulant  -, ,  vt  vixr.  quisquanx  prioatus  * 
fibi  ea  comparare.  queat, ,  cumv  tamertin,.  fcientiaei  augi 
menturrfc  maxime.  effet  optandurrr,./vt.naturae  fcrutatores- 
huwsmodi  inftrumentis ,,  iisque  perfediffimis , .  eflent  io- 
ftruclf.      Archimedess  quidemj  apud.  nonnullos  fcriptores 
perhibetuc:  ingenti  fpcculo-  vftorio»  naue»  hbftile&.ad  in-- 
fignem  diftantiami.combuffifle'.,.  ApucL.  alids  autem-,  eos- 
quer  probatiores ■  Y  dec  ratfone ,,  qua  ille5  ire  exurendis:  nas 
vibus,  \eriatus  eft  ,.  nihil  Iegitur  ;.  quarfe  cura.>  enndem. 
efre<ftum    ignibus-  iniiciendis-  muko  facilius>:  confequf  po- 
tuiflet,  de  reiiveritatex meritor.dubitaturc      Interim  ta- 
mea  haec  ,  fiue  hiftoria ,  fiue  fabula ,  Cel.'  Bufiomm  in . 
Gallia  excitatut ,.  vt  de  eiusmodi  fpeculc»  vftorio»  cogi— 

taret* , 


.  mrtt  ,  quod  ex  pluribus  exiguis  (peculis  plam$,-fecnn- 
♦dum  fuperficiem  fphaericam  'difpofitis,  conftaret.  -Neque 
Jfefellit  expe&ationeiri  fucceflus :  *hoc.enim  modo  in- 
♦fignem  vim  tvftoriam  ad  ingentem  ^diftantiam  pro- 
^pagauir. 

Antequam  Thoc  inuentum  *ad  tiotitiam  'Cl.  Au- 
^&oris  perueniflet,  iam  ipfe  de  combinandis  pluribus 
ipeculis  planis '  cogitaaerat ,  quorum  lumen  reflexum, 
clum  in  euridem  focum  proiiceretur ,  idem  eflet  prae- 
tfiturum  ,  tquod  Jfpeculum  »tr)etallicum  toncauum  maxi- 
mis  fumtibus  compararidum  \  ex  quo  iure  fibi  partem 
quandam  gloriae  .huius  inuentionis  vindicare  poteft. 
Hic  autem  inprimis  egregium  ^artificium  excogitauit » 
ipecula  quotcunque  plana  ficili  negotio  iecundum  fuper- 
ficiem  Tphaericam  tdifponendi ,  idque  -ope  afferum  ,  qui, 
Ti  rite  adhibita,'fponte  squafi  ad  "hanc  figuram  incuruan- 
tur.  'Neque  'vero  Tiic  inueftigationes  fuas  terminandas 
putauit ,  led  eriam  artificia  quaedam  excogitauit ,  tabn- 
lis  vitreis  planis  ctirnaturam  inducendi ,  qua  dcinceps , 
tanquam  ipeculo  \ftorio ,  vel  ;binis  coniungendis ,  et 
cauitatem  inter  eas  aqua  implendo ,  tanquam  lente 
vftoria ,  vti  liceat.  Ad  hunc  finem  afTequendum ,  plu- 
ribus  inftitutis  ^xperimerttis-,  didicit,  quomodo  tabula 
vitrea ,  catino  concauo  impofita  ,  igni  ita  Tit  tommit- 
tenda ,  vt  ea  tantum  non  liquefidta  catino  perfedc  fe 
applicet ,  eiusque  figuram  accipiat ,  quam  dcinceps  re- 
frigerata  conftanter  fit  Teruatura ;  hoc  certe  modo 
maximis  orbibus  vitreis  flgura  Tphaerica  fine  tantis 
ambagibus  induci  poterit ,  quales  alioqnin  politura  exi- 
£eret.   .  Etfi  vero  etiam  fineigne  huiusmodi  orbes  vi* 

c  s  trei 


trci  aliquantfllum  incuraari  poflunt ;  ob  elaflicitatem 
cnim  parumper  a  viribus  idonee  applicatis-  fe  infle&i 
patiuotur :  attamen  ex  hoc  ftatu  violento ,  ceflaute  vi~ 
liuni  aftione  r  mox  fe  in  ftatura  natutalem  reftituturas 
efle,  oemo  dubirabit.  Clar.  Auctor  autem  modum 
perquam  ingenioium  proponit ,  iftas  tabulas  hac  rationer 
xncuruatas  in  ftatu  vioiento  retinendi,  ita  vt  fi  tapet- 
ficies  conuexa  aigenta  viuo  fuerit  inducta ,.  altera  fupem 
ficies  concaua  vicem  taoti  fpeculi  metallici,.  maximai 
opcra  et  fiimtibus.  compacati ,  eo  maiore  Hicceffa  fuftU 
nere  poflit ,  quo  fpeculum  vitreura  radios  folis»  multo» 
copiofius,  refle&it,  quam  (peculura  roetallicura  eptimer 
politum.  Huc  aceedit,  quod  a  tali  vi  externa  vit*urn> 
non  ad  figuram  fphaericam.  incuruatur ,  fed  ad  aliara 
propius  ad  paraboJaro  accedcntem  „  quae  propterea  ra» 
dios  (blis  multo  rnagis  in  vnum  focura  eft  colle&ura. 
Hinc  inteJligere  lket,  quanta.  incrementa  ab  huiusmod* 
machinis  vftoriis,  intenfifljmas  etiam.  ignis  fuforii  xvr 
■es  longe  fuperantibus ,  tam  in  Phyfica ,.  quara  Chemia 
jaaefextim ,.  expectare  queamus. 

Phaenomenorrim  Iridis  feu  arcus  coev 
leftis    difqui/itio- 


AnSore  Sim.  Kotelnikow*  p.  252.. 

Iridts  originem  et  naturam  Q.  Audor  hic   explicarrr 
dam  et  ex  priucipiis  dioptricis    perfpicue    euokien? 
dam  fibi  (umfit  j;  vbi  ftatim  animaduertit  „  iajx*  veteri*. 

hufc 


( © )  m$>  « 

Inis  cogDrtum  fuifle,  hoc  phaenomenoa  in  guttis  aqueh 

per  aerem  delabentibus  generari ,  dumsa  cadiis  folis  ez 

aduerfo  colluftrantur.       Non  vuo    autem    modo,    fed 

pluribus,  imo  innumeris,  Iris  produci  poteft,  dum  radri 

iingulas  guttas  ingreflt,  vel  femel ,  vel  bis,  vel  pluriesv 

refieduntur ,'  antequam  inde    leuertantur.      Etfi   emtn 

guttae    aqueae  infigni  pelluciditatis  gradu  fint  praeditae, 

tamen    hoc   babent  cum  omnibus  corporibus  diaphan» 

commune,   quod    non    omnes   radios  in  (uam  foperfi- 

cicm  incidentes  transmittant  ,  fed  partcm  quandam  eo> 

nun  refiectant ,   vnde  fit ,    vt  radii  foiares ,    in  guttat 

intrantes,  iam  quandam  ia&uram  fint  pafiL     Radii  a»> 

tem  ingreul  ob  eandem  rationem  non  omnes   per   gut- 

tulam  tran^mittuntur ,.   fed  pars    quaedam    a   (upcrficie 

ipteriore  refle&itur,    quae  denuo,    vbi  inde  io    aerem 

erumpere  deberet ,  ex  parte  quadam  refle&itur :  ita  in 

eadem  gutta  idem  radius  plures  reflexiones  pati  poteft, 

antequam  rurfus  in  aerem  emittatur.      Quo  plures    au- 

tem  reflexiones  in  gutta  patitur  >  eo  magis  debilitatur, 

ka  vt  mox  omnem  vim  amittat.     Neque  vero  omue* 

radii  in  guttas  intrantes  ,  ct  poft  vnam  vel  aliquot  re» 

flexiones  inde  emergentes^   ad  Iridera   repracfentandam 

funt  idonei ;  fed  ii  tantun» ,   qui  in  exitu  iterum  inteir 

fe  fiunt  paralkli,  quando  quidem  necefle  eft,  vt  radtt> 

a    fingulis   obie&orun*   confpicuorum  punclas  in>  oculot 

Boftuos  traasmifii ,:  fint  ferc  inter  fe    paraUeliv       Hinc 

pro  certo  folis  et  (pe&atozis  fitu ,  certae  taatum  gutuW 

fae  aptae  funt  ad   Iiidem-  producendarn  r   atque    aliae 

quidem  ,   quae   radios  feroel  ieflexos>,   aliae,  quae  bh> 

jbirieMte  seflexos,.  ad  oculos  noftros  transauttunt;,  et  quia 

c  $  Mdifi 


radii  diuerforum  colorum  diuerfam  rrefra&ionem  pau»n« 
tur  ,  aliae  guttae  nobis  radios  rubros  ,  aliae  violaceosV 
et  reliquorum  sCOlorum,reddent,;  :ob  quam  caufam  dt» 
verfkcolores  in  lride  a  fe  inuiccm  feparati  repraefen» 
tantur.  Iam  Iris  principalis  -ab  iis  radiis  exhibetur^ 
-  qui  in  guttis  aqueis  femel  tantum  -reflectuntur ,  quae 
etiam -propterea  rTTiaxime  viuida  apparet :  radii  autem 
bis  in  guttis -reflexi ,  ideoque  multo  maiorem  dimi- 
nutionem  pafli ,  Iridem  fecundariam  multo  debiliori  iu- 
mine  ipeGandam  -praebent.  Cum  ipfum  problema„ 
xpio  arera  poGtio  omnium  <cuiusque  ordinis  Iridum  quae- 
ritur,  rattentione  Phyfjcomm  quam  rmaxime  dignum 
cenfendum  fit ,  nulli  dubitamus,  Le&ores  cum  voluptate 
folutioncm  a  Ci.  Au&ore  fuppeditatam  ilefturos  sefle. 

mi. 

Defcriptio   ac   explicatio  -nbuorum 
quorundam  experimentonim 
.  cele&ricorum. 


P 


Au&ore  IF.  V.  T.  Aepino.  pag. 


tltini  rconrmorantcs  Heu.  Tatres  *Soc.  lefu  ,  -pro  3an- 
dabili  iiio  in  omne  do&rinarum  genus  ftudio ,  a  -multis 
annis  nullam  occatiouem  -praetermittere  folent ,  -qua  oon 
Acaderriiam  noftram ..,  hoc  litterarum  commercium  de- 
bita  orHciorum  reciprocatione  colentem  .,  dc  laboribus 
ifuis  Phyficis,  Mathematicis  ,  Sliftoricis,  iGeographicis  % 

tcertio-. 


eertrbrem  reddant.     Nunc  accidit ,  Tf  nouo  quodam  ex* 
genmento    electrico1  valdc    fingulari    inftituto ,    anfam 
pruebuerint  ad-  ipfanv  Theoriam.   Electricitatis^  magis' 
illuttrandam  ,  et  quanmm-  in*  re,  de-  qua<  tot   fenfus,. 
cjuot;capita ,  fieri  poteft;  fere  euictam  praeftandamv 

Lamiau  vitrea  electrica-  adplicatur.  ad   pyxidem* 
rnagneticarrv.  vitro  teftam , ,  quod-  dum  ■  fit  r  acus  magne- 
ttesm  (lild^  iricumbens*  cufpide  fuav  confeftiitt  furfum   rapi« 
tuc  ad'Vitrum>  pyxidem  tegens-,,  ipfique^  hora*:  duas,. 
\d  tres  ,„  quafi  adgjutinat&,  conftanter-  adhaerett    Poft- 
modum  repentine-  deciditi  acus  >  etr  ad-  fitum  fuum  con-- 
(uetum  redit;     Aufertuo  laminai  a  pyxide  ,  ecce  pata* 
d6xon!:.  acus->  di&6>  citius-  denuo*  afcendif,-  operculo 
pyxidis  vitreot  iterunx  f&.  adgjutinan^,  et  ad  duarum  aut 
ttiam  horarunn  fpatium  >0  non^  aliter", .  acv  antev  factum 
erac  V  adhaerens>    Admota*  iterutr*  lamin&v  acus  decidit, . 
et:(ublata  rurfus  attrahitur;.    Hoc-vetcenties.  repetere 
licui  t:  Patribus  lefuitis.-   Et  haec  fumma  eft  experimenti  • 
Tefdnenjis  f ,  in.i  qua»  nemo->  non*'.  mirabitur;   quomodo1 
Elecl:ricitas>  quae>  ppftidecurfunv  aliquot  horarum  peni- 
tusi:  extincl*i  videbatur-%  momenta  quafi  ,   et   fine-  Jsllai 
noua.  fricl:ionc  ,  autr  excitatione  ,  per  folam  laminae  re- 
motionem,  pptueritrefufcitari^adrnou  autems  lamina  ,, 
iterum  extingui. . 

Haec.  currr  ad.  Cel.'   Abdoris^  huiu*  diuertationii  < 
notitiarat  perucniflenr ,  mox  ins.can&m  horum  tam<  in- 
fbkntiurr*  phaenomenorurrt  fibiiinquirendum  effe  cenfuit, 
ct:  examinare , ,  vmiro  ex*  prineipiis*  T&eoriae-  eletfricae 
FranckJimanae t  quamr,.  vt  ex  libro  ipfius  de  Tbeori*' 
Wtikicitatis.  et  jfiagnetismi.  conftat> .  naturae  -  mira  modo»  > 

cod»-»- 
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congruentem  expertus  eft ,  expttcari  poflint.  Confpicere 
autem  fibi  vifus  eft  confenfum  prorfus  notabilem ,  de 
quo  Tt  certior  fieret ,  aliosque  ,  fi  veta  (entiret ,  con- 
yinceret ,  repetiit  primum  experimentum  Pekinenfe , 
dein  elicuit  ex  nouis  phaenomenis  varias  conclufiones, 
nouaquc  experimenra,  ab  hfe  coockifionibus  fibi  fuggefta, 
multo  ftudio  inftituit.  Solitae  Au&oris  dexterkati  tri- 
buimus,  quod  maximis  in  hac  re  cautelis  vfiis  eft.  Scimus 
ilhim  valedicturum  fuifle  principiis  Theoriae  Francklinia* 
nae ,  fi  experimenta  ,  quae,  quid  docere  debebanc , 
praeuidit ,  id  iufliflcnt.  Accidit  autera  contrarium  ; 
cjuare  nunc  in  featentia  fua  omnimode   fe  confirmauit. 

IV. 

Obferuatio  Optica  de  mutabilitate  dia- 

metri  apparentis  fbraminis  angufti 

oculo  propinqui. 

Au£.  F.  V.  T.  Aepino.  pag.  303. 

lnter  alias  ftupendas  vifionis  anediones  ex  quibus  ia- 
finita  omnipotentis  Creatoris  fapientia  copiofifllme  elucet, 
ea  quoque  proprietas ,  qua  pupilla  ,  pro  copia  luminis 
ingredientis  ,  vel  dilatatur,  vel  conftringitur ,  nos  in  ad- 
mirationem  rapere  poteft ,  tantoque  magis ,  qoo  minus 
haec  mutatio  a  voluntate  noftra  pendet ,  '  fed  fponte 
quafi  ad  vifionis  perfe&ionem,  oculorumque  conferuatio- 
pem,  temperatur.    Cum  pupilla  fit  foraraen  illud  rotun- 

dum 


(0«>  ** 


<fam  in  iride  confpicuum ,  per  qood  radii   ab   obiecKf 

emifli   in   oculnm   intrant  ,    in   eoquc    faper    retina 

tanquam  io  camera  obfcura  imagtnet  obiecrorum  dcpin- 

gunt:  hinc  fit ,  vt ,  quo  magis  popilla    fterit   dilatau , 

eo  maiori  radiorum  copiae  .tegrelTus  in  oculum   conce- 

datur,  ficque  imago  fuper  retina  depicta   Miuidiori   lu- 

mine  exprimatur,  fiquidcm  lumen  externom   pari  vi 

fuerit  praeditum.     Quemadmodum  autem  ad    fcnlatio- 

nem  excitandam  cena  lumtols  *is  «qokkur  ,  ita  etiam 

lux  nimis  fortis  delicattifimo  huic  organo  damnum   a£> 

ferre  pofle  in  proparulo  «ft;  quod  ne  eueriat  a  fapien- 

tiflimo  ereatore  eft  tautum ,  vt  pUpilla  a  fortiore   ln- 

mine  ifponte  fe  contrahat ,   a  debiliori    Tero  fe  dilatet. 

iExperientla  hoc  lirculentiflime'  teftatur,    dum    in   iocis 

tenebricofis  pupillae  apertura  Tehementer  augeri,  ad  in- 

ffignem  autem  lucem  ad  punfti  fere  paruitatem  immi- 

nui  xonfpicitur.     Qaae  etfi  funt  tjotiflirna ,  tamen   fin- 

gularis  «hcumltantia  rirca   mirabilem  amborum   «cuio- 

rum  coofenfum  hic  a  Cel.  Auctoie  primum  t>bferuata 

«fle  videtur ,  haec  nempe ,  qua ,   fi  alrer  tantum  ocu- 

lus  fbrtiori  lumlni  exponitur,  papilla  -quoque  akeriusfo 

contrahit  ,    etiamfi    multo  minorem  luminis  copiam 

excipiat :    ita    memorabili   Au&oris  «xemplo  edoce- 

mur  ,    fi    quis  oculo   v.    gr.    finiftro    Ttens    obiefta 

per   exiguum   foramen   fpe&at,  tunc   multo  maiorem 

campum   vifionis  fe    offerre   ipfi  clanfo  oculo  dextro  , 

quam  eo  aperto,  cuhis  phenomeni  ratioin  eo  eft  fita  , 

quod  aperto  oculo  dextro ,  eiusque   pupilla   ob    maius 

lumen  coar&ata ,  fimut  oculi  finiftri  pupilta  ob  mutuum 

confenfum    contrahebatur  ,     quae ,   claufo    ocuio   dex- 

Tom.  VII.  Nou.  Comm.  d  tro  . 


tfo ,  ob  mmorem  lumkiis  «opiam ,   pcr  foratnetf 
oeptam ,  iterom  expaadebatur ;  ideo  oon   poterat  nor* 
maiorem  vifiooi*  campum  comptedk. 

▼:. 
Acus  uouaei  decllnatoriae  defcriptiba, 

Au£L  L  £.  Zeiheixx  pag;  309^ 

/"Vptimos  &epe  latet  acnum  magnericarum  fabros ,  «*• 
V-/  de  fiat ,  quod  ouIUl  opera  acubus  fuis  eam  ,  quami 
Tolunt,   virtutem    communicare,  queant.      Hbc    autem. 
iode  fieri  docet  Cl.  Audot>r  quooiam  acus  magneticao; 
vulgares  plerumque  hoc  laborant  vitio .r.  qnod~„  ob   ca* 
pkulum  fiupeoGooi  ioferuieos  r  duabus.  quafi  partibus ,  a: 
%  inuicem.  difcretis ,  fint  compofitac  y  quamm  vtraque? 
vicem  acus  fingularis   gerat,    ficque »,  ob   interruptamr» 
roagnetismi  virtutem  ,  nifi»,  (eie  fixam  plagam  vexfur. 
djrigendi ,  minuahir.       Vitium  hoc.  in  pkiribus  acubus  „, 
moce  folito  rabricatk,  per  expenmenta.  luculemer  com> 
parait,  dum  io  iia  quatuor  poli  obfcaiati  (uot ,.  prorfua» 
Tti  euenitet,  fi.  binae  acus  fimplices  fecundum  longiru*' 
dioem  iungerentux ,  ex  quo  huiusmodi.  acus  vis  ihfign*» 
tcr  minuitur.     Hiac  Q.    Au&or.  in    nouam   rationerm 
«cns  declinatorias  fufpendendi  ioquifiuk ,,  qua  coatinuitass 
magnetismi ,  pet  totam.  eius  longjtudinem.  diflufiV  nort. 
inrerrumperetut ,    hicque  ingeniofe.  excoggtatum.  modumi 
froponit  A  quo  acus  tlae.  vlto  capitula  ita  fufpendi.  pot- 
«ft ,  n  UberruDc  fccuudum  amnes  plagas  (e.conueitere^ 


«*  Tim  Vc  dirigeodi  fite  fllo  impedraiento  txercere 
•queat.  Quod  fi  «d  curium  nauium  dirigendum  applicari 
yoteft  xemedium ,  infigncm  inde  vtilitatem  certe  expe- 
iftare  licet ,  cnm  nauigantes  nimis  crebro  de  imbecilli- 
Kte  aooum  nauticaaum  adhuc  fim  conquefti.  Poftquara 
«niro  ars  eft  inuenta  etiam  diirttfimum  chalybem  fum* 
tna  vi  magnetica  imboendi ,  nlhil  amplius  ad  perfcdio- 
oem  jcuum  fliagnetkaruaa ,  ^uam  idonta  infpeafioai» 
xatio,  defidenui  videtur. 


4  %  fHTSICA. 
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PHYSICA. 

i. 

Nitraria  piania   obfcura  expli^ 

cata- 

Au£L  Carofo  Lihnaeo..  pagv  2JS- 

Plantam.  hanc  RuflSae  fndfgenanr  fm  vicinia:  omcinae 
nitrariae  Aftrachanenfis  primus-  obferuauit  brcuibetquc* 
defcripfit  Gottlob>  Scboberus  ,  M.  D.  cuiu&  ftiemorabilien 
Ruflfca-  Afiatica  „  inedirum,  adhuc  opus-,  itineris?  Aftnu 
chaniam»  vcriiis.  et  ad'<  fluuiunr  Terefc  vfque.  inftitutii 
fiuclum  *  bRnfficiOi  Viri  docMTmi  loi  Im.  .  lerchc  * 
M.  D*  ConfiliariL  aulici  et  irr.  curia  medica  Adfeflbris„ 
ex  autographo>  b-  Auctoris-  quondami  transfcriptumy  nu> 
pcr  admanu*.noftrafrperuenitr,.  ideoquedeferiptionenxair- 
thenticum,  huius  planrae»  fihe.  quai  hifttriaieiusd6ni!man*~ 
ca  foret.»  in  .gratiam.  Botanophiloruim  inde:  decerpere 
poflumus* 

»,Inter  exfpatiandunr  „  in*  ScBoSerurr  m  fiac 
»Nitrariai  (ofrkina>>  fub*  menfis»  luliii  initio.  ob  folurm 
„  aridum  et  (alinurrt  paucai  quidem>  vidr  vegetahili*  ecr 
^vix  grarainum  culmos:  habet  tamerc  hifce  ia  terris» 
n  Kali  fiMfn  patriarrr.  VJdL^ninrJEaU; .  jnaius.  ffuticev 
„  fun> »  Kali  lignofumi  linariae.  fbliis,,  Kal»  incanun?  bre. 
„vibu$.  foJiisr  Kali  folifs.  longjbtibus-  et  anguffioribus^ 
n  Prae  hifcc  Kali  fpeciebus  iucundam  me  rapuftr  in>  ad- 
ymintionfim  ptauta  nondujD.  vift  >  nec  ab>  aliis»  Bota> 

»mci»» 


trtfc\s\  prout  rwwJor ,  dofcripta.  Eft  anftem  frutj- 
„  coft  ,.  yam»  vlnae  bnbantkae  ionga ;  radix  oihii  fio« 
„  gjriare  babet ,.  caujts-  JBgnofi»  conftat  fibris ,  tJbiffimo- 
^qoe-coitke  eft  obdu&ns  ;.  folia  haher  aagufta ,  yi 
„fummte  «wiMtioia;  ad  foriram  folii Goaphaki,  fi- 
,r  te  Elycfcryff ;  flprcs»  liiar  regnlare*  .  peotapetaii ,  M 
ir,cokH»y  fru#ufr  eft  cylindraceus-  etr  cuurcusv  io^  (uo> 
„.  roitane-,  angunaa-  «r  jcotus>  rubiwndHiimos v .  Kor  Tt. 
,r-pturiB*m>  ferninav  ittbromnda'  duraquer  eootjbeot-f. 
^fipo*  gft  fi»er  jioiiusv  fed:  quodammodo1  raaoaccnt» 
n  .ftediicexe  a#  foMBi  geans-  airaborauii  quidero  ,,  fed  ■  mu> 
^iu».  ioueuice  pottii ;,  nncTus*  qoideirr  analogiam  quan~ 
^damiE^rArnw»  p*iaeberr  led  ^ores  haoim  ooa  eoo- 
,^T»«oiuor  cubt  )OOftiis>,  quatcnu*  illi  fcexapecaU  iont  nfr* 
n  gplares5,,  bii  tenr  peotapecali  r  Tti:  dicHanr  eft.  Ad 
irOrobwry  germ~  Fdrfiffytrr  quem  Botanjd  inter 
,rSbrbi'  (peciesr.  recenfenrr  noftra  planta  er  parte  latione 
,,^^*.  Jfpe&TF  ^fdeturv  fedi  inehus  eft ,  genus  pro- 
^pnumfformare ,  cr  in  .defejSu'  oomipis  commodioris- 
„,adi  meraorianv.  fuae-  patriae?  Nitrariotm  adnebanv 

Foff  Schoberwv  fimilenr  planranr  iir  Sibirur  aoT 
&ctnJF.iaHum'.  lamyicharjv  repertam ,  fub>  Cajuu  jrmfiu 
m&&  aaadaerrddai!p6t  Gmelinus,  quam  defcriptiooem, 
fo.^tvp.-  p--  17*  c«kditr  Ammanus ;  Deoique  SteUtrm 
jaegreute  .<?«r/;/ity?  Flor  SibVlll  p.  $37.  cawiem  fiiani 
Cftfianr  ad-  Iacum>  ialfurrr .  dcferti-  Vnmjanenps  {foa* 
Qnmgtmfifr  afrfOfcotgtv:  arnne  Selengam  fubcuntis  co« 
gpuminarii ,  >  obCeruauir ,  er  fub  genericov  EJaeagnl  na- 
«uae  r^aatfwr^   ifioc  oaafo 

d  $  d» 


4e  Taae  pbota  «beriis  difleteodi   Ftor.  Sib.  i.  C 

que  praeeuoce  111.  Unnaeo  Ofirid»  oomioe  fahHauk. 
Aft  inaofpicate  iccidit ,  tc  GmeHnus  aeqoe  ac  Steilems , 
friaotam  viderint  fioribus  iam  orbam ;  comone  GMf- 
#uf  TOgauerit  Lenbiwn ,  Afirachaniae  taoc  commoran- 
<em  ,  \t  Nitrariae  Scboberi  exempla  ad  fe  toitteiet, 
ioter  charras  ficcata,  ipfimque  pfantam  widem  defcri. 
beret ,  oeqne  feic ,  qood  ad  florcs  atrioet ,  voto  h€tm 
,cft  compos.  Tandem  III.  Lmnaetu  femina  cx  Ruffia 
«ccepta  In  feorto  VpfaUenfi  ita  coicre  iaftkuk  >  n  qoae- 
fitos  din  ftaes  obttoeret  ;  vnde  iam  notkiam  huiui 
•plaotae  ad  plenariac  perfedtknis  gradom  perdo&am  effe 
faademm.  Errores  operarum ,  quibas  oon  femel  pto 
Imt  filfo,  kftu  fclfi*  kgitur,  facile  Le&ar  excofab*. 

n. 

Folypi   marini,   Ruffis  Karakatiza 
di&i,  defcriptio. 

AuS.  IoC  Theoph.  Koelreuter.  p.  $2i\ 

[erito  conqueritur  CL  Anaor  4e  paockatc  fcripto- 
ram ,  ^ui  niftoriam  aotmaiium  marinonmi  data 
«pera  illuOraroot.  Canfae  in  pramptu  runt :  rnukkodo 
oamque  et  diuerfitas  auimalnim  ;  dew  dtfficukas  mg 
adipiiceadi ,  quae  interdura  tanta  eft ,  ft  noa  nifi  fer- 
Juko  caGii  tnbuendum  6t,  fi  tale  antmal  incideric  u 
maons  viri  dodi,  amator*  mueftigatioois  naturae, 
Jttoc  Hiftoriae  mturalis  paocm  ioo  tfudjo   amplificare 

cupittH 


4H»f  »}«■»-.  s< 

«upfenri.  Pknoque  de  rebw  exotidr  noritias  percgru- 
satoribus  debari  conftat  ,  hominibus  vt  plarimum  mi» 
flas  eradid»y  qoi,  id  quae  potiflimum  atteodere  de* 
boificot  y  igooraruas.  Scriptores  fyftematici ,  Gesntms  , 
Aldtwm&M  y  Unftmm,  omnia  vndecuraqac  corraferunt, 
ninus  fottfciti  de  vcritaw ,  aut  ^eri  fpecie ,  eorum  v 
«nae  dfcemif ,  quam  ne  qnid  ab  aliis  di&um  praeter- 
mittecent.  Hinc  eot  in  Hifloria*  aaimalium ,  ioprim.» 
marinorum  ,  crrores ,  tot  defedus ,  quos  haud  .ficrkP, 
■ifi.  endita  opera  woturr»  iotelligenthim  ,  qur  ipil  per 
•errarum  mariumque  aoftactus  longioqua  ranera  huic 
▼fiu  inflBtuere  aon  graoe  duxerint  r  eliminari  r  aut,  fiip- 
ftari ,  pofle  patcL  At  quam  difficilis  et  fumtuum  in> 
commodis  piaepedita  haec  ics-  efl?  CL  KoehreuTaw  nuV 
■ori  conftiftit,  coriodrattm  fuam  explcce^  cum  wi  re» 
tum  naturalinm  ftudiofi  fua  fponte  occafionerrr  iptf  fiuV 
mioiftraruor ,  hanc  ,  quanv  deftripfit  r  Polypi  %eciemi 
»  piunbt»  exempkribus  acauate  examinandi.  Vt 
«nior  Polypf ,  Karukatfza  df&i ,  Graeds  homioibu^^ 
Aegae*  Adriaticique  maris  accolis,,  m.  eJcam  cedunty. 
imo  a»  veteribos ,  quod  rJluribt»  exemplis*  lonfiomu  <xv 
«et  ,  in  deliciis  habiti  funt  j,  ka  ob  eandem-  caittam> 
haec  animalia ,  exeaterata ,  ficca. ,  in  Rufliam  quoque. 
importari>  folent,  graturrr  pafeto  praebkuri  eduYuim;,, 
tempore  ieiumi,  inprimi»  fi  brachia  ,.  fiue  tcataeula»,. 
npetiei^  quae  elixa  et  afla  gufto  vix  •  camibus  fuilbsi 
difcernuntuc.  Exempla  Polyporum  ,  in  fpiritu  vioii 
fclius.  curiofitatis  graua  adferaata ,.  eflecerunt ,.  Tt  de» 
fcriptiooi.  fuae  hunc ,  quem  vitfemus ,  perfe&lonir  gnr* 
dnm.  coBfiliare.  Audor  potueiit;     Denique  obfcruamus  ^ 


3*         «s$  <  ;-o  ^m 

vocabulum  Karakattea  dt  Tatarica  fiogot  in  ita&ui 
inueclum  efle :  K*f*  edim  Tatatfe  «t  Turcis  *&w« 
looat ;  hunc  autem  colorem  curis  exeefaum  ,  in  fupiaa 
inptimfc-iacie ,  PbJypis  jttitnjpttfc.,  Atifcortttobfti*  ifcflt* 
monio  confinmtur. 

■     JH.  ... 

Zoophyti  marini .,  e  Coralliorum  ge- 
nere,  Hiftoria. 

Auftare  L  T.  Koelreuter.  p.  344 

iv. 

Befcriptio  Tubipotae  jnaris  ABri 
accolae. 

Au&ore  eodem.  p.  374. 


Contiriuatio  Hiftoriae  ZoOpriytiiiiarini 
e  corallorum  genere. 

Au&ore  eodem.  p.  3//. 

Ajiud  rcrum  marinarum  genus  hoc  loco  tractandum 
.  fibi  fumfit  Cl.  Auc"tor ,  fterilem  itidem  ac  cultu- 
xa  indigentem  calcando  campum,  vnde  apud  hiftoriae 
mturalis  fcriptores  vix  nuda   rerum   nomina  decerpfe- 

ris, 


4u>  t  •  >  «n>  « 

ris,  rantum  abeft,  tt,  qiioij  de  rcbus  ipfis  ad  plenam 
illafam  cogDkion«Bi  ftiiat ,  haurire  poflh.  Ztapbyt* 
funt ,  Tt  infcriptto  docet ,  vnum  e  Corallhntm  genere, 
alterom  Tubiporae  fpecies,  ab  Au&ore  defcripta."  De 
primo  dision&ia  opellis  agit ,  qUoniatn  doo '  corporft 
confiderat ,  ciusdem  omnino  fpeciei ,  an  patriae  eius- 
dem  ?  non  lirjuet.  '  Alterum  Archangelopoli  miflum  y 
«x  Gazophylacio  Impexatorio  alterom  deprompcum  eft. 
Vtinam  orane»  thefanri ,  tam  natnrales ,  quam  r)ura- 
marii,  aliiqoe,  ift  tocopletjflimo  hoc  Gaiophylado 
fetentes,  eodem  ftndio  atque  do&rina  in  apricum  pro* 
ducerentur)  Tvbiporae  fpecies  huc  Tsqoe  ignota  etiarn 
Archangelopoli  ad  Cl.  Auctorem  perlata  eft,  vndc 
pcrfpkitur ,  inexhanftas  vbiuis  maris  efle  opes ,  ctic* 
Iwrique  frigidum  iooibere  qoidem  pofle  perquifitidnem 
circa  iUas  inftitaendam,  natnrae  antem  facultati  in  pro- 
daceadtt  infiniris  operibos  lirtutes  non  ponere.  Non 
cft^  vt  ad  fpecialia  deftendamus.  Obieruamu»  genera- 
tim  ,  tam  exteriorem,  qoam  interiorem  cooditionem 
atque  texturam  defcribi ,  ddnde ,  cum  non  conueniat 
inter  hiftorico*  natumles ,  ttraftt  2oophytA  anirrati 
jegbo,  an  vegerabiK,  fint  adnomeranda  ?  experimentft 
chciraca  addi,  ex  qnibns  clarum  fit,  ab  vtroque  par- 
ttcipare.  Hoc  flempe  gradu  a  tegetabilibus  ad  ani- 
mantja  tranfit  riatura  ,  qaam  nihil  fkere  per  Jaltum , 
*€tu»  ditferium  eft. 


j 
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Obfeftmtiones    meteorologicae    fa£tae 

Petropoli   annis  i?5$  et  175/f 

cum,:  confe&ariis.. 

Au£tore.  L.  A.  Braun.  pagy  38?!. 

T"V _  obTeniationibiB  ipfit>,   eadem  omnmo  metbodo  ^ 
JL*  ac  puecedentes ,  in  Tomo  V.  Comment..  expo* 
firae,  quarum  cootinuationcm  fuppcditaot ,  inftttutU  ac 
digeftis,  diccBC  nihth  attinefc      Singukre  eft,  quod  hic 
cx   comparatione  •  inftituta   colligitur,    primis  Februarii 
dicbus .  aoni    175  5-   fogtu  m  Gerraania<  citc*  >  Gocttia- 
gam  magis .  intenium  regnafie  ,    qutm  quidem>  hic  Pe- 
tropoli.       Deinde   ioter    tonitrua  ,    propter   tnftoriam 
noftrae  Fetropolees^  iftud*  memorabile  eft^    quo  turrie 
templi  St*  Petri  h>  Caftello  die  $o>Aprihs  aani'1756 
folminc  percufla  conflograiiitr    Caeterum  Gl.  Auclor  i« 
gratiam.  eoxnm ,    qui .  thetmometfo    PetrapoHtano ,    Ctm 
Deiisliano  , .  mintis  adfueti ,   iliud  ;cum  Fahrenbeitiano  „ . 
ReaurrMJriano  ^  aHiwe  ,  companre  Toiuerjnt ,   concintu- 
W  tabulaav  fcalarum  ofnnium  fere  vfitatiorum  thermo» 
cnetrorum  ,    ita  iuita»  fe  inuicem .  pofitarum ,   ¥t  cob> 
paratia  vpo  .  intuita  fieri  pofiit*       tfaec  inttr  tabulam* 
eexi  iacifca  XVUI,  locum  obtiact* 


ASTRO» 


ASTRONOMICA. 

©e  Tlefracticmibus  in   oris 
fe,p  te  ji  t  r'ion  a  lib  u  fc. 

AuSore  G.  Heinfio.  p.  4**. 

Notom  eft  Solis  ©nmrumqtte  fidermn  radios.,  dum 
puriflima  coeli  fpatia  emenG  in  noftram  atmo* 
fphaefam  intrant ,  a  tramite  feo  redilineo  ali- 
rjuantillum  dcfle&i ,  idque  eo<cragis,  quo  propius  ad 
borizontem  aducniuot.  Hinc  omaia  fidera  altiua  fupra 
borizontem  efeuata  nobis  apparent ,  quam  fi  corurn  ra- 
dii  reda  ad  nos  pcruenircnt ,  -etque  ob  hanc  cauGun 
Sol  citios  nobis  oruri,  tatdiusque  occidcre  videtor,  quaoi 
fioe  hac  radiorum  infiexione  eflct  eucnturum.  Diae* 
leotia  ifta ,  qut  altitudo  fideram  ob  atmofpbaeram  aa- 
getur ,  refta&io  aftronomica  appeHari  folet ,  in  qua  m- 
veftiganda  Aftronomi  ab  omnj  tempore  maxime  &erunC 
occupati.,  atque  tabulas  condJdeiunt ,  quibus  pro  quauis 
aldtudiue  *fideris  obferuata  4iaec  refra&io  4ftrooomjcs 
defignatur.  Cum  autem  atmofpbaera  neftra  maximia 
motationibus  fit  obnoxia,  focile  intelligitur .  etiam  rc- 
£a&iones  haud  leuiter  pro  locorum  tempeftafflmqne.tdi- 
TOrfitate  variare  debere.  Hieme  certc  vbique  maiores 
4eprehendnntur ,  qoam  aeftate,  quia  ftigore  aer  con- 
«denfatur ,  ideoque  radios  magis  reftingit ,  et  cum  in 
abjfSmos  montes  afcendimus ,  vbi   aer   leuior   eft  et 

e  a  tenuior, 


teouior ,  ibi  quoqae  minorea  refia&iones  experimur. 
Deinde  etiam  fuh  aequatore  Aftrooomi  GaJli,  graduuot 
terreftrium  dimetiendoijum  caufa  eo  profe&i ,  refra&kK 
oes  minores  deprehendenint ,  quam  Parifiis  r  quod  fihe: 
dubio  aeri  ob  infignem  caJorem  multo  tenuiori  eft  tri» 
bueodum.  Hinc  vicuHm:  concludi  debere  videtut  „  itn 
regionibus  borealibus ,,  ob  fngns*  inteafiffiraurrj  ,  refra<ffio* 
nes-  haiid  mediocriter  augert  debere ,  quam  coniefltr- 
lam  relatio  Hollandorum  ,  qui  Anno  1597  irr  Noiw 
Semla  hybeioare  coa&i ,  Jblis.  ortum  muko  aotey  quaiffi 
expectare  potexaot,  font  expem,  mirifice  confirraar*: 
fidetur.  Cum  antem  CeL  dt  Maupertuts  in  Lappoaia* 
refradaooenr  fideruqT  omnt  cunv  expk>raflety  eam  prae* 
ter  expettationem  haud  maiorem  inuenit ,  quami  fiaxft» 
fii* ,  qnod  meriro.  tanquairr  infigoe  Paradoinm  eft'  (pe*. 
flandum.  Clariffl  igitur  .  huius.  diflemtionis  Auotoc; 
hanc  inueftigationem  uunmav,,  qnai  poUer,  ix  iogeoiii 
vtoerins  profequitur,  et  poftquam»  Ludtofci:  De  Flste 
Zk  la  Croyerc,  ad  vltirao*  fines-  Sibuiae  ableg&tii,  ob- 
ieroationes ,  ad  oftium  flunti;  Oknck  habitas  „  omni  ftnw  ■ 
dio  ac  foHertia  examinafler,  in  hac  quoquc  tam  bo- 
reali  regione,  cuk»  ktitndo  7,3  grados  (uperat,  ro~ 
fhdiones  Parifinis  non  maiores  faifle  demonftrat ,  ac 
frequemer  adeo  minores  ipfi  fimt  vhae  ,  quod  ioexr- 
ipedatum  PhacnorocnoB  »  Aftronomia  cetto  maxim^ 
cft  momeati* 


IX 


ii. 

Relatio   Obferuationum  cirea  Iongitur 

dinem  Penduli   fimplicis   in~ 

ftitutarum» 

Aufiore  A.  N".  Griiehow.  pag.  44 5. 

Pbftquam  folertiflimus  Obferuator   Grijcbovias ,    prae* 
rnatura  morte  nobis  ereptus,  rationem   Obferuatio- 
mm   fiarum  in-  Iqfula  Ofilia  ad  Lunae  parallaxio  ac- 
caratu»  definiendarrr  inflitutarum  >  quem  in  fioem    po« 
riflkrraro  hoc  iter  ftrfceperat,    in  praecedenti  volumine 
reddiffifietv  mmc?  oWeruatione*  quoque,  quas  ad  grauitatis 
dtaemrinatioiifem»  fumnxr  ffudio*  er  cura-  in  eodem  hoc 
itioere  inftTtuerat  r  exponirr  ex  quibus  Theoria  Telluris 
maxima  increment*  adeptura;  videtur.     Cum  enim  fe- 
tis  faperqur  fuiflcr  exptorarum  ,   tarrr  ofir  motunr  diur- 
nnnr   tcllunV,   quarrr  ob  eiu*  figurarrr  fpfiaeroidicam , 
Tim  grauitatis  fub  aequaforer  dftnioui  y  prorje?  polbs  au- 
tenr  augeri  oporterc ,.  ex  obfcruatiombu^  adfiuc  ioftitu- 
tis  reguia  eff  ftabilita  r   cuius  ope  ad  quamuis;  latitudi- 
nem  vcnr  grauitati*  quantkae-  definiri  queat."     Conclu- 
diror  autem  ea  ck  nameity  ofciflationurrr ,    quas  pendu- 
Jtmi  datae  longfrudinis  dato  temporis  interuatto  abfoluit. 
Namqne  ez  principiis   mechanicis   euictum    eft  ,    quo 
maior  fuerit  grauitas ,   feu  nilns  dcorfum ,    eo  frcqueoJ 
tiore*  reddi  eiusdem  penduli  ofcillationes.      Quare  ccr- 
mcthodus,    tim  grauitatis  explorandi,    in  hoc 
c  a  confiftit, 
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confiftit ,  tt  ofciflationes ,  a  penddlo  datae  longirndrrfii 
certo  tempore  petadae ,  accurate  ournerentar ,  id  qaod 
Cl.  Audor  Reualiae ,  Ptrnmtiae  et  in  OftRa  Infuh 
oaini  adhibita  ioduftria  et  circumipe<aione  praeftitit. 
Saepius  autem  repetitis ,  ac  diuerfimode  inftitutis  ho- 
iusmodi  experimentis ,  in  his  locis  motum  penduli  aK- 
^uanto  tardiorem  deprthendit ,  quam  Fetropoli ,  vnde 
quidem ,  quod  regulae  illi  egregie  eft  confentaneum  * 
feqnitur  ,  m  hre  locis  ,  vtpote  magis  aequatorem  verfus 
fitis  ,  grauitatem  cfft  minorem,  quam  Petropoli :  ipfii 
autem  differentia  cum  muko  «naior  prodtit ,  quam  -ea 
regula  patitur ,  concludendum  inde  videtur ,  non  fiib 
omnibus  jneridiaois  diminutionem  ^rauiuds  aequatorem 
verfus  eandem  lcgern  fequi ,  neque  in  omnibus  !locist 
fub  eodem  parallelo  fitis ,  tgraoitatem  efle  eiusdem  tna- 
gnitudinis ;  imo  etiam  fortaujs  aoo  omnes  meridianos 
eadem  figura  effe  praeditos ,  oeque  totius  terrae  6gn* 
ram  ita  efle  regularem  ,  vt  adhuc  eft  cRdkum ,  cuius 
rei  atiae  quoque  obferuatianes  Virorum  Cl.  Cbriftopbori 
Maire  et  R.  I.  Bofcwicb ,  4n  ditione  Pootificia  ad 
dimetiendos  gradus  duos  meridiani  inftitutae,  non  leuem 
fujfpicionem  praebent.  Hic  igitur  fautatoribos  naturae 
arnpliflimus  campjus  aperitur,  in  veram  teme  figuram» 
tam  nouis  obferuationibus  et  experimenrk ,  quam  ra- 
tionibus  ex  eius  iocema  indoje  petitis ,  muko  accuta» 
tius  ioquireodv 
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De    Ibrce    im-berbL 

.    In  Vohimine  V;  Nouor.  Comm.  p.  345.  extttr 

fc-  Gmlim*  dcfcriptio'  Ibicis   imberbh ,    Ruffis    5^4 

di&i,    vbt   inier  atia   dtcitur    de  dentibus:    „efle  ia 

„maxiUa  inferioro  quatuor  intifbres  et  quatuor  caoinos, 

wcum  quioqu*  molaribus,    qooram  flnguhs  broae  radt* 

wces  finc ;    ftperiorem  autenv  maxttlam  eodem '  incifo* 

„  rum  et>  canmorom  numeto  gaudere ',    et  quatuor  tan« 

„tum  molaribus,  triptici  radice  nixis,  praeditam  efl5.,f 

H*ec  cum  legiflet  Hh  IMmem  \  perlitten»,   Vpfatia 

die  XIV.  Odobri»  aooi  17^0,  datas,   „dabium  nobis 

„  mouit  ;  dc*  deotibi»  primoritas    ift '  fupetiore    maxilla , 

wet  detcaflio»»»  inferiorc,   tanquam  naturae  omnium 

^cogaitonmr  animalium  repoghantibus;   rogauitque ,  •  n 

^fi  hoc  animal  vnquan>  Petropoliik  perferretur,  aut  fi 

„oranium  eius  obtineri  poffit,  illud  attente  iitfpiceremus, 

„feqn*.  de  obierastis'  noftfis  cerriorem  redderemus:  „  Ia« 

diciuro  tanti   viri   mox»  in  eius-partes  nos  defcender» 

inujt,  etiamfr  mukum    mirati    fimus,   Gn/e/inum  ia  to 

tam  clara,.  nulhsque    in    obferoaod»   diflkulrttibus  00» 

noxia ,  deceptum  fafle'.      Fatcndum  autenr  efH  quod 

tota  IMcis*  mberbu  defcriptio  Gmliniana:  feftmfttiencm  , 

qua  confeda  eft,    rcdofety   procwl  dubio-  accuraoorerril 

fappedjtaflct,    fir.in.  reditu  er  Sibiria  .    per  itwer»  ra< 

tionct ,  -  regionem  ,   in    qua  hoo .  animal  commoratur  <;' . 

ipfi  dcnuo  peragrare  licuiffit.      Tanto  igitur  magis?  nd* 

ccftuiiim  erat,  aninaal  denua  examinart ,  eiusquc-talem 

du* 


dare    defcriptioncrn  ,    quae ,   omoe  dubium  aoertendo, 
nihil  noa  comple&eretur ,    quod  ad  iuftam  eius    ideam 
(iftendam  facere  poffit.    Quod  cum  exfequendum  nobis 
proponimus,  non  poffunaus  noo  iaudare  Viram  ExcelL 
Cregorim  Tephwt  Status  Coafiliariumadualem  et  Augu* 
ftiujmi  Impcratoiis  pro  DucatuSle(uico-HolIaticoCa«rie- 
rariurn,  oec  noa  Vinim  IUuftrem  Bafilium  Adddurovt,  £ta- 
tus  Coofiliarium  et  Vke-Gubetnatorem  Qrenburgenfem  , 
virumquc  Academiac  noftrae,  cui  a  iuueaili  aetate  addi&i 
fuerunt,  houoris  cau(a  adfcriptum,  eo  quod  proindefelTo 
ardoie  fuo  booas  artes  promoueodi,  occafioncm  aobis  fub- 
rniaiftrarunt ,  duo  cadauera  animalis  mafcula  et  «oum  foe- 
mioeum,  ex  Vcraoia  et  Orenburgo  huc  allaca,  cultro  ana- 
tomicb  jubiiciendi.  Polfidemus  quoque  foemellam  viuam, 
quam  itidem  beneuolentiae  Excell  Teplom  debemus.  De> 
fcriptio  fequeos  V.  C.  AJexium  Protajfou;,  Prc&fiiomi  ana- 
fpoucae  Adiun&um,  au&orem  agnofcit; 

Ibex  imberbit  y.  qocm  fcic  pro  cxemplo  caetero- 
gnro  eiusdem  fpeciei  aoimaUum  ddcribendum  furnfimus, 
trat  mas.  Quadrupes  bifulcum ,  cornutum  »  ruminans , 
%  ct  quidem  ex  genere  caprino.  Docuic  haec  infpc&io 
partkim  eius  tam  internarum,  quam  exteroarum.  Cha- 
racteres  io  boc  animali  prtuos  definiunt ,  Tti  videtur  t 
fcrma  connaro  ,  nafi,  atque  defe&us  barbae.  Caput 
itaque  babet  quodammodo  ouiUum,,  fed  oafo  perano- 
pk> ,  gibbo  atque  aduoco ,  fuperuc  per  mediam  loogt~ 
tndincm  finea  tenoi ,  exa&e  Teftigium  fepti  nariuni  in- 
Acaixe  »  bi£uiam  ctiftin&o ,  exoemis  naribua,  ina  cnin 

k~ 


Jabro  fuperiore  prae  illo  infcriore,  multom  prominenri- 
Imis  et  quafi  propendentibus.  Cornua  gerit  (atis  crafla 
ct  valida,  ouato-rotunda  ,  adulto  animali  plus  quam  ad  \ 

pedis  alritudinem  prodwfta,  perpetua,  concaua,  totaque 
quauta  albida ,  et  contra  folem  pellucida  \  quae  mox 
ab  exortu  fuo  eztrorfum  et  aliquantum  in  priora  in- 
fignitcr  arcuata,  atque  ab  imo  ad  vsque  tres  quartas  par- 
tw  iongitudinis  fuae  crebris  orbiculis,  fiue  circulis,  inac- 
qualia ,  perque  longitiidinem  ftriata ,  reliqua  parte 
beuia  funt,  multumque  ibi  arctiora  ficla,  iterum,  fed 
letrorfum  leuiflime  gibba,  in  cztremitates  tandem 
abeunt  acutas*  verfus  fe  inuicem  ct  tamillum  in  prio> 
ra  conuetfas.  Nafus,  refpc&u  roolis  totius  capitis  val- 
de  magnus,  nihil  rerme  in  fe  continet  cartilaginei,  mul* 
to  minus  oflci ;  ezcepta  parre  fuperiore ,  qua  incipit 
ab  ofle  frontis,  quod  ibi  in  cartilagtnem  defiriit  tehuem 
atque  ezacutam  ,  minus  quam  ad  quartam  partem  k»- 
gitudinis  fcpti  narium  ezcumntem  ,  et  parte  ima  eius* 
dem  fepti ,  qua  id  furgit  a  iun&ura  partium  palatina* 
nim  oflium  maziUarium  et  a  vonere,  vbi  quoque  att- 
quid  adeft  cartilaginei.  Omne  vcro ,  quod  fupcreft  , 
oafi ,  conftat  ex  fubftantia  mufculofa  ,  denia ,  et  inter- 
mizta  pinguedine  dura ,  fimillima  illius  linguae ,  fed 
compactiore  ,  firmioreque  ,  diuifum  fepto  tcnui ,  pellu- 
cico ,  in  duas  ampltflimas  narcs  ,  intus  fubtenfas  tunica 
tenuiffima  ,  mucofa  ,  laeui  quidem  ,  at  pilofa  ,  in  me- 
dio  parietnm  fuorum  fiue  laterom ,  mediocrem  digitum 
transuctfum  craflas ,  priora  verfus  et  pofteriora  ,  item 
tjpa  cnm  labro  fuptriore  coofluunt,  tenuiorcs.  Oe- 
Tum.Vll.Nou.Comm.  f  fc&ua 
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fectus  itjqne  cartihginam '  ia  eiusmodi  aaribus  facit ,  vt 
eae  ia  mortuo  animali  noa  faftioeaat  (e ;  fcd  illico 
callabantur;  mde  etiam  fit,  '  quod  in  iisdem  coliapus 
orae  earum  extremae  mukum  ante  leptum  promineant, 
hoc  vero  intra  nafum  magis  retradum  appareat. 

Maxilla  inferior  anterius  inftru&a  cft  dentibus  pri- 
nioribus  odto,    quorum  bini  medii  eminent  corona  la- 
tiore  io  aciem  tenuem  atque  leniffime  gibbam  rermina- 
ta ;  reliqui  ad  hos  adftantes,    quo    pofteriores,  eo  an- 
guftiore  et  exacutiore  Corona  funt  donati.  Singuli  caete- 
xum  defixi  fiint  ia  alueolis  fuis  fihgularibus  et  altiflimis 
radicibus.       An  huic  animali  id  quoque  fingulare   prae 
aliis  eft  ,    quod  omnes  eius  dentes  primores  mmus  fir- 
tnitetr   ftenc  ia  fiiis  alueolis,    ied  vel  4eui(fimo  impul- 
fi  digito  in  omnem  partem  facile  Tacillent  ?    In   tribas 
ffibie&is   diligenter  ob  id  examinati  eadem  phaenome- 
na    conftanter    dftenderunc.       Pone    primores ,-   inter- 
valio  duorum   pollicum    disiunfti,    fequuntur  vtrimquo 
inolares  quinque*       Primi  et  fecundt  fingulari  corona; 
tertii  er  quarti,  latiores  prioribus,  duplici,    bifariamque 
quafi  diulfij    vltimi  quiati,  et  iilis  ktiores,    tnfkriam 
diftinfti,   ideoque   triplici  corona  funt  inftrudi.       Su- 
periori  maxillae  nulli  Cint  primores,  fed  molares  vtrim- 
oue  (ex;   quorum  tres  priores  fingulari,   (equentes  alii 
tres  duplici  corona    donatf ,    bifariamque  ideo  diftincti 
fiint.      Differunt  praeterea  fuperiores  molares  ab  infe- 
rioribos,   quod  iltt  exteraum  latus  habeadt  concauum \ 
iatctnum  conuexuin.    Contrarium  vero  obtinet  ib  infe- 


tioribus  Omnes  caeterum  fingulas  coronas  in  fcmmo 
habent  fcrupofas  et  afperas,  perque  longitudinem  mc- 
dia  alta  fiflura  in  dno  diftin&as.  Priores  tres  infixi 
fcnt  alueolis  fiiis  nunc  biois,  nunc  terniS',  quidam 
etiam  quatemis  radicibus ;  fequentes  alii  tres  binis  tan* 
cum  ,  eoque  craflioribus  et  altioribus,  quo  funt  vlte» 
riores;  exceptis  vltimis  inferioribns ,  qui  vti  triplid 
corona^  ita  etiam  jtemis  radicibui  funt  inftru&L 

fteliquo  corporis  fiaibttu  ceruum ,  Cne  pothis  hia- 
tnulum  ceruinum,  refert  quidem  huius  fpeeiei  antmalium 
4bemina ,  non  vero  mas,  qui  hirfutior  et  pilorum  coiore  ab 
«a  totns  diuerfus ,  magi»  accedit  ad  hircum  domeCticum, 
eumque  fbrtiter  oler.  Ptlo  tamen  veftitur  cemino^  *equft 
craflb  ac  denio,  fed  Jongiore,  mollioreque*  «qui  a 
io  fronte,  lateribus  capitis  atque  xolli  ex  cinereo  inca* 
nu8  eft ;  in  armis ,  dorfo .,  lateribus  eiusdem  atqne 
coxis  magis  in  album ,  fed  fordidum  colorem  vergens* 
Ad  ima  vero-  laterum ,  ilia  atque  iugulum  promitfior 
idem  lanam  iam  refert;  praetercaque  in  pectore,  toto  abdo- 
mine  atque  in  interioribus  vtrorumque  crurum  candidiffimus 
•ct  refplendens.  Superrie  a  prima  fpina  vertebrarum  dorfi 
per  medium  tergum  protenditur  ftria  quaedam  fufci  coloris> 
ienfim  pofteriora  verfus  latefcens„  donec  fuper  os  (acrum 
in  plagam  abeat  rhomboideae  figurie,  extremo  fuo  jon- 
gitudtnaU  ad  vsque  anum  pertingentem.  Inguina  ab 
^mni  pilo  Jibera,  iiudaquc  ibi  cutis  vn&uofo  quodam 
Jaumore  madefck.  Pilofiftlma  ercontrario  prae  omnibus 
ad&is  pars  eft  huic  animaii  circa  iugulura ,  vbi  ct  muldr 

fa  tudi- 
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tudinem  et.  loDgitudioem  pili  adaugeot  paullum  iafi*  orbf» 
tas-  oculorum  vrrimque  ab  geais  demifii  cofmrum  ioftar 
fifciculi  quidam  pilorum  alborum,  quatuor  ferme  polli- 
ccs  loogi ,  voum  Jati  >  fiib  quorum  fiogulo  voicum  fa- 
cile  coofpicitur  lmearis  diametri  apertum  ofculum  breuia 
cuiusdam  du&us  excretorii ,   qui  ducit    in    folliculum , 
capacem  maioris  oucis  aueHaoae ,  faftum  ex  introuerfui 
rediicta  cute,  quae  ibi  arctatur  primum  in  illum  duftum, 
dein  expanditur   in    ipfam    foJliculum  ,   eodem    ferme 
modo ,  vti  fit  in  vrethra  et  vefica  vrinaria.     In  vtro- 
que,    quos  hadenus  diffecui  eius  fpeciei    htrcos,    folli- 
culos  illos  inueni  totos  quantos  plenos  fpiflo  quodam  et 
crauo  lateritii  coloris  quafi    vnguine ,    fimili   ceruminm 
aurium.      Et,   cum    ipfi    folliculi   iotus  vodique  cribri 
inftar  fint  porofi ,    prefia  quamuis    leniter    circum    eos 
externa  cutis,  cum  fubiecta  ei  cellulofa  pingui  tela,  eructa- 
bat  in  cauitatem  illorum  per  poros  iftos  fimile  et  cook 
fiftentia   et    cobre   crafiamentum. 

Longitudo  animalis  fumta  per  meditmi  nafiun  , 
frontem,  collum  dorfumque  ab  ipfo  extremo  fepti  no- 
riuna  vsque  ad  illud  ani  eft  4  pedum  p|  pollicum  $ 
quod  vltra  propendet ,  cauda  eft  biriuta ,  tres  circiter 
pollices  longa.  Altitudo  folo  iofiftentis  ab  ima  vngiua 
cruris  anterioris  fecundum  idem  erc&um  ad  fummum 
dorfum  a  ped.  6\  poll.  Eadem  fimiliter  fecundum 
crus  pofterius  ad  vsque  fummitatcm  ofiis  facri  fumta, 
eft  a  ped.  7i  poll.  Circumfercotia  trunci  tansuerfim 
pone  fcapulas  duda  eft  a  ncd.  et  6{  poll.     Eiusdem 

mcniuiao 


mtnfurae  eft  et  illa ,  quae  fada  per  bypochondria  ; 
fcd  per  ilia  capta  minor  eft  praecedentibus  a|  polL 
Hadenus  V.  G.  Protajfm. 

Foeminas  hirius  animalis  excomes  efle,  non  fo- 
hm  ex  duobus  exemplis  ad  nos  perlaris ,  etiamfi  iu- 
ftun  nondum  aetatem  attigifle  *Uae  fiot,  fufpicari  U- 
cet;  fcd  idem  quoque  relationes  Cofaccorum,  campo» 
ad  Boryfthenem  inhabitantiuro  ,  confirmant.  Meticu- 
lofac  funt,  aft  non ,  it  mares,  feroces.  Si  impetun« 
tnr  a  lupis ,  ant  canibus ,  foeminas  intra  circulum  col- 
ligunt  mares,  quas  ftonte  obueria  fortitcr  contra  ho* 
ftcs  defeodunt."  Sunt  qui  dicunt,  cornua  decidua  cffe, 
Cbfacci  negant.  Ipfa  quoque  ftructura  cornuum  valde 
cornpacTa,  et  ferc  oflea,  contrarium  oftendere  vidc- 
lur.  Vtrum  numeru»  annulorum  m  cornibu»  cum 
aetatc  animali»  crefcat,  nemo  ccrto  proounciare  au> 
{bs  cft. 

Vt  ckrins  figura   et   corporis   habttos   animalis 
oollri  patcfcant,  mafculum  et  fbemellam ,  et  hanc  qui- 
dem  ad  viuum ,  illum  ad  cadaner  gelu  rigidum  et  in 
iafto  fitn  collocatum,  delineari  et  aeri  incidi  curauimui» 
quae  figurae  m  Tabnla  XIX.  fiibne&untur. 

Praeterea  non  praetermittendom  cflc,  cenft- 
mrjs ,  in  raro  opere  Nirtl.  Wftfcmi  de  Orientali  et 
Septentrionali  Tataria  edk.  adae  pag.  790.  conhmdi 
boc  animal  cum  animali  Mofchifero,  id  quod  a.  com- 
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tnuni  Ttriqne  nomioe  Saiga  fadtum  efle  fuipicanm 
Loqui  outcm  illum  de  Ibice  imberbi^  tarm  ex  loco  n* 
tali ,  quem  viciniam  ciuitatis  Vffae  indicar  t  quam  ex 
figura  corauum  ,  cui  apprime  cum  noftris  conocnit , 
adpatet* 

Denique   addemus    defcriptionem    huius  anirruf- 
lis    a    b.       bmkero ,    Profeflbrc   in    noftra  quondam 
Academi*   «t    dein    Confiliario    redieuum    aulico ,    im 
Vcrania  confe&am ,  ex  qua  adhuc  quaedam  ad  pknio- 
rem  animalis  cognitionem  facicntia    innotefcent.      £n 
verba  eius  ex  Germanico  verfa  :    „Eft  fingulafe  genus 
*animalis  Ruflis  in  Vcrania  Sagaki  didum,   cuius  ca- 
„ro  carni  ceruinae  (^rotb  Wlldpret)  accenfctur.      Cri- 
„ties  habet   ad    inftar  capreae ,   cauda  digitum  longa/, 
„caput  ouittum    nafo   adunco,     maodibulum    fuperius 
,,prae  infcriore  ad  latitudinem  manus  prominet ,.   ct 
„eft  flexite  ,  jquia  fine  oue  totum  ex  cartilagine  ( mc- 
„lius  dixiflet:   ex  mufculofa  quadam  fubftantia  )    con- 
„ftat.       Balant,  -vt  oucs,   greflu    incedunt    tolutario, 
^(fajf)  tatermixto .   fi  fugantur,  faku,   ideoque  prae 
„caprea  curuj  fiinc  longe  vclociores;    pafcnntur,    noo 
„vt  alia  animaua,  tfed  ateoUendo  mandibulnm  fuperius 
„et   retrogradiendo       Tergoris  vfus*  ob  rnolliriem   tx 
„tractabilitatem ,    fi   fubigitur ,    caprino   non  inferioc, 
„ad  chirothecas ,    balteos ,    cingula  ,    k)ra ,    aptiiTimrs. 
„Oportct   autem ,    vt   occidantur    menie    Septembri  , 
,quia  alias  tergus  multitudinc  vermium  intercutum  h- 
„borat,  et  tbicunque  exefum,  nultius  vfiis  eft.     Marcs 
^coroua  genrot  annulata,  absque  ramis,  quotannis  deci- 

»doa. 
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f,dua.  (Si  fidcs  au&ori,  quera  tamen  hac  io  re  felfo  ramore 
f,deceptum  eflc  futpicamur.)  Stantes  gregatim  canes  non 
^timent,  pleiumque  occiduntur  profundo  (bmno  opprefli. 
f>Caro  ob  pinguedinem  ouillae  fimilis  f  guftu  ad  car- 
f,nem  damarum  accedit  9  inprimis  caro  capitis  in  de« 
^hciis  babetur.  Omnes  campi  Boryfthenem  inter 
„et  Tanain ,  nec  noa  Zarizina  Aftrachanum  Tsque  f 
whoc  pecore  abundant.  Videbis  aliquando  fex  ad  de~ 
f,cem  mille  in  vno  gregp  colle&a  etc.„  Haec  ex- 
cerpfimus  ex  codice  manufcripto ,  qui  elegantem  de- 
fcriptionem  geographicam  totius  Vcianiae »  fcu  Paruae 
Ruffiae  |   comple&itur. 


MATHEMATICA. 


Tom.  VH.  Nou.Com.  A  SPEd- 


SPECIMEN    ALTERVM 

METHODI  NOVAE 

QVANTITATES    TRANSCENDENTES    INTER 
SE  COMPARANDI. 

DE 
COMPARATIONE   ARCVVM  ELLIPSIS. 

Audore 
L.    EFLUKO. 

i. 

Primum  buius  methodi  fpecimen ,  quod  nqper  ex- 
hibui ,  in  comparatione  arcuum  circuli  et  para- 
bolae  conicae  yerfabatur,  quae  comparatio  etfi 
in  fe  fpedata  non  eft  noua ,  cum  methodis  vul- 
garibus  iam  pridem  (it  expedita ,  tamen  inde  exordien- 
dum  eft  vifum ,  quo  nouae  huius  methodi ,  quam 
adumbraui ,  vis  melius  perfpiciatur ;  quod  non  fblum 
ad  easdem  veritates,  quae  methodis  confuetis  erui  (o* 
lent,  perducat,  fed  etiam  viam  longe  faciliorem  et 
expeditiorem  eadem  praeftatadi  patefaciat.  Methodus 
enim  confiieta  integrationes  fatis  taediofas  requirit ,  atque 
ita  eft  comparata ,  vt  nifi  arcus  iftarum  curuarum,  qui 
inter  fe  funt  comparandi ,  ad  quadraturas  cognitas  cir- 
culi  ac  hyperbolae  reuocari  potuirTent ,  nullo  modo  ia 
(ubfidium  vocari  potuiflet. 

A  a  s.  Quan* 
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*.  Qujntum  erga  haec  aoua  methodus  praeftaw 
TaleaC,  vberius  ex  compiratione  arcuum  ellipfis  ef 
hyperbolae  perfpicietur ;  quarum  curuarum  redftficatio, 
cum  nulto  modo,  neque  ad  circuli  quadraturam,  neque 
sul  logarrithmos  reduci  queat ,  methodis  coufoetis  nullns 
amplius  locus  relinquitur,  neque  per  eas  modus  patet, 
diuerfas  iftarum  curuarura  arcus  inter  fe  conferendi. 
Quare  cum  oftendeta,  nouae  huius  methodi  beneficia 
comparationern  arcuum  elliptkorum  et  hyperbolicorum 
pari  cum  fucceflii  inftitui  pofle,  atque  arcuum  paraboli- 
corum  y  quoniam  methodi  vulgares  ad  id  ptane  funt 
ineptae ,  eo  magjs  fiunmus  vfus  nouae  methodi  ind* 
elucebit- 

3.  Inueni  autem  huius  methodi  ope    arcus    tam 
ellipticos,  quam  hyperbolicos,  pari  modo  inter  fe  eom~ 
parari  pofle,  atqpe  arcus  par  abolicos ,  hcque  id  impedi- 
mento    eflfe  y    quod    harum    curuarum.  redificatio  viies 
analyfeos  peaitus  transgredi  videatur.     Quin  etiam  haec 
comparatio  fub  iisdem    conditionibus  >.  atque    in    para* 
bola    inftitui    poteft 9    ita    vt  propofita  fiue  in  eflipfiy 
fiue  in  hyperbola  arcu  quocunque,  ab.  alia  quouis  cius- 
dem  curuae  pun&o  arcus  abfcindi  poffit  r    qui     ab    illo 
differat  quantitate  geometrice  affignabilu     Simili  autem 
modp  a  pundo  quouis  arcus  exhiberi  poterit  r    qui   ab 
arcu  propofito,    vel    bis  f    vel    ter,    vel  toties  (umto, 
quoties  lubuerit,  quantitate  geometrica  difcrepet. 

+.  Porra  autem  effici  poteft  r  vt  haec  differen* 
tia  ptane  in  nihilum  abeat,  aicusque  inuentus  ipft  ar- 
cui  propofito  eiusue  multiplo  adeo  fiat  aequalis  r  per* 
inde  atque  in  parabola  id  fieri  pofle  notum  dL       Si- 

nviliter 
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militer  quidcm  vfu  venit,  vt  bini  arcus  aequales  exhi- 
beri  nequeant,  qui  non  fimul  inter  fe  fint  fimiles ,  ve- 
rum  hoc  multo  magis  notatu  erit  dignurn ,  quod  tam* 
in  eDipfi  ,  quam  hyperbola,  propofito  arcu  quocunque,, 
femper  alius  arcufr  affignan  queat ,  qui  illius  duplo ,  vel 
triplo,  vel  multiplo  cuicunque  fit  aequali*. 

.5.  Queraadmodum  igitur  ratione  comparationi* 
diuerforum  arcuum.,  ellipfis  et  hyperbola  indolem  para- 
boiae  (equuntur  y  ita  curua  lemnifcata  ipfi  circulo  fimr- 
iis  deprehenditur.  In  ea  enim  curua,  aeqne  ac  in  ch> 
culo ,  fi  ptopofitus  fuerit  arcus  quicunque  r  a  punfto 
quouis  dato  arcum  abfcindere  licet,  qui  propofito  vel 
fherit  aeqaalis,  vel  duplo  maior,  vci  triplov  vel  toties, 
quoties  lubuerit.  In-  hac  namque  curaa  ,  perinde  atque 
in  circulor  eiusmodi  arcus  non  dantur,  quorum  diffa- 
rentia  geometrice  poffit  affignari. 

6.  Quae  autem  hic  fum  allaturus,  multo  Iatius> 
patent ,  quam  ad  curuas  commemoratas,  ellipfin  ,  hyper- 
bolanr  et  lemnifcatam  ,  quippe  quae  tantum  cafus  quafii 
fimpliciffimos  conftituunt  formularum  ,  quas  haec  me~ 
thodus  fuppeditat.  His  enfm  fbrmulis  euolutis  fimilem 
comparationem  ih  infinitis  aliis  curuarum  generibus  ih- 
(tituere  licebit.      Quemadmodum  autem  primum  fpeci*- 

men  euoiutione  huiu*  aequationis   innitebatur :: 

« 

iia  hic  aequationem  latius  patentem  faodamenti  Ioco> 
aflumi  oportet ;  ex  qaa  tamen  vtraque  variabilis  >  ope. 
extra<5ionis  radicis  quadratac,  definiri  queat.  Sit  igttur 
propoGtt  haec 

&  s  Aecps^ 
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Aequatio    canonica. 

o = a  -+-  y  (xx  -+-yy)  ■+■  *  $  xy  -+-  %xxyy 

7.  Quodfiex  bac  aequatione  tam  valorem  ipfios 
xt  quam  ipfms  y,  feorfim  extrahamus  ,  obtinebimus  : 

„ — ?  «h-  V  ($Sxx~la-t-yxx)(,v+?  x*)) 

J — ■  Y -+-£** 

—  —  $y—  KSlyy  —  fa-KmHV  -4-Zyy)) 
•*-—  v~+Tyy 

vbi  fignis  radicalibus  diuerfa  tribuimus  figna ,    quoniam 

ab  arbitrio  noftro  pendent:  dummodo  eorum  in  fequeo- 

tibus  debita  ratio  teneatur. 

8.  Ponamus,  vt  breuitati  confulamus,  bas  formu- 
las  fiirdas : 

V[S$xx—(a-*-yxx(y-+-%xx))=zX  et 
V  tf  $yy — (a  -+-  yvy)  [y  -f-  %yy)) — Y 
Tt  babeamus : 

^—TTTiV  feu  ^-—yy-^r^x^^xxy 
x—^ijjj  feu  -Y=zyx-)-$y-i-j;xyy.     •< 

9.  Nunc  aequatio  canonica  etiam  difFerentietur  • 
eritque  ' 

0  =  dx(yx+-*y-)rZxyy)+dy{yy+$x+$xxS) 
vnde  colKgimus  fbre : 

o^-Y dx-±-Xdy  >  fiue  ^-^rro 

Cum    igitur  X  fit  fumSio  ipfius  x,  et  Y  ipfius  *  cdt 
integrando : 

/V-/1?  =  Cooft.. 

10.  Vi- 
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*0.  Viciftim  ergo  nouimus,  fi  huiusmodi  aequa- 
tio  integralis  fuejrit  propofita : 

/  V  -/1?  =  Conft. 
in  qua  X  et  Y  eiusmodi  frnctiones  iriationales  ipfarura 
x  ety  defignent,  vt  fit: 

X zzz V{$ Sxx—(a  -hyxx)(y-+- %xx)  et 
Yz=zV($8yy-(a-^yyy)  (y-H^)) 

tum    huic  aequationi  fctisfacere  relationem  inter  x  tty 

per  aequationem  canonicam  definitam. 

11.  Quemadmodum  autem  inuenimus  aequa- 
tionem  ^-^=0,  ita  confideremus  nunc  aequationem 
latjus  patentem 

y       x  — aw 

et   inueftigemus  cuiusmodi  funcliones  P  et  Q  efle  que- 

ant    ipfarum    x  et  y ,  vt  d\  integrationem  admittat, 
ideoque  diflferentia  formularum  integralium 

j^2_y^f?-Conft.+  V 
algebraice  exhiberi  queat. 

13.  Quo  haec  inuefVgatio  fccilius  inftitui  queat, 
ponamus  xyzzzu,  et  ob  xdj-\-ydxzzzdu ,  habebi- 
mus  dy——-2!?*  qui  valor  toco  dy  in  aequatione 
ditfererjtiali  fubftitutus  dabit : 

feu  per  x  mukiplicando : 

o=zdx{yxx-Yyy)-*-Myy-*~**'*~ZxxS) 
fea  o-zzz.ydx{xx-yy)-\~X-du 

14.  £rlt 
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14.  Erit  ergo  ^-^^,  et  cum  fir  ^z^ 
«rit  quoque  ^—vt^^t  vnde  habebimus: 

"    *— tta-:)'-**)* 
Primo  trgo  patet,  fi  fit  Q=jy  et  P=-  xxt  fbre  iV 
rr^  et  V.-3|~^.     HinCj  afliimta  aequatione  cano* 
nica,  erit 

/W^-/s^=Cooft.-i-« 

15.  5imilis  autem  integratio  quantitatis  V,  quo- 
que  fuccedit ,  fi  pro  P  et  Q  accipiantur  poteftatcs 
quaeuis  parium  dimenfionum  ipfarum  x  et  y.  -Quod 
yt  appareat,  ponanms  xx-S-yj-t,  et,  -ob  xyzzu,  ae» 
quatio  <anorrica  abit  in  hane  formam : 

snde  Jfit  te-^ff-K 

16*.  Ponamus  iam  P=rjf*  et  tjzr/  ,  erit  W 
^Ot^+j^):^,  ideoque  rfV=^(«+ft$j^»vt 
xvnde  integrando  fit: 

v~^(3«H-3£*y-1-£tf*#>)" 
Vel  ob  ?**jr=-*-y(*jr-Hjy)-a$'*jr   habebitut 

17.     Quare  nofira  aequatio  canonica  etiam  fatis* 
Jaoiet  huic  aequationi  integrali: 

/2^2-/5^-=0jnftt  ~&(3«W*ayr^?*JW> 

Atque 
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-Atque    his    tribus  cafibus  colligendis ,  aequatio  canonica 
Tatisfaciet.huic  aequationi  diflerentiali  latius  patenti: 

J  *(5»yy-(ct+.yyyMr-+Zyy)    JlWxx— «a-t-Tr* *X<y-*-6«J) 

18.  Si  vlterius  progredi  velimus,  ponamus  Pzjc* 

*Q=r>  fietque  ^V=^(^+*W+**)=y (!*-«») 
fubftituto  ergo  pro  *  valore  inuento,  erit 

d  V—  p  («  *++a£u^tf$+2c%-yy)uik±tfty*+ft#) 
ideoque  integrando^ 

V=^(aa+2a^^(4^+2a^-Yy)«tt+^«*+f^tt4) 
Vnde  erit  per  aequationem  canonkam:  j^-^—J*"^ 
=  Conft.  -f-  ^,(1  5aa-+  3  0^+5(45^+40^- YY)*^ 

-+-i5^yn-3??*y)' 

19.  Nunc  autem  formulis  uoftris  irraiionalibus 
X  et  Y  eiusmodi  formas  inducamus ,  quae  Jacilius  ad 
quosuis  cafu9  accommodnri  queant :  fitque 

X=  V^CA+Cjror+Ejf4)  et  Y= V^(A+Qy+fy* 
jiecefle  ergo  eft  fit : 

Apz=L~ay'y    Epzz—y%-Cpzzd$-yy-*Z 
Tnde  fit; 

a=^*;  ?=^p  et  J:i=V(YY  +  Cp+*f£j. 

20  Sit  iam  yv=A;  et  p=.kk't  fiimaturque; 
yrr— VA;  ac  fietc 

a=kkVA ;  y=-VA ;  ?=*£  et  *=  V(A+Ctt-fEfr) 

iicque  erit; 

X  =  AV(A+C**+E*»)ctY=*V(A+Cjy+&*) 
Tom.VII.Nou.Com.  B  ct 


ip,     DE,  QFANTIT-    TJtANSQENJ^Efm. 

c$,  aequatio  canpnica.  prodibit  : 

q==A&r  A(xx~\rjy)+2xy  V. A(  A+CJH;i-Efc+)rr?E  kkxxyyt . 
21 1  Ex,  hac.  aute.m,  v^riabiles.  ^.  et  j^  ita.a.fe,: 
iftuicem,  pendent., ,  vt>  Ct : : 

"  ^=-jfX^x.y(ArhCkkrh,Ek\}^^xxyf 

y4=  xy^-yyx^ckk^mrijwj 

«JVA(A-f-Cfefc-+-,Efe*)  — feVA(A-f- C*x-»»Bxn«j 

J>-~:     -       A  —  EMk*x 

jyVAfA-t-Cfcfe-t-Efe^-t-fcVAtA-t-Cyj-t-Ej»*),) 

*a-c      :  A— iEAfe^.   -  — *  • 

a.2A  Hi ..  igitur.  valores  fitisfacient  huic  aequatio«*. 
n/.v  integrali,  latjmme. patentU  ex  §v  i^dedu&ae,  durn.j 
c&  pcr,  -^multiplicjatijr^: 

',<**(« -t-gxx-f-gx*}..     rdvfg-f-g^-f-gy*)^,  prtn/i    .  gfe«j>  y 
/ :y[\+CxlZ+E x*).. ~J  W  A+Cyy+Jy*) .^VV"K^  y^  ^ 

^f^v(3  AJkfc-h3^yA(A-hCfc^E^)-hE^W) ; 
rCvnfc-^^+f^taA^  . 


cpmparafc; 

isflue  nptetuc,  pej  11;^  et  arcus.  alii  abfcifiae  jk  relpon-. 

dens  in  4eadem  curua, J^^^^j)-' per  IIj^  intesr 
hps  duos .  arcu§...ifta  relatio  l^unTt.Aabebit ; . 

^,*Tn.Jc=Con(h:-h^^^  j 

fifluidem,  abfciflae    at  et ^.ita  a/c, inuicera.  pendeant», 

_. yViV(A-t-Cfe4(-f..Bfe*)w-tyA(A-f^Cyy-f-Jy«)'  •  ^ 

*.r— :"■       "        -~a— Efefey^..        ~      """^  ct^ 
.—  *V.A(A-4-C*>-»-B»4)—  feVA(A-f.Cxg-t-Ex*). 

3j-~  ^-~---^—-  a— jsa**^    ~  •  -v;- 


imER    SE   VOifrXkAttVflL-      V* 

24.  Ad  iftam  autem  courtahtem  ,  quam  aeqifc- 
*tio  integralis  continet,  determinandam ,  confideretur  ca- 
Tu,  quo  ^—o,  e't  qub  fit  'x  —  Tl  \  qubdfi  iarti  arcus 
~abfcifiae  euine^fceriti  cc«nuenien3  quoque  euaneicat ,  erit 
rpro  ?"hbc '  Cafu : 

H.ibtzrCohft.  qub  Valbfe  fubftitufb  habebitur : 

TT  *-     n  «     TT   h tokxy    ,     Gkxyjkk+xx^-yy)      gEfc»s«y» 

ll.^-ll^-H.K "y~A~~t~  *VA  6AVA    * 

Hoc  ergo  modo  terni  aTcus  *in  ifta  cdrua  darirtir ,  qub- 
'nim  Vnus  fuinmam  bfnorum  ■teUquoTurfi  'fupertft  quanti* 
tate  fceonietfice  afligffiibiK. 

2$.  Hiric  iam  1h  gehere  patet,  ficurua  ita  rue- 
tit    comparatft  ,   ^vt   *rcus   abfciflae    x    refporidens    fit 

tt.  *=/W?~Vl**)>  ^Wfcooiie  fit  &  rio,  <et  *£=  o , 
lum  arcuum  illorum  diflerentiaftriri  nihilum  abire ;  hoc- 
*que  ergo  cafu  in  hac  curua  arcuhm  compatatib  pefinde 
inftitui  potcrit,  *tque  i«  circufo.  Sin  aute'm  in  numc- 
tatore  adfit  terminus  ^5  ** »  tel*^**,  vel  Yterque>, 
tum  arcliufn  illorum  ternorrim  difrefefltia  gebmetrice 
afiignabilis  ,  ideoque  afcuum  cbfbparatio  rJerinde  fucce- 
det,  atque  Iri  parabbla.  Ipfa  autefh  cofnparatk)  'eoderfi 
tnodo  perficietuf,  querfi  ih  fpecifnine  pfiore  ptb  circulb 
ac  parabola  expblui. 

V6\  Qiioriiam  *terni  arcus  ih  cbfripritutn  V*- 
miurit  -,  qobfutn  abtciflae  fnrit  x  ,  y  et  %  patet,  quefn- 
-ndmodum  y  pendet  ab  *  et  k ,  -eodem  niodo  k  ab  x 
et  y  peridere,  vnde,  datis  binis,  teftia  ex  his  aequatib- 
Hibus  deteitnifiabThir ': 

* A—  Kkkyy 

v__  *VA(A4-'C*t-J-Bfe*)—  fcyAQVjj-CjCT^. Ex*) 
Jf  —  A — Efefcjcx 

4__  »y  A(A4- C yy  4.EV»)— > V  MA  4-  C» x^- Ea») 
— •  A-^E**»  *  - 

J3  t  Vfr.Si 


i4     de  qkhttit.  transcendent: 

27.  Si  hinc  aequatio  formetur  ab  irrationalitate* 
omni  inmunis.  prodibit: 

EEfrxy*z:  A  A[*kkxx  -h  *kkyy-\r  a  xzyy~k*-x*-y*) 
++ACkluxyy-^2AEkkxxyy(kk-^xx^yjy). 

Ih  qua  cum  teroae  abfciflae  jb ,  *,  y ,  p.iri  modo  fint 
immixtae,  confiderari  poterunt  earum  quadrata  kk,  xxt, 
jry,  tanquam  radices  Jiuiusmodi.  aequationis  cubicac. 

2*  -p  Z  Z  -*-  4  Z  -  r  rr  o 

et  cum  Ifc.pzpltkrjrxx-t-jjf 

qzzzkkxx-±-kkyy-*-xxyy< 

rzzzkkxxyy 
erfc  EEfr=A.A-(4f  ^p):-fr4ACir-fr  a AEpr • 
fiue  (A/>r-Er)?i=;4.AAfH-4ACr. 

28.  Hac  ergo  inter  coefficientes  p,  q,  et  r  re*. 
hrione  conftiruta ,  fi  pro  kk,  xx  et  yy  capiantur.  ter*. 
nae  radices,  huius,  aequationis  cubicae: 

Z*  -p  2  ZH-  q  2"-  r  =r  0- 

erit  pro   comparatione    arcuum    curuae,    quam  §.  asv 
femus  contemplati, 

n  *-n  v-n  **—  ^i  c*y?.  CErv* 

U.x-ii.jr-ii.c —   va -r   ,va      «ava' 

29.  Sint  ipfae  abfciflae  fuis  fignis  aflectae  -f-x» 
—^,  —  ife  radices  huius  aequationis  cubicae: 

z*-\-szz-\-tz— uzzzo 
erit  Vrzzzu-y  qzzztt-\-zsu  et  pzzzss-it 
atque  (Aw-aA*-E«K)t=+AAtt-tT8AAjtt++AGw>  fiue 

^ A»  —  Ettit  _  »  Atu-Cuu  . 

*'-"-         4i.  Ai«-£uu 

Radt- 
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Rftdkes  auteoa  huias  aaquationis  ope  trife^tioais  4mguU 
ita  reperientur ,  »yt  fumto  v—lV^tSz-bt) .    et  angaio 

<fc.  CHillS,  fit  COfilUS  ,     fcilictt  COf.  4>  =  ii^^77=  Vf,  i 

ipiae  radices  fiiturae  fint: 

xrvcofiCp-Js;  jevcof(tfo«+V(}))-|i;  fc:vcof^o°-|<p)-»i 

30;    Sed    reli&is  his ,    quae  ad  radices  fpe&ant , 

▼fiim  formulae  inuentae  accuratius  perpendamus,  ac  pri- 

mo   quidem  ootatu  maxime  digtn  occurrit  haec  aeotia- 

tio  differentialis :. 

'ix:    ' 4jr 

V(A-+-C*x-+-E*4)  — V(/l-4-Cjy7-f-e>4) 

quJppe  cui  nouimus  conuenire  hanc  aequationem  inte- 
gralem  t 

quae  cum  conftantem  pouam  k  inuoluat  ab  arbjtrjo 
noftro  pendentemv  erit  reuera.  integrali»  completa, 

3-r.  Si  prp  Jioc  catti  ppnamus  /jia^c  ***  +  *&' 
±II.x,  quia  'poftto  j—o  fit  x~kt  erit  fl.x-TI.k+nj, 

Hinc  fi  fiat  *=,-,  Wfit  *=5^i-ig?±^i  erit 
U.x—2U.j\  ideoque  ifte  talor  ipfius  xfttisfocit  huic 
aequationi  differentiali: 

dx *&y  '■ 

V(A-+-C  **.-*£**)  =rr  V(A^-"C»=t-E>^ 

qoia  autem  nouam  conftantem  non  comple&itur ,  erit 
is  uatum  iotegrale  incompietum. 

32.  Interim  tamen  et  huius  aequationis  difreren- 
tialis  facile  integrale  completum  exfyberi  poterit,     Po< 
^  natur  enim 

dy __  dz 

.V(*  HrSyy -¥-*y*)  -1-"  vOWC»*'-^**^ 

eritqne  y  ^^*F*HrW$gg*en±*JiL 

B  3  qut 


/qai  valbr  loco  y  ruWUtaataf iolbrmula  *x=P&lgg&B' 
ficque  exprimetur  x  ;per  s  et  nouam  cbnitmtem  arbi- 
trarram  fc,  qni  valor  erit  integrale  «complefutn  <huius 
aequationis  differentialis : 

•a« __ m ^»  'd  « 

-VCA-<-C**H-E«4) V(A-+-C  ii  +  £z») 

-33.  Statuamus  H.>£=riiII  jr,  ac  Turmmus  ^valo» 
Tem  iplius  J:  iam  eue  inuentum ,  atque  ex  praecede»- 
rtibus  cdlligimus ,  fi  -capiauir 

^VA(A  ^-Ctfcj+.-Eff*)  «f tVA(A»4-C»3-H-B  »*) 

* A  — £«*»  ~ 

Taie  m..-*=f(JH-fi)H.y.  Cum  igitur  cafu  »m  'fit 
'jkrrj',  Tvalor  hinc  pro  .ar  inuentus  dabit  valorem  ipfitfi 
£  proxalu  -»rrs,  -vndeTeperitur  *,  vt  fit  H.xzz.  3  n.y. 
Qui  valor  porro  pro/it  funitns 'eum  praebebit  valorem 
ipfius  x,  vt  .fiatH  xzzjfll.y,  'ficque,  quousque  lubuerit, 
rprogredi  licet. 

^4.   Tnuehto  autetn  iralore  ipfius  *,  yt  fit  71.* 

zzznW.j,  erit  is  integrale  particuiare    huius  aequationis 

/difierehtialis-: 

Mx -nlly 

-V( A  -+-  C*  *-+  Ex*)  —  W  (A  -+-C.J7-V-  Ey») 

«tom  -vero  capiatur 

*y\(A*f.rWa»-Et*)^4-'>-VAfA^».,Cxac^.E3f) 

^  —  A  —  £fc*x* 

iicque  obtinebitur  valor  iotegralis  iipfius  -z  coirrpletus  pro 
hac  aequatione  xJifierentiali : 

tla mdy 

V(A.-f-C*»-H"B«4)  — V(A-*-Cj->-fTTy«) 

-erit  emm  H.zzzH.k-i-VL  xzz U  k-^-JiTI.y 

Tab.1.  35*  Contemplemur  Tiunc  etiam  in  gcnere  Tbrrmi- 

Fjg-  1»  lam    latius    patcntem ,    eamque    ad   lineam  curuam 


ekfgpqrstttt^fstamm%,  cuHis  haec  fic:   indoles  ,    tc: 
ppfita  abfciffa  quacunque  AKj=x;  arcu&.ipfi  refpondens. 

fit  a==/^££Si£#  W  •  **-  0g»o -  n.  *••  in, 

diccmus. .  Maniteftum  autem  eft  ,  quemadmodum  >  haec . 
ielatio .,  inter.  arcunv  ak:  et .  fuam,  abfciuam  A  KL  eft:  fta- 
hilita ,,  eandem.)  quoque,  inteit  arcum.  et  appjicatanr, .  veli 
cordam,  aliamue.-  reftam  ,.  ad;quam*  arcunu  referre:  lieet , , 
a>nftituL  pptuiflev  Quara.  etfL  hic  x:  abfciffanu  arcul  a  k : 
refpondeotem.  defignaL»,  taroeruquoque-  aliam  quatrmifr* 
rc&am.ad.arcura.  pertinentem.<dettotarec  ppterit?,..  dum» 
modo-  ea^cuanefcat ,  .  ipfo  %  arcu*  euanefcente. . 

$6 .;  Confideremus-  nunc»  ternas^abfciflas,  quae  fintr: 
AK^ti  ARzrj^euAGL^^.quae.ita-a-fe^  innicerru 
ppBde&ut;  vt.  fiti 

f  VAtt+Ci >  -H  E  >«)  -t-  >  VA  (A-^C//-».  Zf*)\ 
g-~j j--  £ kkjf 

S—  g  VJA  (A  -+-  O  >  +>&*)  -  WA  (A  -».  Cgg  -t-Eg*)M 
X—  A  —  EkkgJ- 

i gVA(A  .*.  Cff -4-E/*)  -/V  A  (A  -H  Cgg  ■+■  Eg*)\ 

atqueiinter.arcusJ,tfJt~ntik;,«/=:n./i  eti  «^y-II.j^ 
haec;  relatiow  k)cum..habebil , ,  vt ,  fit : : 
n.^:n;/-n.ik^Arc.^tAtc.tf/rArc.tffe=Arc./g:TArc^fc"c 

®>/g     '    gfc/K(>*-t-if-*-gfl>    CE>'/»g" 

— "vXT  -+: *~~Z7JT  *av a  i  • 

37;  DatQ.ergo  quQCunqajB.arca-tf*,i aicuruaeinw 

fio  .^fiimto  »  a .qupub:  pun<9ta /^abfcind* poteritarcus - 
fgi  fcu  ?tt  difftfentia.*  arcuunL>/s:£  et.tffcgepmetrice; 
aliignari  queat.;.  Ob.  punOa-cnim.  ^et  /,data  ,  .dibun-- 
tur.abfciflae^iet/,  exxqwbustper;formu!ami*  pnmam> 
dtfiriitur.abfcina^  VeLetiam„fi.dentur  punfta  fcetr 
£gz  punclQ  £  regrediendQ..ahfcindLi  pptenti  arcus.  •£/, , 


x6   m  QVJMTT.  transcendent: 

qni  ab  arcu  ak  quantitate  geomerrica   difcrepet.       Vel 
denique  dato  arcu  quocunque  Jgy    a    curuae    initio    * 
abfcindi  poterit  arcus  ak,  qni  ab  ilkr  quantitate.geome« 
trica  difcrepet. 
Jab.  L  jg^    Qfoj    jjjc    euotoi  meretur,    quo/=i;  fi 

•**  2'  jgitur  abfciffaAG:=£  ita  accipiatur,  vt  fit 

^.i.AUH.c^^  exiftenre  AK=l  an 

Arc.  ag—&Arc.ak—  -71—*- Tvl TSva 

Qiiodfi  iam  fiierit  E&4  *>  A ,  talor  ipfius  £  prodibit  ne» 
gatiuus,  qui  ergo  fetro  fuhitus  iit  AH=^  ia  vt  fit 
gzn—b  et  IL,g=-fi.A,  £xu1ent£ 

^stWJU*±A"±?*9   ;eritque  motatis  fignis: 

Arc.  *  £  -+>  z  Arc. <?£  =:  -71 — J- 7yT 717*-- 

39  Hinc  inttlligitur  abfciflam  !k  dusmodi  valo»~ 
trem  obtinere  pofie,,  vt.  fiat  b— k ;  quare  ii  curua  ex 
pun&o  ^  vtrinque  per  ramos  fimiles  et  aequales  exten- 
datur,  fueritque  AH  zAK,  erit  quoque  Arc  ah-Axcutk"t 
Tnde  fi  fit  £=:£,  feu 

Eifc+-A=:3VA(AH-Cfc]fe-i-EJfc*)  vel 
EEife'-tfAEJfe4-4ACa-aAA=:o,  ■erit     x 

^  A    „       , »A«    _,      «gfe*         £Efe* 

3  Axc.ak —  yY  -t-  771  ""  TaTa 
«rcus  *rgo,  huic  abfciflae  AK=:i  jreipondcns,  abfolutc 
erit  rectificabilis ,  cum  fit 

A  ,  SB*«     .     €fe«        CEfe* 

Arc.  ak  =  ^tj  •+-  TvT  ~~  1.  ava.« 
40.  Aequatk)  autem  illa,    etfi   *ft  o&aui  gradus, 
«ommode  refolui  poteft;  pofitis  enim  eius  fa&uibus 

xepe* 
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wperitnr  p+y=aa-T;  p-V=«4l«  Py=-0 

1      _  •„ -4       i*A  ,  36AA      16AACC 13AA    «•  _ 

▼nde  ontur  a4  —  -5-  a  «  +Ti :««  e*"  =— TET » mncque 

■aa=TT-y f?— —  et  ob  yzz—  -•£-  —  «11« 

•erit  Mrrlct^f:  V(jf|  ^-  x-*«a)>  vc!  «tiam, 

41.  Verum  quod  abfcifiae  negatiuae  idem  arcus 
negatiue  fnmtus  refpondeat ,   hoc  in  iftis  curuis  femper 

locum  habet.  Nam  cum  fit  H.x— /''Z+cZx+kJ?  » 
fl  abfcifla  x  capiatur  negatiua ,  erit '" 

-         Tjf       y>  —  /—«»»{»-4-  g«xH-(E«<)__      —       • 
-"■A       *) J     .  V(A^-Cx*H-E**      ——*!.* 

Videtur  «rgo  ,  <quoties  abiciuae  k  in  .§'.  praec.  definitae 
refpondet  arcus  realis ,  *um  eiu&dem  arcus  loDgitudinem 
geometrice  affignari  poflfe. 

42.  Affirmare  autem  uon  aufim  hoc  ratiocinium, 
quo  arcum  abfolute  rectificabilem  elkui ,  femper  tuto 
adhiberi  poffe  ^  videnrur  enim  cafus  exiftere ,  quibus 
id  locum  non   fit  habiturum      Si  enim  fit  :35~o  et 

g=zo,  ideoque  Tl.x=zfi ^+c!!*+£*)  prodiret  in 
§.  39.  vtique  3Arc.tffc— o,  cum  tsmen  ex  aequatio- 
ne  -octaui  gradus  ibi  exhibita  non  fiat  ablcula  A=z  o. 
Vemm  recordandum  eft,  hanc  aequationem  natam  eue 
ex  hac,  Jk  =  >>VA(A^iAA±-^,  qme  ctim  ftatim 
praebeat  radkem  £~o,  haec  \nica  erit,  quae.  hoc 
.cafii  -quaefito  latisfacit,  xeliquis  exiftentibus  omnibus 
ineptis. 

43.  Neque  tamen  his  cafibus  ratiocinium  omnino 

iallere  cenfendum  eft,   etiamfi    pro    k  alia  .quaecunque 

Tom.VII.Nou.Com.  C  radix 


is    de  QVAmrr.  transcendent. 

radix  accipiatnr ,  fed  potius  eidem  abfcififae  plpres  arct» 
refpoodere  funt  putandi,  quomm  vnus  tantum  isque 
negatiuus  (atisfaciat:  hocque  ergo  caft ,  tametfi  ia 
§  38.  ftatuatur  bzzk,  tamen  inde  non  (equitur  ,  efle 
Arc  abzzArc.ak,  ideoque  Arc.  ab+2  Arc.akzz^  Arcak, 
cnm  eidem  aMaflae  brzk  etiam  alii  arcus  praeter 
Axc.ak  conueniant,  inter  quot  vnus  Ct,  qui  reddat 
Arc.  ab-+-*Atc  akzzo. 

"  44.  Quod  quo  clarins  perfpiciatur  •  ponamns 
A=i;  Czza  et  E=i;  exiftente  95=lo  et  g=o; 
critque  II.  *— §(Arc.tang  x,  et  Aicakzz^  A  tang.fc, 
atque  Arc.  abzz  g(  A  tang  b\  poGto  ergo  b—^ff^"*** 
=  *T=7  >  erit  §(  A  tang.  b-+-  a  §(  A  tang.  k  zz  o.  Quodfi 
sam  ponatur  bzzk%  fatkkzzx  et  k  — V^,  reperie- 
turque  SJCAtang.V3-i-ftAtang.V3)— o.-  Etfi  au> 
tem  eft  Atang.  V3~Atc.6o°t  tamen  inde  non  fequt- 
ror  3§JArc.cTo°— o,quod  vtique  efifet  filfum;  fed  quow 
oiam  tangeoti  V3  conuenit  quoque  arcus  -1200,  hic 
valor,  priori  loco  pro  Atang.V3  fcriptus,  veritatem 
praebebit ,  fcilicet  §( ( -  Arc.  1  ao* -+-  2  Arc.  6*o°) rr o. 

45.  Haec  igitur  ambiguitas,  qna  eidem  quantu 
tati  k,  quam  hic  tanquam  abfciflfam  afiumimus ,  plure* 
valores  Arc.  ak  refpoodere  poflunt ,  in  caufa  eft ,  quod 
etiamfi  in  §.  38.  ponatur  bzzk%  non  tamen  pro 
Arc.  ab+-i  Arcak  fcribere  liceat  3  Arc.  ak.  Interim 
tamen  nihilominus  erk  etiam  hoc  cafii 

abfciflae  enim  bt  etfi  eft  zzk,   tamen   praeter   arcnm 
ak  alius  quoque  arcus  conueniet ,    qui  loco   Arc.  ab 

fobOi- 
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Ibbftitutiis  aequationi  farisfack.  Hanc  ergo  ambiguita» 
tcu»  feduk)  difpici  oportet,  ne  in  enotem  inducamur. 

4.6.  Quoties  autem  huinsmodi  ambiguitas  non  ha« 
bet  locum,  ita  vt  eidem  abfcifiae  vnicus  arcus  refpon* 
deat,  tum  fine  haefitatione  pofita  abfcifla  b—k  etiam 
pro  axc.ab  (cribere  licebit  arcaib  et  3A1C.  ak  pro 
Arc.*&H-aArc.£A  ,  neque  hinc  vllus  error  erit  exti* 
mefceudus,  quaecunque  radix  aequationis  o&aui  gradus 
$•  3p.  inuentae  pro  k  capiatur.  Id  quod  euidens  erit 
in  cafu  ,  quo  §l=A;  SJ  =  aC  et  £=3E,  quippe 
quo  fit  n.*=*y(A-4-C**-T-E^  ideoque  quanti- 
tas  algebraica,  et 

**'&       llJ       *** VA     ^^  jfA  liVA    • 

47.  <^uodrikmponatur/=*,erit^=^^^t5^ 

et  VA(A  +  C£g+Eg*)  =  *tt-;ff-'-»».«f.  Sit 
nunc£=-fe,  feu  EJfc*-A  =  a VA(A-f-Cfc*-*-Efc*), 
erit  V  A(A+C^+E^=-=^^ryA(A+Ctt--E^); 

vnde  n^  =  -n.*et-3n*=r=i?-,-rt¥+TOfcB 

„    n. K*ACM-J.9ABfc*  — BB*») 

3. 11« ",'AVA"" 

At  eft  EE*'=d*AE&*-f-4ACfc&-r-3AA,  vnde  fit 

3.  n  t = ^4^=^^=3*V(A+Ctt+Efr) 

quod  ob  nik  =  JfcV^A  -i-  CJbJb  -+-  Eife4)  eft  veritati  con- 
fentanenm. 

48.  Quanquam  autem  haec  curaa  per  fe  eft  re- 
clificabilis ,  tamen  euidenter  probat  id,  quod  volnmus  j 
fcilicet  contineri  in  noftris  formulis  etiam  curuas  irre&i- 
ficabilcs,  in  qwbus,  modo  ante  expofito,  arcum  abfolutc 

C  a  re&i- 
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le&ificabttem.  afiignari  liceat.  Inuento  autenr  Tno  arcv 
veftificabili  velut  *£  ex  eo  ftatim  infiniti  alii  eiusdem 
indoli*  exhiberi  potecuntt  cum  enim  a  quouis*  pundo 
f  abfcindi  queat  arcus/g  ,  cuius  ab  illo  difieremia  eft 
geometrica ,  etiam  hic  arcus  erit  reftificabilis»  Prae-, 
tereai  vero  ex  eodem  arcu  adhuc  alii  iafiniti  pariter 
le&ficabiles  reperientur  moda  fequente,,  quem  in  generc: 
exponere  conuenit. 

49".  Quo>  noftras  fbrmufaa  Cmpliciores  reddamns^ 
pbnamus»  breuttat»  gratia :: 

V A{A-irCkk-hEI?}=K'r  VA(A-*-Cff±Ef)=?i 

y  A(A-fc-C&>+.  Bg*)=Gu 
rt  fit  per  §..  36" :. 

5  —  A— ZkTJf  t  J  —  A  —  EMgg  •>   * — K^tflS* 

Quodff  iam  fuerit  n^/^*-^^  crifc 
U.  g-Ttf-  n.k—Arc.az^Arc.afrArc:ak^Kfg-Asc.afc 

g*/g    ■     €*/g(fc*-K//-*-gjn       gBfe'/»g«. 

—   va.   -r"  »va  *a7a    • 

50.  Sumanrur  fimifi;  modo  praeter  abfciflarra 
AK=Jb  aliae  duae  abfciflac  AVzzp ,.  A.Q==f;.  pofo- 
toque  pariter : 

VA(A-r-C/^-r-E^)=P  et  VA(A+C#+E^:=:Q 
ac  relatione  hac  conftituta 

1 X^Tkkpp  9     P K—Ekkqqr     K — &— BfPtt. 

erit  pro  eadem  curua : 

AK.f^A».«fc;^p,H-<*W^r-«*>H^ 

jr.  Sub- 
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fi.  SubtracTa  ergo  iila  aeqaatione    ab   hac    re- 
Hoqnetur: 

*AVA 

fbi  abfdflae  /;  g:r  p;  et  q  ita  a  fe  inuicem  pendent , 
¥t  fit 

▼nde  fimul  abfciflk  fc  efiminari*  et  relatiointer  f&prf 
definiri  poteriu 

5.2.  Quo  haec  eliminatib  Sdlius  abibluatur  ,  ikk 
fandum  eft ,  efle  quoque 

U A  (/f-fr. g  g  —  kk)  —  B  k  kffgK. b-{.pp-+*q  q-kk)-W(kppqq> 

*• tfg  tfq  '-** 

fnde  fitr 

•      1  y Aft<//-t-gg).- *Jg(pp-Hq) fcP— /c)«- ttP— *QJf 

** (P3r-/gAA-£/gft)         (A— Ej/ggj» (A— Efl»  «)»: 

Erit  ergo 
P^^PP^i:M^^ff^s)^P^q)-Mff^giy 

.     Afg(//-».gg)  — A/jtfrp-f-fq)) 
^^  A>—  E/g  f.  4. 

hincque  obtiaetur: 

■^E»»9--/g)fT0g(f/-Kgg)--/g(t>f>-t-<M)) 

«(A — E/g  p  $)  V  A  >- 

«-      Ciim  ieitur  fit  M—  A<^^.±£^V-/S  frp-Hffl? 
»3.     v»um  igiiur  ut  «x —       (N— /«XA— £/g|>3)      »' 

et  quatuor  abfcinae.  /,  £,  p9  #  ita-  a  fe  inuicem  D€n»« 

deant ,  rt  fit :: 

SR-ff  — «0—** 

patet  propofito  arcu  qoocunqne/f  ih  ctiraa    aflumtav 
fcmper  abalio  dato  puncto  p  abfcindi  pofle  arcum  pq; 

C  3,  <P: 
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qui    ab   illo   arcu    differat  quantitate  algebraice  afiigna- 
bili. 

54..  Quodfi  porro  a  puncto  4  vlterius  progre- 
diendo  capiatur  piindum  r,  ita  vt  pofita  abfcifla 
ARrrr  fit 

ft(//-»-gg)— /f(P^7'|) qr(ff-*-&g\—fgl<X-+-rr) fJPP+-qqyp<fo<!+rrY 

(P«— JW A-B/gfc)      —     ^r-jjgXA— «f,r)  ~  —    fir-ttXA— Ef«r) 

erit  quoque  Arc.  qr —  Arc.Jg=.   quantitati  algebraicae  ,. 
quae  difierentia,  ad  priorem  addita,  dabit; 

Atc.pr — 2  Atc.fg  =r  Quant.  algebr. 
ficque  a  dato  puncto  p  abfcindi  poteft  arcus  pr  ,    qui 
duplum    arcum    propofitum  fg  fuperet    quantitati  alge- 
braica. 

55.  Simili  modo ,  fi  vlterius  abfcuTae  ASrrj; 
AT=:f;  etc.  ita  capiantur ,  vt  fit 

g&-Jf  —  11— rr  —  tt—st    c"« 

arcus  pj  triplum  arcus  fgt  arcus  pf  quadruplutn  arcus 
Jg  etc.  fuperabit  quantitate  geometrice  afiignabili.  Vi- 
ciflim  autem  dato,  vel  arcu  />r,  vel  ps ,  vel  p/  etc. 
reperiri  poterit  a  dato  puncto  J  arcus  fg ,  qui  ab  il- 
lius  femiiTi ,  vel  triente ,  vel  quadrante  deficiat  quaa- 
titate  geometrice  afiignabili. 

56".  Euenire  ctiam  poflet ,  vt  licet  quantitates 
§5  et  <?  non  fint  nihik)  atquales,  tamen  differentiae 
iltae  geometrice  afiignabiles  euanelcant  j  quin  etiatn 
femper  vna  abtcifiarum  ita  definiri  poteft,  vt  haec  di£* 
ferentia  re  vera  in  nibilum  abeat.  His  igitur  cafibus 
in    propofita    curua  ciusmodi    bini  arcus  aflignari    po- 

tcruot, 
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terant ,   qui  inter  (e ,  vel  aequales  fint  futuri ,  vel  d*» 
tam  rationem  numeri  ad  numerum  habituri, 

57.  Cum  haec  latiflime  pateant  ,  atque  ad 
omoes  curuas  accommodari  queant ,  quanun  arcus  pro 
abfciffa ,  vel  alia  quacunque  re&a  variabili  x  ita  ex- 
primitur,  vt  fit  s/^gjSSSS? ,  conucniet ,  iftas 
affe&iones  pro  nonnullis  curuis  determinatis  euolui,  quo 
vfus  buius  methodi  clarius  perfpiciatur.  Primum  igitur 
potiflimum  hanc  arcuum  compararionem  in  ellipfi  cx- 
ponere  vilum  eft. 

De  Comparatione  Arcuum  in  Ellipfi. 

Sit  igitur  propofitus  quadrans  ellipticus  AB« ,  Tab  t 
cuius  centrum  ih  A;  ponatur  alter  femiaxis,  fuper  quo  Fifr  3- 
abfciflae  capiuntur  AB— *  ,  alter  vero  Aa=zna. 
Sumta  ergo  abfcifla  quacunque  AP=x,  erit  applicata 
YMzznV  (aa-x  x),  eiusque  dinerentiale  =r— yJLi«y» 
vnde  fit  arcus  huic  abfciuae  refpondens  aNL-JHxV  ^^'ir» 
Statuatur  t-nn=zm%  vt  fit  *Mr=/</*V ^=~. 
Quia  perinde  eft,  vter  femiaxium  fit  maior,  vel  minor, 
famamus  AB  efle  maiorem,  ideoque  »<i  ;  et  m  nu- 
merus   pofitiuus  vnitate  minor:  et  cum  fbcus  exiftat  in 

femiaxe  AB,  erit  eius  a  centro  A  diftantia  -V(aa-nnaa)  i 

=zaV  m;  vnde  valor  numeri  m  facilius  intelligitur. 

Quodfi  ergo  arcus,  qui  abfciflae  cuicunque  APrr 
refpondeos,  defignetur  a  M = II.  *,  er it  II.  X-fdxV  J£~ . 
quae  expreffio  ad  formam  noftram  generalem  redu&a 
sbibit  in  hanc : 

**•* — J  y(»*— (»»■*•  o«««*-#-»»4) 

Sicqo*  _  I 
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Sicque  pro  hoc  cafu  habebimus  iftos  valores: 
A=**;  C=-(»M-i>**;  E=«,$l=*«  ;&=-»;  «€=«(, 
Sumtis  ergo  tribu»  abfciflis  Jfe;  x\  yt  quibus  refpondeant 
arcus  Il.Jfc;  II  x\  Jl.y^  ita  vt  fit: 

__ _  aayV(a4 — («-»-')aatt^mlfe4)-4-aa«V(g4--twH-i  Vwpy-M»»4) 
•X  —  a*-—mkkyy 

,ag^((^— (m^i)oaitt^mfc*)--ad^(a^^w^i)wae«-t^ii3e*) 

.7  — "  a*—mkkxx  ~ 

t aaxV{a* — (m-f-i  feqxy-t-mjr*) — aayyfo'*— (tn-H  Vnocx — m«») 

'*—  .a*—mxjcyy  ^- ~~~~ 

ihi  tres  arcus  a  fe  inuicem  ita  pendebunt,  ~t  fit : 

n.*-n.^-njfe=--=£? 

His  igitur  praemiffis  fequentia  problemata  irefoluamusi 

<    Problema     i. 

Propofito  «llipfeos  arcu  quocunque  ak  ,  ab  alK> 
quotris  puneto  /  abfcindere  arcum  Jg ,  ita  vt  dincoen- 
iia  arcuum  0  fc  et  fg  j*eometrice  .afiignari  queat. 

Solutio. 

TDuclis'  ex  pun&is  Jfe,  f  g ,  applicatis  .fcK,  /F  * 
gG,  vocentur  abfciflae  AK=t;  AF=/;  AGr:^, 
quarum  illae  dantur ,  liaec  yero  <quaeritur:  «runtque 
arcus; 

akz-Tl.k-y  4fz-T\.f\  agzzTl.g 
Ponatur  porro  breuitatis  gratia  fecundum  $.  49. 
aa  V  (*♦  -(« -+- 1)  aa  kk-^-mk*)  =  K 
a  a V (a* -  (m -+- 1  )aaff-\- «r/»)  =  F 
0  «V  (** — (m  -+- 1) *  a  gg~\-  mg>)  rr  G 
ac  ftatuatur  inter  ternas  abfciuas  ifta  relatio: 

6 —  a*-nkkjf>    *w/ — o*-m«gg  >    *C1  * — a*-mjfgg 

<CjOO 
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/ 

quo  fadto  habebttur : 

n.g-n.f-Tl.k= Arc.jg-AK.akz=:-  *g* 
Putuftos  ergo  ita"  fumto ,  vt  fit  AG=:g— ^-J^?, 
difterentia  arcuum  *&  et  /#  geometrice  poterit"  affigna* 
ri.     Erit  enim 

Arc.  a-Arc./£=:^.         Q.     E.    I. 

Coroll.     i. 

Eadem  folutio  locum  habebit ,  fi  propofito  arcu 
ak  detur  pnndum  g,  a  quo  regredietido  verfus  4  ab- 
fcindi  oporteat  arcum  £/,  cuius  ab  illo  differenria  de- 
beat  efte  geometrica  ,  tum  emm  abfciflae  k  ct  g  erunfc 
datae ,  ex  quibus  valor  tettiae  /  reperiri  poterjt* 

CoroII.     2. 

Dato  etiam  arcu  quocunque  in  eliipfi  fg  a  ver- 
tice  *  abfcindi  poeerit  arcus  ak  ,  ita  vt  diflerentja  ar- 
cuum  ak  ct  fg  fiat  geometrica.  Ita  cuiusque  arcus/g 
xectificatio  pendebit  a  redtificatkrae  arcus  cuiu&dam  ak 
in  vertice  ellipfis  4  terminato, 

Cor.oll.    3. 

Relatio  inter  ternas  abfciflas  k,  ftg  etjam  ita 
cxhiberi  poteft ,  vt  fit 

cx  quibus  cqm  praecedentibus  comparatjs  elicitur ; 

K~a^^=^m*~aaY(aa-kk)(aa-mkk) 
F  __  sSi±M^pSiiffigza4ly[0g  .ff)(aa-mf) 

Q^<CB^i^^^aaV(aa-g^aa'fngg) 
Tom.VH.Nou.Cora.  D  tum 
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tum  vero  etiam  h*bebitnt:.fg(gg-ff)K—kg.(g£-kk)$: 
-kJ(ff-kk)G.=L<x,. 

CoroIL    4.. 

Si  diffjrentia.  inter  arcus  ak.  et  fg;  omnino  dc-- 
beat  euanefcere,  patet  id.  fieri  non  poffe,  nifi  fit ,  vel 
k~  o  ,  vel  /— o  ,  vel  g;~o\  Primo.  cafu  ip(e  arcus. 
ak,  ideo.^ue  et  arcus  /g,  euanefcit ,  binis  reliquis  cifi- 
bui  autem  alteiuter  terminus*  arcus  fg  m  pun&um  a 
in.idit  r  fitqiie  arcus  /§••  arcui  ak.  oon.  folum  aequjfc 
lis,   fed    etiam  fimilis.. 

CorolL     5;. 

Quo»  ifta  aWcifiarum  relatio  facilius  ad  praxim 
transftrri.  queat,.  notaffe.  iuuabit  in^  genere.,  fi.  ad.  pun- 
&um  M;  ducatur;  noamfis«  M.Nv.  in>  eamqueex.-A  ner- 
pendiculum  demittatur  A  V  ,  quod  parallelum  erit  tan* 
genti*  MT  :  atque.  ponatur  AP~  #4,  fbre 

TM-nV(aa  -xx) ;,  PN~ «r ;,  AN— »# ;:  MN=nV(aa-mxx) 

**  v  —     Vfaa-^mx*)   >  .**  Y V(-Ja-,ftjc*)»'  IT1  v  — V(aa-.wu«) 

MTri^^fiAT-^^etAV.MTri»**. 

CoroIL    6»  . . 

Pofita  erga  g;  pra  jt  ifti  valores-  pro  pundo  g 
reperiuntur 

0  *  *  V  (a  a-j£f)  («  »  -  *»  // )  ->-  a  a/  V  (a  0  -  kk)  (a  a  -  m  k  k) 

& —  a*-mkkff 

•tfU*     --y  —  «'VK"  -»*?f  aa-//)  -a»/Vya  a-mfct)  (g«.m//) 

n/,y»   nu  Jv—  tt»V(aa-mfct)(aa-mfn-mafc f V(a »»■»)(» -//) 
««-— g; —  a*-mkkff 

atque 
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jfiquc  V(aa-ggtaa-mgg) 

—~ — &zzhkkjw 

ifnde   porro  eliciturj 

«aV(aa-mgg)+mkjV(aa-gg)-zaV(aa-mkkXaa-mff) 
*aV(aa~-  ggy+-kJV{aa-mgg)=:uV(aa-  kk)(aa—ff) 

C  a  f  u  s    I. 

Tropofito  ellipjeos  <arcu  ak  in  ahero  veriice  %  Tab  I. 
Merminato >  ab  altero  vertice  B  abfctndere  arcum  Bf ,  Fig.  *. 
ita  vt  areum  ak  «f  Bf  differentia  Jit  geometrica. 

Problema  ergo  ad  hunc  cafum  transfertur,  fi  pun- 
£tum  g  in  vertice  B  ftatuatur  .,  feu  fiatjg— a,  ec  quae» 
ri  oportet  paodum  /,  feu  abfciffam  AF~ /.  Verum 
ob  £=tf  eric  G  =  o,  ideoque  habebitur  /=  a*_ttJ^aki 
--^if-ins.,  vel  du&a  ad  pun<5tum  4  normali  *N , 
capi  debet  AF=r/=  ~p.  Hoc  autem  punfto  ita 
fumto,  erit  arcuum  differentia 
Arc.  ak-  Ak.  ij  ==^=  mk  V  ^  =±*f\ 

Corollarium. 

Fieri  igitur  poteft ,  vt  pundta  k  et  /  in  vno 
pandto  e  coeant ,  ficque  quadrans  ae¥>  in  duas  partes 
.difiecetur,  quarum  differentia  fit  geometrica.  Ad  hoc 
ftatuatur  kz=f=zAE=ze ,  eritque  ezziaV  aV_"J/,,  feu 
**-2a***4-iwf=o,  vnde  fit  ,,=  ^±i^--Z- 
~  — s»  ob  m-i-nn.  Hinc  ergp  ent  r^yf7±-iij. 
Verum  quia  cfle  debet  e<$at   erit  fzsyjp—-,,   fiue 

D  -  AE 
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AE  =  V(AirH!AB.Aa,  ct  E*=r^~,  ;  fca  vt  fit 
AE:  Be—itttVa-ABVAX:  AaVAa.  Hocque 
cafn  erk: 

Arc*«f-Axc.B;=:#{i  —  8)==AB-A* 

Cafus    II. 

T&.  I.  VropoJ&o  arcu  tk  in  vertice  z  tcrmnaU,  ab  ens 

Fjg,V  *£»**  termino  k  abfrindere  arcum  kg,    #«  rt  arcmm 

ftk  #*  kg  differentia  fit  re&yicubilis. 

Hoc   ergo    cafu  pun&um  /  in  fe  incidit,  erfcque 

/— Jfe,  hincque  etiam  F=K  ;  vnde  reperitur : 

a  f« w  __      «ftK     a.«afcV(aq-Htfr>a-mfe»J 

A** — 5 —  o*-ib*»  — 5CIm"iFf 

Sumta  «rgo  abfcrfla  AG  huius  valoris  erit : 

CoroHarium.    x, 

Vkffljm  «rgo  arcus  quicnnque  ag,  in  vertice  * 
termiaatus,  ita  in  fc  in  duas  partes  fecari  poterit,  Tt 
partium  diflerentia  ak-kg  fiat  redificabiHs.  Ob  co- 
gnkam  enim  abftiflam  AG~ £  ,  abfcifla  quaefita 
AKr=&  ex  hac  aeqoatione  definiri  debec : 

gg[f-mk*y—+a*kk{*a-kk)(aa-ntkty 
<quae  abit  in  hanc  odfcaui  gradus: 

mmggk*  -4  w***6  -  2  ma*ggk*  -^&fc-M^r-o; 
•  4  («rH- «)**&*» 


OorolL    2. 

At  fi  rnrius  aequationis  fa&ores  ponsntur 
{*$k%-AU+<?$lmgK-,BJtk-t-a*g)zz<> 
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lcpcrittir: 

A-4-B=*-f  et.ABr=4.(«4-xK-4»^ 
▼nde  A-B=^v'{**-{«-+-i)*4££-i-i»g4) 
ita  vi  &: 

B:=  «^UfV tfe^f |».> r.». €&>  Confcquenter 

*»  —  *»g^i 

Cproll.    5. 

Qufltemae  ergo  tiacHces  opfit»  X&  Ibnt: 

*•  **— ~  mgg 

■%  r  i  t  —  a^^gVtM^gyflflr*wV'^V(<"-^s)-»*V((w--wir/r) 

**•  **—  «gtf 

III  kt ^■^^^ggXflfl^w<gN^V(a»-g8VflV(flfl-»^g) 

4ejcne  adhibhi  ambigakate  hoc  «node  <*oitm&im  «e- 
fraefemari  poflunt^ 

Coroil.    4* 

Ipfi  aotet»  v&lores  Spfiii*  l  emtit  Knc^ 

*=  ±  *  •(*a-¥I  ±  ^  2rIK^2dsf1*-±  v*1?^ 

<qui  faot  omnino  uamero  0&04  qaaterni  affirmatiui,, 
«Qtidemque  jiegsttmi  iflisque  aequales :  -manifeflum  autem 
«eft,  aifirmatiflos  «intum  nic  locum  babere  *  nex  akque 
«««  goi  ^raebcnt  &<£.     Hic  adtem  «ft  cettou 


\ 


3©      DE   JWANTTT.    TRANSGENBENT. 
Nam  eft: • 

CoroU.     5. 

Si  i>onatar  -f-rcof  V  ct  ^f2— cof.^,  ob  «.<£  1. 
erit  6>>);  er  formala  noftra  pro  radicibus  ipfiu»  k  in- 
venta,  in  haoc  abibit  formam: 

feu  ob  cof.^cofi^-im^dVhabebitttt: 
cof.^!4-fi„.;>» 


*___.    _°ii^!__i21_ 

*-±:tf-coC(4.50-^) 

^  +  4£lLi±_i-i__ 


^ 


*— —     fin.(45°-id) 

C  o  r  o  11.  •  tf. 

fin.  (a.  <* — '"M^ 
Ex  h^.valoribiisfeciindusfemperifezr^--^^--^— 

r  coC(+5°-iO> 

fin  (+5°— J>)) 

^  a finTis^-f  *T)  fak£cit  >  &  ^0"11»  Tt*   manifefunn 

«ft, 
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eft,  non  folum  &><*,  fed  etiani  k<$g\  fen  k<$acol\% 

Ex  primo  quidem  valore  k  =  a- «r  ,  — t?    (emper 

Lin.t4$  -T-i.vj 

fit  £<£<?  ob  >)<£0;.  verum  vt  tit  k<^g,  oportet  effe 

finM45o^.  /,  <«* »  "  fin.  (S>o°->i)  =  2  fin  (45'  -U) 

fin  i4S°H-  ■**!;  >  ideoque 

u  <  2  fin  (450  itj) fia.(45°-f-id)  feu  1  <cof  ;(fr-4"v^-c  >f. 
6o°'4-«;*'— v»))  feu.  i<:co(.'.(0-+r'vi/4-au.iC0->j). 

Problema    2. 

Fropofito-  ellipfeos  arcn  -quocunqud  /g,  a  dato  ^ab:  *»* 
pun<5h»  p-  abfcindere;  aUunv  arcum  pq\  ita  vt  horum  ,8,  *' 
ancjvmi  dnfercntiai/gv-/>#  fiat:  geometrica.. 

SoTutfo;.  • 

Duftis  applicat»  /F,  ^G,  />P,  tf  Q.  fint  abfcuTae: 
AF=r/ AG*=:g,  AP=/>,  et  AQ  =  <j,  tum  a  ver- 
tice  a  capiatur  arcus  ak,  qui  datum  arcum  J£.  quanti- 
tate  geometnca  fuperet ;  rx)fitaque  abfcifla  AKrzfc ,« 
ac  breuitatis  gratia  Kzzaa  V(aa  —  kk)\aa~mkk)  j, 
Y=zaaV(aa^ff){aa  -mff) ;.  GzaaV{aa^gg%aa-mgg) ;, 
V—aaV{aa-ppiaa—mpp)  er  Q  =  <j«V(«<t-*j0)> 
(«4  —  «//<;):  erit  primo  : 
k  =  5£^S--=  -^jif  Jjndt  reperitur  *;:  ita  vt  fit 

Arc.ak-  hxc.jg  =z  \?* 
Tnm  .vero  abfciflk  q  per  problema  praec.   ita  determi-- 
netur  ,  vt  fit :- 

Arc. 
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Arc .  ak  -  Arc.  p  q  = "rl2 
a  qua  aequatiohe  illa  fobtrahatur,  relinquetur: 

CoroII.     i. 

Cum  k  ab  abfciflis  p  a  q  pari    modo    peodeat 

atque  ab  /  et  ^,  erit : 

j q r—p& _^_   a*(<H— f>7 

*■ — a*_mpp<#. —        qt-t-fQ, 

ideoque  abicifla  q  ex  datis  /,£,  et  p    per   hanc-aequa- 

tiooem  debet  defioiri : 

JlZSJfc  =.  £=*£  ve!  etiam  ex  hac  : 
¥fi5£  =  Jf^  i  atque  hinc  elicitur : 

S—    F/(f* —  ««)-+- <?«(?*  —  JSf)  —  »1> (S S  — Jfif>    * 

C  o  r  o  1 1  j •'  .  2. 

Abfciffite  /  et  q  etiam  ita  ab  abfcifla  fcpcndent, 

▼t  fit: 

.  aaY(aa^mqq)^mkpY(aa-  q  q)=zaY(aa-mkk)(aa-mpp) 
aaY(aa-qq)  +  kpY(aa-mqq)=:aY(aa-  kk)(aa-pp) 
aaY(aa-mpp)~mkqY(aa-  p  p)—aY(aa-mkk)(aa-mqq) 
aaY[aa-pp  )-  kqY[aa-mpp)zzaY(aa-  k  k)(aa-  qq) 
aaY(aa-mkk)-mpq  Y(aa-  k k)  =zaY(aa-  mpp)(aa-mqq} 
mY(aa,-  k  ky-  p  qY(aa-mkk)=aY(aa-p  p)(aa-  qq) 

Corolt     J. 

Si  arcuum  fg  et  pq  diflerentia  debeat  cuaneicere, 
neceffe  dt,  vt  fit,  vel  k-ot  itlpq—fe     AtfU=o., 

ob 
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*k=&£g  =  *$£§£,.**  arcus/^quam^, 
euanefcit.    Sin  antem  fit  pq~fgx  ob 

aaV(aa-mkk)-mpqViaa-kk)zz:aV(aa-mpp)(aa-mqq) 

aaV(aa-mkk)-mfgV(aa-kk)zz:aV(aa-mff)(aa-m§g) 

erit  (an—mpp)(aa—mqq)zz:(aa-mff)(aa—mgg)  et  ob 
aaV(aa-kk)—pqV(aa-mkk)zzaV(aa—pp\aa—qq) 
aay(aa-kk)-fgV(aa-mkk)zzaV(aa-ff%aa-gg) 

«nt  (aa-pp\aa-qq)zz(aa-fftaa-gg) 

vnde  patet  efle,  vel  qzzg  ttpzzfvt\qzz.fetpzzig\ 

Ttroque    autem   tafu    fit  arcus  p#  non  fokim  aequalis, 

led  etiam  fimilis ,  arcui  fg. 

C  o  r  o  1 1.     4. 

Si  fieri  poflet,  vt  arcus  />^  euanefceret,  maaente 
tircu  ^£  finito ,  hic  arcus  foret  rectificabilis.  At  eua- 
nefccnte  arcu  pq,  ob  q—p ,  oritur  £=zo  ,  ideoque 
etiam  fzzg ;  vnde  quoque  arcus  fg  euanefcic. 

^  Coroll.    5. 

Si  arcus  pq  in  altero  vertice  B  debeat  efle  ter- 
nrinatus,  vt  fit  qzxa,  habebimus  hanc  aequationem: 
a*  V(i  -m)zz:V(aa-mkk)  (aa-mpp) ;  fiue 
a^—aakk—aapp-i-mkkppzzo  et  kkzzij—^ 
Qui  valor  fubftitutus  in  hac  aeqmtione 

aa  V  (a  a-kk)-fgV(aa  -  mkk)zzaV(aa-ff\aa-gg) 
praebet: 
o=<J*-i-a(i  -m)a*  fgp—a*(ff-\-  gg-\-pp)-\-maa 

(ffgg+fPp-t-ggpp^MffggPPi 
Toin.VII.  Nou.Com.  E  vade 


$#       DE  QVANTJT:    TRANSCENDEKT. 
vflde  oritiir  :■.  . 

.  (i  >-vi\ d*fg ±a*  V(aa-f/Kqg-g  g)  (* a  -. »» //) Cag-wf  i)) 

P —  "«♦  — i»a«//— maugg4-m;?gg 

qui  cafus  ad  cafum  problematis  primi  redit ,  fi  modb; 
vertices  a  et  B  inter  fe  permutentur ,.  et.  loco.  abfcifla- 
Eum,  applicatae;  introducantur.. 

Coroll.     <5.. 

Notari  quoque  meretur  cafus  '.,,  quo  pundbira  p  m\ 
ipfo  punfto  g  afllimitur  ,  ita  vt  arcus  pq  arcui  fg  fiat: 
cpntjguus,  fitque  Arc/g~Arc :gjfz~£f  (q-f)  ob  />=£;. 
<tum  igitur  fit  qnoque  P—G,  ent  ^£1177  =«a-7F'. 
vnde  abfciflTa  4  determinatur..      Vel.  fumta  k~sjs^& 

^f^^=^#:     Hlnc   autem^reperitur:: 

»e     o4tgg-/Q»   (a*--i"e<) _ , ■yelt 

q-^-f— / •  iFC/g-H»«Un//-+-?g) j(m-t-. ) w/fgg-t»g*(ga-,/5fJ) 7    »» 

.^fl4.«»W«fa*-i-7iif»,»-i(m-«-i  iaJggta*-t-^*)H-» -a«g4)  i 

^••^ a«((a*-7»g+j*-+mr/gg(aa-gg)(aa-w.g^))  "**- 

" ^FCgCa^-^g^j^^mg^-^^-t-a^y^g^-^aagg-t-a*) 

£ ~  o*(a*-!T.g«)*-4?iaVJrgg(aa-ggX''a-mgg) 

Problema     3. 

Propofito  ellipfis  arcu.  quocunque  fgi  a  dato- 
pun&o  />  abfcindere  arcum  pqr^  qui  a  duplo  illius  »- 
cus  /£  diflerat  quantitate  geometrice.  aflignabili 

S  o  1  utio, 

Ex  pun&orum  /  et  g  abfcrflis  AF=:/;  AGr^fc, 
earumque    quantitatibus    deriuatiuis   F  et  G  ,  quacratur 

\.r  /r     kv        1. gF /C  a*(g.g  —  //) .     _,#. 

pnmum  abxifla.  AK  — kzz  „♦-«.#« — T*-W°     »      *• 
babeatur 

Aic.  akr-Atc.fg  ?=>—#.. 

Bfciade; 
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"Deinde  ad  puncli  p  abfciflam  A  Vzzp^  quaeratur  ab- 
fcifla  AQ=J,  vt  fit  f =£&£=:  gfcttf  :  *»■ 

tantibus  littcris  maiusculis  K  et  P  femper  eiusmodi 
fuiwaiones  minuscularum  k  et  />,  *t  fi  minufcula  fuerir 
*,  Talor  rraiusculae  refpondentis  futurus  tfit  X~aa 
Y(aa— xx )(aa—wx'x);  etitqaei 

Arc.al- Arc.  pq=z^p 
Tndc  obtinemus': 

Arc.  tg-Atc.pq  —  g(pq-fg) 
Simili  modo ,  fi  jronifhim  q  nunc  tanquam  datum  Ipe- 
ftetur,   'ex    eoque    quaeratur    punctum    r,  *t  fit  «itfc 
abfcifla 

Ihabebrmus^ 

Arc-/*  -  Arc.  tf  r  —  J*  (^r  -fg) 
Qpare  "his  fomralis  addendis  eliciemus : 

&ATcfg-Arc.pqr~£(pa-i-qr-zfg) 

ficque  a  dato  punfto  p    ablcidimus    arcum  pr,    qoi  4 
duplo  aicusfg  diicrepat  quandtate  algebraica.     <^.  E.  L 

Coroll.    i.    ■  " 

Cum  fo  i=£fc*gg>,  -etfe-^^^fimiliqi» 
inodo  fcrr^^^;.  habebimus  has  aequatioties: 

gg—ff  —    q^—fp    — '■rr-^g 
Tnde  ex  datis  abfdflisj,^  et  />,  reliquae  duae    abfciflaft 
q  zl  r  definiuntur. 

E  &  Corofl»  . 


35     m  qvanttt.  transcendent 

CorolL    2. 

Si  arcus  fg  in  ipfo  vertke  a  iocipiat ,  Tt  fir 
/=o.    erit   &=__,,    vndc    q=g^p  =  «$=&  Ct 

r=_Sg|  =  !&?•      Ac  fi  praeterea  pundtum    p 
in    aitero  verrice  A  detur  ,    vt  fit  />= a ,    et  P=o.;> 

•*  _=_c_r_  =  ,^_r_f_;ra'*i  hinc  aa-W 

___  aaggjt— mXaa— mgg)  __ .  0—2*««  _„  __  „    „,._- a«ti-mX«»-Mg_i 

—  (a«-m**)*i  —    aa—mgg    ec ««—««_'? —      C«-mgg)V 

--- <i___?_!_     VIUie  q  —  T-U-Z"--?* 

— •  oa— mgg  »    ,""'\> —    aa — mgg 

quia  applicata  in  partem  inferiorem  cadere  debet. 

CniqUC  r  —  -aTZ*maagg-+.mJS* 

C  o  r  o  1L    3. 

Tab.  1  Hoc  ergo  cafu  fumto  r  In  fuperiore   quadrante  , 

r«-  7.  *  pofita  abfcifia  AG=_r.  fit  AR=r=3__3Sg53? 

fen  BR=*-r=  _fe=2S__5=iH  erit  *  Arc.  «*-  Arc 

Br  _=  qnant.  algebr.  =  =*  (af  -_-  r^)  =  =_?  (*  ~t-  r) ' , 

ideoque  s  Arc.  *£-Arc.  Br^^^.iSS^ 

Corolt     4. 

Si  pun&a  |  «tr  h  vnurr.  debeant  coalefcere  r 
vt  fit  r_r_j,  valor  abfciffae  communis  AG=AR=_£ 
ex  hac  aequatione  quinti  gradns  debet  determinari 

mg9-mag*-zmaag'-\-  2  a*gg-±-a*g— a*zzo 
Ita  fi  fit  »=_,  et  41=1,  habebitur: 
g*  -£•  -  ag*  4-  4^  4-  ft£_  _  -__  o 

Si 
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Si  eflet  «rr^,  prodiret  ^—  £  ;  foretque 
aArc.  ag-Axe.BgzzaV^g*. 

Problema    4.« 

fropofito  arcu  ellipfeos  quocuoque  /g ,   iauenke  Tab.  I. 
trcum  pqr,  qui  fit  praecue  duplo  maior.  Fifr  *• 

Solutia. 

In  folutione  ergo  praecedent»  probkmatis  effi- 
cleridum  eft  ,  Tt  fit  pq-t-qr—zfgzzzo  :  eritque  tum 
«  Arc.  f^zzAxc.  pqr.  Hic  autem,  ob  arcum /g  da- 
cum ,  in  ellipfi,  praeter  (emiaxes  A B  =4  et  Aa~ aV(i -m\ 
dantur  abfciffae  AF=/  et  AG~gf  cum  valoribas 
deriuatis  F  et  G?  :  vode  quaeratur  *=^^^-};  fimul- 
que  crit  eius  vatar  deriuatus  K  =  *W+ftJ»-***U 
(per  coroll.  3.  probl.  x).  Simili  autem  modo  abfciflae 
p  et  q  ab  k  pendent ,  vt  fit : 

»>  —  *pq 

itemque  ex  abfciflis  q  et  r  eriti 

mr  , «*iqQ-t-rr— »>— mhkqqrr 

*•  ^--  aqr 

At  ex  aequatione  pq-i-qr-zzzfg  eft  f=^j  Tndc 
obtinebimus  has  duas  aequationes  i 

ir  —  *Hrr-Wp+r)*+*a*/yix-tmffjuhkri> 

. —  4/«ftFPi~        — 

ex  quibus  ambae  abfciffae  p  et  r,  arcum  quaefitum 
pr  determinantes,  definiri  poterunt.  Hinc  ergo  primum 
eiicimus,  eliminando  Kt  ac  pef  p— r  diuidendo : 

tyti^Y+ftkkp+rY-wffig^szUprz.o. 

£  3  Deinde 


a^    2&.CM4RR  W&mwnffijm 

Deinde  :addenclo  illas  taequariones  hahebimus  : 

Ex  illa  autem  eft:: 

<qoi  yalor  in  _iac  ftbfliitutus  praebet : 

S  K/f  p,=  mr^±^,^ffsg  ^ff^ 

Jutoi^&fte&Zz-ttfpr-i-xMbpri  Tnde  elicitur 

r  •*  ' —  ,a*(//+fcg__ **M»igg~^         '.    ' 

Brgo  :.  *  -f-  r  =_.  ***  ^«^^-"tffrf »» 

Porro  r; n  --■tV'(a'--'-^fi'-- ^^«wagfayjjMig^n 

leu  r  — *' — ■<?*Sto=^Q!^^,«ttia     ' 

T  —-   <wV(a«{//.+.gg— tt)-mtfigw 

=*?,  erit  r-p=  h*  V? ,  ,vnde  ob  ' 

ytraque  .abfcifla  ^  ct  r  innqtefcit,.      Q.     jE.    J. 

CorolL    i# 

•  (at—  i^jg^»' "— — 

/erit 

.   «^*— i__=_2_y  _____ __?_- !  " 

CoroH. 


! 
l 


Coroll.    2.. 

Si  arcus  datus  fg  in  vertice  <?.  termirietur ,  vt 
Grfzzio  et  Frrd*,  prodit p-\-r-=zor  et  r-p:±2£; 
wde  p-zz-g  et  fzzg:  arcus  ergo^  daplus«  vtrinque 
ciixa  *  aequaliter  extenditur ,.  vtrumque  femiflem  ar- 
cui  -fg;t  feu  *g.  firnilem  habens  et  aequalem.  Idem 
euenit ,  fi  arcus  datu»  in  akero  vertice  B  terminetur , 
'vir  fit  gzza  et  Gno,  tum  eninr  fit  rrpzzo  et 
*-*-£=  2/ ,  ideoqua  *  =# :=/.'. 

CorolL    3; 

QUemadmodunv  his  cafibu»  „  vbi  arcus  propofitus» 
/£;  in  altero  vertice  terminatur ,.  eius  arcus  duplus  pet 
it  eft  manifeftus ,  ita,  fi  arcus  propofitus  in  neutro  ver- 
tice  terminacur ,  afllgnatio  arcus  dupli  maxime  eft  dif- 
ficilis ;  quippe  qui  arcus  geometrice  ne  bifecari  qui- 
dem.  poteft. 

Coroll.    4. 

Hinc.  etum  pitet ,  fi  detur  viciflim  arcus  prr 
inueniri  pofle  arcum  fg>  qui  eius  exacte  futurus  fit 
fcmHfis:  fed  hoc  non  nifi  moleftiffimis  calculis  prae- 
ftari  poterit.  At  fi  arcus  duplus  pqr  quadranti  ellipti- 
co  fit  aequalis ,  feu  pzzo  et  rzza  ,  non  diniculter 
arcus  aflignabitur ,  eius  femifli  aequalis.  Primo  enim 
ent  qzzk\  et  fc=*  V '—jjp—  ,  ficque  innotefcit 
tam  k  quam  Krr*«  V  (^}(i-V(i -w)).  Porro  eft 
ifgzzak  et  ff+ggzzfi-hkk+m.  At  cft 
mzz^^  ;  ideoque  ff+ggzz  *^ ;  vnde 

X+/ 
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£-/=£y(a*fcH-3**-4«fc):  ideoque 
jf=jy(3«*+4«fc+ft^)+iV(3tf4-4**+2*ik) 

Coroll.    5. 

Si  ponatur  alter  femiaxis  A«=£,  exiftente  altero 
AB=r*,  vt  fitw^5—^,  eritprohoccafii^zr^yjjy, 
quo  valore  fubftituto  habebitur 

/—  —  V  *"•*-**—  V(j«a-4-i*  «6-4-96  6) 
—  ,    K  a(«-4-6) 

_^    «  .,/    «a-f-»  6  -f-V(caa-4-  i»a>-4->  66) 
£-r  T  y  ~~~  «<a -4- *)  ' 

•ficque  flbfciflae  pro  vtcoque  termino  axcxs  fg  reperiun- 
tur ,  qui  eft  femulis  totius  juxus  quadrantis. 

CorolL    6. 

Hoc  ergo  cafu  erit 

tt/jf="v^  ct  ./x=«v^ 

fi  exempli  gratia    fit   «=25    et  £=119,  reperietur 
—  TT*  et  ^TvT- 

Scholion. 

Hioc  ergo  folutionem  nacti  fumus  iftius  non  in- 
T*.  1.  clegantis  problematis ; 

Fig.  8.  Vropofao  ettipfts  quadrante  BAa  geometrke  in  eo 

abjcmdere    arcum  f% ,    401  praecife   aequahs  ftt  femiffi 
Sotius  arcvs  quadrmis  afgB. 

Pofitis 
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Pofitis    enim    femiaxibus   AB_j*  ct    ka~b\ 
pro  puntf  is  quaefitis  /  et  g  erqnt  ab(ci(Tae : 

AU „.^50-Ktt»_-V(pa<»  4  uat*4-gat» 
T  —  3  K  «  (a  +  6) 

▼nde  pro  iisdem  pun&is  eliciuntur  applicatae: 

^    A-/»a-t-5<>—  Vtgqq+u  afc-».  Bsa 

Problema    5. 

T)atum  cllipfeos  arcum  pr  ra  dnas  paites  fecare  Tab.  I 
j>3  et  ijr,  ita  vt  differetiti»  tiarum  partium  pq  —  ft  ***•  *• 
Ct  ^eometrice  affignabilis. 

Solutlo. 

Tofitis,  tt   in  problemate  praecedcnte ,  kV—p% 
AQ~q  ,  et  AR~r;  exiftentibus  lemiaxibtfs  .ABr«. 
«  Atf^tfVCi-m);  quaeratur  a  tertice  a  arcus  <*■ fc , 
vt  pofita  xius  abfcifia  AKrrfc,  fic 

eritque  Arc.  ak  -  Arc.  />  #~  —f-* 
Tum  vero  fit  etiam 

*  —  d*~mqqrr  -— -  rCL-i»aR  ' 

«rit  quoque  Arc.c£-Arc .{jr^zz^,  ideoque 
Arfc.p^-AK.^r=r^(f^p) 

Tosn.VILNou.Com.  F  Cttm 


;Cum  igitucdentar  afrcflfie  p  et  r.  cum  fuis  deriuatiuts 
P  et  R ,  abfcilTa  pun&i  quaefiti  q  ex  hac  aequatione 
definiri  debebit : 

qr-h.PQ- — r*r±g*  ;    f  : 

3€  —  tP rr—qq    »    1VH 

?q(rr~qq)-Rq{qq-pp)=<l(p-i-rXqq-pr) 
quae  aequatio  quadrata  ac  totti  per  (qq-pp)(rr-qq) 
diuifa  dat : 

«*(  p-H?-2W)-"2(OT+  i)aaprqq+-mqqiqqCp+ry-2pprr) 

zz.2'qq?R:'a*  fiue 

2 44&-t-mpprr-+-(m+i)aapr+a*)-a*(p+r)*  • 
?—  m(p-t-rT 

ex   qua   aequatibne    valor   abfciflae   ^  definiri  poterit. 
Q.     E.     I. 

Coroil.     i. 

Si    totus  quadrans  in  duas  partes ,    quarum  diffe- 
-  rentia  fit  geometrica,  diuidi  debeat ,  poni  debet  p=zo 
et  r~a  ;  vnde  fit  Vzza*  et  R~o  :  indeque 

^s-fcf?  et  qq=.-^^  et  ^«V  *=*==> 
quae  e(l  eadem  determinatio ,  quam  fupra  iam  ia  Co- 
roil.  Cafus  I.  Probl.  x.  inuenimus. 

Coroll:    2. 

Si  abfciflarum  p  et  r  altera  iit  negatiua  ,   alteri- 
que  aequalis,  feup  +  r^o,  habebitur  ftatim 

vel  qzzo,  vd  ?rr-?qq-Rqq-*-Rppzzo  \ 
'feu  ^f=  ^Hr*,  ideoque  P  -+-  R = o.  Manifeftum  au- 
tem  eft,  fi  vtraque  applicata  ?p  et  Rr  fiierit  affirma- 
tiua,  fore  R=iP,  atque  tum  locum  habere  q—zo. 

Pro- 


Prpblema    6". 

Si  ellipfis  ADBFA  per  diametram  quameunque  Tab.  1. 
ECF  foerit  bifefta,    femicircumfcremiam  EBF  ita  fe- Fifr  * 
care  in  pnocto  M,  vt  partium  EM  er   FM  diflfercn- 
tta  fit  geometrice  aflignabilis. 

Solutia 

Etfi  hoc  protyema  in  praecedente  contmetur, 
tamen  fbintio  iiide  deduci  nequit ,  propterca  quod  tam 
^-f-rrro,  qoam  P+(l=o;  pecutiari  ergo  xnodo 
folutio  debet  inueftigari.  Pofitis  ergo  temiaxiboi 
CAr<r;.CD±ir4V(i-«)  fit  pro  afcero  termino 
£  accus  propofiti  ^fciA  C?~p;  erit  applioaa 
PE  ■=:—■  V(aa—pp):  quae  coordinatae  negatfue  famtae 
ad  alterum  termumm  F  pertinebunt ,  quae  autem  Jint 
r  et  4-V(*<*— rr),  ita  \t  fit  r=:-p  et  V(aa—rr) 
——Y(aa—pp).  Q*n  nunc  fumta  quadam  noua 
al?fcifia  jb,  pofitaque  quaefita  CQzzq,  fit  ex  CoroU.  a. 
Probl.  II. 

aaV(aa-kk)-p  qV(aa-mkk)—aV(aa-fp)(aa-qq) 
aaV(aa-kk)—qrV(aa—mkk)z=aV(aa—qq)(aa-rr) 

haec  -vltima  aequatio  ob  rzz-p  ttV(qa-rr)—-V(aa-pp) 
abit  in  hanc. : 

aaY(aa-kk)+-pqV(aa-mkk)z=:-aV(aa-pp)  (aa-qq) 
quae  ad  primam  addjta  dat»    . 

zaaV(aa-kk)~*>  ideoqne  jfc— * : 
<qni  Tsdor  in  altera  fubftitutus  dat : 

-pqY(i-m)zzY(aa-pp)  (aa-qq) 

F  a  ideoque 
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ideogue  vIs7__^>:=^Z*4,  confequcnter 

__,       «y  (aa  —  fr  p) 
7  — •  """y  {aa-~  «£_<>• 

Vbi  fignum  negatiuum  indicat,  f  itj.  patte  arJciffariuTL 
negatiua  capi  oportere.     Ducatnr  ad.  E  norraah*  in  cur- 

yam  E  N,  erit  H  =  $_=_$.  Ergo  C  Qj=  & 
Sit  porro  GH  diameter  eoniugata »  cui  normalis  EN 
in  V  occotrat ,  erit  K  —  §J  ==:  jj^  prodn&a.  CG  ad 
concurium  cum  applicata  Q_M.  in  I*  Qoare  ob> 
CQrr^prodit  CI  — «=CA_  Vnde;  hacc  fequitur 
eonftradto  facflis:  Diametcr  coniugata.  GH  vkra  G  ht 
1  continuetur,  vt  fiat  CI^CA.,,  e_c  I  in  axsm  AB. 
demittatnr  pecpenJjcuium.  lQ^,,  quod  eJlipfia  in  puoilo> 
«ytaefito  M  fecabit.  At  ob  K~a  erit  A_c_EM-Arc_ 
IIH s: sse*  s  «^jfJE-—  i^=a:CY  obCN=«^. 

Corollarium     i. 

5i  ex  iisdem  aequationibus    binis,  eliminando    k> 
problema  praecedens  generaliter  foluatur ,    fequens  obti- 
nebitur  aequatio  t 

mp\r  V  (aa-pp)-pV(aa-rr)Y-  a  aa  qq  (aa-^-tnp  r)  (aa  -pr 
-V(aa-pp%aa-rr))-\-a%V(aa-pp)-V{aa-rr)Y=Z9i 
.  -^nde  per  refblutionem  adipifcimur ; 

!?  in(ry(aa— )ip) — pV(aa— jt))*  "  .LlL 

V  y(fl-»-.'X'»-^)  ■l/(g-yXa^-rt>n/(»-^VmX'MryVJii?,  ^<H2V?'XwV«)i.    * 
-  v      2 _ »         /  »  m  ~ K'  »  m  I 


_P 


I    I  i      H  llll»        |fcJt# 


ry\aa-pp)-pV(aa-rr) 

CoroU.. 
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CorolL    2, 

Quanquam  baec  fokitio  re  a  folutione  problema- 
tis  praecedemis  non  difcrepar,  tamed  ftarfm  folutionem 
praefeotii  (bppedita*.  •  Si.  enim  ponarat».  rsr  —  p 
et  V{aa  — rr)^~ V{aa—  pp)  ,  aequatio  prima  corolh 
Jiraec  ttanfc  in  hanc  fcrmam. 

.  "-ztaaaiaa-rmppl*  &*4-$ra?(aV(4  *-£/>))♦:?:«> 

Caralt*    $., 

Si  ex  duabus  primi*.  aequationlbos.  eliminemus  f,, 
obtinebirmis : 


«♦(** -kk)(Vaa-pp)  V(Aa-rr))x'-i-*%\fia  kk (aa-mkk) (f-/>)* 
zzaa{aa—mk§(rV  {aa-pp)-pV  {aa-rr))* 

ftje 

n^r^Y-zkk(aa-mprfaa-fr-V(aa-pp){a* 
-V{aa-ppXa*r*rf\)* 

vafc  fitt 

hincqne  coUigitnr : 

^■»  i  .       u      aiiOinm     n>u>ii'  p.pp*     ^i..-"'- 

CorolL    4... 

Utnc  wt  *; 

.       «afto— pr—Hiu— .f»X*g— rr)KV(to— w»t>)-V(aa~inrr» 

*£ '—  »<r-|»XrV(oo-|>p)-1.y(«»-rrI, 


4*.     DI    QTANTTF.    ThANSCKN&EHT. 

Quare  cum  arcuum  pq  et  qr  4i£citntia  fit  _r T?(r-_>), 
habebimus  generaliter : 

AtC.pq    ATC.qr^ -    rliaZwhrt^rf) * 

ftqtndem   pwjdum    q  ex    Coroil.  i.  <te&uatur.    £r* 

Arc.pq-Arc.qr^*^^=^'?^^*^ct 
(V(*±^±fe)_yif^)^)wy(£:t^^x«-+-wno  ^c_______v_> 

__•  »  *        Ar  jwT-"       ~*  »«. 

J> 


J 


t_i.  Problema.    * 

Fig.  _.  Propofito  ellipfis  arcu  quocunque  /_;,  a  dato  pun- 

#o  p  abfcindwe  arcum  '^f  r_,  qiii  ab    illioe    arcCfe    /_• 
triplo,  differat  quaatitate  ^omettice  a%aabi_. 

Soltitla 

Sint,  vt  hactenus,  punctorum  datorum  ftg  et  * 
ab^iu^c  AF_=/,  AG_-£,  AP__p,  *c  tyiseratnr  pri* 
mo  arcus  Ak,  cuius  abfcifla  flt  AK=^^j££^_=£-£-2 
vt  fit  Arc.ak- Arc.  fszn-^A  Tum  quaeratur  ptm- 
fctti*  W>&AXZ^q^Z$  =  ^g.  k»deque 

—  __M___-M_*__ft__)  —  ___rt>*>)  K— fc?^-tt)P 

trlrque  ^4^Mc:pq±^{pq-j&).      Simili  modo 
porro  quaeratur  punctura  *,m  fit: 

R  -_  2__T_5fc^_i__3__  __  _r(rrw>_)K^rrjlftfc. 


et  cum  fit  AteifeThnWzzSiip -/<?),  erit 
aAic.  fg-Axcpqrzz.  ^pq  +  qr-^zfg) 
Hinc  pari  modo  definiatriu»  punftuni  s,  yt  (it 

<AUcifla  AS^/^^-stk^:  — -irgzr*»-  «t 

So*(«-rr)  —kk(.a*—mrrss) rs(ss  -rr)K-ks(ss-kk)  R 
=— ' Tkr —  "" krTr~-  k  tcT~~ 

et  quia  erft  'Arc./jj-Arc.  rszz-rr  (rj -/$),•  habebkur 
3AK.fg-AK,pqrs=?i(p4+qr+rS'  $jg).    Q.  E.  I. 

Co  ro  ll.     i. 

Sunili  modo  progwdienda,  mauifeftum,eft,  defi- 
niri  a  dato.piinfto  ^  poflfe  *rcura..pf,  qui.a  quadruplp 
arcus  dati/g  deficiat  quaatitate  algebraica:  atque  hoc 
modo  opeiationem  continuari  poffe  quousque  lubuerjt. 

Coroll.     2. 

Si  arcus  datus  fg   toti   quadranti    aequetur  ,    Tt 

'fit/no  et  gzzat    idcoque  Fzza*  et  Grro  ,    erit 

kza  et  K=o;  Hinc  reperitur  qzz-^^jfZzaV^^; 

*t  n  —  =Li£<?£f?>  p d!<L22)?? __  «ifcSl.     at  eft 

«    \£ —    plpp-oa)? apioa-mppX*k-pp) —  p       » 

**- **="££$?  Tnde  Q=3Ssa?-  p«o '=*£«>=-*; 

et  R=:-«^y(tf«-/>/>)(^tf-OTp^)=-P.  Demque 
ent  szz^^^z-aV—^-p-q  eti>-^"^3^^' 
fietque  ^Arc.fg—Arc.pqrszz^pqzzmpV-^—^p' 

.    Coroll.     3. 

Punctum  p  quoque  ita  definiri  poterit,  Yt  fiat: 
pq-hqr-*-rszzsJg 
qno  cafu  arcus  pqrs  exafte  aequabitur  triplo- arcus  dati 
jg.     Atque  ita  porro  arcus  inueniri  poterit,  qui  ad  arcum 
*  datum  fz  aliam  quamuis  rationcm  multiplicem  teneat. 
J  Scho- 


Seholion, 

Omnia  haec  problemata*  qtute  hic  pto  ellipfi 
tra&aui ,  (iitiili  modo  pro  hyperboia  feiolui  poterunt; 
ita  etiam,  dato  tjuocunque  hypecbolae  arcu  ,  a  propofito 
•qubuis  eiusdem  hyperbolae  pun&o  arct»  ibfcindi  pote- 
jrit  .>  qui  -difcrepet  >  vel  ab  illo  ipfo  arcu ,  lei  ab  eius 
-duplo^  \el  triplo ,  irelvab  alio  cjuouis  .multiplo  quaii- 
titate  geometftce  aiiign^bill.  Deinde  ettatn  hoc  ponc1:urn 
iita  aflumere  licehit,  -rt  differentia  plane  in  nihtlurn 
flbeat ,  <qoo  cafu  dato  <jHOcunquc  hyperbolae  arcu  alius 
*rcus  amgnari  poterit*  qui  vel  <eius  <Juplo,  yel  triplo, 
-vel  alti  <juouis  multiplo  ,exa&8  iit  aequalis.  Vnde 
perfpicuum  *tt,  f»  propofito  arai  inuentus  fit  aliusarcus, 
<qui  ad  illum  jteneajt  xationejn  jguc  ,ad  j,  fimilique  modo 
alh*  «jaaeratnr  arcus,  qui  ad  eundem  teneat  jatioaem 
y :  i ;  tum  hoc  paclo  duos  haberi  afcus  hyperbolicos , 
qui  inter  fe  teneant  rarionem  jjl  ,ad  v  ,  ficque  infinitis 
jmodis  bini  arcus  exhiberi  poterunt ,  qui  fint  in  rations 
<quacunque  anmefi  ad  numerum.  Neque  Tero  huiu*- 
modi  probiemata  tantum  pro  hyperbola  refolui  poterunt, 
ied  omnino  pro  alris  <curufe  •quibuscunque ,  quae  ita  fint 
compama,  vt  arcus  abfcifiae,  *el  alii  cuicunque  lineae 
redae  Yajirfbili  x  refpondens,  conimeatnr  in  hacformu- 

k  /^+JsSS&r»  9P&Z  ■«*uun  pcr  tegulas    initio   datas 
ita  latius  extendi  poteft,  Tt  ad  hanc  fbrmarn  reuocetur ; 

V(A-»-Cxx-|-E«*J 

fed  in  praefentiarnm  neque  tiypefbolae,  neque  nliis  huius 
gcneris  curuis,  diutius  immorandum  efle  ^rbitror. 

THEO- 


X  °  X  **8fr  49 

T  H  E  O  R  E  M  A  T  A 

CIRCA   RESIDVA   EX    DIVISIONE 
POTESTATVM    RELICTA. 

Au&ore 
L.    EFLERO. 

Theorema.    L 

z. 

Si  p  fit  numerus  primus  9    et  a  primus  ad  p,  nullus 
terminus  huius  progreflionis  geometricae  i,  a>  a*t  a'\ 
a*9  as,  a6,  etc.  per  numerum  p  diuifibilis  exiftit. 

Deinonftratio. 

Patet  ex  Euclidis  Libro  VII.  Prop.  20*.  \bi  de- 
monftratur  >  fi  fint  duo  numeri  a  a  b  primi  ad  pt 
ibre  quoque  produclum  ab  primum  ad  p\  ideoquecum 
a  fit  primus  ad  p,  erit  pofito  6=:«;  quadcatum  a* 
primus  ad  />;  hincqut  porro  a*  pofito  £— <**;  item 
A*  pofito  b^zaz\  etc.  Sic  igitur  nulla  poteftas  ipfius  a 
diuiGbilis  erit  per  numerum  primum  p. 

Coroll.     i. 

s.  Si  igitur  finguli  termini  progrdfionis  geome- 
tricae 

1;  a\  a*\  *';  a*\  a'\  <?•;  <T;  «•;  etc 

T0Hi.VII.N0u.C0m.  G  per 
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per  nittnerutn  primorh  p  diuida&tar -y  diuifio  nunquam 
fine  refiduo  fuccedet  ,  fed  ex.  fingulis  terminis  orientur 
rcfidua. 

Scholion.. 

3»  Refidua  haec ,  quae  ex  diuifione  fingulorara 
terminorum  progreflionis  propofitae .  geometncae  per 
nurrerum  pnmum  p  emergunt ,.  hic  dUigentius  perpen- 
dere  conftitui.  Ac  primo  quidem  fingula.  haec  refidua,, 
vti  ex  natura.  diuifionis  apparet ,  roinora  erunt:  numero» 
p ;  nullum  autem  refiduum  erit  ino  ,  quia  nullus.  ter- 
minus  per  p  eft.  diuifibilis».  Quodfi.  forte  prodeant  re. 
fidna  ipfo>.  numera  p  maiora,,  ex  arithraetica.  conftat  „ 
quemadmodum.  ea  ad  minora>  reduct  oporteat..  $ic 
refiduum  g-f-r  aequiualet  refiduo  r,  et  in  genere  refi- 
duum  np-\-r  redit  ad  refiduum  r;  ac  fi  r  fit  maius. 
quam  p^  hoc  rcfiduurrk  leuocatuc  ad.  r—p,.  vel  r—ap» 
Tel  r— 3^etc.  donec  ad  numetum  ipfo  p  minorem 
perueniatur.  Itaque.  omnia  haec  reijdua.  r  4- »/>  pro 
eodem  refiduo  r  reputantur..  Proprie  autem  loquendo 
omnia  refidua  funt  oumeri  pofitiui  ipfo  diuifore  p  mi- 
nores.  Verum  tamen  etiam-  faepenumero  conuenit  et." 
refidua  negatiua  contemplari :.  veluti  fi  r  fit  refiduum 
ex  diuifione  cuiuspiam  numeri  per  p  reMutn ,  ita  vt 
fit  r^Zpy  refiduum  quoque  erit  r—  p ,  numerus  fcilicet 
negatiuus ;  ita  vt  refiduum  pofitiuum  r  aequiualeat  re- 
fiduo  negatiuo  r  —  p.  Hoc  modo  refidua  ita  exhiberi 
poterunt ,  vt  nunquarft  femiflem  diuHoris  p  excedant . 
nam  fi  refiduum  affirmatiuum  r  maius  fuerit  quam  £/>*. 
eius  loco  capiatur  refiduum  negatiuuni  r—p>  quod  mi-' 
nus  erit ,  quam  femifljs  ipfius  p. 

CoroU. 
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C  o  r  o  1 L    2. 

4.  QuoDtam  orrinfa  reCdua  fimt  numeri  integri , 
lique  minores  quam  p>,  fequftur  plura  diuerfo  refidua 
oriri  tion  pofle  quam  p— 1.  Qpare  tum  feries  geome* 
trica  f ;  a\  a*\  d?>,  a*$  a*\  etc,  ex  terminis  numero 
infinitis  conftet,  necefie  <eft ,  it  plores  termini  eadem 
exhibeant  refidua, 

Coroll    3, 

5.  Sint.  ^fit  #  duo  fliusrno4i  term^ni,  qui 
idem  praebeant  refiduum  r;  ita  fp  fit  a»—fnp+r  ef 
4i*=:  npwhr  erit  «,l  "-■«*,*;  {w^»^^  ideoque  djflercBr 
tia  horam  jtermiBDrqm  ^r-a1'  per  p  erit  diuifibilis. 
Jneurneris  ergp  ?np4»  tfiflwtntia  jo#r  binos  *ermH?QB 
progreflioois  gepmetricae  jpopofitae  per  n^erura  § 
«erit  diuifibilis. 

Corol!.    4. 

©\  Si  poteftas  ^  det  refiduum  r,  poteftas  teto 
«*  refiduum  j,  fueritque  r-j-j^rp,  quo  cafu  dicimus 
refiduorum  r  et  .j  alterum  alterius  erte  complementum, 
hoc  calu  fumma  poteftatum  a^-\-d>  per  uumerum  p 
erit  diuifibifis.  Cum  enlm  fit  a*-mp-\-r  etfzinp+s, 
ejcit  «^-r-a*— (m-^-nyp-t-r^t-s  =z{m~\-n-t- 1)  jp } 
ideoque  fa&orem  habet  p» 

Theorem*    2. 

%  Si  poteftas  **  -pfer  p  diuifa  priebeat  fefiduum 
r,  et  poteft»  *'  wfiduurj»  *,  poteftas  .*»*+•  ttpduum 
praebe&t  .fy_, 

G  fc  Demon. 
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Demonftratio. 

Sit  cnim  aflzzmp-\-r  et  a*zznp-t-s ,  crit 
eP"*m*zzmnpp-\-mps-t-npr+\-risr  ideoque  fi  «^* 
per  p  diuidatur,  refiduum  erit.  rj;  qued  fi  maius  fuerit 
auarn  />,  fubtrahendo  pt  quoties  fieri  poteft,  id  ad  refi- 
duum  ipfo  diuifore  p  reducetur.    Q;    E.    D. 

Coroll.    i. 

8.  Cum  ipfitts  radicis  }a  per  ^  diuifae  refiduum 
txpoai  <)ucat  per  <^.(fi  cnim  fic  «<p,  etit  a  refi* 
dnum  proprie  fic  diftum ,  fin  aocem  »>p,  nihilomi- 
ntu  refiduum  per  4  exprimere  lket^  quia  fimul  a—py 
tcI  «-»/>  fubiotelligitur),  fi  poteflatis  «*  per  p  diuitae 
refiduum  fit  r,  poteftatis  4^'  refiduum  erit  *r,  fimifi 
modo  poteftatfe  a»-*-  refiduum  erit  4*r 

•    •    "    •  *Mp~*~i    -     -     -     «'r 

ctc. 

Coroll.    2. 

4>.  Hinc  etiam  fequitur ,  fi  poteftatis  a*  per  p 
dtoifie  refiduum  fit  zzry  fore  poteftatis  a*  refiduum 
rrrr,  poteftatis  «*"  refiduum  zzr*-,  etc.  Ita  fi  po- 
feftatis  a*  refiduum  fit  zz  i ,  erit  omnium  harum  po- 
•eftatum  «"*;  **;  «+f*;  «*;  etc.  idem  quoque  refi- 
duum  i. 

Coroll.     3. 

10.  Quodfi  potcftaris  a*  pu  p  ditrifae  refiduum 
fit  — />-i,  quod,  vt  vidimos,  per  —  1  exponipoteft: 
tum  poteftatis  a*  refiduum  erit  =+1,  poieftatis  a** 

refiduum 
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tejSdoum  =:-!,  at  poteftatis  tf***  iceram  r=-f-i. 
Atqne  itt  genere  poteftatis  an,x  refiduum  erit,  vel-f-i, 
fi  »  fit  numerus  par,  Vel  —  i,  fi  n  fit  numerus  impar. 

Scholion. 

xx.  Hme  coiiigitur  modus ,  fitis  expedke  refidua 
iaueniendi,  quae  ex  diuifione  cuiuseunque  poteftatis  pef 
aamerum  quemcunque  relinquuntur.  Veluti  fi  refiduum 
iaueftigare  veHmus/quod  ex  diuifionc  huius  poteftatis 
7'«°  per  numerum  641  oritur 

nempe  cum  poteftas  prima  7relinquat7, 
poteftas  yero  7%  7%  7*  relinquant  49, 343 
et  478,  feu  —163-,  huius  quadratum  78  re- 
linquet  1^3*  feu  288,  et  quadratum  huius 
7"  relinquct  288*  feu  255.  Simili  modo 
poteftas  7"  relinquet  255*  feu  284,  et 
poteftatis  7«*  refiduum  erit  - 1 10,  et  ex  yin 
oritur  110*  feu  -79,  quod  refiduum  per 
284  multiplicatum  ,  dabit  refiduunt  po- 
tefiatis  7'»«-*-»  —  7»«°,  quod  erit  040 
feu  —  1. 

Nouimus  ergo,  fi  poteftas  y1*9  per  641  diuidatur,  refi- 
duum  fore  640,  feu  —  1,  vnde  concludimus  poteftatis 
7"0  refiduum  fore  -4-  1.  Ergo  ra  genere  poteftatis 
^i«on  pgr  tf+1  ^iaj^e  refiduum  erit,  yel  -+-  x,  fi  «fic* 

mimerus  par,  vel  —  1,  fi  »  fit  numerus  impar. 

Theorema    3. 

12.  Si  numerus  a  fit  primus  ad  p,    formeturque 
haec  progrefiio  geometrica  ij  a\  a%  a'\fl%  a*\  a*\  a7\  etc. 

G  3  innu- 
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innuracri  ia  ea  ocaitrent  lejrnini  ,  <jai  per  jp  diuifi  tb- 
linquuQt  pro  refiduo  i,  et  exponentes  horum  terauao* 
jrum  progreujonem  .arithmericam  xonftiuient, 

Demoniiratiia 

Quia  nurruerus  tetminormn  *ft  infinitus,  plan 
jutena  diiieiut  refidua  oriri  ueqaeunt^  •qiuu»  p—  i,  ae* 
cefle  £ft  vt  plares .,  immo  infiniti,  «eamni  idem  pcoda- 
cant  xeftduum  r.  ,Sint  jP  et  4?  duo  buitisirjodi  cer- 
jnini,  idem  refiduum  r  reuoquences ,  eritque  V"—  **  pet 
p  diuifihile,  At  &—(?—<(? la* — v— ij,  et  cum  hoc 
produdhim  iit  diuifihUe  per  p%  aker  dutcm  fa&or  <**  ad 
^  tit  primus,  neceHfi  efi,  alter  fa&or  4*— »—  1  per  J> 
fit  diuifibilisj  ynde  poteftas  a*~*  per  ^  diuua  refiduum 
babebit  zzi.  £it  /ju—  y— :X,  *t  poteftatis  tf*  «efi- 
duum  fit  ztj,  .eriique  omnium  quoque  iiarum  potefta- 
tura  j«a,  az\  jt\  a^  etc.  idem  xefiduum  =1  Ita- 
-que  vnitas  .exit  refiduum  omnium  harum  poteftatum: 

i:>  **,  <tA;  a'K-3  a*?,  a^\  «A;  <tc 

quwam  exponentes  in  progreifione  arithmetica  pro- 
grediiintur. 

Coroll.    1. 

.« 3.  louenta  ergo  vnka  poteftate  <a\  quae  per£ 
«buua  Tefiduum  praebet  —i,   infinitae    inde   aJiae    po- 
teftates  exhiberi  .poflunt ,    quae  per   p    diuitae   quoque 
vnitatem  relinquant.      Ac  infima  quideoi  huius  generis. 
poteftas  eft  «°— x. 

CoroU 
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CoroIL    2.. 

r^.  Etiamfi  autem  praeter  vnitatem  nulla  confter 
poteftas  ipfius  <ar,  quae  per  p-  diuila  vnitaterrr  pro  refi- 
duo  relinqnar,  ramen.  nouirau&  infinitas»  huiusmodi  ic: 
•tera  dari  ppteftates». 

Coroll    j. 

r^.  Ex  demorjftratione  porro  patet ,  dari  adod» 
foteftatem  a*"  refiduunv  zzr.  praebentem ,,  cuius  expo- 
nens>  X.  fit  minor  quam  />.  Sv  enim  progreflio  geome- 
trica  tantum  vsque  ad<.  terminum  ap~~t  continuetur ,, 
quia  terroirtocum-  numerus-  eft  zzp;  necefle  e(V,,  vt  fal» 
tem  duo  termini ,  qui  finc  a*  et  «*'  idem  habeant  refi- 
diium  ;  vnde  curo:  poteflas-  a*~""  habitura  fit  refiduunu 
=x».ob  \*.<^p  et  y<Zp,.  certe.  eritjjL— v<Zp~ 

T&eoremx    4- 

z6.  Si  poteftas-  &'-  per  p*  diui& ,  refidnnnr  relirr- 
qtat  =fr,  et  poteftatis  altioris  ^"^'refiduum  fit  zzrs^ 
«rit    poteftatis   a\  quai  baec  illam  fuperat  y  refiduum» 

Detnonffratio;. 

Praebear  eninr  poteftas  d*  aliud  refiduum,  putr 
=rf  ,.et  cum  poreftatis-  4*  refiduum  fit  zzrt  erit  po- 
teftatis  a*+*  refiduurrr  zz  rt\  quod*  ipfr  rs  aequiualere 
deberet.  Forer  ergo  rtzzr&-+-np  r  fiquidem  pona- 
mus  refidua  r,  tr  «fle  ipfo  diuifore  p  minora.  Eflet 
eigo  tzz  j -4-^:  at  cum  *  er  ^  (int  flumerl  inter  fe 
primi ,    omnia»  refidua  ,.  quae    ex  poteftatibus  ipfius  <r 

per: 
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per  p  diuifis  oriuntur ,  pariter  erunt  ad  p  prima ,  nifi 
fbrte  fint  —  i  ,  ideoque  vt  *£■  fiat  numerus  integer  y 
necefieeft,  vt  J-  fit  numerus  integer,  puta  =m,  foret- 
que  tzzs-+-mp,  ideoque  tzzs.  Qiiare  fi  poteftatis  «'* 
refiduum  fit  zzr,  et  poteftatis  <2,UH'  refiduum  zzrs , 
hinc  fequitur  poteftatis  <zv  refiduum  fore  =r/. 

Coroll.    i. 

17.  Si  ergo  /=x,  feu  fi  duae  potefiates  af-  et 
«*w~v  idem  habeant  refiduum  r,  fequitur ,  fi  maior  per 
minorem  diuidatur,  quoto  a*  refpondere  refiduum  —  1, 
quo  ipfo  demonftratio  praecedentis  theorematis  innititur. 

Coroll.    2. 

iS.  Si  r=x  et  i=x,  feu  fi  duae  poteftates 
<#>■  et  afw-»  jdem  habeant  refiduum  ==  1 ,  tum  etiam 
poteftas  a\  cuius  exponens  eft  diflerentia  illorum  expo- 
nentum,  pariter  refiduum  =1  habebic 

Scholion. 

19.  Demonftratio  huius  theorematis  etiam  hoc 
modo  confici  poteft.  Cum  <p  pcr  p  diuifum  relinquat 
r,  erit  a*zzmp-+-r,  fimilique  mo&o  aP+^zznp-t-rsi 
hinc  erit  a^^-a^szznp-mpszz^n-ms^p ;  ideoqne 
numenw  a^^-a^szza^-s)  erit  per  p  diuifibilis:  at 
alter  faftor  tP.  per  p  non  eft  diuifibilis.  Ergo  altec 
«v—j  erit  per  p  diuifibilis  ,  confequenter  poteftas  af 
per  p  diuua  refiduum  dabk  zz  s. 

Theb- 
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Theorema    5. 

20.  Si  poft  vnitatem  ax  fit  minima  potcftas , 
<jaae  per  p  diuifa  vnitatem  relinquit ,  tum  nullae  aliae 
poteftates  idem  refiduum  =1  relioquent,  aifi  quae  ia 
hac  progreffione  geometrica  occurrunt.  . 

ij  d*,  **x;  *,x;  aA,  ask\  etc 

Demonftratio, 

Ponamus  enim,  aliam  quampiam  poteftatem  a*t 
li  per  p  diuidatur,  refiduum  quoque  dare  —  1,  et  cum 
£t  ja^-A,  neque  tamen  -multiplo  cuipiam  ipfius  X 
aequetur ,  hic  exponcns  jji  ita  exhiben  poteft  ,  vt  fit 
jjLzzrjrX-r-d" ,  iFti  fit  £<X:  neque  erit  j— o.  Cum 
igitur  tam  poteftas  a^t  quam  «M,n«',x"H-J,  per  p  diuifa 
vnitatem  relinquat,  per  §.  iB,  faaec  quoque  poteftasi* 
vnkatem  pro  refiduo  habebit,  fbretque  ergo  ax  non 
minlma  poteftas  huius  indolis  cootra  hypothefin.     Qua- 

re  fi  «x  fit  minima  poteftas  refiduum  =1  praebens,  nui-  ' 

lae  aiiae  poteftates  eadcm  proprietate    erunt   praeditae,  ! 

iiifi  quarurn  exponentes  fitnt  multipla  ipfius  A. 

CorolL    u 

21.  Si  ergo  progreflionis  geometricae  t,<ar,  ti*t  0% 
V,  etc.  iam  ftcundus  terminus  a  per  p  diuifas  relinquat 
1,  quod  fit,  fi  a~ mp-\-xt  tum  omnes"tenr>ini  idem 

praebebunt   refiduum   =1:    neque  ergo  in  xefiduis  vlit    - 
:alii  numeri  praeter  1  occurrent. 

CorolL     2. 

22.  Si  refiduum  tertii  termini  a*  fit  m,  quod 
&t  fi  a*  z=np-\-i,  tum  alterai  terrrrini  1,  a%  4*t  a6,  etc. 

Tom.VII.Moa.CoiR.  H  quorum 
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quorum  exponentes  funt  pares ,  omnes  refiduum  h<ibe* 
bunt  idem  r=:i,  reliqui  vero  termini ,  nifi  al  quoquc 
refiduum  habeat  zri,  omnes  alia  praebebunt  refidua. 

CorolL     3. 

23.  Fieri.ergo  poteft  %  vt  in  refiduis  multo  pau- 
ciores  numeri  occurrant,  quam  numerus  p—i  continet 
vnitatcs :  plures  autem ,  quam  p  —  1  diuerfi  numeri  6c- 
currere  non  poflunt. 

Theorema    6. 

24.  Si  poteftas  a2\  cuius  exponens  eft  numerus 
par ,  per  numerum  primum  p  diuila,  refiduum  ~i  re- 
linquit,  tum  poteftas  an  per  eundem  numerum  p  diuifa, 
dabit  refiduum  rr-t-i,  vel  =:  —  i. 

Demonftratio. 

Ponamus  enim  r  efle  refiduum  ,  quod  in  diuifio- 
ne  poteftatis  an  per  numerum  primum  p  relinquitur, 
critque  poteftatis  a2li  refiduum  —  rr,  quod  per  hypo- 
thefin  n:i.  Quare  erit  rr^z  i-j-wp,  et  rr-i~mp\ 
vnde  cum  rr-  i  zr(r-f-i)  (r—  i)  fit  diuifibile  per  p, 
alterutrum  faftorem  r+i  vel  r— i  per  p  diuifibilem 
efle  oportet.  Priori  cafu  erit  r-+-  x—ap^  et  rzap-i, 
hincque  r = - 1 .  Pofteriori  cafu  erit  r-i=apct  r-zap+i 
hincque  r~  +i.  Ergo  fi  poteftas  * 2*  refiduum  praebeat 
=  •+■ l  j  poteftas  #n  habebit  vel  refiduum  zz  -+-  i ,  vel 
m— i,  fiquidem  p  fit  numerus  primus. 

CorolJ.     i. 

25.  Si  igitur  0lB  fuent  minima  poteftas,  quae 
per   numerum    primum  p    diuifc    refiduum    relinquit 
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=-1-1,  tum  poteftas  an  refiduum  dabit  — —  1.  Er- 
go  fi  minimae  poteftatis  ax  refiduum  rr  r  praebentis 
exponens  X  fit  numerus  par,  tum  inter  refidua  termi- 
norum  progreffionis  geometricae  i,  a,  a%  a\  a%  etc. 
etiam  occurret  numerus  —  1. 

Coroll.    2. 

2<J.  Sio  autem  minimae  poteftatis  ax  refiduum  1 
praebentis.  exponens  X  fit  numerus  impar,  tum  nulla 
omnino  poteftas  refiduum  relinquet  ——1.  Si  enim 
quaepiam  poteftas,  vti  «'*,  daret  refiduum  =r— 1,  tum 
poteftas  «*  daret  refiduuns  zr-l-i,  foretque  idcirco 
2jjt=»X,  etquia  X  eft  numerus  impar,  foret  2jx:z2«?Xf 
ideoque  p.rr/wX.  At  poteftas  a™*  relinquit  refiduum 
=r  +  i,  neque  ergo  refiduum  —  1  vsquam  occurrere 
potefl. 

Theorema    7. 

27.  Si  a*  fuerit  minima  poteftas  ipfius  «,  quae 

per  numerum  p  diuifa  ,   refiduum  praebet    zzl  i  ,    tum 

omnia  refidua,  quae  ex  terminis  progrelTionis  geometricae 

1,  0,  4%  «*••••  •  ^~S  vsque  ad  illam  poteftatem 

<3*  continuatae,  refultant,  erunt  inter  ie  inaequalia. 

Demonftratio. 

Si  enim  duae  potcftates,  veluti  &  .et  a\  quarum 
exponentes  jjl  et  y  fint  minores,  quam  X,  idem  dareat 
refiduum,  tum  earum  difterentia  a*— a*  foret  per  p 
diuifibilis  ,  ideoque  poteftas  «*-»  per  p  diuifa  refiduum 
relinqueret  =-r-x,  efletque  idcirco  p.-v<X,    contra 

H  2,  hypo. 
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hypothefin  -r  vodc  pater ,  omnes  poteftates,  quarum  es» 
ponentes  fint  minores,  quam  X,  diuer(a  praeberc  tefidua. 

Theorema.     8, 

2g.  Si  «*  fuerit  quaedam  poteflias  ipfius  a,  quae 
per  numerum  p  diuifa  refiduum  producat  m,  atqoe 
progreffio  gcometrtca  in  membra  difeerpatur,  fecundura 
potdlites  «*,  a7\  a*\  <**X  etc.  hoc  modo  r 

ita  vt  quoduis  membrum  X  termino»  contineat ,  turo 
in  quolibet  tnembro  refidua  prodibunt  eadem,  atque  eo- 
dem  ordine  recurrenc 

Demonflratfo, 

Omnrum  enim  membrornm  termini  prfmi  i,  a\ 
«**,  a?x  etc.  idem  praebent  refiduum  rr  r  Termini 
deinde  fecundi  omrrium  membrorum  ar  aXw+ml  -t  a*K~*~tf 
^jX-f-i ,  ctc  tftm  pju-jter  dabunt  refiduum  ;  fit  enim  r 
refiduum  ex  termino  a*  ortum ,  quia  «x-*-'zr«x  ar  erit 
refiduum  ex  hoc  termino  ortum  rrr.  rrrr;  fimilique 
modo  patet,  terminorum  tf1*"*"1,  a^1  etc.  rtfidua  rorc 
rrr.  Ac  ft  in  gcnere  fit  a*  terminus  quoruscunque 
primi  membri ,  atque  refiduum  ex  eo  ortum  rrr,  erit 
quoque  termini  <r*x+'*  refiduum  rrr,  quia  termini  «** 
refiduum  eft  rr  i :  hincque  omnium  membrorum  ter- 
rnini  analogi  «X-H*j  aA+*"y  «5X-H*  etc.  idem  habebuac 
refiduum. 

Coroll. 
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CorolL     i. 

29  Qiodfi  ergo  tantum  terminoram  in  primo 
membro  coatentoram  refidua  fuerint  cognita  ,  tum 
omnium  quoque  terminorum ,  qui  reliqua  membra  confti- 
tuunt,  refidua  erunt  cognita. 

Coroll.     2. 

30.  Si  enim  proponatur  terminus  0*,  cuius  ex* 
ponens  x  fit  numerus  quantumuis  magnus,  eius  refi- 
duum  facile  reperietur.  Ifte  enim  exponens  x  ad  hanc 
fbrmam  «X-+-p.  reduci  poteft ,  vt  fit  fA.<£X,  atque 
refiduum  termini  a*  idem  erit,  quod  termini  a\ 

CoroIL    i' 

31.  Hic  autem  numerus  /x  minor  quam  X  in- 
Tenitur,  (i  numerus  x  per  X  diuidatur ,  tum  enim  refi- 
duum,  quod  in  hac  diuiGone  remanet ,  erit  hic  ipfe 
oumerus  jx,  qui  quaeritur. 

CoroII.    4. 

32.  Semper  autem  datur  poteftas  a\  quae  pet  p 
diuifa  Ynitatem  relinquit,  cuius  exponens  X  minor  fit 
quam  numerus  propofitus  p,  ficque  ad  refidua  omniom 
terminorum  progrefiionis  geometncae  muenienda  ,  noa 
opus  eft  operationem  vltra  termioum  ap  continuare. 

Coroll.     5. 

32.  Si  autem  poteftas  «x  fit  minima  earum  , 
quae  per  numerum  p  diuifke  vnitatem  relioquunt;  tunc 

H  3  <!«& 
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quia  finguli  termini  minores  qnam  *x  diuerfo  praebent 
refidua ,  in  refiduis  omnibus,  neque  plures,  neque  pau- 
ciores  diuerfi  numeri  occurrent  quam  X.  Igitur  fi  X 
fit  mirius  quam  />-i,  non  omues  numeri  in  refiduis 
occurrent :  fed  quidam  numeri  plane  nunquam  in  di- 
vifione  terminorum  progreflionis  geometricae  i,  a,  «*,  af 
etc.  remanere  poterunt. 

Coroll.     6. 

34.  Si  igitur  diuerfitas  refiduoram  fpedetur,  fieri 
poteft,  vt  ex  omnibus  poteftatibus  ipfius  a  vnicum  tan« 
tum  refiduum,  vel  duo  rantum  refidua  diuerfa ,  vel  tria 
etc.  prodeant,  plura  tamen  nunquam  quam  p  —  i  locum 
habere  pofiunt.  Quotquot  autem  prodierint  refidua  , 
inter  ea  femper  vnitas  reperjtur. 

Theorema    9. 

35.  Si  p  fit  numerub  primus,  et  a  primus  ad 
pt  atque  omnes  numeri  ipfo  p  minores  reperiantur  in- 
ter  rtfidua,  quae  ex  diuifione  omnium  poteftatum  ipfius 
a  per  numerum  primum  p  oriuntur ,  tum  a*—1  erit 
minima  poteftas ,  quae  per  p  xliuifa  vnitatem  re- 
linquit. 

Demonftratio. 

Sit  a*  minima  poteftas ,  quae  per  p  diuifa  re- 
linquat  vnitatem  ,  atque  ex  praecedentibus  patet ,  efle 
^-*^p(l5)'  larn  cum  numerus  omnium  refiduorum 
diuerforum  fit  =r  X ,  et  omnium  numerorum  ipfo  p 
minorum  zzp—iy  patet,  fi  eflet  X<p--x,  non  omnes 

nume- 
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oomeros  minores  quam  p  in  rcfiduis  occurrcre  ;  nm 
igitur  erit .  X  <£ p  —  i ,  ncque  vero  eft  X  >£  —  i  ,  quia 
alioquin  non  foret  X<£p.  Vnde  relinquitur  efleXrp-i. 
Quocirca  fi  omnes  numeri  iplo  p  minores  in  refiduis 
occurrant ,  poteftas  a*~l  erit  minima  t  quae  per  p  di- 
vifa  vaitatem  relinquit. 

Scholion. 

35.  Natura  huius  theorematis  poftulat ,  it  p  fit 
numerus  primus ;  nifi  enim  eflet  talis ,  fieri  non  pofiet, 
vt  omnes  numeri  ipfo  p  minores  in  refiduis  occurrerent. 
Quod  quo  clarius  pcrfpiciatur  ,  perpendendum  eft  ,  fi  p 
eft  numerus  compofitus,  ad  quem  tamen  a  fit  primus, 
nullam  partem  aliquotam  ipfius  p  in  refiduis  locum 
habere :  nam  fi  poteftas  quiepiam  a*  daret  refiduum  r, 
quod  eflet  pars  aliquota  ipfius  pt  ob  a^zzmp-i-r  , 
etiam  ipfo  poteftas  a*  diuiforem  haberet  r,  ideoque 
nec  ea,  neque  radix  a  effet  numerus  ad  p  primus,  quod 
hypothefi  aduerfatur. 

Theorema    10. 

37.  Si  numerus  diuerforum  refiduorum,  quae  ex 
diuifione  poteftatum  i,  *,<*%*%<*♦,  0%  etc.  per  nume- 
rum  primum  p  nafcuntur,  minor  fit  quam  p  —  x,  tum 
ad  minimum  totidem  erunt  numeri ,  qui  non  funt  rcfi- 
dua  ,  quot  funt  refidua. 

Demonftratio. 

Sit  «x  poteftas  minima ,  quae  per  p  diuifa  vni- 
tatem  relinquat ,  ac  fit  X<£p— i ,  erit  numerus  omnium 

refi- 
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refiduorum  diuerforum  zr^,  ideoque  minor  quam  ^—  i." 
Gum  crgo  numcrus  omnium  numerorum  ipfo  p  mino- 
rum,  fit  zzp  —  i ,  patet  dari  numcros  in  cafu  propofito, 
qui  in  refiduU  non  locum  obtineant.  Dico  autem  huius- 
modi  numerorum  numerum  ad  minimum  efle  nX.  Quod 
vt  oftendatur,  exponamus  refidua  per  jpfos  terminos ,  ex 
quibus  oriuntur  ,  eruntque 

haec  rcfidua  r ,  0,  aT,  a%a* **"" 

quorum  numerus  —~k ,  atque  haec  refidua  ,  (i  ad  fbr~ 
mam  confuetam  rcducantnr ,  omnia  crunt  minora  quam 
p  et  inter  fe  diuerfa.  Cum  igitur  fit  X</>  —  i  per 
hypothefin  ,  dabitur  certe  numerus  ,  qui  in  his  refiduis 
non  reperitur.  Sit  talis  nnmerus  k\  iam  dico  fi  k  non 
fit  refiduum  ,  neque  ak,  neque  a2k>  neque  4*k>  etc. 
neque  a^—^k  in  refiduis  occurrcre.  Fac  enim  a*k  efle 
lefiduum  ex  poteftate  <P  onundum  ,  fbret  a%— np+a% 
feu  a*—a?-kzz.np)  ideoque  a^-a^k  —  a^^^-k)  per 
p  diuifibile.  At  a*  per  p  non  eft  diuifibile ,  effet  er- 
go  **— *—  k  per  p  diuifibile ,  feu  potcftas  a*~ *  per  p 
cliuifa,  refiduum  relinqueret  k^  quod  hypothefi  repugnat. 
Ex  quo  patet,  omnes  hos  numeros ;  k^ak\a%azk%ttc. 

*zx—,fc,  ftu  numeros  inde  deriuatos,  non  efle 

refidua.  At  hi  numeri,  quorum  multitudo  ~  X,  omses 
funt  diuerfi  inter  fe;  fi  cniro  duo,  vcluti  a*k  et  a%  con- 
venirent ,  ad  idernque  refiduum  r  reducerentur,  foret 
^kzzmp+r  et  a*kznp  +  r>  ideoque  a*k-ayk-(m- n)py 
feu  (a^-a^kzzim-n-p  effet  per  p  diuifibile.  Neque 
.  vero  jfe  per  p  eft  diuifibile,  fiquidem  ponimus  p  xiumc- 
rum  primum  et  >k<p\  effet  &— a'  per  p  diuifibilis  t 
feu  tf^^pu:  p  diuifum,  vmtatem  relinqueret,cum  tamea' 

©b 
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ob  jjk£X~i  ct  y-<X—  1,  eflet  fJL.--v<<X,  quod  effet 
abiurdum.  Ergo  omnes  illi  numeri  k,ak>a%a*k 
.  .  .  .  «x"~"ife,  fi  reducantur,  erorit  inter  ft  cfiuerfi ,  eo- 
rumque  multitudo  eftrzX.  Ad  miniroum  ergo  dantur 
X  nurheri,  qui  in  refiduis  loGutfi  non  inueoiunt ,  fiqu> 
dem  fit  X<jf>— i. 

Coroll.    r. 

38.  Cum  igitur  riabeantu*  X  '  diuerG  numeri, 
qai  funt  refidua,  totidemque  diuerfr  numeri, •  qui  non 
fimt  refidua ,  omnesque  fint  minores  quam  p,  itiomm 
iun&im  fumtorum  numerus  aX  maior  efle  nequit,  quam 
p—  1 :  quia  non  plures  danrur  rmmcri  jipfo  p  minoie^ 
quam  p— x.  .   ,         .  .  i 

Corolf.    &-  '■  '   •  -  ! 

33*  Si  crgp  a*  fit  minjma  poteftas ,  quae  per 
numerum  primum  p  diuifa  relinquit   ynitatem,    fuerit- 

que  X  «<£—*,  turp  certum  ejt,  naq  effe  X Jj-^t"1 :   erit 

crgo  id  X=*=-,J  wU<*=-\       . 

Coroll.    ^. ,. 

40.  Ante  vidimus  •expooentem  iflius  poteftatjs 
minimae  X  efle  neceffarjo  minorem  quam  i ;  Erit 
ergo  vel  X=r/>-J,  vel  X«<p— 1;  bocque  caijd  fi 
X  «<p—  1 ;  firhul  nouimus ,  iam  efle  "wl  X  =1  *=-',  yel 
X^*-^.  Atque  adeo  intra  limites  p-^iet  *v*'  nirt- 
lus  continetur  numerus-,  qui  Ynquam  efle  poflk  valor 
ipfius.X. 

Tom.  VII.Nou.Coia.  I  '  Theore- 
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Theorema    2. 

41  Si  p  fit  numerus  primus,  atque  <s*  minima 
poteftas  ipfiu»  a,  quae  per  p  diuUa  vnitatem  relinquit  f 
fceritque  X-^^-p1;  tum  fieri  nequit,  vt  ifte  exponeni 
X  fit  maior  quam  *—■ :  eritque  ergo  vel  X^:^1^ 
vel  X  <  *=-\ 

Demonflratio. 

Cum  «*  fit  minima  potefta&  t  quae  pex  nume- 
rnm  primum  p  diuifa,  vnitatem  relinquit ,  plures  in 
tefiduis  non  occurrunt  numeri  diuerfi ,  quam  X,  qui  w 
Jinqountur  cx  hi»  terminis 

1;  a\  «•;  «*;«*; «V~I   . 

fi  finguli  per  p  diuidantur;  quare  cum  fit  X<</>— i 
habebuntur  />— i— X  numeri,  qui  non  funt  refidua, 
qtiorum  ti  Vnitt  aliquis  fit  £=r,  vldimus  hos  bmne» 
numeros 

r;'<jrf*  a*f%  J*kr,  4*f a^—f 

fiquidem  diuidendo  per  p  ad  numeros  ipfo  p  minore» 
reducantur,  in  refiduis  pon  contineri.  Hinc  autem 
tantum  X  numeri  ex  refidui»  etcluduntur ;  quare  cum 
ifit  X-^^-1,  erit  X<p— i-X,  ideoque  practer  ho$ 
toufnerfe  afii  infuper  dantur,  qui  in  refiduis  non  conti- 
nentur.  Sit  s  huiusmodi  numcrus,  qui  neque  fit  *e&~ 
doum  ,  neque  ia  praecedente  iexie  non  -  refiduorum  coa- 
4incatur ;  atque  .etiam  hi  omnes  numeri 

j;  asr  «■/&  **j»  «V*. a*~'s 

non  erunt  rtfidua :    hique  numeri ,    vti  in    praecedeote 
dtmooftratione  ofkndimus ,   omnei  inter   fc   erunt  di- 

♦erfi. 
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Terfi.  Neque  Tcro  tIIus  etiam  horum  numerorum, 
veluti  &S,  iam  in  praccedente  fene  non  •  rcfiduorurrr 
continetur,  feu  non  eft  a*szzafs.  Nare  fi  eflet  £Y 
—«*,  foret  szzar-fy,  Tel  j=«x+»-'tr,  fiquidem 
eflet  fx>K,  Tnde  j  iam  in  priori  forie  contineretut 
contn  hypothcfin.  Quocirca  fi  X^^1,  danturadmi- 
nimum  adbuc  X  numeri,  qui  noo  funt  refidna.  fiqtw 
cum  X  habeamus  refidua,  et  aX  non-refidua,  hiquc 
numeri  omnes  fint  ipfo  p  minores ,  fieri  nequit ,  vt 
fit  eorum  fumma  3  X  maior  quam  />—  1,  fcu  non  erit 
X>*~-\  Erjt  crgo  vej  X=*~-,  TelX^*—-;  fr- 
quidem  fit  X-<^~;  et  p  numerus  primus. 

Coroll.     r. 

4».  Si  ergo  non  fit  X  «<£—-,  tum  certe  erit 
X^^t1)  fiquidem  fitX^^^r4-.  At  remota  hac  con- 
ditione,  fi  nouerimus,  non  efle  X<£*~- ,  tum  necefla* 

rio    (equitur ,   efle  vel  Xn^— *,  vel  hzz^-j-1,   vel 
X=:/>— 1. 

Coroll.    2. 

43.  Siuc  autem  fit  Xrr^11,  fioe  X=*~,  po- 
teftas  «* — *  per  p  dinifa,  relinquit  vnitaiem.  Si  enim  ax 
vnitatem  relinqoat,  etiam  a*  et  a*  Tnitatem  pro  re» 
fiduo  dabunt. 

Theorema    12. 

44.  Si  ax  fit  minima  poteflas  ipfius  a,  quae  per 
numerum  primum  p  diuifa  vnitatem  relinquit,  fueritquc 
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X<*v^,  tum  certe  ,non  erit  fl^^"-1,    critque  ergo 
wlX^—1,  vclX<*= 

Demonftratio, 

Qnia  mimeras   twiinium    refiduorum    diuerforam, 
quae  ex  drtiifione  omtiium  potcflatum  ipfius  a  pcr    do- 
merum  phmum  p  proueniunt ,  eft  ~X ,  atque  cx  his 
terminis  nafcuutur :    i;  a ;  a*\  a*\,  a*  .  •  .  .  **"""'  : 
ob  X^^v"  habebuntur  ftatim    bis    tot    numeri,    qui 
non  funt  refidua ,    qui   ex    his    duabus    progrelfionib» 
oriuatur 

r;  ar\  a*r\  axr43  a*r  .  .  .  .  .  a*    V 

et     s\  as\   a*s\  a*s\  a*s  .  ...  .  .    ax     's 

fcorum  numerorum,  tam  refiduorum,  quam  non-refiduou 
num  numerus,  eft  ~3.X,  ideoque  minor  quam  p— i, 
fuperenint  ergo  adhuc  nuroeri,  qui  non  erunt  refidua. 
Sit  t  talis  riumerus,'  atque  vt  ante  ofteodimus,  etiam 
hi  omnes  numeri 

t\  at\  aH\  aH\  a*t & — 7 

non  erunt  refidua ,  quorum  numerus  eft  =X.  At  hi 
numeri  non  folum  inter  fe  erunt  diuerfi,  cum  p  fit 
numerus  primus,  fed  etiam  a  praecedentibus  difcrepant, 
ficque  omntum  horum  numerorum,  fiue  refiduorum,  fiuc 
non  •  refiduorum  multitudo  eft  —  4X,  et  cum  finguti 
hi  numeri  fint  minores  quam  p ;  impoflibile  eft,  vt  fit 
4X>p— 1;  eritque  ergo  vel  Xrr^T^  »  vc*  ^^T^  : 
fiquidem  ftt ,  vt  aflumfimus ,  X  <£  *^  ct  p  numcius 
jprimus.  " 

CorolL 
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Coroll.     ir 

4*.  Siraili  raodo  demonftrabitur ,  fi  fit  X  «<  t=±, 
tam  iropoffibile  efle,  vt  fit  X>*=^,  foreque  idcirco  vel 
X=:*=i,  velX  <:*=*. 

Coroll     2. 

45.  In  genere  etiam  fi  conftet  efle  X^^p »  co- 
dem  modo  demonftrabitur ,  fieri  non  pofie,  vt  eflet 
^S^T,  critque  propterea  velX=;f=7,  velX«<J=7.. 

Coroll.     3. 

47. 4Iinc  patet  omnium  numerorum  ,  qui  rcfi- 
dua  efle  nequeant ,  numerum  efie  vel  =  0,  vel  crX, 
vel  —  sX,  vel  alii  cuicunque  multiplo  ipfius  X:  fi 
enim  plures  fuerint  iftiusmodi  numeri  quam  «X ,  tum 
ob  vnicum  ftatim  X  noui  infiiper  accedunt ,  vt  eorum 
omnium  numerus  fiat  =(«-+- i)X;  at  fi  hic  nondum 
omoes  numeri  non-refidua-  contineaotur ,  denuo  fubito 
X  noui  accedent. 

Theorema    13. 

48.  Si  p  fit  numerus  primus,  et  ax  minima  po- 
teftas  ipfius  a,  quae  pcr  p  diuifa  vnitatem  rdinquit, 
crit  ^xponens  X  diuifor  numeri  />-x. 

Demonftratio. 

Numerus  ergo  omnium  refiduorum  diueiforum 
cfl  — X,  vnde  numerus  reliquorum  numerorum    ipfo.  p 

I  3  mino- 
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minorum,  qui  refidua  effe  nequeunt,  eritrp-  i—  X,at 
hic  numerus  (4.7)  eft  multiplum  ipfius  X,  puta  »X,  ita 
vt  Gt  £-i-X±»X,  vnde  fit  Xrzfj—  Perfpicuutn 
ergo  eft,  exponentem  X  efle  diuiforem  numeri  p—  1 , 
vnde  fi  non  fit  \~p-i,  certe  parti  cuidam  aliquotae 
numeri  p—i  exponens  X  aequalis  erit. 

Theorema    14. 

49.  Si  p  fit  numerus  pnmus ,    et  a  primns   atf 
p,  tum  poteftas  a*"~x  per  p  diuifa  vnitatem  relinquet. 

Demonftratio. 

Sit  a*  minitna  poteftas  ipfius  tf,  quae  per  p  di- 
▼ifa  ynitatem  relinquit,  erit,  vt  vidimus,  ^</> ,  atque 
infnper  demonftrauimus,  efle  vel  Xrp  —  i,  vel  X  eflfe 
partem  aliquotam  numeri  p— i.  Priori  cafa  conftat 
propofitum  ,  atque  poteftas  a*~'  per  p  diuila  vnitatem 
relinquet.  Pofteriori  cafu  ,  quo  X  eft  pars  aliquota  nu- 
meri  p—  1,  erit  p—  i=:»X,  at  cum  potcftas  4*  per  p 
d5uifa  vnitatem  relinquat,  etiam  omnes  hae  poteftates 
«,x,  az\  a*  etc  ideoque  et  «"*,  feu  «*"*,  perpdiuuae 
vnitatem  relinquent.  Semper  ergo  poteftas  0*"'  per  p 
diuifa  vnitatem  relinquit. 

CorolJ.    1. 

50.  Quia  poteftas  a*""1  per  numeram  primum 
/>  diuifa  vnitatem  relinquit ,  formula  a*~'—i  per  nu« 
merum  primum  p  erit  diuifibilis ,  fiquidem  a  fit 
numerus  ad  p  primus ,  fcu  fi  a  ooa  fit  diuifibilis 
per  p. 

Coroli. 
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Coroli    2. 

51.  Si  ergo  p  fit  numerus  primus  ,  omoes  po- 
teftates  exponentis  p—  1,  veluti  j^-*  per  p  diuifae,  vel 
fnitatem  relinquent,  vel  nihil.  Illud  fcilicet  eueniet , 
ft  n  fit  numerus  ad  p  primus,  hoc  vero  fi  ipfe  nume- 
jrus  n  per  p  fuerit  duufibilis. 

Coroll.    3. 

52.  Si  p  fit  numerus  primus,  atque  numeri  « 
et  *  primi  ad  p,  ferit  difftfentia  poteftatum  a*-~l—b*-x 
-per  numerara  p  durifibtlt».  Cura  enim  tam  d*— x— 1, 
qaam  #-f— 1 ,  per  £  fit  diuifibilis ,  ettam  diflferentia 
haram  forrnukrum ,  id  eft  a*-'-^1,  per  p  erit  <tt- 
lifihilis. 

Scholion. 

53.  En  ergo  nouam  demonftrationem  theorematis 
eximii ,  a  Fermatio  quondam  prolati ,  quae  maxime 
difcrepat  ab  ea ,  qiiam  in  Comment.  Acad.  Petropol. 
Tomo  VIII.  dedi.  Ibi  enim  euolutionem  binomii 
£*_{-£)«■  in  feriem  modo  Newtomano  in  fubfidium  vo>- 
caui ,  quae  confideratio  a  propofito  non  mediocriter 
abhorrere  videtur  ;  hic  vero  idem  theorema  ex  folis 
poteftatum  proprietatibus  demonftra&i ,  vnde  haec  de- 
monftratio  magjs  naturalis  videtur  ,  cum  praeterea  nobis 
alias  infignes  proprictates  circa  refidua  poteftarum , 
quando  per  numeros  primos  diuiduntiir,  manifeftet. 
Patet  etiam ,  fi  p  fit  numerus  primus ,  ,  non  folum  foj» 
mulam  a*— '-i  per  p  efle  diuifibilem  ,  fed  etiam  in- 
terdum    fieri    pofle,    vt  ctiam  forma  fimplicior  ax—  1 

per 
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per  p  fit  diuifibilis ,  'tumquc  exponentem  \  efle  partem 
aliqHOtam  exponentis />—  x. 

Theorema    15. 

54.  Si  #  fit  numerns  primus ,  atqae  poteftas  d* 
per  nurocrum  primum  p  diuifa  vnitatem  relinquat, 
tum  «*  erit  minima  poteftas  ipfius  a,  quae  per  p  diuift 
vnitatem  relinquit ,  nifi  fbrte  ipfe  numeras  a  peir  />  di- 
vifus  vnitatem  relinquat. 

Demonftratio, 

Sit  enim  a*  minima  poteftas  ipfius  »,  quac  per 
numerum  primum  p  diuifa  vnitatem  relioquat,  atque 
nullae  aliae  poteftates  hac  proprietate  erunt  praeditae , 
nifi  «aX,  a*\  a*\  etc.  Verura  nulli  harum  potdtas^ 
poteft  efle  aequalis,  mfi  fit  Xzzi,  cum  q  fit  numerus 
primus ,  ideoque  nccefle  eft,  vt  fit  ^—\  ideoque  <fi 
minima  poteftas,  quae  per  p  diuua  vnitatem  relinquit. 
Excipitur  autem  cafus,  quo  Xm,  feu  quo  ipfe  nume- 
rus  a  per  p  diuifus  vnitatem  relinquit :  hoc  enim  cafii 
omnis  poteftas  *n,  fiue  eius  exponens  n  fit  numerus 
primus,  fiue  compofitus,  in  diuifione  per  p  facienda  yai- 
tatem  relinquet. 

Coroll.     1. 

55-  Si  ergo  poteftas  «*,  cuius  exponens  eft  rm- 
merus  primus,  per  numerum  primum  p  diuifa  vnita- 
tem  relinquat,  tum  q  erit  pars  aliquota  numeri  p  —  x, 
hocque  cafu  formula  a*-i  per  numerum  primnm  p 
erit  diuifibilis. 

CorolL 
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Coroll.     2. 

$6.  Cum  q  fit  pars  aliquota  numeri  p  —  i ,  erit 
p  —  icznf,  ct  pzznq~\-x>  Qjiodfi  ergo  formula 
«9—i,  in  qua  q  eft  numerus  primus,  diuifibili*  fit  per 
quempiam  numerum  primum  />,  habebit  hic  diuifoc 
femper  huiusmodi  formam  p—nq-\-i  ,  nifi  fit  pzx—ii 
nam  «  — i  femper  eft  diuiior  formuiae  «*—  i. 

Coroll.     3. 

57.  Formula  crgo  aq—i,  exiftente  q  numero 
primo ,  praeter  diuiforem  a—i  alios  diuifores  primos 
aon  admittit ,  nifi  qui  in  hac  forma  nq-\-x  contu 
neantur  \  et  cum  q  fit  nuroerus  prin.us,  ideoque  impar, 
nifi  fit  q—  a,  pro  n  nonniti  numeri  parcs  capt  poflunr, 
eruntque  ergo  omnes  diuilbres,  fi  quus  habet,  in  for- 
ma  anq-\-i  contenti. 

Coroll.     4. 

$8.  Quia  igirur  formulae  (fl-i  diuifbr  eft 
cfl- i+ifl-*-±.<ft-*-^(fl- ♦.+. -+-a*+a+x 

h&ec  forrm  in  znq-\-i  continebitur ,  eritque  ergo 
haec  expreflio:  <**-,>4-«'""*-r-0'— *-*-  .  .  .  -H?M-<* 
per  numerum  primum  q  diuifibiiis ,  qiricunque  numerus 
fit  a,  at  fi  azzqy  vel  azzmq%  hoc  eft  nunifcftum 
per  fc. 

Scholion     1 

{9.  Hoc  etiam  manifeftutn  eft  ,  fi  a  non  fit  vel 
q  yt\  tnq\  tum  enim  fbrmula  inuenta  abit  in 
«(**-«-f-«*""H-«*~*  .  .  .  .  -f-4-r-x) 
Tom.Vll.Nou.Com.  K  cuios 
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cuius  fato  pofterior,  qui  tranfit  in  . — ^— «pergeft 

^juifibiJis  ^  quod  quidem  per  fc  «ft  eqidens ;    nam  cum 
q  fit  ,numerus  primus ,'  per  eum  formula    «r"'— i    eft 
diuifibilis;    eademque  euam  per  a— i  diuifa ,    manebit 
per  H    diuifibihs .,    nifi    a  —  i    diuiforem  habeat  q,  qui 
cafus  iam  .anre  eft  exceptus.     Notandum  enim  eft,  for- 
mam  #~x-\-(fl— M- <**""*  .  .  .  ..-f- «*-+•«-+- 1    ea- 
tenus  tantum  in  forma    znq>-\-z  -contineri ,    quatenus 
jlkeft  vel  numerus  primus,    vel   ex   numeris    primis 
eiusdem  formae  znq-\-.i  eompofitus.     At  fi  illa  for- 
mula  ipfa  iaro  habeat  fa#orem  a  — <i,  per  quem  forma 
aq—i  eft  diuifibilis,  tum  ea  cnm  forma  znq-\-i  non 
conueniet.     Sed  fi  arizzzmq,  vel  a—tnq-\-i  ,  tum 
ipft  jjja  formub  per  q  erit  diuifibilis,  quia  terminorum 
numerus    —q,    neque    ergo    illa   in   forma  a.nq-^-i 
continebitur. 

Scholioii     2. 

60.  Plurimum  auiem  intereft,  nofle  diuiforev  for- 
mulae  «*-i,  quando  q  eft  numeru»  primus ,  quoniam 
ii  alias,  exccpto  diuifore  <*-t,  qui  fppnte  fe  prodir, 
difficillime  inucftigantur,  fierique  adeo  potcft ,  vt  iaepe 
huiusmodi  forrouU ,  poftquam  eft  per  a-x  diuifa,  figt 
numerus  primus.  At  fi  q  non  eft  numerus  prjmus , 
fed  ipfe  diuifores  habeat  m,n,  tum  manifefto  erunt  hae 
f>rmulae  am— 1  et  an—i  diuifores  formulae  .**-- 1.  His 
ergo  cafibiw  inrieftigatio  vlteriorum  diuiforum  reducitujf 
ad  formulas  am-i  et  an—i  ,  in  quibus  exponentes  m 
et  n  funt  numeri  ntimi.  •     Nouimus  igitur,  fi  quis  ten- 

tando 
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tando  Yoloerit,  dhrifbref  fbrmolae  tfi-i  inueftigare ,  ten- 
tamen  cum  buIUs  aliis  numeris  primis ,  nifi  qui  in  fbr  • 
ma  znq-\-i  contineantur ,  inttituendum  eue,  quo 
ipfo  operatio  alias  difficillima ,  non  mediocriter  contra* 
hitur. 

Theorema    16. 

<$i.  Si  poteftas  amy  per  numerum  p  diuifa,  refi* 
duutfi  relinquat  r=r,  tum  etiam  poteftas  (a  -4-  ap)m%  per 
p  diuift,  idem  relinquet  refiduum  r. 

Demonftratio. 

Si  poteftas  (a  +  ap)m  euoluatur  ,  prodibit 

am±^m»t^p-+-mj!~>^am-m,p*±:  etc. 
cuius  omnes  terminl,  pnreter  primum,  per  p  funt  diuifi\ 
biles :  vnde  haec  quantitas  per  p  diirifa  idem  relinquet 
refiduum ,  ac  fi  folus  primus  terminus  am  per  p  diui- 
deretur.  Ergo  cum  poteftas  am  refiduum  relinquat  z;r, 
ctiam  poteftas  (g  -I-  &/>)** .  refidnum  relinquet  z=r. 

Coroll,     i. 

6&,  Si  w  fit  numeras  par,  demonftratio  etiam 
Talet  pro  fbrmula  (—a-^ap)"1,  hoc  ergo  cafu  etiam 
formula  (ap—a)mt  per  p  diuifa,  idem  relinquit  refiduum 
r,  quod  fbrmula  am  relinquit. 

Coroll.     2. 

*3«  At  fi  m  fit  numerus  impar,  quia  fbrmula 
— a*  per  p  diuifc  refiduum  relinquit  =  —  r,  etiam  for- 
rfiula .  («p-*)w  refiduum  relinquet  =— r. 

K  2  Theore- 


ft   f 
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Theorema     if. 

6+    Si   fuent  «n^-J-ap,  tum  formula  a 
per  nuinerum  pnmum  p  diuua ,  vnitatem  rehnquet ,  fi 
quidem  fit  n  diuifor  numeri  p-i. 

Demonftratio. 

Cum  fit  a  r  *"  4-  ap,  poteftas  «*ir,feu  (*"+  ap)^1 
perp  diuifa,  idem  relinquitrefiduurn,  ac  poteftas  <?*— 
feu  t^',  at  ob  p  nnmerum  primum ,  poteftas  t*~*  per 
p  diuifa  vnitatem  relinquit ,  crgo  etiim  poteftas  w*^ 
Tnitatem  relinquet ,  fiquidem  fit  azzf^hap,  neque 
tamen  4  vel  c  diuifibile  fuerit  per  p. 

Coroll.     1. 

6$.  Ex  boc  ergo  theoremate  cognofcuntur  cafi», 
quibus  poteftares  numerorum  ,  quarum  exponentes  funt 
minores  quam  p  —  1,  fi  per  numerum  primum  p  diui- 
dantur,  vnitatem  relinquunt. 

Coroll.     2. 

6"tf.  Si  ergo  fit  azzcc-{-ap,  exiftente  p  nu- 
mero  primo,  tum  poteftas  a^~-  per  p  diuila  vnitatem 
relinquet,  feu  formula  «^t12  - 1  per  p  erit  diuifibil». 
Cum  autem  p  fit  numeius  primus,  nifi  fit  =Z,  fem* 
per  exponens  ^—  erit  numerus  integer. 

Coroll.    3. 

67.  Si  fit  azzf+apt  tum  potefhs  **■—  per 
^  diuila  Yuitatem  xelinquet,   fcu  haec  forma  a^f-'—i 
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per  p  erit  diuifibilis.  Hic  cafiis  locum  habet,  (i  nu- 
merus  pritnus  p  ita  lit  comparatus ,  vt  p  —  i  per  3  fit 
diuifibile. 

Theorema    18. 

68.  Si  fit  ap—p-l-apy  et  p  numerus  primus, 
tum  poteftas  a*—  per  p  diuila  vnitatem  relinquct,  fi« 
quidem  ^ir1  fuerit  numerus  integer. 

Demonftratio. 

Poteft  s  [P+apf—i  feu  «*-T■i#—,,  per  j> 
diuKa  idem  relinquit  refiduum ,  quod  poteftas  cn't~ZL 
rz:*:*""1,  at  haec  poteftas  vnitatem  relinquit ,  ergo  et 
poteftas  «t=i^"-,.  Huius  autem  fi&or  6*~l  pariter 
vnitatem    relinquit ;    ergo    necefle    eft »  alterum  quoqu» 

fa&orem  ap~-' ,  fi  per  p  diuidatur,  vnitatem  relinque* 
re ,  nifi  fit  b  vel  c  diuifibile  per  p. 

Coroll.     r. 

69.  Si  ergo  fit  «^—^+ctp,  feu  aV-c*,  fiue 
f—aV1,  per  numerum  primum  />  diuifibile ,  tum  haec 
quoque  formula  a*~v-/-t  per  £  erit  diuifibilis. 

Coroll.     2. 

70.  Cum  p  fit  numerus  primus  ,  ponatur 
jprr«r»H-i,  atque  fi  fuerit  haec  formula  aP-c*, 
feu  c*  -  aPy  per  p  diuifibilis  *  tum  etiam  haec  formula 
«m-i  per  numerum  primum  p  erit  diuifibilis. 

K  %  CoroU. 


7»      m  reswvis  ex  Bmsiom 
Coroll.    ?. 

■jri.  Dummodo  ergo  pro  b  et  c  eiusmodi  nu- 
rneri  dentur,  vt  alf1-^  feu  ?-abn  diuifionem  per  nu- 
merum  primum  pz=ztrin-hi  admittat ,  tum  certum 
eft,  hanc  formuJam  am-i  per  eundem  numeEum  pri- 
mum  />z=«»H- 1 :  efle  diuifibilem, 

Theorema     19. 

7*.  Si  fonmila  a^-j  fuerit  diuifibilis  per  nume* 
rum  primum  ^=«»-4-1,  tum  femper  dantur  numeri 
x  et  y  eiusmodi,  Tt  axn-yn  fit  per  eundem  numeiom 
primum  p  diuifibilis, 

Demdnftratio, 

Cumenim  xnn  ttf  per  p  diuifae  vnitatem 
relinquant ,  fbrmnla  anxnn— ynn  femper  erit  per  p 
diuifibilis ,  dummodo  neque  x,  neque  yt  per  p  fit  diui- 
fibile.  Cum  iam  per  ftdores  fit  <tm#mn— y^zzz^ax^-y*) 
fan~r'xnn~~n+an~ixnn~*nyn+an~'*xnn~iny*n4- . .  4-»mn~") 
fi  quis  neget  fa&orem  primum  axT-y11  ynquam  eflfe 
per  p  dluifibilem ,  is  affirmare  cogitur,  alterum  fcctorerri 
femper  effe  per  p  diuifibilem ,  dummodo  pro  x  et  y 
non  capiantur  numeri  per  p  diuifibiles.  Retineat  x  va- 
lorem  quemcunque ,  at  pro  y  ponamus  fucceffiue  nume. 
ros  x,  2,  3,  4,  Ysque  ad  p~izzzmri,  ne  vnquam 
obtineat  valorem  per  p  #  diuifibilem ,  fitque  breuitatis 
gratia 

Azzza 
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A-=zam— «"■^■*f-4f"-»**,,^-f-  -4-  i 


a»nn— « 


N=«w"l*,n*~*-Ww"VnB-*"(»ir»)"4-  .  .  •  +(«»)"■"" 

tc  -forent  omnes  hae  quantitates  A,  B,  C, N, 

quae  progreflionem  algebraicam  brdinis  mn—n  confti- 
tuunt ,  per  p  diuifibiles ,  hincque  etiam  earum  differen- 
tiae  primae  »  fecundae  ,  tertiae  et  ordinis  cuiiisuis.  At 
buius  feriei  differentia  ordinis  »«-»  ,  quae  tantum  pet 
terminos  mn-n-i-i  (eriei  definitur,  neque  adeo  ter- 
minum  («»-*- i)mB-B,  feu  p*»  —  »  inuoluit ,  quia  p 
non  poteft  efle  valor  ipfius  y>  eft  vti  conftat : 

x.  2.  3'  4'  S*  *  •  •  •  •  •  0*"* — *0 

quae  aperte  non  eft  per  numerum  primum  j>^zmn+i 
diuifibilis ,  quia  nullos  alios  habet  diuifores  primos,  nifi 
qui  fint  rainores  quam  mn—n.  Cum  igitur  haec  du> 
ferentia  ordjnjs  mn-n  non  fit  diuifibilis  per  p,  fcquitur 
non  omnes  terminos  feriei  A,  B,C,  D,  .  .  .  .  N  efle 
per  p  diuifibiles.  Illo  igitur  cafu ,  vel  illis  cafibus 
ipfius  yt  quibus  termini  huius  feriei  non  firat  per  p  di- 
vifibiles;,  neccflario  alter  faitor  ax*—j'  per  p  eric  di- 
vifibilis. 

Corol- 
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Corollarium     i. 

73.  Quicunque  ergo  numerus  pro  x  fumatjir, 
inodo  per  p  non  diuifibilis ,  pro  y  femper  datur  valor 
<£/>,  qui  reddit  formulam  axn-jP  pef  p  diuiGbilem. 
Similique  modo,  fi  pro/  numerus^pro  lubitu  affumatur, 
dtmonftiari  poreft ,  femper  pro  x  eiusmodi  numerum 
<Zp  inueniri  pofle ,  quo  eadem  formula  per  p  diuifibi- 
lis  euadat. 

Coroll.    2. 

74.  Si  ergo  am-i  fterit  diuiGbile  per  numernni 
primum  «»-f-r=p,  atque  pro  x  capiatur  numerua 
quicunque  b  per  p  non  diuifibilis,  femper  inueniri  potcft 
numerus/,  vc  tiaec  forma  atf-S",  feu^"-«i^>  fiatper 
p—mn-\-i  diuifibilis. 

CorolL    3. 

75.  Simili  modo  fi  forma  am—  1  raerit  diuifibilis 
per  numerum  primum  p—mn+t,  atque  pro  y  capia- 
tur  numerus  quicunque  c  per  p  noo  diuifibilis ,  femper 
inueniri  poterit  nnmerus  #,  yt  haec  forma  <***-«",  fcu 
*"-***,  fiat  per  pzz mn-\- 1  diuifibilis. 

Theoretna    20. 

70".  Si  haec  forma  aV—c*,  vel  c^—aP,  fiierit 
diuiGbilis  per  numerum  primqm  pzz.tnn-\-i ,  tum 
fumtp  numeto  4  pro  lubitu,    dummodo  pcr  />  non  fit 

diui- 

\ 
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<diuifibilis ,  femper  inoeniri  poteft  numerus  xt  vt  vel 
fcaec  fbrma  ax^—41,  vel  haec  ad*-xny  vel  d^-ax*,  vel 
xn-ad*  fiat  per  «undem  aumerum  primum  pzzmn-t-i 
tdiuifibilis. 

Demonftratio.   . 

Cum  haec  fbrma  abn-cn,  vel  4n—aP  fit  per 
mumerum  primum  pzzmn-\-i  diuifibilis ,  tum  etiam 
Jiic  nurherus  am-i  per  eundem'  numerum  primum 
pzzmn-\-i  erit  diuifibilis.  (71)  Verum  ii  am—  1  per 
p  eft  diuifibilis,  fumto  numero  quocunque  </  per  p  non 
diuifibili  ,  dabitur  numerus  x>  vt  ~vel  haec  fbrma 
ax^—d1,  vel  etiam  Jiaec  aeP-x*,  vel  d*-4x\vc\xn-ad* 
fiat  quoque  per,  jiumerum  primum  pzzmn-t-z 
diuifibilis. 

Corollarium. 

77.  Pofito  «ergo  dzz  1,  fi  formulae  abn-cn  diui- 
lor  fc.numerus  primus  pzzmn-\-z%  tum  dabitur  ,nu- 
tnerus  x,  vt  vel  haec  forma  ax*—  1,  vel  *— *B,  vej 
xB-4  fiat  per  eundem  numerum  primum  p  diuifibilis. 

Scholion. 

7S.  Theorema  vndeuicefimum,  quod  inuerfum 
*ft  theorematis  duodeuicefimi ,  iam  aiibi  propofueram, 
fed  fine  demonftratione ,  et  tamctfi  tum  «ius  demon- 
flrationem  multis  modis  tentaui ,  eam  tamen  iouenire 
non  potui ,  donec  in  methodum  hic  vfitatam  incidi : 
Tom.VII.Nou.Com.  L  quae 
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quae  igitur  eo  magis  notatu  digna  videtur,  cum  dubiura 
fit  nullum y  quin  eadem  ad  multa  alia  numerorum  ar- 
cana  viam  fit  p  itcfa&ura.  Haec  quoque  methodufr  , 
quae  iu  confideratione  difierentiarum  continetur '  >  nuper 
mihi  infigni  viui  tait ,  dum  eius  beneficio  tandem  pui* 
che  rimi  theorematis  Fcrmatiani  f  quo  omnis  nurrcrro 
primi»  formae  4»-t-i  aggregatum  duorum  qnadra* 
torum  efle  affirmatur,  demonftrationem  fum  confecutus; 
ad  quam  ante  nullo  alio  oiodo  peruenire  potui. 


mm 
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SPECIMBN 

N  O  VA  E    M  E  T  H  O  D  I 

CVRVARVM       QVADRATVRAS      ET      RECTk 

HCATIONES    AUASQVE   QVANTITATES 

T&ANSCENDENTES  INTER  SE 

COMPARANDL 

Au&ore 
L.     EVLERQ. 

Q'iae  nuper  occafione  inueatoram  111.  Comitis  Fa- 
gnani  commentatus  fum  de  comparatione  arcuum 
«llipfis  hyperbolae  et  curuae  lemmfcatae,  multo  latius 
jnihi  quidem  patere  ftattm  fuat  vHa.  Cum  enim  me« 
ihodis  adhuc  confuetis  eiusmodi  tantum  curuarum  arcus 
intcr  le  comparari  poflent ,  quarum  re<5tificatio  vel  * 
qiudratura  circnli,  vel  a  logarkhmts  penderet ,  quippe 
quae  quantitates ,  etfi  funt  tranfcendentes ,  tamen  ita 
iam  in  Analyfi  prae  ceteris  ius  quoddam  ctuitatis  funt 
adeptae ,  vt  perinde  atque  algebraicae  tradari  queant : 
maxima  certe  attentione  erat  digoum,  quod  a  Fagnano 
in  hyperbola  et  ellipfi  arcus  fint  sfiignati ,  quorum 
differencia  fit  algebraica ;  in  lemnifcata  autem  eiusrr.odi 
arcus ,  qui  adeo  inter  fe  fint  aequales ,  vel  certam  te- 
oeant  rationem,  propterea  quod  harum  curuarum  rec\i- 
ficatio  neque  ad  quadraturam  circuli,  neque  ad  logarith- 
oios  reduci  queat.      Hinc  certe  Theoriae    quantitatum 

L  a  tranfceo- 
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tranfcendentium  infigne  lumen  acccfoderetur  f  £1  modo* 
via  ,  qua  Fagnanus  eft  yfus ,,  certam  methodum  fuppe- 
ditaret  in  hukismodi  inueftigationibus.  vlterius  progre- 
diendi ;  fed  quia  tota  fubftitutionibus  precario  fadlis  et: " 
quafi  cafu  fbrtuito  adhibitis  nititur  f  parum  inde  vtilita- 
tis  in  Analyfin  redundat.  Deinde  iam  notaui  integra- 
tiones  ,.  quas  operatio  Fagnaniana  comple&itur  r  tantum< 
efie  particulares  ,  neque  idcirco  mcthodum  certam  r  a* 
qua  plura  expe&ari  liceat  ,  fuppeditare.  Interim  tamem 
ea  ampliflimum  campum  aperuifle  eft  vifa ,  in  quo> 
vlterius  excolendo  Geometrae  vfres  fuas  fummo  cum: 
fru&u  exerceant,  ad  infigne.  Analyfeos  incrementum.. 

Res  antem  huc  redit,  vt  propofitis  duabus-formu-  v 
lis  integralibus  /X^jr  et  fYdy  r  non  integrabihbus  r 
vbi  X  fit  fondio  quaepiam  ipfius  x\  et  Y  ipfiusXv 
eiusmodi  relatio  inter  variabiles  x  et  jr  definiatur  v.  vt. 
illae  formulae  vel  inter  fe  fiant  aequales,  vel  datam 
rationem  teneant,  vel  vt  differentiam  algebraice  afligna- 
bilem  obtineant.  Qjae  inueftigatio  cum  latiflime  pateat», 
tum  etiam  infignes  in  fe  continet  cafiis  iam  pridem 
non  fine  maxima  Analyfeos  incremento  euolutos ;  huc: 
enim  referenda  funt,  quae  de  comparatione  arcuum  cir- 
culanum  ,  de  lunulis  quadrabilibufr,'  de  zonis  cycloidali* 
bus  quadrabihbus  ;  tuncr  vero  arcubus  parabolicis ,  qui 
vel  datam  inter  fe  teneant  rationem  vel  differentiam 
algcbraicam  habeant,  a  geometris  funt  tradita  :  quin 
etiam  haec  inueftigatio  a  CeL  Iob.  BernouIU  ad  para- 
boias  cubicales  altiorisque  ordints  eft  extenfi  ,  fed  quia 
ratio ,  qua  vfus  eft,  nulfe  certa*  methodo  nitebatur  y 
vlteriori  vfu  fere  penitus  caruit.      Huc  quoque  pertinef, 

quod 
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qpod  multo  ante  iam  acutiffimus  Hugenius  in  Horo- 
ldgio  ofcillatorio  expofuerat,  vbi  propofito  fphaeroide 
elliptico  compreffo  ,  fcu  reuolutione  circa  axem  mino* 
rem  genito  ,  inuenirc  docuit  conoide*  hyperbolicum , 
ita  vt  fumma  vtriusque  fuperficiei  circulo  exhiberi  poflet;, 
cum  tameu  neutra  iiiperficies  feorfinv  cuip  circulo  com- 
parari  queat:  Quae  inuenrio  iam  tum  (ummis  gcome- 
tris  maxime  memorabilis  vifa  eft  ;;  atque  Bernoullius  frr 
litteris  ad  Leibmzium  datis  dolet  ,,  hanc  inuentionem 
nulla  certa  methodo  inniti  r  ex  qua  plura  huins  generis 
ihuenta  deriuare  liceat  \.  interim  quia  fuperficies  tam 
illius  fphaetoidi*  diipticl,,  quam»  conoidis  hyperbolici  a 
Jogarithmis  pender,  redu<5tio>  vrriusque*  iun&inr  fumtae- 
ad  circulum  r  fimili  modo  perfici  poteft  ,  quo  in  para- 
bola  arcus  algebraicam  habentes  differentiam  afllgnari 
folent.  lnprimis  autem  hoc  loco  non  eft  praetereun- 
dum,  Tjchirnbauftum  quondam  methodum  a  fe  inuentanv 
ia&affe  r  cuius  beneficio'  curuarum  quarumcuntjtre  non 
reftificabilium  arcus  ita  inter  fe  comparare  poffet,  vr 
differcntia  fiat  algebjraica  ,  fed  praeter  quam  quod  me- 
thodum  fuam  nunquam  apernerit  ,.  manifeftum  eft,  eum 
paralogismo  quodam  fuiffe  deceptum  ,  vt  faepius  alias, 
cum  certura  fit,  rem  ita  generaliter  omnino  expediri; 
non  poffe :  neque*  ergo  TJcbtrnhaufius  putandus-  eft: 
qnicquam  eoram  habuiffe ,  quae  vel  tum  circa;  compa* 
rationem  curuarum  funt  inuentav  vel  adhuc  forte  eli- 
cientur 

Specimen*  igitar  qnoddam  metHodi  huiusmodi 
quaeftiones  foluendi  hic  exhibere  conftitui ,  quod  non 
oblcure  maiores  progreffiis  in  hac  re    promittere    vide- 

L  3  tur  j 
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tnr ;  atque  cum  non  folum  difficillimum  fit ,  propofitis 
in  genere  eiusmodi  fbrmulis  integralibus  ,  quaefitara 
inter  varfabiles  relationem  eruere ,  fed  etiam  hoc  fic- 
piflime  omnino  ne  fieri  quidem  poffit ;  ordine  inuerfo 
rem  ita  tentaui ,  vt  affumta  binamm  variabilium  rda- 
tione  ,  inde  ipfas  fbrmulas  integrales  inueftigarem  ,  quae 
per  hanc  relationem  inter  fe  comparari  poffent.  Quae 
methodus  ,  cum  facillime  procedat,  ad  multo  fublimio- 
ra  perducere  poffe  videtur  ,  quae  aliis  methodis  plaoe 
fint  imperuia :  hac  enim  methodo  non  folum  ea9  quae 
habet  Fagnanus  ,  facili  negotio,  ac  fine  taediofo  calculo, 
fum  affecutus,  fed  etiam  multo  ampliora  atque  illuftrio*  . 
ra  reddidi  ,  vt  quae  ille  nimis  particularitcr  definiuerat, 
ego  fatis  vniuerfaliter  expediuerim  :  atque  cakulus ,  quo 
fum  vfus  >  ita  comparatus  eft ,  vt,  quoniam  operationes 
prorfus  fingulares  complediitur ,  viam  ad  multo  fubli- 
miora  fternere  videatur. 

•  Tum  vero  quanquam  variabilium  mutua  relatio 
per  methodos  confaeta*  definiri  poteft ,  quoties  integra- 
tio  vtnusque  formulae  fXdx  et  /Y</y,  vel  a  quadra- 
tura  circuli,  vel  a  logarithmis  pendct;  tamen  et  hoc 
plerumque  non  fine  molcfto  calculo  perficitur ,  dum 
partes,  vel  arcus  circqlares,  vel  logarithmos,  continentes, 
fc  mutuo  deftruere  debent :  quemadmodum  hoc  in 
comparatione  arquum  parabolicorum  abunde  perfpicitur. 
Fer  meam  autem  methodum  hae  difficultates  cun&ae 
penitus  euanefcunt,  ac  fere  fine  vllo  negotio  iftae  com- 
parationes,  tam  in  circulo,  quam  in  parabola,  abfoluuntur: 
in  quo  fine  dubio  non  exigua  vis  huius  methodi  fita 
cfle  cenfenda    eft  ,    quod  non  folum  multo  facilius  ea  , 

quae 
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quae  aliis  meihodis  iam  funt  eruta ,  praebeat ;.  fed  etiara 
ad  eiusmodi  inueftigationes  manuducat,  io  quibus  aliac 
mcthodi  nihil  eflent  praeftiturae.  Quam  ob  rem  hoc 
quidem  loco  iftam  methodum  tantum  ad  eos  cafus  ap- 
plicabo,  qui  etiam  ahis  methodis,  led  multo  operofius, 
expediri  folent ,  quocum  principia,  quibus  innititur,  hac 
occafione  expofuero ,  deinceps  facilius  eius  applicationem 
ad  quaeftiones  fublimiores  fufcipere  poflim.  Quoniarn 
igitur  mihi  a  relatione  inter  binas  variabiles ,  quam 
pro  lubitu  conftituo ,  ordiendum  eft ,  a  fimplicioribus 
incipiam ,  ac  primo  quidem  ab  eiusmodi ,  quae  ad  fimi- 
Jes  formulaa  integrales  perducant,  (eu  in  quibus  X  etY 
fimiles  fint  proditurae  fun&iones  ipfarum  x  et  y.  For- 
muke  ergo  integrales  hinc  natae  ob  fimilitudinem  quan- 
titates  tranfcendentes  exhibebont ,  ad  eandem  lineam 
curuam  pertinentes,  deinceps  autem  ad  formulas  quo- 
que  diffimiles,  quae  ad  diuer&s  curuas  f  ertineant ,  iura 
progreffurus. 

RELATIO   PRIMA 

inter  binas  variabiles  x  et  y. 

o=  ot  -+-  y  (xx  -\-yy)  -*-£$xy.' 
f.  Si  hinc  feorfim  yalores  x  et  y   extraharjtur  f 
reperieturt 

v~~-»y*±v(ffy^ry?**—«y> 

J' —  «y 

x  — -  - — *  ±v(?S— Vf)yy  •=-  «2? 

Vbi  quouis  cafu  difpiciendum  eft,  vrrum  fignum  quan- 
titati  radicaii  fit  praefigendum  ?  Fieri  enim  poteft,  vt  in 
Jtraque  fonnuli,  yel  %oa  paria,  vel  diiparia,  locum  ha- 

beant, 
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Sbeant ,  dum  atterutrum  arbitrio  noftro  planc  relioqd« 
tur:  in  quo  iudicio  inprimis  natura  variabilium  :x  ct  y, 
vtrum  affirmat'ue ,  an  negatiue  accipiantur  ,  fpuflari 
debet. 

«.  Ponantur  breuitatis  gratia  membra  irrationalia: 
«  fit : 

ficque  erit : 

P— yy.4-<5#,  et  Q=yx-t-$y 
vnde  quouis  cafu  facile  colligere  licet ,    vtrum  quantha- 
tes    P    et   Q  habiturae  .fint  \vdores  ;affirmatiuos ,  an 
negatiuos. 

3.  :Difterentietur  ?iam  ^equafio  afKgpta,  eritque: 

dxlyx-\-3y)-+-dj(yj-\-  $x)=Bo 

atque  ob  y*-f-,£r=:Q.,  et  yj-±-$xzzP,  habebitur 
haec  aequatio: 

Qdx-+-?Jy  =t> ,  fiue  ^  -K-<£  b  o. 

Reftitutis  ergo  ^ro  P  et  Q  valoribus ,  liuic  ;aequatJom 
integrali : 

3  iV  ( (S  *—  :yy)xx  -  ay)  '"+".*"  y((W  — yyjjyjy^-aY)  — -  *~Onft. 

fttisfacit  jelatio  inter  variabiles  x  et  ^  affumta. 

4.  Euoluamus  ihaec   aeeuratfus ,    et    quo   iacilk» 
applicatio  fieri  queat,   ponamtis : 

-ay  —  kp     et  -iS—yyzzCp 
vt  fit:  y* 

V IA  -i-C  **;   "T-,/  y(iu+.  Cyyf  ~  Conft. 

eritque 
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eritque  «=-^?  ct  £=V(Cp-Kyy); 
•ficque  quantitates  p  et  y  arbitrio  noftro  relinquuntur, 

"5.'StJUUatur  ergo  y  =  A,  et  pzzAkk,  ita  vtjfc 
f  fit  noua  ;quarititas*xonftans ,  a '  noftro *  arbitrio  pendens : 
<  eritque 

-«=-AH".Y=A,- et  *$=VA(A4-Ctt) 
fet  aequatio;canonica,'.noflrae-ae.quationi  'integrali   (atis- 
ificiens,?erit: 

'©=-Al*4-*A(**-hr>)  ►Htr*>yA(A'+iCikik) 

f leu    V  — =  - *V (&'•*- c * *M-* V (A-4- C *  iri 

'•^  —        ~        ••  v  a 

,«.    v  — r-JV(*  +  Ctt>+ty(A->.C^) 
W*  vVA  . 

-'©"..Si  'V(AH-(?xy)negatiue  « capiatnr ,  •'  itemque 
»V  A,  •  tum  -  huins  aequatk>nis  •  differentialis 

_     -;dx .  __       <?dy ^ 

tV(AH-Caa) 'VtAH-ttyjl 

iiitegraJis-erit: 

*o  =-^A*ikH-'A(*af^jy}-a*/^A(A4-  CikJk), 
ideoque 

.-«i . :o>v;a-»-cjh)h-»v(a-*.c^ 

yci.x —  ^i 

*7»  Qpia'ergo  aequatio  integralis  'Conftantem  in 
fe  coniplefticur  » Jfc,  quae ;  in :  differentiali  »  non  ineft ,  in- 
dicio  hoc  eft,  iotegralem  -  efle  •  complctam  ; '  ficque '  difle- 
rcntiali  nulla  alia '  fatisficit  integralis ,  'nifiquae  in  for- 
nia  inuenta  comprehendatur.  Atque  baec  eft  inte- 
gratio  priucipalis,  ad  quam  relatio  inter  x  et  y  aflumta 
iperdncit. 

Tom.VlLNoo.Com*  M  $.  Hinc 
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8.  Hinc'  autem  deriuari  poflunt  innumerabiles 
aliae  integrationes.  Si  enim  fint  X  et  Y  eiusmodi  fun- 
«ftiones  ipfarum-  x  et  y>  vt  vi  relationis  affamtae  fit 
X  —  Y,  eadem  relatio  fatisfaciet  qtioque  huic  aequationi 
differentiali : 

Xdx \dy 

V(A-4-Cxx)  —  V(\-*-Cyy) 

Infinitis  autem  modis  huiusmodi  fiiu&iones  aequales  ex- 
hiberi  poffunt  ex  formulis  pro  x  et  y   inuentis. 

9.  Quo  autem  haec  inueftigatio  4atius  pateat ,  et 
X  et  Y  fint  fundiones  fimiles,  eas  non  affumo  inter 
fe  aequales ,  eiusmodi  autem  pro  iis  valores  indago , 
vt  fit : 

Xdx Ydy        .«t 

V(A  -4.  C  xxy       1{S.-h-Cyy)  —  »  v 

atque  quantitas  ,V  prodeat  aJgebraica ,    fi  fcilicet  relatio 
'  f  6.  tradita  locum  habeat. 

10.  Cum  igitur  fit  ycsfeF) =  y(A-to««)>  fflt 

,(g,.~.Y)A«_    ..„ 
V(A-»-Ca!*)  U   V 

et  ob  P_ifcVA(A+Gr;r)— yH-**=Ar+*VA(A+Cife/fe) 
fumto  per  §.  tf.  V  A,  negatiuo,  erit  V(A4*C##;  =  ^ 
V(A-4-C*ife)-£VA,  vnde  fiet: 

(X Y)ftd«       ,v 

*V(A-HClA)— jYA — ,»vY» 

ix.  Cum  fit  porro  ex  aequatione  diffcrentiata 

dx[kx-fVX(k-+-atk))  =:«>(*VA(A+Cifeifer-A/) 

•ponatur.ayzra,  erit  djz=Q-y-jr  %    quo  valore  fiib- 
ftituto  fiet  * 

dx{Ax-^)=zd^(xYA{A^Cxx)-Ay) 

feu 
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An 1* «*» ; > 

KU  «v(i  +  Cxx) — >/A — (xx — yy)ifk  » 

g.  .  ,r7  kdu       X V 

fieque  cnt:  flfVrz^.  ^^, 

12.  Quoties  ergo  »3^-3^  eiu6mddi  funcllo  ipfius 
if,  quae  dudta  in  du  fiat  integrabilis ,  toties  "valor 
quantitatis  V  algebraice  exhiberi  poteritt  hoc  autem 
eucnit,  quoties  X  et  Y  fuerint  poteftates  parium  ex- 
ponentium  ipfarnm  x  et  y>  propterea  cum  fit  ex  aequa- 
iione  atfumta 

x  x+yy=ik+  r^A  (A  -\-Ck\k) 

13.  Ponatur  ergo  X  =  #*  et  Yrry";  erit  po- 
iito  »=a;  fe=g=M   «  rfV=%* 
ideoqne  V=  ^--4-Conft.  =^  *r-  Conft. 
Qaam  ob  xem  Jbabebiinr; 

y(A*nC*x;)  ~ V  VIAH-Cjr^} V.ODK.  -+-   y A  . 

14.  Sit  iam  nz=.l+\   erkque  s=§  — **"hXf 

==M-r-.xyA(A-»-Ctt) 

ynde  r*V=^(jfcfcVA-+-2»V(A-4-CiU)) 

ergb  V=z*£(kkVA+uV(A-t-Ckk)). 
Hoc  igitur  cafu  erit : 

/i&feHj  -/^c^Conft.+^VA+^V(A+Cikfe)) 
fimilique  modo  vlterius  progredi  licet. 

1-$.  *H!s  'igitur  Coniungendis  fi  ruerit 

^_*V(A-f-CM)-.>V(A-t-Cxx) 
•7 — '    ,.  VA  . 

3>  V(A»4-C>  V+  fcV  (A>+-  Cy>) 

* —  VA 

M  a  haec 
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hacc   relatio.  inter.  x   ct  /. .  fatisfaciet  huic.aequationii 
integrali :..: 

i-d*(«-f- %**-»- €x*)  -    rdy(M-+-9yy-t-€y*) __  /-u-fl. r 
•''     « t  V(A-|-Cxx)  ""i«       V(A-*-C>*)  V.OUK. 

fcu  differentia  iftarum.formiilarum:.integraliumialgebraice ; 
affigiiarrpoteft.'. 

RELATIO:  SECVNDAX 

iriter ;  binas  r  variabiles  •:  # :  et  ? 

ozza-f-a  (3(*-t-^)  -4-  Y(**-hWH-*  £*y 
16". ;  Quoniam ,  ,vti  in  praecedentibus  deprehendi- 
mos ,  ..  ambiguitas  fignorum  Ltadicalium;ab.  arbitrio  noftro 
pendet  j  .dummode.eius  ratio-in  conclufionibus  finalibus 
debite  hab&tur  j  t  fi  >  ad ,  difterentiam  binarum  formula- 
rum  integralium  peruenire^elimus ,  extrahendo^radices, 
habebimus :  - 

y—  «v 

v ~.&—Sy-+.i(M-.av*-,&a~v)y-*-$S—vfiyy) 

i7.;Statuamus  breuitatis  gratia  has  formulas    ir- 
rationales :  - 

V((3(3-ay  +  a(3(£^Y)i?-4-($$-Yy)**)=P 

V(pp-aY  +  aP(*-Y)J^(**-YY).f.r)=Q, 
eritque 

-P—^H-Yr-r-^*  et:Q==(3-f-Y*-f-^>/ 
Tnde  eliciuntur  iftae  relationes 

P-j-q=(Y-^)(*-j') 
YP-t- *Q=:  (3(*- Y)-H**- Y  V)/ 

jp-hyQ.=P(y-'^)-(^^-yy)*' 

iS.  Ae- 
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18.  Acquario  autem  propofita  differentiata  dat: 

fine    Qdx— P<f>=-o> 
vnde  oritur :  ~ 

cui  ergo  aequationi  integrali  fatisfacit  relario    propofita,? 
indeque  valores  pro  x  etj  extra&i. 

19.  Vt'  hinc  fimili  modo  alias  integrationes  obti- '- 
neamus,  fint  iterum  X  et  Y  fun&iones  fimiles  ipfarum* 
x.ret  j\  ac  pofito;- 

5|2 1.  tiz  i_  jy; 

definiantur  hae  fun&iones  ita ,  >  vt  V  prodeat '  quaatitas » 
llgebraica  ,  ficque  habeatut  *' 

aof  Cum"igitut  fit  *£ =  df,>rit  iVrrS^V- 
feii » </V  - p  ** §^g. ;    Sit  iterura » xy  zz u  ^  idcoque 
#r=  ^  >  ^4 ,  erit  pro  'aequatione  difterentiali \ 

dx{p+yx+By)+¥(p+yj+5x  ^-*¥(p+yy+$x)=o  * 
&u:dxiPx-py-hyxx-yyy)-t-du(p+yy-*-$x)=iQ. 

iy  Valore  hinc  pro  dx  fubflituto  babcbitur: 

Pdnatnr  !autemv/?lterius  *-*-/_=#;  erit  xx-+-yyz:tt-au  ' 
et  quia  aequatio  aflumta  in  banc  fbrmam  abibit: 

o  =:  a^-  »  P*-+-  y  tt  +-  a  («T— y)« 
ex  qua  diflferentiando  fit  f/*$-r-Y*)=(Y~ty^> ' 


fi2.  Hinc  igitur  fimpliciori  roodo  obtinettir  ' 

"v— »— ff;{*— ^)  •...••... 

Tnde  patet,  ii  X  et  Y  fuerint  poteftates  ipfarum  x  et 

y,  tum  fra&ioncm  f^,  per  /„  et  «,   ideoque    et   per 

fotom   t,   ob   u  ^  ^^jJjfSjf^»   cbmraode  exprimi 

p0^-  --  *  .       ....  ...... . 

2$.  Sit  ergo  'X.z=xn,    et   Y=:j'*}    ac    ponatur 
primo  » ~  i#>  crit  1=5-=  i i  et  tiV=z  ^- ;    Tnoe   fit 
Vzr^yr?.     Quocirca  pro  hoc  cafu  erit 
r-r?-/^2  =  Conft.+(-^. 
cuj  ergo.  aequationi  integrali  latisfit  per  relationem  inter 
x  et  y  afiumtam. 

*^  Sit  9=2J  critcjue  J=>  ==*-*-/ i.:'/',  Ttt- 

,«_.-'»  «T_         ■■ <*_3£ 

Uoc  ergo  cafu  habebitur : 

r**dx      ,yydy r™a     ,    (*-kO* 

45.  Si  vlterius  progredi  lubeat ,   ponatur  kzzz$9 
eritque :    . 

-*zzjr=xx+xy+yy  =tt~u=z T{yzr} — - 

_.     i(y-*$)t'-ptt-at     ■ 
ec  Vzzz—1 — ; -c£ ';  ficque  ent 

J-T~  —J    qT  ^Conft.  + TW^Sr *• 

"atf.  His    igitur    formulis  coniungendis ,    tequenti 
aequationi  integrali 
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-  Lonft,  +  -y^r  +  T^y  ^r>+  — —     i(V—-Jj»— 

fitiaiacit  relatio  afliimta 

o  =  a  -+-  a  (3  (x  -+-.7)  -+-  y  (x  x  -\-Jy)  -+-  *  £*/ 
indeque  valores  pro  x  et  y  ioitio  eruti. 

27.  Qup  applicatio  afl  cafus  particulares  ficillus 
fieri  poffit,  ponamus  (3(3— ayzzfip;  (3(£— <y)=Bp; 
et  $£-YY=Cp;  ™  fifP=yp(A'ri-aB*+C**) 
et  Q=y/>(A-r-aBj'-r-Cjy) 

fiatque  : 

Y=A-r-Bfe,  et  ^z=yA(A-+2BJk-i-Cfcfe) 

RELATIO   TERTIA 

inter  binas  jrariabiles  pc  et  y 

1  ozz  a-\-mxx-+-nyy-\-zixy  •* 

28.  Extraheodo  vtramque  radicem  habebirux 

— j x h-  V ((? i —■ m  n) « a  —  a <)  •• 
J"= ''»''■'■..      T- 

—  Sj-VKffg  —  wn)y>  —  gw) 

*•"-"•..  .      » . ..    •    ;r  / 

hinc  pojjtq: 

P= V($  $  -  mn)  x  x-an)  et  XJ=V((jW  -rnn)jy-am) 
crit  P=$*-H*y'  et  -Q=^s-+..P*> 

29.  Per  differentiationern  yero  obtinemus ; 
<■/*(  w  #  -4-  <$»  -+-  </?  («y  -+-  $  x) = o 

feu  -Q*e-+P<(7=o,  ideoque  ^  =  £ 

▼nde 
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vnde  aequatio  aflfoiita  huie  aeqtmtioni  integrafi 

/30.  Sint  iam^X^et.Y.  fun^ionesjpfaiuin  x  et/ 
fingularim ,  ac  ponatur 

ita  Tt  fiat  V  quantitas  algebraica :  _  eritqat 

,  dx{mxx— nyy)  -^-du[ny-\-;$  x)  =z;o 
.Tnde, .  cum .  fiat  *f£V.=  **!&&>  -«*t 

•  —    mx  se_—  ity^  » 

,  hincque  .  non  ,difficulter  tcafus  i.integrabiki  .eliciuntur. 

Sft.  ;Sit<--mim  fprimo  ^X~mxx,  ;Ct;Y=2»jyf,<eiit 

Hinc  relatio  ;|nter ,  x  et  y  afliimta  ■  iatisfacit  ihuic  ;  aequa- 
.tioni  integrali : 

33-  Sit  fecundo  X zzmmx4,  tet  Y=riny*,{rit 

dV~-:M'»xX'*-,nyy)—-hdu(a-h'*$ti) 
tnde  fit  V2zu(a+8tt)zz,xj(art~8xy) 
Ergo  huk  aequationi  integrali 

;fitis6cit  iclatio  aflumta  inter  x  etj. 
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34..  His  igitur  colligendis  relat:o  inter  x  et  y  af- 
fomta  flitisfictet  hutc  aequatiooi  ititegrali: 

/'«jx(g-+-gffl*x->-gin»s«)  __  fdy$t-*-16myy-+.Z.m*y*) 
J        ofi{Si-nm)xx~aa)  J     1llfi$-mn)yy  —am) 

35.  Pooamus  ad  faciliorem  applicationem : 
•£<$■  —  tan—  Cp\  anzzz—Ap  et  amzzz—Bp  t 
Tt  fit  P  =  Vr/>(A-+-C*:r),  et  QrrVpCB-f-C^) » 
erit  ^  =  j.     Sit  ergo  «=B,  et  »=A,  erit  a=— pt 
ct  £  =  V{AB+ Cp).     Sit  ergo  pzzCkk,  vt  fit  azz -Cfcfe, 
<et  aeqmtie  relationem  wter  x  et  y  definiens  erit: 

©  =  -  C  k  k  -f-  Bjc  x  -+•  Ajy  -*-  2  *yV  (A  B + CC  kk) 
&6.  Quam  ob  rem  •valores  ipfius  x   et  y   hihc 
ernot : 

^—  A  1 

„ -yV(AB-+-CC*»)-WC(B-+.Cy» 

exifteme '. 

P=*VC{A-hC**)  et  Q=iVC(BH-Cjy). 

37.  Hi  igitux  valores  conneniunt  huic  aequationi 
srtegrali : 

rd«(g-l-gB««.tvgB«y»)        /  iyflt  •+■  9  A  jy  •+•  g  X*y*j 
J  V(A-*-Cscjc)  /  V(B-+-C») 

= Conft.  -&kxyVC-±-£kxy{-Ckk-h\yV{ AB+OttJjVC. 

38.  Ponatur  B=",  quae  aequatio  latius  patere 
videatur,  atque,  conftantibus  mutatis  ,  prodibit  iita  aequa- 
tio  iutegttlis: 

f  <J*W+£J&™+Vi&)VC  ^KSt+lgrjH-Kg^VF 

V(A-+-C**)  J  ViE-t-bjj) 

=Conft.-S»txjr-^€*WfiSff**wV(H+tt) 
T0a1.VII.N0u.C0ra.  N  cui 
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cui  fatisfaciunt  ifti  valores : 

qui  oriuntur  ex  hac  aequatione ; 

39.  Hae  formulae  ratione  fignorum  vtcunque 
transmutari  pofliint.  Primo  enim  in  formulis  integrali- 
bus  nihil  mutando,  tam  fc,  quam  V(£f  -+-  M)  pro  lu- 
bituvel  affirmatiue,  vel  negatiue,  accipi  poflunt ,  duna- 
modo  eadem  figni  ratio  vbiqiie  obleruetur.  Deinde 
etiam  tam  VC,  quam  VF,  negatiue  fumi  poteft;  illo 
autem  cafu  quoque  V  (£•-*- *#),quippe  ^k~^^xx\boc 
vero  V(f-HhW)  neg*"1*  *&  accipiendiim* 

46.  Denique  patet ,  fi  G  fit  quautkas  pofitiua , 
tum  quoque  F  quantitatem  pofitiuam  efle  oportetf, 
quia  alioqtiih  afteia  fbrmuta  fategralfe  fieret  imaginaria. 
Sin  autem  C  fit  quantitas  negatiua ,  tum  etiafn  F  talis 
fit  neceffe  eft ;  et  quo  hoc  cafu  imaginana  fe  deftruant, 
pro  kk  quantitas  riegatiua  accrpienda-  erit ;  quo  k  et  k* 
fiant  quoque  imaginariae. 

41.  Hoc  ergo  cafu  fequens  habebitur  aequatio 
integralis  : 

J  V(A-C*#)  V{E-?jy) 

=Conft.  +^»k^+m€*,*J'+OTtf  **  VyAlf-U) 

cui 
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cui  fati*ficiunt  ifti  vaioKs: 

V=  *  V(£f-  t* )-kY  &-xx) 

ex  hac  aequatione  oriundi  : 

42.  Hae  formulae  etiam  eas ,  quae  ex  hypothe- 
fi  prima  funt  erutae ,  in  fe  comple&untur  ,  ponendo 
fciJicet  EmA,  et  F  — C,  quin  etiam  formulae  iecundae 
hypothefis  his  non  latius  patent  Si  cnim  in  relatione 
fecundo  loco  affumta  pro  xH-yjfz  et  j^+^  fcri- 
batur  x  ct  y9  aequatio  omnino  pnmae  fbrmae  oritur , 
fimilique  modo  fi  hanc  reiationem  conftituere  velimus; 

o~a-\-2bx+2py+yxx+*yyi-2$xy 

ea  facile  ad  relationem  tertiam  reduceretur ,    vnde  eius 
euolutionem  piaetermitto. 

43.  Peripicuum  nunc  eft,  ex  his  fbrmulis  infinitas 
coirparationcs  inftitui  pofle  circa  quantitatcs  tranfcen- 
dentes ,  tam  ratione  ipatiorum  ,  quam  arcuum ,  qui 
quidem  vel  a  quadratura  circuli  pendent  ,  vel  a  loga- 
rithmis.  Etfi  autem  hae  comparationes  etiam  vulgari 
cuiculo  inftitui  prffunt,  tamen  non  inutile  erit  otten- 
dere ,  quemadmodum  eaedem  multo  frcilius  ex  his 
formulis  deriuari  qucant;  quod  eo  maius  notatu  dignum 
videtur,  cum  hic  neque  naturae  circuli,  ncque  logarith- 
morum,  ratio  peculiatis  habeatur.  Ex  quo  facilius  in- 
telligetur,    quemadmodum    haee    methodus  etiam  pari 

N  %  fucceflu 
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fucceflu  ad  ciusmodi  fbtniuhis  integralw  fe  extendax , 
quae  neque  ad  circuli,  neque  byperboiae  quadratunm 
reaocari  poflunt. 

I. 

De  comparatione  arcuum  circulariurrL 

44.  Sit  radius  circuli ,  feir  finus  totus  rrr,  ac 
pofito  finu  quocunque  =  s,  Ctt  arcus  ei  rerponder» 
=  ]!.£,  fumto  II  pro  nota  eius  ftinclrion»,  qua  peff- 
dentia  arcro  a  fuo  fmu*  denotatur,  Erit  ergo-,  vtr  con^ 
ftat,  n.^n/y(, ~.Zz)\  ztqp*  vC  fbrmutos  integraie» 
$.  41.  erutas  huc  transferamus ,  pcnr  oportet :  A  =  E 
=C=F  =  i;  &  =  i,  «5  =  0,  et  £=0.     ' 

45.  Ex  his-  aufem  valoribus  emergcc  haec  ae- 
quatio  itttegralia  completfons : 

cui  fatisfacere  inucntae  funt  hae  fonnuLte ; 

x=zjV{i-kk)+kV{i-yy) 
quae  oriuntur  ex  hac  aequatione '. 
kk  zzxx  +-yy-  a  xj  V(t  -  fcfej. 

4<J.  Per  has  igitur  determinatiofles  fatisfk  Uafc 
aequationi : 

II  A-rij=Conft. 

in  qua  conftans  ita  determiaabitur :  otfnattfr  f  =  0  erit- 
que   xzzk\    ex   quo  cafii  projit  II.  k—  H.o  =  Confl. 

feti 
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feu  ob  Il.orrro  crlt  Conft.  zzfll  yfe,  feu  afcui  cuku  G- 
nus  ~k.     Hinc  genenuim  habebrrnus  ; 

47.  Hinc  ergo  ftatim  arcuum  tam  additk»,  quam 
fubtra&io  colligitur.  Si  enim  duo  habeantur  arcus  II.  k 
et  n.jf,  quarum  finus  fint  k  et  y9  et  ftirnm.ie  arcuum 
ftius  pooatur  zzXy  vt.  fit  II  x^n.k-^Ity,ctitx=:y 
V(i—kk)-±*kV(t—yy).  Porro  G  maioris  arcus  finus 
fit  rr.v,  minoris  =r&,  finusque  differcntiae  ponatur  r=y, 
vt  fit  n.yziTl.x-Tl.k,  erit: 

j^*V(i  -kk)-kV(t  -xx); 
vti  ex  elemeutis  eft  maniftftum. 

45.  Perfpicuum  etiam  eft ,  quemidrrodum  hine 
arcuum  multiplicationem  deduci  oporteat.  Pofito  enim 
^=^,vt  fit  x-=.2kV(i~kk),  eritll  x=zzTl  k.  Ac 
fi  valor  hic  pro  X  inuentus  loco  y  fubftituatur,  in  for- 
mula  xzzyV(i~kk)-\*kV(i-yy),  ob  FLy:=aII.fc, 
prodibft  n.tfr^an.jfe. 

49  In  genere  autem,  (1  fit  y  {Inils  arciis  «fe,feu 
X\.y— nll.k,  et  V(i—^>1)  fit  cofinus  arcus  rik,  vri 
V(i—  kk)  denotat  cofinum  drcus  k,  atqtie  ponatur 

X  =zyV(t  -kk)+kV(i-yy)  erit  Il.*-r(fl+i)ri.&. 
Ex  finu  ergo  cuiusuis  multipli  arcus  k  rcperictur  finuS 
multipli  vnitate  akioris. 

50.  Quo  auterri  hiCC  ijciliift  etfpediri  queant, 
valorem  quoque  ipfiiis  cofmils  V(i  —  XX)  nofle  conue- 
niet ;  quem  in  fbcm  Cum  etf  f>ntmla  prima  fit : 

kV(i-XX)=LxV(i-kk)-y 

N  3  fubfti- 
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fubftitliatur  hic  valor  ipfius  x  ex  altera  formula 

erit  k  V(  i  - x  x)  zzy(  i  -kk)+ kV ( i  -&)(  i  -yy))  —yf  idebque 

V(i  -**)=V(i  -M)(i  -jy)-*^ 
fimilique  modo  erit: 

V(i-yy)zzV(i-kk)(i-xx)+kx. 

51.  Inuentis  ergo  valoribuj»,  tam  pro  x,  quam 
pro  V(i-xx\  multiplicetur  ille  per  X  et  productum  ad 
hunc  addatur  ,  eritque 

V(  1  -jMr)+Ax=V(i  -tt)(  1  -j^)-^+XyV(i-&)+XfcV(i  37) 
feu  V(i.**)+X*=(V(iHkfe)-+Xik)V(i-j|7)+jr(X^(i-tt)-A) 
Quo  igitur  hi  fidores  fimiles  reddantur ,  necefie  eft,  u 
fit  X=V— r,   eritque  : 

V(i-xx)+xV-i-z(Y(i-kk)+kV-i)(V(i-yy)+yV-i). 

52.  Hanc  ergo  fbrmulam  loco  fuperioris  adhi- 
bendo ,  ftatim  patet,  vt  fit  H.x=zzH.k,  obyzzk, 
effe  oportere 

V(i  -xx)+xV-i  =(V(i-ikfc)+JbV-0» 
Ac  fi  hic  valor  pro  x    inuentus    loco  y    fubftituatur , 
vt  fit 

II  .y  =  2 II.  ky  prodibit : 

V{i-xx)+xV-iz(V(i-kk)+kV-i)*  pro  U.xz^Ti.k    . 

vnde    in    genere  colligitur»  vt  fit  n.  xzz nU. fc,  debcre 
efle : 

V(i  -  x  x)  -+■  x  V- 1  =  (V(  1  -  kk)  +-  k  V-i  )". 
53-  Quia  porro  V-i  00.  fiiam  naturam  tam  ner 
gatine,  qiiam  affirmatiue  accipere  licet ,  erit  quoque  pro 
eadem  arcu9  multiplicatione:  U.xzznU.k 

V(i  -xx)-x V- 1  =(V(i  -kk)-kV-i? 

ideo- 


I. 
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ideoque  vel 

(V(i-tt)+feV-i)M-(V(i-tt>-fcV-i)« 

V(  i  -  x  x) = — - 

(V(  i-tt)-HfeV-iy-(V(i  -tt)-feV-i )" 

vel  x~ —, — 

a  V  —  i 

quae  fbrmulae  quoque  valent  pro  valoribus   fraftis   ex« 

ponentis  n. 

De    Comparatione    arcuum 
parabolicorum. 

54..  Sit  AB  axis  et  A  vertex  parabolae ,  quem  Tab  II. 
tangat  re&a  indefinita  A  V,  foper  qua  capiantur  abfciflae;  *"ig. 
pofito  ergo  parabolae  latere  recto  -2,  fit  abfcifla 
quaeuis  APzrs,  erit  applicata  ?p—\zz,  ex  quo  arcus 
parabolae  huic  abfciflae  fefpondens  erit  Apm/dz 
Y(i-t-zs):  qoi  cum  fit  funftio  ipfius  z;  denotetur 
per  II.  2,  ita  vt  H.z  fignificet  arcum  parabolae  abfci£ 
(ae  z  conuenientem ,  feu  fit 

TV.zzzfdzV(i-i-zz). 

55  Irrationalitate  in  denomioatorem  translata  erit : 
n.arr/y^,'^^.  Adhauc  ergo  formam  vt  formul* 
integrales  §.  38.  reuocentur,  erit  A==.£=r;  OrFn, 
Sl  — 1  et  95  =  i  aKiue  (£  — °«  Vnde  aequatio  llla 
integralis  in  hanc  abit  formam : 

cui  fatisfaciunt  hi  valores : 

j=-kV(t+xx)+xV(i+kk.)  etJt=feV(i-^y)+/V(i+tt) 
fumtis  tam  k  qtatn  V(i  +  kk)  ncgatiuis. 

50".  Hac 
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$6.  Hac  fgitur  inter  x  et  y  relatione   fubfifteote 
pro  arcubus  parabolae  erit : 

n.  x— Xl.y  nConft.  r4-  kxy 
ad  quam  conftantem  determinandam  ponatur  y~o,    et 
quia  tum  fit  xzzk,  erit    n.ik—Conft.      Quocirca    ha- 
bebitur 

II.  x—U.y  ~. :  U.k-+kxy. 
57.  Vt  igitur  haec  aequatio  locum  habeat ,  relatio 
inter  ternas  abfciflas  k,x,  tty  eiusmodi  erit : 

x  z kV(  1  +yy)+y V{  1 +kk) ,  feu yzxV(  1  +kk)-kV(  1  +xx) 
vnde  practerea  criuintur  iftae  determinationes : 

V(i+-xx)zzY(i-\-kk)(i-+yy)-+ky  et  V(i-+yy) 

z,V(i-+hk)(i-+xx)-kx 
ex  quibus  porro  clicitur : 

x-+V(x-+xx)zz(k-+V(i-+kk))(y-+V(i+-yy)). 

58.  Si  manente  eadem  abfcifla  k,  capiantur  aliae 
duae .  abfciflae  q  ej:  p,  vt  fit 

qzz kV(  1  +pp)+ pV(  1 +kk)  et  p=qV(i  +kk)-kV(i  +qq) 
feu  q+-V(i-i-qq)  —  (k-+V(i-+kk))(p+~V(i-t-  pp)) 
eric  11.  q-U.pzz.U.k-\-kpq. 
Ideoque  hanc  aeqnationem  ab  illa  fubtrahendo  habebitur: 
(U.x-U.y)-(T[  q-U  p)zzk(xy-pq). 

5p.  Pro  hoc  igitur  cafu  erit 

x-+-V(i-»-x*)  <f  -+-  V  ( t  ■+■  q  q) 

y-*-1b-+-yy)   — *-+-V0  -+-Pt) 

Vride  relatio  inter  />,  #,  *  et  ^  fiue    £    obtinetur :    Erit 
autcm 

k~xV(t  +yy)-yV(i+xx)zzqV(i+pp)-pV(i+qq)  et 

<5o.  lam 
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6"o.  Iaro  ob  ^rrir^^fp)^  V(*-*-pp)-p  «"*'• 
Tnde  reperitur : 

x=yV{x^pp)(i^q)^qV^ppXi^yyypV(i^qq) 

Quare  crit  : 

(n  jr-n^)-(Il.  jf-H  p>  rfeV(i  +pp)-pV(i+qq))  (yV(i  +PP) 

-pV(i+jy)XqV(i+yy)+yV(i+qq  )> 

Problema    1. 

61.  Dato  arcu  parabolae  quocunque  Ajfe,  ra  ver-  Tab.  H. 
tke  A  terminato >    ab  alio  quocunqiie  pun&o  p  arcum  ^'8-  »• 
abfcindere  p^,  qui  arcum  illum  Afc    fuperet    quantitate 
algebraice  aflignabili. 

S  o  1  u  t  i  o. 

Pofita  paraboiae  pararr.etro  r=at  fit  k  abfcifia 
arcui  Afe  conueniens,  abfciflae  autem  pun&is  p  et  q 
refpondentes  fint  APrry  et  AQzra:}  critque  arc.pq 
zrll.x-U.y  et  arc.Afcnn.fc;  cum  igitur  data  fit 
ab&ifla  A?—j,  fi  capiatur  altera 

AQ—  jr==rV('x  -+U)-+-ifcV'(.i-f-jj') 
erit  n.jr-n.j— n.feH-fc^,  ideoque 

Arc.p  q rr Arc.  A  k  -+- &  xy. 
Superabit  ergo  arcus  />#,  qui  in  dato  punciop  termiru- 
tur ,  arcum  Ak  quaotitate  algebraice  aflignabili  kxy. 

Poterit  etiam  a  punc^o  p  antrorfum  abfcindi   ar- 

cus  pq\  qui  pariter  arcum  Ak  quantitate  geometrica  fu- 

Tom.  VII.  Nou  Com.  O  peret  j 
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pcret ;  ad  hoc  ponatur  APzr#  et  AQzzy^  fitque 
yzzixY(i-\-kk)-kV(i  +-#*);  et  cum  fit  Arc.  pqx 
zzTl.x-Tl-yt  erit: 

Axc.pq*  zz  Arc.  A  k  +-  kxy 
Vtraque  igitur  (blutio  ita  coniungetur ,  vt  pofita  abfciffa 
data  AVzzp\  capiendum  fit : 

AQrp^Ci+i^+JfcVCi+^ 
quo  fadto  erit : 

Arcp  0  =:  Arc  A  k  +•  jfcp.  A  Q 
Atc.pq*  =:  Arc.Ak-\~  kp.  AQ 
ficqde  duplici  modo  problemati  eft  fatisfa&im 

Gproll.     i. 

<?2.  Fieri  autem  nequit ,  vt  excefiii*  kxy,  qno 
arcus  />£  arcum  Ak  fuperat  f  euanefcat,  deberet  enim 
cfle  vel  i^o,  vel  jno,  At  cafu  at  =  o  fieret 
yzzz-k>  arcusque  in  ipfb  vertice  A  inciperet  in  altero 
ramo  ipfi  arcui  Ak  fimilis  capiendus ;  altero  autem 
cafii,  quo  yzzo,  fieret  x— &t  et  arcus  pq  in  arcum 
Ak  abiret :  vnde  arcui  Ak  geomerrice  in  parabola 
abfcindi  nequit  alius  arcus  ipfi  aequalis ,  qui  ipfi  noo 
fimlil  futurus  fit  fimilis. 

Coroll.     2. 

63.  Viciflim  ergo  dato  arcu  quocunque  pq  m 
parnbola  ,  femper  a  vertice  arcus  abfcindi  potent  Aifc, 
qui  ab  illo  deficiat  qnantitate  geometrica*  Cum  enim 
nunc  datae  fint  abfciflae  AVzzy  et  AQ~x.  erit 
AlizzkzzxV(i  +J^')^V(i+^*) ,  quainuenta,  erit 
Aic.pq  -  Arc  A kzzkxy. 

Coroll. 


QVADRJTFRAS  COMPARAtm.       io«7 
Coroll.     2' 

64.  Quiu  ctiam  punAo  p  pro  incognito  habito  f 
propoGto  arcu  Afc,  alias  arcus  pq  aflignari  poterk., 
qui  iilum  fupcret  quantitate  data,  puta  —  C.  Habebimus 
crgp  has  duas  aequationes: 

kxyz=.C  et  xx-{-yyz= U-t-ft*yV(H-iU) 
feu  «+;;=tt+yV(i+ttj3  ergp 

x+y=z  VflkftH-^-t-TfVO -H**)) 

x-y= V(a-^r  -+■  r V(i  ■+  U)) 
Seu  fint  x  tt  y  bina&radices  huius  aequationis  quadrattcae 

ss-P*+Qro;  erit  Q=j-  et  P=V(ikfc+^+-^V(i+tt)) 

vnde*=jV(tt+T  +^V(x  +ifeik))+:iV(tt-!r+-VcV(i+tt)). 

Coroll.    4. 

55.  Quantacnnque  fit  haec  quantitas  C,  modo 
fit  affirmatiua ,  femper  prodeunt  pro  x  et  y  valores 
reales,  iique  affirmatiui :  At  fi  fit  Czro,  fiet  x=kt 
ct /— o.  Quin  etiam  poni  poteft  C  negatiuum ,  quo 
cafu  y  reperitur  quoque  negatiuum ,  et  arcus  quaefitus 
vtrinque  circa  verticem  A  erit  difpofitus.  Verum  4L 
fit  C  =  -D ,  necefle  eft\  vt  fit  D<  ^.^.^.^fea 
D^UC^Ci -*-&&)-*);  nam  fi  D  eflet  maius,  vtraquo 
abfcifla  fieret  imaginaria. 

Coroll.     5. 

66.  Cafu  autem  T>=z-C=z\k(V(t-)-kk)-i) , 
erit   zzzzj  ;  ideoque  *  =  -+-  V  £  (  V  ( x  — | — ibib> —  1 ) 

O  a  cc 
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tt  y=z — Vj  (  V(i  -1-  jbib) — i)  ;    hocque  cafu  orietnr    ar- 
cus  itrinque  a  vettice    aeque   extenfus ,    cujus   defedus 
ab  arcu  A  k  eft  minimus  omnium ,   qui   quidem    geo- 
.  mctrice  conftrui  pofTunt. 

Problema    2. 

Tab.  II  67.  Dato  arcu  parabolae  quocunque  ef,   a  dtito 

Fig.  2.  eiu3    punfto   quocunque   j>  alium  abfcindere  arcum  pqt 

ita  Tt  arcuum  efct  pq   differentia  geometrice    poflit 

tffignari. 

Solutio. 

Pofito  parabolae  latere  reclo  rr  2 ,  tanget  reda 
AV  parabolam  in  vertice  A>  a  quo  capiantur  abfciflsn;, 
quae  fint* 

AErr^;  AF=:/;  AP=p  et  AQzrf 
quaxum  tres  priores  ^, /,/>,  fimt  datae ,  baec  vera  ^ita 
jccipiatur,  vt  fit  per  §.  59. 

f-#-VO -*-£?)  —  e-HVCi  -+«««) 

T»m  fero  fit  k—fV(i-t-ee)-eV(i^-ff)^  fcribcndo 
r  et/  pro^  et  *,  etitque   (n.f-H.p)— (II. /-n.  *) 
=*(**-*/).■ 
Ideoque  babebit&ri 

Atc.pq-AK.ef—k(pq—ef). 
Hinc  etiam  apparet ,  fi  pun&um  q  fuerit    darum ,    ez 
fbrmula  tradita  fimiji  modo  puuctum  p  antrorfura  pro- 
cedendo    definiri    pofle ,    vt  arcuum  diflerentia  prodeat 
geomttrice  afijgnabilis. 

Coroll. 


C  o  r  o  1 1.    i. 

6 8.  V.x  redu&ione  f .  6o.  fh&a  patet  effe 
^-Cf=(pV(x+«)-irV(x-J-p^))(py(i+/,+/V(i+^)) 
ficqne,fumta  abfcifla  *  ex  aequatione  ttjjgjg-^^g) 
erit  : 

Arc.p  ^  -  Arc.  #  /= ( /  V(  i  +-##)-#V(  i  •+#))(  P^ *  -+-*) 
-#  V(t  -\-pp))(p V(i  -Hr)-+-/V(x  -f-p/>)). 

C  o  r  o  1 1.     2. 

tfo.  Si  velimus  pun&um  p  ita  accipere  ,  vt  ar- 
cuum  ditTerentia  euanefcat,  feu  fiat  Atc  pq—Arc  ef, 
oportet  effe 

ve]p V( i  +##)-  #V(  i  -4-  *p)r  o,  rel  p V(  i  +#")+/V( »  +#  J=° 

Priori  cafu  fit  p~:+  #>  pofteriorip=  +^/J  vtroque  au- 
tem  cafu  arcus  pq  ?el  cum  arcu\  ef  congruit ,  vel 
eius  fit  fin)iiis  in  altero  parabolae  ramo  aflumtus  ;  ira 
vt  geometrice  duo  arcus  aequales  exhjberi  nequcant , 
quae  aon  fimul  fibi  futuri  fint  fimiles. 

Ctfroll.    2* 

•  70.  Cnm  fit  *r=/V(i +-##)-#  V(i-+-/), 
erit  V(i  -+**)— V(i  +##\i  +/)-#/»  *"nc  *V(i  +  tt) 
-/V(x+-/)+-a##/V(x -*-/)- a#/V(i+-##) 
~#V(i-f-f) 

fiue 
lV(i+tt)=/V(x+/)-#V(x+##)-ft«/(/V(t+##)-#V(x+/)) 

ideoo,ue  k  V(x  +- kh)  —f  V( H-/)  - #  V(i  -+•  ##)  -  *  #/*• 

O  3  Quo 
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Quo  circa  habcbitur :  * 

**/=^/V(i-^/)~i<V(x-+*0-UV(i+-M). 

Coroll.    4. 

71.   Quia  igitut  k  fimili  quoqoe  inodo  pendet  t 
p  et  q,  erit  etiam 

*H=^V(i+^)-tfV(i-hfl>W*V(i+-tt) 

Quare  cum  arcuum  differentia  fit  zzkpq~kef\  fi  qua- 
tuor  parabolae  punfta  <r,/,p,tf  ita  a  fe   inuicem    pea. 

dent,  tt  fit : 

,.4-v(,-».gfl  _  /+y(  \±tn 

f-t-y(i-t-*f) —  »  +  f(i+«* 

erit  ,  "   /#      _ 

Arc.  i>  J-  Arc.*/=:^V(i  +^)-jpV(i+^Hmt  +/) 

"  H-;fV(i-MO 

quae  exprefiio,  ob  fundiones  quantitatum  />,&',/«  fe 
inuicem  feparatas  ,  eft  notatu  digna. 

Coroll.     5. 

7».    Relatio   inter   *,/,M   «iam    ita    exprimi 
poteft,  vt  fit 
•V(i+«)+f=(V(i+iO-i)<V(i+/H/)CV(i-wHl) 

ttBob^jjr^Vd+^-ferit! 

V(i+W)-^(V(i-f-«)+0(V(i+/)-/)MI+P/>)^ 

Tnde  datis  etft  et  f,  facile  valor  tam  pro  q,  quam  pro 
p,  eruitur. 

Coroll.    6. 

73.  Ex  formula  Coroll.  1.  data  apparet,  attum 
pq  fcmper   maiorem   fore    arcn   ef,  fi  pun&um  p  « 

terticc 
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Yertice  parabolae  A  magis  fuerit  remotum,  quam  pun- 
Aum  e\  cohtra  aulero  arcum  pq  proditurum  e(Te  mi- 
norem.  Ac  fi  quidem  fit  przo,  erit  Arcef—Arc.  pq 
=zeflfV(i-\-ee)-eV(i+ff))'y  minimus  autem  omnium 
arcus  pq  euadet,  fi  capiatur  prr--Vi(V(i-t-**)(i-f-jf) 
-ef-i)  et  q—+Vi(V(i+-ee%i-t-ff)-ef-i)  tura" 
que  erit : 

Arc.*/-Arc  pq=:}(e+f%V(t  +ff)-V(i-*-ee)) 

Arcusque  pq  vtrinque  aeqoe  circa  verticem  A  erit 
difpofitus.     • 

Problema     5. 

74..  Dato  arca  paraboke  e /,  a  puncto  dato  p  Tab.  Il 
abfciodere  arcum  pz,  qui  fuperet  datum  multiplum  ar-  **'  3* 
cos  ef  quantitate  geometrice  aflignabili. 

S  o  1  u  t  i  o. 

Pofito  parabotae  latere  re&o  zra,  fint  in  verticis 
tangente  abfciffae  datae  AEir^,  AF~ /,  et  A?~p\ 
tum  capiantur-  abfci flae  A Q_zz q\  ARrrr;  ASzi/; 
AT— /;  et  vltima  fit  AZrs;  quae  ita  determinen- 
tur  ,  vt  fit : 

Primo  fcfc*£ j+--iil  — /-+-v('-f-//) 

eritque  ex  §.  71. 

Arc  pq- Axc.  ef  z='tqV(i  -\-qq)-#V(  1  -t-p/>)-^/V(i  +-ff) 

-\-yV(\-+-ee). 
Deinde  ex  pun&o  q  fimiii  modo  definiatur  punclum  r,    . 
•vt  fit  : 

r-f-Vd-t-rr) /-4-VO  -+-//).    r     r-Mfo-Hr) (/-+-V(i-t-//K» 

,-l_V(  ,.+-#)  —  «.+.>(,-(-«*)>    lcu  JH-V\H-W>  —  V+-VO -+-«)/ 

eritque 
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critque 
AR.qr^Atc.ef=irV(i'{fr)-l^V(i^-lnfV(i-hffll 

qua  aequatione  ad  illam  addita  prodibit  i 
Arc./>r-aArc^/=iry(i+rrH/>y(i-h^)-J/V(i+Jf) 

Tertio  ex  pun&o  r  capiatur  punctum  j,  Tt  fit: 

rH-V(HhV)  — '  *-+-Vv  ■•+-«•)>    leu  f^_y(,^_pf) v«uj-V(i-»-<e)' 

eritque : 

Arc.  rj- Arc.*/::  J  jy(i-f-jj)  -  Jry(i4-rr)-S/y(i~t-Jf) 

-\-\eV(i~*-ee) 
quae  ad  praecedentem  addita  praebets  . 
Arc.pj-3Arc.ff/— \sV{i^-ss)-\pV{i-\-tpy\fV{t+jf) 

-+-ieV(t-\-ee). 
Atqne  hoc  modo  fi  tkerius  progrediamur ,  fitque  z 
punctum  poft  n  huiusmodi  operaiiones  inuentum  ,  erit: 

g->-V(i  -f-gg)  //-t-V(i  -t-/fKw 

f  +  Vd+fp) —  («+V!i  -»-*«•)' 

Tnde  immediate  pundtum  z  reperietur ,  ita  vt  fit: 

Arc.ps  - n  Arc.ej=lzV(i+zzyspV(i+pp)-yV(i-+-ff) 

+  \eV(i-\-ee) 

ficque  arcus  pz  eft  inuentus  a  dato  pun&o  p  abfciffiis, 
qui  arcum  ef  vicibus  n  fumtum  iuperat  quantiiate 
geometrica. 

Coroll.     t. 

75.  Qjiodcunque  ergo  multiplum'  arcus  ef  pro- 
ponatur ,  euius  multipli  exponens  fit  numerus  n,  fiue  is 
fit  integer  ,  fiue  fractus ,    a  dato  pun&o  p  femper    ab- 

fcindi 
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fcindi  poterit   arcus  pz,    qui   hoc    multiplum   excedat 
ouautitate.  geometrice  aflignabili ;  erit  enim ;  ' 

y(i+^)+i^(y(i+/>p)+/>xy(i+/)+-/),,(>/(i+^)»ct 
y(i+^)^(y(i+^)-pxy(i.+/)-/)'i(y(x+^)+^. ' 

CorolL    2. 

76,  Quodfi  ergo  ad  abbreuiandum  ponatur: 
V(i-Hr)-hfd5i  V(i-+-/H-/:Fi  V<i4-j$-tf=P 

PF*  E* 

erit  V(iH-**)4-*=:-gF..«  V(i-+3«)~*=~pp- 

ynde  oritur  ;  -  •  •  •  • 

p»F*-l-E»»  p»r*l~E«*    . 

y(l-f-«?)—    jjp£np*^  e*  *~"Tp£nFn  V   !-  ; 

GoroU    j. :. 

•         >F**-E4» 
77.  Hinc  ergo  fiet  {«>(i+<g)=;-^,ip/ 

Quia  tum  fimili  modo  eft  ; ' 

P*~I  • 
«tfV(j.+tffl=j-pp 

erit : 

_P»F*-E4»    PH-i    »(F*-i    b(E4-i) 
Arc^^-wArp.^^pgi^—  ^pp.-*"  $FF  +  8EE 
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Coroll.     4. 

78.  Si  huius  exprei&onis  partes  binae  in  vnam 
congregentur,  reperietur  ifta  dinerenria  geometrica : 

^^(F^-E^yP^F^+E'")   »(FF.EE)(EEFF-fi) 
Axcpst-nAic.eJ-        gp»£»ijpl5  8EEFF        %- 

CoroU.     5. 

79.  Quemadmodum  hie  ex  pirafto  dato  p  alte- 
rum  punftum.  z  determinauimus ,  ita  vkiffim,  fi  pun- 
dum  z  pro  dato  accipiatur ,  ^  antrorfum  progrediendo, 
fimili  modo  pun&um  p  ex  eadem  aequatiooe  reperie- 
tur,  ka  vt  Arc.pz  fuperet  arcum  eft  n  vitibus  fiim- 
tum  quantitate  geometrice  affignabili. 

Problema    4. 

80.  Dato  in  parabola  arcu  quocunque  ef,  inue- 
■ire  alium  arcum  pz,  qui  fe  habeat  ad  ilJum  in  data 
ratione  n:i9  ita  vt  fit  Axcpzz^nAtcef 

Solutio. 

Retenris  iisdem  denominationibus ,  quibus  in  probL 
fraecedenti  eiusque  Coroll.  a.  vfi  fumus j  quoniam  fieri 
debet  : 

Atc.pz—nAtc.ef~Q 
quantitas    illa    algebraica ,    cui   haec  arcuum  differentia 
aequalis  eft  inuenta ,  ia  nihilum  abire  debet.     Habcbi- 
mus  ergo  ex  Coroll.  4.  hanc  aequationem  : 

r-r  1  c.._»E"-F-,('rF-EEKEEFF+')I-' 

POda- 
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Fonamm  bretritatis  gratia  |- =C,  eritqne 

C  *  ^1—  (C"-i)EE  rr 

fode  fit: 
0r,_»c>"(CC-iXCCE*4-i)    ,/aaC  MCC- x)»(CCEM-i)'     \ 
1  "        a(C»-i)EE     ~*\  4.(0»-x)«E*         ~x  ) 

ideoquc 

r_v/"(CC-iXCCEHi)     /iw(CC-i)tCCE*4-i)'       jx\\ 

Va(0B-i)CCEE~yV  +(C'»-i)«C*E\      ""  C*"// 
fiue 

P-,/«(CC-iXCCE*4-i)       i  N     ^ii(CC-iXCCE*4- 1)     _*\ 
V+^-xJCCEE^aC-y     ^4(C*"-x)CCEE 'aC»y 

Deinde   ll   pari   modo   ponatur  V(i -}-**)-*-*=  2, 
crit  Z=C"P.     Ex  inuentis  autem  quantkatibus  PetZ 
ita  eKckratnr  ipfae  abfciflae  p  et  s,  ?t  fitj 
PP-i  ZZ-i 

P="7p-    *  *="Tz"" 

Reftituto  auxem  pro  C  valore  g-,  11  ponamus: 
/it(FF-EE)(fiEFF-f-x)  i_\ _  M 

V\     *EEFF(F'*-E*j      "*"  lE-F-y""1* 
/-»(FF-EE)(EEFF-^i) in  _ 

\      4EEFF(F»»-Ert;  aE"FV~N 

seperietur : 

P=E«(M-N)    et  *=FB(M-t-N) 
Z=F»(M-N)    et  |=E*(M-r-N) 
vnde  concluduntur  ipfie  abfciflae 
*=-iM(F»-E")-iN(F-r-E") 
*=+ i  M^f-EVWM-B1) 

^  P  a  Cum 
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Cum  autem  M  et  N  tam  afficmatiue,  cjuara    negatiue 
accipere  liceat .,,  capiatur  N  ne^fttiuum ,    tt  punltum  s 
in  iftdm  parabolae  ramum  iocidat,  -hj.  quo   eft   arcua 
*/,  eritque 
.      ^-jN^-t-E^-iM^-E") 

«=iN.(FM-Efl)+-iM^FK-En)    .  • 
Ex  quibus  formulis  fi  definiantur  puncla  p  et  z,  etit 

Aa.pzzzttArc.tf. 

Coroll.     L 

i   %t.   A^ibae"  ergo  abfciflae  AP=:/>  ec  A2r:*, 
ita  funt  comparatae  ,  vt  fit :  , 

,  «Hrp==N(E»-*-E«)  et's~>=rM(F*-E*). 
Binc  -exit  valoribus  pro  M  et  N  reftituendis ; 

_»B»F«(Ff-E')(EEFP4-i)     F^-E^ 
t*"-        4EEFF(F**-ElB)         r  ^E^F'»    Ct 
»(F-E*)(E£  FF'-f-  i)(F**-j-E'*) 

CorblL    2, 

82.  Si  iit  «c=x,  eritt 
▼nde  fit : 

z+p='u¥-t-iE~rs-rt  et  *-p=ir-;-E-t-nrA 

ideoque : 

2/>zrE-£,  feu/>r=/  et  a*:z:F-F,  feu  £=/ 
punda  icilicet  p  et  *.  in  tJupda  e  et  /  iocidaut,   . 

CbroO, 
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Coroll.    $•• 

I3.  Si  arcus  pz  debeat    efle   dupluS    arciis   dati 
tf  feu  »  __: 2,  erit  t 

M_yr*_J_*  __2 ,    ._  __JL__\--  y(H»4--»)(FP^.,J 

-«•; —  K  V2  E  E  P  F(F  F-j-E  E)      *^  aEEFF;  —    r  aEEPF(£E-»-FF) 

..    M V^— _-EJ__H_«      _  '        %_-./(EE— )(FF  —  i) 

CC    IN *  ViEEFF(FF-»-E*E)        .EEFFy v  -EEFFiBE  +  FF) 

tnde  fi  arcus  ef  in  vertice  A  terminetur ,  vt  lit^^:o,. 
«E-ri,  erit  MrP,  et  N__o;  ficque  prpdit  _H-/>:_o, 
«  2-pzz ^p-'  — ; 2/;  ideoque  p—-ft  et  «z: -+-/. 
Hoc  ergo  cafu  arcus  pz  rriedium  ia  verticem  A  inci- 
dit ,  et  vtrinque  arcum  ipfi  ef  feu  A/,  aequalem  corn- 
pleclitur.  ... 

CorolL    4, 

84.  Si  arcuS  psi  debeat  eiTe  tripJus  _reu_  l/,  fetf; 
«__:3,  erit*  . 

M__  y/ __(_?'  __,-+•  ij ;    .    __ v    Cin0 
.  —  Y  V4  E  E  F  F  (F"*  -I-  _*  F*-»-  E*)  """^  1  E*  F*  ^»    uuc 
M  —  -i//»E»F»-H  3  E_F -«-__?____  EEFF-t-  a  E*       . 
Y\               ♦  E*F»(F*-«-EEFF-+-E*)  CC 

N.    -// J___P!_t__|L_  —  -F«—  .EBF  F  -__»__  v 
'v""'         4E»F*(F*-f«EEFF-|-  -T  /' 

Coroll,     5. 

_$.  Si  hoc  Cafii,  quo  iizz$  arcu.  ef  iri    nttkH 
A  iflcipiatj  erit  ezzo>  et  £___,  vnde 
M-y(_ifcj^g±i__-)  d_ 

M_:(F-t-0>".W+P+7  «« 

Nr_  (F  —  t )  V  t  F,  (F4^_F*  ^,  7; '  '■ 

q»_  6rgo>  valor  eft  irnaginariifc, 

P  3  CoroU. 
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C  o  r  o  1 1.     6. 

8tf.  Vt  ergo  arcus  ef  triplum  exbiberi  poflk ,  i$ 
non  in  vertice  A  terminari  poteft ,  (eu  £  debet  efle 
maius  quam  i,  atque  adeo  limes  dabitur,  infra  quem 
atcipi  nequeat.  Ad  quem  limitem  inueniendum ,  refol- 
vi  oportet  hanc  aequationem 

^E^F^-r-aEFiraF^aEEFF-T-aE*. 

In    hunc    finem  ponatur  EF=S,  et  EE-r-FFrzR, 

«rit: 

3  Sm-3  S=raRR-aSS,  ideoque  R^VGS^-hSS-f-jS) 

▼nde  fit : 

F-*-E=V(aS-HVtiS»-4-SS-f-lS)) 
F-E=V(-aS-t-VUSM-SS-t-lSj) 

Et  cum  fit  E>i,  et  F>i,  debct  efle  R>*,  et 
sS^-r-aSS-f-^S^;    ideoque  S>x. 

C  o  r  o  1 1.    y. 

87.  Generatim  ergo  pro  cafu  «=3  Qportet  fit 
*  3S'-i-3S>aRR-aSS  ;  ideoque  R<V(?S«-f-SS-HS) 

quare  fi  a  fit  numerus  vnitate  minor:  reperituc 
F-*-E=V(aS-f-aV(|S'H-SS-MS)) 
F-EznVt-aS-t-aVUS^SS-MS)) 

Debct  ergo  efie  aa>sSS+t&+,  et  S>x. 

Coroll.     8. 

88.  Ponamus  S  =  a;  erit  aa*>\\.  Capiatut 
«=i,  vt  fit  EF=a,  et  EE-f-FF=Vx9;  erk 

F+E=V(Vi9-t-.+)  ;  E=iV(Vi9-f-4)-iV(yi9-4) 
F-E=V(Vi9-+);  F=iV(Vi9H-4)+«y(yi9-4) 

ergo 
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trgo  *±=;V(Vi9-+-+)-.$V(Vi9-4) 
et  /=iV(Vip-+-4)+l>/(V»S>--4) 
Porro  reper;tur  : 

hl~^-a  ct  N—o;  vnde 
*=-f=r^-(t-hVi9)V(Vi9-4J 
hic  ergo  arcus  triplus  Ytrinque  cirea  Terticem  aequaliter 
extenditor. 

III. 

De  Comparatione  fuperficierum 

fphaeroidis  elliptici  comprefliet 

conoidis  hyperbplici. 

8p.  Sit  igitur    primum    propofitum    fphaeroidesTab.  H, 
tllipticum  genitum  rotatione  ellipfis  BMA   circa  axem  **  + 
minorem  AC.  Ponatur  femiaxis  minor  CA=«;  et  fe- 
miaxis  maior  CBrr^Vjw,  exiftente  m  numero    -vnitate  ' 
maiori.    Sumta  iam  in  axe  minore  a  centro  C  abfcifla 
CPrrx,  erit  applicata  PM  =  Vm(a a—xx)t  ?nde  ele- 
mentum  ellipticum  =«/*V^^=^. 

90.  Pofita  nunc  ratione  diametri.  ad  peripheriam 
nr  1  :  ir,  erit  portio  iuperficiei  fphaeioidicae,  a  reuolu- 
tione  arcus  AM  genita,  feu  quae  rcfpondet  abfciflac 
CP-x,  aequalis  huic  integrali  zmJdxV  m(aa+(m-i)xx). 
Iodicetur  hoc  integrale ,  quod  tanquam  firaftio  abfciflac 
x  ipefletur ,  hoc  rrtodo 

JdxV  m(aa-\-(m-i)xX)—1X.x. 

91.  Portio  ergo,  fuperflciei  fphaeroidicae  ellipticac 
abfciflae  CP=#   refpondens,   erit    znnt.U.x:    Tbi 

fiin&o 
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functio  Ux7  vti  perfpicuum  eft,  a  logarithm»,  fcu  refl^ 
ficatione  parabolae  pendet ,  eritque  n#c=o,  fi  #^0} 
fin  autem  ponatur  xzza,  tum  s  7t.  1I<*  exhibebit  -fe- 
rniflem  totius  fuperficiei  fphaeroidis. 

92.  Sit  porro  coooides  hyperbolicum  geniturn 
reuolutione  hyperbolae  atn  circa  fuum  axem  <;fpt 
cuius  centrum  fit  inV.  Ponatur  eius  fcmiaxis  transuer- 
fus  fazzf,  femiaxis  autcm  coniugatus  zzfVn.  Sumta 
ergo  in  axe  a  centro  f  abfcifla  quaciinque  cpzzy,  quae 

^quidem  fit  £><;,  erit  applicata    pmzzVn(yy-cc) ,   et 
ejementum  hypcrbpjicum  ;=/#V(^S=-. 

93.  Hinc  erit  portio  fuperficiei  conoidis  iftius 
hyperbolici,  ex  arcu  am  genita  ,  feu  abfciflae  cpzzy 
rcfpondens  zz 2  i:f<fyVn((n-{-i)yy-cc).  Quod  inte- 
grale  cum  fpeftari  poflit  tanquam  functio  ipfius  yy  ift 
indicetor  ; 

fdyVn((n-\-i)yy-cc)zz@y 
fitque  Qyzzo,  fi  capiatur  yzzc.     Erit  ergo  fuperficics 
conoidis  hyperbolici  abfciffie  fprryrefpondens  zzn.&y. 

9+.  Comparentur  hae  binae  fbrmulae  cam  ilhs, 
quae  fupra  §.   38.  funt  expofitae,  et  cum  fit : 

rt    v /•dxfaa-t-Jm  —  i;t»)yni 

erit  Arr**;  Cri»-ij  §lV(w.-  i)z0*yjw;  e( 

^'SBVfw-iJ-Cw-ijywj 
ynde  fit  «=•£-   et  $  =  ^. 

P5.  Deinde  pro  hyperbola  cum  Qt 

fi  «  — r^(— cc-t-(nH-Qy.y)v« 
v'\/— y    v(  — cc-+.(m-,)j^T" 

for 
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fiat  E~— rr,  et  F=r»-f-ij  eritque  ob  £=o  . 

V(B-*-Fjy)  V<J»-i)  '  V(-<p+0H-i)*r) 

^  ''      v(e-h  *  jj-)      ~  77v»T«rrJT   •' 

96*.  His    ergo    {ubftitutionibus  .  fa^is    habebimus 
lianc  aequationem  : 

cui  fatfcfacit  haec  relatio  inter  x  ct  y  \ 


ari-*VW^^)^V(U-^^) 
Tfei  VU^-(mZ"(^-»j)  ne^atiue  accipi  contwni$t, 

97.  Vel  ponatur  k-:—-^  ct  fi  fcerit 

Teu  r=Sl^y^»)^^)-S^3^(H-i)^4 
«rit 

n.*^^OT_1/0^=:Conft.Tf.-~Tc — 'Xj 

98.  Ad  conftantem  autem   defiaiendam    ponatur 
ar=ro,  vt  fit  II.  arrro,  eritque  jK=r,    vnde  prodir : 

Conft.cr^Y^e^  ucque  habebitur: 

At  ii  in  hyperbola  capiatur  ablcifla  cf—e^  erit  luper- 
ficies  conoidis  ex  arcu  *»i  nata  zz*it.\&j-®e). 

Tom.VU.  Nou.Com.  Q.  99*  Q»* 
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99  Quoniam  igitur  y  per  x  determinatur ,  erit 
quoque 

V((»-H  i  ( yy-cc^xV(m- 1 )  (h-+-i  )-t~aV(aa+-(m-i  )xx) 

((n+-i)ee-cc) 
vnde  fit : 

y+$  K((»+i  )yy-cc)=.(-  + J  V{{n+i)ee-cc))VKaa  +  (»- 1  )**)) 

fiti:^(^i)(»  +  i)^:j^  erit  ^^^Vrj 
hincque  obtinetur: 

V((»-*-i)/r-f  *•)■+-/ V(»-t-i)= 
p-^T^+a  V((«+i  )«-^)XV(tf«+(»-i  ^H-sVfa-i-)). 

100.  Datis  ergo  abfciflis  CP= r*,  et  *•/-:*, ab- 
fcifla  cp-zzy  ita  definiri  debet,  Tt  fit 

V((n-+- i)yy-.  cc)-Kyyfo-4-,)      ,„       ,    (m— .)*x  ,  a  ,//_      . 
y[(«-*-i)*f  —  ccW-fy(n-+-x)  —  Kv*  *T"       aa        T"arV»"**; 

Deinde  autem  eft 

ajrVKtH-Qyy — cc)  ^  afV(Qi-f-iy» — cc)  .  ccxV(ca-f-(TO—  i)xx)t 
**y-~     jV(m—  ^(tt-t-i)      ""    aV(m— iyn-f-i)    "+"  s«(i»+i) 

Problema  Hugenianum. 

Dato  fphaeroide  elliptico  lato  ABC,  inuenire 
conoides  hyperbolicuna  apmt  ita  vt  drculus  defcnbi 
poflit  geometrice,  cuius  area  aequalis  fit  futura  vtrique 
fuperficiei  lphaeroidicae  et  conoidicae  iunctim  fiimtae. 

Solutio    prima. 

101.  Manentibus  pro  vtroque  corpore  denomioa- 
tiouibus,   modo  cxpofitis,    ftatuatur  ^y^w—o—  *> 
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feu  cc—^iijj£'^)'} ,  vnde  femiaxis  transuerfus  hyper-. 
bolae  c  determinarur ,    numero  n  feu  eius  fpecie    arbi- 
.  trio  noftro  relicla :    eritque  ftabilita    fuperiori    relatione 
inter  x  et  y 

109  Cum  nunc  fit  fuperficies  fphaeroidis  ex  arcu 
BM  nata,  feu  Sup.  BMlzz^ti.TIx;  et  fuperficies  co- 
noidis  ex  arcu  em  nata,  feu  Sup. emzz2'it(®y— Qe)'t 
erit 

Sup.  BM-hSup.  f*=i2^ilter^i_»_!__l 

Vnde  fi  hae  duae  fuperficies  iun&im  fumtae  aequentur 
circulo,  cuius  radius  rrr,  ob  eius  aream  =irHr 
crit  • 

_  _ a>xyVn(m—  i)(n-t-') 

T  T  — —  -  . 

103.  Hic  iam.  continetur  folutio  problematis  fenfu 
multo  latiori  accepti.  Cafu  enim  Hugeniano,  quo  inte- 
grum  fphaeroides  aflumitur,  feu,  quod  eodem  redit,  eius 
femiffis ,  erit  xzza  \  tum  vero  punclum  e  in  vertice 
a  capi  oportet,  vnde  fit  ezzc.     Erit  ergo  hoc  cafu: 

jzzcVm^^—^zzcp, 
fietque  : 

Sup.  BA-r-Sup.<gOT~aTT(«-4-i)<g<y(<»-f-  v\vl+."o'* 

104  Radio  ergo  circuli  vtriqne  fuperficiei  fimul 
aequalis  pofito  zzr  erit,  rrzzzaa(m(n*\-  i)-f-Vw» 
(ot-i)(»-M)) 

fiue  r=«ya(Vfi(f-r-x)+V»(«-.|)jy«^-T--x)"  . 

Q_  a  Atquc 
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Afqufc  etffc  tp±±?±:$£%  (Wfcfc-4-  i>-+-V*(«-i» 

.  .    11  iV1"  f"  -4-  «} 

tum  vwo  acdpi  debee  * zzav jzz^y 

Quae  eft  folutio  fimpliciflima  froblematis  Hugeuiani. 

Solutio  fecunda. 

tojf.  Gnn  rektio  inter  *  et  j    &  iti   eompaw 
tara,  Yt  fit 

taay  V((n-4-  i)jyjy— cc)        aaeV((n->-i)*g--cc)     ,     cc *  Vfoa-f- fo— ' )*x)l 
1-^^iT-f TO=0      "'"+"  Vl*-tr«X  J* 

Capiatur  in.  conoidc  noua  abfcifTa  cqzzz*  ct  pra  « ian* 
fiunatur  jr,  \t  fit 

v((>^i)gg^cH-gV(ii-»-ij ^.  v/r   i  -X?w — y)?Mc    .  *  y  /       r  v 

VtS+TlJ!y-cc)^V(nHr.) H*~fr-      aa      )-***    *    \m         * 

«rit  paritet  n.*+€iHK^^^ 

{adz^h-i-'}^^  —  cdj       <jaW  ((«-+-  ■) jv y  -*-c cT> .^ «cxiffqq-frfo»*— -i )*«)\ 

v  -^foff^ii — v^ir         *"*      *(*•** *      * 

t&«S.  Addantur  hae  torfluilae.  inuicem  »   atque  j 
{fflttfifc  elimimbitBr .;  fiet  eufi» 

critque  :  2  rL *  -t  cTvI^.^0  *    ©«)=^Tc7^  * 

[aazi((n-+-i)zz—ccl       aaeV(ti-^i)ee — cc)     ,'     %ccx  M(aa-i4in-»i$xx) 
V         ^«*-il  —  VC^  — »1  ""*"  V(n-f-»i  >" 

erit  per  ^  multiplicanda 

Sup  BM-t-Sup  ,*=.m1^* 


zcc 


t«te  ficile  wdios  circuH  aeqpaii»  defioitor» 

108.  Sit  nonc  pro  cafu  Hilgeniatio  *__*,  et 
fiTtf,  erit: 

V((t-»-t>gg_ec)-t-gV(ir-i-i) f-«/_-_i_  V/_»^.-\l« 

-ciyTVtrpr-»-.»         —  ly»+  y  (*~  x); 
Hincque  inuento  z,   exiftenteque  ^rr—^f^y^  erit 

S*_  A+ft-p.«d=^ 

Solutio   Generalis» 

105^  Si  bac  ratione  contiouo  vlteriufr  progredia- 
mur ,  •vt  fupra.  pro  parabok  eft  fa&um  „  reperietur  ,  fi 
abfciffa  cqzzzz.  exifientev  **/=_«•  ita  capiatur,  vtfit 

*(»-*-»)«— <*H-*V(«-+-a — ^l^-t-       ^STJ-r-a    *\m-*)r 

«»-o    ..  TT*.    ±    _V»»r»-»-i)>,-l  _      <a _  V»n(n-»-»''.. 

/»a»V((n-f-  «>gg— wcr^     ott»  V((it-»-i^>>-.cg>^ncg«V<ag«»-(w—  i)__W 
*-  VbB— 1>  ~  V(« ')         •+"  V<*-+-i)  J 

__£Sup.BM-r-  SsSa.  Sup.  #* 

110.  Piro.  cafu  crgp  Hugenii,  pcfitOA-^etr:-^. 

-— *  'ccVlik^^^f  «  capiatur  abfcifla.  cqzzzz^  ita 
_  fit: 

V£L_-*J__r__±__-  (_+___  /-/«,  -4-  Vr*_  - 1 V* 

tiitque 

e   _  TJA  1  C...  __    *«YM(M-Of_«Vfln-M)g*-ccf     aaccV1»    ,   fiaaeeVm. 

Sup.BA+Sup.tfff_:-£c— -  l    V;_— .>>     -  vyJT^  +  vcT^i) 

fiue 

Sup.  B  A  4-  Sopv  anzzz  nzVn((n±  1  )zz-cc)-m  tf+^1?^?^ 

ai ;  »(*V»((tt-r 1  )zs*  ec)-nt  c  •+•  ~  *  <*% 

Q^  3;  xxx.  Qnae- 
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iii.  Quaecunque  ergo  tuerit  hyperbola,  ex    qua 

conoides  nafcitur,  dummodo  fit  Sc?«<,«~l)=PFL  nume- 
rus  rationalis,  ab  eo  femper  portio  an  abfcindi  poterit, 
cuius  fuperficies  ad  fuperficiem  fphaeroidis  BMA  addita, 
per  circulum  exhiberi  poteft,  cuius  radius  r  geometrice 
eft  aflSgnabilis :  erit  enim 

r=zV(maa-ncc+z  V»((»-f-  i)zz-cc)). . 

iz2.  Quo  autem  facilius  pateat,  quomodo  ab- 
fcifla  cq—z  reperiri  debeat,  cum  fit 

erit 

5-y(»-i-i>-y((^c^-i)=:(y(»-Hi)-y»)(y/»-y(w.i)f 

hinc  fkile  tam  s,  quam  V((»-+-  i)zz-cc)  colligentur. 
1x3.  Hinc  autem  porro  concluditur,  fore 

«y»((»+i>«-^4-7^v(»+i)+y»)9(y«+y(«-i)r 

-  OTfe(V(»+  i)-Vn)KVm-V(m-i)y» 

At  fi  ponator    breuitatis  gratia  V(»-+-y(iw—  1)  — M, 

et  V»+ V(»+  i)=N,  erit  zzz~& jWN-M-Wfc  et 

r  =:  V(»  *  * + 4-^y  (M^-M-»4)  (MWn-M^N-») 

ficque  probiema  non    difficulter    conftruitur,    dummodfr 
exponens  jju  fiierit  rationalis. 

1x4.  Haec  igitur  exempla  fufficiam  vfam,  nouae 
methodi,  quam  adumbraui ,  oftendifie  ;  etfi  enim  haec 
eadem  exempla  methodo  confueta  iam  fint  foluta ,  ta- 
men  non  folum  ad  calculos  admodum  intricatos    deue- 

niri 
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niri  folct ,  fed  etiam  integratione ,  qua  formulae  diffe- 
rentiales,  vel  ad  quadraturam  circuli,-  vel  ad  logarithnios 
reducantur ,  abfolute  eft  opus.  Huius  igitur  nouae  me~ 
thodi  infigne  commodum  in  hoc  confiftit ,  quod  eius 
beneficio  eadem  problemata,  tam  fine  laboriofb  calculo, 
quam  fine  vlla  integratione  refolui  queant  ;  quam  ob 
caufiim  inde  merito  multo  maiora  ac  fublimiora  expe* 
ftare  licet,  quae  vim  omnium  conliietarum  methodo» 
rum  penitus  fuperent. 


DB- 


DEMONSTRATIO 

THEX)REMAT1S  ET  SOLVTIO 

PROBLEMATIS  IN  ACTIS  ERVD.  LIPSIENSIBV* 
FROPOSITORVM. 

Au&ore 
L.    EVLERO. 

t  I  ^heorema  iftud  et  Problema  verfantur  circa  arcos 
X.  ellipticos ;  illo  femiffis  ellipfeos  quaeque  ita  feca- 
tur,  vt  partium  differentia  fit  geometrice  affigmbilis, 
hoc  vero  conftructio  geomctrka  arcus  poftulatur,  qd 
fit-  femiffis  quadrantis  clfiptld.  Tam  demonftratio 
Theorematis,  quam  folutio  Problematis,  fequuntur  ex  iis, 
quae  iam  aliquoties  de  comparatione  linearum  curua- 
rum  praelegi ;  et  quoniam  methodus ,  qna  hoc  argu- 
roentum  pertraftaui  ,  non  folum  noua,  fed  etiam  p'u- 
rimnm  recondita  videbatur ,  has  propofitiones  ideo  pu< 
blicare  conftitueram ,  vt  alii  quoque  vires  fuas  in  iis 
cuoluendis  exercerent ,  nouisque  methodis  ,  quibus  fbrte 
eo  pertingerent ,  fines  Analyfeos  amplificarent.  Cuot 
autem  nemo  adhuc  fit  inuentus',  qui  hoc  negotium 
cum  fucceflu  fufceperit ,  etiamfi  vix  dubitare  hceat , 
quin  plurcs  id  fruftra  tentauerint  ,  merito  mihi  quidem 
inde  concludere  videor  ,  praeter  metbodum ,  qua  ego 
fiim  vlus,  vix  vllam  aliam  viam  ad  huiusmodi  fpecu- 
lationcs  patere.  Qiiia  enim  hiec  methodus  perquam 
juuire&e ,  et  quafi  per  ambages  procedit ,  ncque  verifi- 

mile 
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mile  fit ,  eam  cuiquam ,  qni  hulusmodi  problemata  fi$ 
aggrefiurus ,  vnquam  in  mentem  venire,  mirum  noii 
eft,  has  quaeftiones  ab  aliis  intaftas  efle  relictas.  Etfi 
igitur  iam  aliqiiot  fpecimina  huius  methodi  fingularis 
ediderim ,  tamen  operae  pretium  ibre  arbitror ,  fi  eius 
expHcationem  magis  illuftrauero ,  atque  ad  enodationem 
Problematis  ac  Theorematis  propofiti,  accuratius  accom- 
modauero,  vt  ea,  ftepius  tractando,  magis  trita  et  fa- 
miiiaris  reddatur.  Cum  enini  eius  ope  ad  maxime 
abfconditas  proprietates  ellipfis  aliarumque  curuarum, 
quafi  inopinato  fim  deductus,  nullum  eft  dubium,  quio 
in  ea  plurima  alia  profundifiimae  indaginis  contineaa- 
tur ,  quae  non  nifi  poft  frequentiocem  tractionem  inde 
eruerc  liceat. 

Lemma    I. 

i.  Si  binae  variabiles  *  et  y  ita    a    fe  inuicem 
pendeant ,  vt  fit : 

oz«+p  (xx  -+-yy)  -4-  2  y  xy  -f-  £  xxyy 
erit  fiue  fumma ,  fiue  diflerenria,  harum  formularum  in- 
tegralium 

dy ,     f dx      

aequalis  quantitati  conltanti. 

Demonftratio. 

Cum    enim    fit    o --«-*>  {3  xx-\~yy)-\-*yxy 
-}~$xxyyt  erit  inde  vtramque  radicem  extrahendo : 

—  yx±H-ap-h(.yy~.aS-pp)xx-P$x*) 

y —  "3-4-6""** 

,.  _. -yy±v(-«P-+-'v y - at-Pfiyy -&***) 
*  —  J-£fyy 

Tom.VII.Nou.Com.  R  tnde 
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Tndd  fequiMr  fbre : 

(3  .v  +yy+$xwz+:V(-ap-h(Y'Y-a$  -PP)yy-£$y*) 
Quodfi  vero  «equatio  propofita  diffcrentietur,  orietur: 

o  =  (3  x&-V-$ydy-+-Yydx~+~yx<ty~*~$xXydx-t-$xxydf 
feu  o  ^Ldx *p x ■+-  Yy  -r-^ xyy) -+-dfl fiy-k-Yx~t-$xxy) 
quae  abit  in  hanc  : 

dy    _,     d  x 

Subftituautur  loco  denomuiatorum  formulae  illae  irratio- 
nales,  vt  prodeant  duo  membra  differentialia,  in  quibus 
Yariabiles  x  et  y  fint  a  fe  inuicem  (eparatae  ,  ac  fu- 
mendis  integralibus  obtinebitur  : 

Coroll.     i. 

2.  Summa  harum  fbrmularum  integralium  erit 
conftans,  fi  in  vtraque  radicis  extractione  fignis  radica- 
libus  paria  tribuantur  figna ;  fin  autem  figna  ftatuantur 
dilparia ,  tum  differentia  formulanim  integralium  erit 
conftans. 

Coroll.     2. 

3.  Si  ponamus : 

-a(3r=A£;  YY-a£~(3(3:=Bj&;  -(3<J'=:CJfc, 
tnde  fiet: 

a=T^;  *==#  etY=^^"±M 
Quare  fi  relatio  inter  *   et  ;    hac    aequatione    expri- 
inatur : 

ozzz~M+^xxijp)+txyV(ACkk+Bkpp+p)~Ckxxxy 

eric 
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erit 

/VcaVb^-i-c^*)  ih  JTir+Bxscipcx*) =  Conft. 

Coroll.     5. 

4.  Subftitutis    autem  loco  a,  £,  y  his  Yaloribus, 
erit 

-»V(ACM-f-BfcPP-+-P«)±PVt(A^-B««.+.C««) 

-vy  V(AC»>-»-B*PP  •+•  P«)±  PV*(A  -».Byjy-t-Cj»n 

*— ^ ¥f=^y~yr — 

qiri  ergo  funt  valores  illi  aequationi  integrali  conuenien- 

tes ,    et    quia    in    his  fbrmulis  ineft  conftans  arbitraht 
^ ,  eae  integrale  compktum  exhibere  funt  cenfendac. 

Coroll.     4. 

5.  Ad   has   formulas    commodiores  reddendas, 

quia  pofito  xz=.o  fitj^  +  ^T*»  ponatur  ^r~f\  et 
prodibit : 

*VA(A-»-B//H-C/«M.yVA(A.f-B  «».+.  Cx*) 

y —  a- — -cjjxx 

v  —  >VJA(A-f.B//-4-C/*;±/VA(A-t-Bjy>:f._7*) 

* —  A—Cjfyy 

quae  funt  radices  huius  aequationis : 

.    "  Coroll.     5. 

6.  Si  ergo  relatio  inter  x  et  j    hac    aequationo 
exprimatur : 

o--A/+A(^+jy)+ftJ^VA(A+B/+C/VC#t*j(T 
tum  erit : 

/V(A -+■ *yy-+-cy*)  dl  '  V  (i  +  Bxx+c**)  =  Conft. 

_        dy  , &  x 

»eU   vlA-hB^+TCjl5)  ZEI  V£A-f^Bx*H-C**)  —  °» 

R  2  CorolL 
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CorolL     6. 

*},  Viciflirti  ergo  fi  habeatur   haec    aequatio   di£ 
ferentialis : 

i3L o-  — — o 

relatio  mccr  #  et  y  ita  le  hibebit ,  vt  fit :  . 

__  ~yVA(A-M//^C/^4-/VA(A-f»Bxx.4-Cx+i 
J' — ■                              A  —  Cjjx* 
r«»      .._->VA(A^By^C/^)^^VA(A-HB^H-Cy^ 
feU    *_  — « aTc;/;7 

Coroll.     /• 

8.  Verum  propofira  hac  aequatione  differentiali; 

.dy d_  x 

V(A-+.B^-4-Cy)  —  y(A-»-B**-*-Cx4)  ° 

aequatio  integralis  completa  erit : 

,  r_*VA(A-*-BffH-C/^^-/yA(A-4-Bxx-4-Cx*) 

•/ A-C/jfxx  > 

f-n      ^  _^VA(A-4-B//-4-C,;*)  —  /VA(A.+-B,ry-+-Cyn 

ICU    *— •  ^ — cjfyy 

S  c  h  o  1  i  o  n. 

9.  Retinebo  determinationes  huius  poftrcmi  ca- 
fus  ,  quibus  efficitur ,  quod  fi  relatio  inter  binas  varia- 
biles  x  tty  fiierit 

/•         M xVA(A^-B//-4-CWh-/V  A(A-f-Bxx-4-Cx*) 

uue  y — —  a~tc//xx       

#* ^VV(A-HB//-HC/4)-.>VA(A4-B^-|-C^) 

"  •      —  T^-CJfyy  ~ 

tum  hanc  aequationem  diflerentialem  locum  habere  : 

dy .        d x ^_  

^  V(A-4-B^-4-C;y*)  —  y(A-+-Bx  *-t-C**) —  °  ) 

fcu  fumtis  inregralibus  fore : 

/Ttr^j^J^cj^)  ~ /v(A-*-a**.*-c*«}  ^1  Conlk 

Pro 
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fto  hoc  crgo  cafu  erit : 

;  V(A-t-B**-i-C*<)  =9^^^ff^^tSQ 

ct  Y{X  +  Bjj+fy)=:=&=^ 
ficqne  fiet : 

fdy¥X i /d*VA 

j^tM^ff-H?4)— *(A— Qfjyy)  ~T"  *VA(A^B//+C/*)^a-Cj9jc*) —  °* 

Lemma     2. 

10.  Eadem  manente  relatione  inter  binas  varia- 
bi>s  *  et  ^,  Vt  fit  o=-A/-t-A(^*+j^;-2jcyyA 
(A H-3/-H Cf*)-Cffxxyy) ,  feu 

gVMA^B//^Cj*)^/VA(A-+-jxx+Cx+) 

w/ — "  A Cjfxx 

.         „ yVACA-4-B//-+>C^)-/VA(A-4-B^-4-C>^ 

cc       * —  \~-Cffyy  . 

erit  difle  entia  harum  formuJarum   integralium 

dx(%-i-$&  xx) 
(A-^BjcjTVCx^X 


V(A-HBj^-HCy)       7  VI 


geometnce  allignabilis. 

Demonftratio. 

Ad  hoc  oftendendum  ponamus  hanc  diffcrentiam 
=:V,  vt  fit: 

dy  (%  ■+.  g  yy) &  x  (g  ->-  Sg  *  x)     jy 

y(AH-BjJ-l-C^*5        V(Ah-Bjcjc-+-Cx») — av 

Quare  cum  fit  vTwHj^cy)  ~  vT^B*:-+^j»  ent 

,v gpff — g*)j* gyTyy— XA<tUVA 

«  V  — VIA-HBXX-+.CU»)  — >(A-^/>IjO--JcVA(A-+-Bi/-^-C/*',• 

Ponamus  iam  t/=«,  vt  fit  j>£=j£i  et 

o=-AJRt  AxM-^-2«VA  (A-t-BjR-C/')-C/«* 
qua  aequatione  differentiata  fit : 

ozAx4*2%£  -+•  ^^A(A+B/+C/>Cjf*/«- 

R  3  vnuc 
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vndc,  ob^rrzjj,  per  x  multiplicando  oritur: 

d  x 'm m t         du 

y{Z^Cjjxx)-- xvA(A-+-B//-4-Cj4) A(^>— xx) 

quac  multiplicata  per  $&f(yj-xx)V  A  praebet:. 

^V  =  ^Bct  V-Conft.+^. 
Quam    ob    rem    pro  formularum  integralium  dif&rentia 
habebimus: 

c    dyW-htoyyl_         r    dxlX+lbxx)     t p      n    _.     «B/*y 

J  v(a-+-b>^-hCj*)  ~  J  v(a+-b*x+.c*4)  —  v.omu  -r  v  a 
quac  Ytique  eft  geometrice  aflignabilis. 

CorolL    i. 

xi.  Propofitis  ergo    duabus  fbrmulis   integralibiM 
fimilibuS 

(dy{%r*-1byy)       -t    fdx(M 4j^«  x) 
y  V(<W-B»*-Cy4)       c*  /V(A-t-BJMc-f-Cx4) 

eiusmndi  relatio  inter  x  et  jf  exhiberi  poteft ,    Yt    ha* 
xum  formularum  differentia  fiat  geometrice  affignabilis. 

Cdroll.     2. 

12.  Hunc  fcilicet  in  finem  talis  relatio  intcr  Yaria- 
bilcs  x  et  y  ftatui  debet,  Yt  fit: 

cuius   aequationis    refolutio    cum    fit     ambigua  ,  .  capi 
debet : 

„ «VA(A4-B//^C/*)-f./VA(A4-Bxa!  -f-^Ca*) 

y —  a  —  cjfxn  — 

-r       v ^  V  A  (A  ■+-  *ff  +  Cjm?-f  V  AjA  ^B^  -+-  C^) 

ct       * A Cfjyy 

CoroiL 


et  sourno  probleMatis.     13$ 
Coroll.    3. 

13.  Quemadmodum  hic  y  per  x  et /,  atque  x 
pcr  y  et  f  definitur ,  ka  etiam  fimili  modo  /  per  * 
et 'jr  definiri  poteft.     Erit  enim 

f JV  k(K-i-"Rxx-(.Cx*)--x<i/\(\  +  *yy-i-Cy*) 

J — >■  A Cxxyy 

vnde  patet,  fi  (it  _r__o,  fore  yzzf,  ex  quo  cafu  con- 
ftans  illa,  in  valorem  ipfius  V  ingredieos,definiridebet. ' 

Scholion. 

14..  Simili  modo  demonftrari  poteft  ,.  etiam  h_- 
xum  fbrmularum  integralinm  differentiam 

fdy(%-t-%yy+&y*+$)y*)        fdx(%-*S6xx-j^x*-iJ&x?)  __  .- 
J       V(AH-Bj3fH-Oy*j  '  VJA+Bxx+C**) "  -r-    * 

efle  geometrice  aftignabilem :  Pofito  enim  xy=u  erit: 

dVzzQ  &+-£  Czr  •+-**)+-  ©tr4 +-**/?+-**)) 

At  ex  aequatione  cancnira  habemus : 

*  -____.«  —  -//•»•  t  »  VAU+B//4  Cf»)  4  C//tttt 

xx-f-yy —  -     _. 

Ponamus  breuitatis  gratia  V  A(AH-B_fH-C/«):_F#;  vt  fit 

**+-jy=/i(A-Ha  F«-*-C«»)  , 
eritque  ob  j+-+- xxyy -hx*=z\xx -hyy)-u u 

,v^j«+;¥iA-+--F«-t-C««)     7 

VAJ-t-ff  (A-*r.»F«+C««)f-2)««i 
ideoque  integrando : 

v   /  JavH-^AfcH-Fw-HCB-W©*'  1 

V  Al+'_r(AA*i--AF««+KAC+aFF;«'-+CF«*+;CC«^ 

Verum 
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Verum  pro  praefenti  inftituto ,    quo   ellipfis   nobis  eft 
p«Dpofita,  formulae  in  lemmate  exhibitae  fufficiunt. 

Lemma    3. 

Tab.  m.  15.  Si  C  fit  centrum  ellipfeos,  eiusque  femfaxis 

F&  x*  CA  — *,  CB=r  b\  atque  ad  vertieem  A    ducatur    tan- 

gens  AD,  in  qua  fumatur    portio  vindefinita    AZzz.  zt 

et  ex  Z  ad  AI)  perpendicularis  erigatur   ZMV,    erit 

arcus,    huic   abfciflae  AZz=z  reipondens,  AUzzJ^ 

Vb*— (b*— aa)zz 
bb-zz 

Demonftratio. 

Ppnatur  ZM=»;  et  ipfe  arcus   AM=r,    er* 

ex  natura  ellipfis : 

VM=*-vr=J-V(£ b-zz)f  hincque 
v=.d-\ V(bb— zz)  et  dvzz^^z^ 

Quare  cum  fit  ds^Yidz1-^- dv*),  erit 

</  s  rr  </«  V  ( 1  -+-  s^Sg)  =  -5*  V  -^SbZ-vT1' 
et  intcgrando : 

^ArcAM^y^V^^25 
integrali  ita  accepto,  vt  euanefeat,  pofito  2=0. 

CdrolL     1. 

16.  Ad  hanc  formulam  contrahendam  ponamus 
hic  et  in  fequentibus  perpetuo  ■  b~l-a*=zny  vt  fit 
«—  bY(i  —  n)t  eritque 

Arcus  ablciflae  AZ~z  refpondens  AM.z^fdzYjs^Z' 

Seu 
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rSeu\cum  fit  A M =/ vSfl^"^»!».,,^!   haec  '  ex- 
preifio   ad    noflram    formam  -t*a<2atam  fg^^^] 
rediKetur  ponendo : 
&=*A;. $&=-»;  A=r#;  B*=--<»-Hi)^;  C=» 

-ita  Tt  fit  V{A*t-Bzz-t-C**)=V(lrb-zz){M-nzz). 

Coroll.     2. 

17.    Cum   ob  *=*V(i-»)  fit  *>=${$£? 

'tr^=V*VjtS|J,    erit    angiili    AMZ  finus  =  ;r! 

=  ^ifeai    cofinus    =J?  =  y^ilfi?ij    et   tangens 

•=f5  =  TyrSr§'«     q^*    fortaulas     prbbc    notafie 


juuabit 


finus  AMZzzzV%~^ 


ifib  —  narss 

oofinos  AMZ^Steij 
.<ang   AMZ=^f^ 

Coroll.    > 

"  i~&.  Defignabo  perro  arcum  AM,  x\u\    abfciifte 
ciiique  AZ=s  refpondet,    hac  expreffione  11:*,    vt 

fit  AM=n  :  zzzfdzV-jyEr^      Hinc  fi  variae  afr- 
fciflae  ponantur 

AF=/;  AP=/>;  AQ=f;  AR=r;  AD=AB=* 
erunt-ajcus  refpondentes : 
Afzitl.f',  Ap-U:py  AqzTl:q%  Arrtlir;  AMBzniJ. 

^Coroll.     4. 

xp.  Hoc  modo  eriam  arcus ,  qtii  ndn  in  pun&o 
A  terminanttir,  commode  exprkni  poterunt ;  fic  enim 
crit : 

Tom.  VII"Nou,Com.  S  arcus 
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arcus/p=n  :p-Tl:f\  arcusp0=n  :  q — U  tp 

arcus^r=n:r— Tl:  q-t  arcuspr=H  :r—U  :p 

item  arcus B/>=IT :  b— T\  : p\  arcus  B^=n  ifi—Tl :  q 
Denotat  enim  U:b  arcum  totius  quadrantis  AMB; 
ideoque  +  U:b  totam  ellipfis  peripheriam. 

Problema     i. 

Tabi  TII.  *o.  Propofito  in  ellipfi  arcu  A/  in   vertice    A 

?'%•  «••  terminato ,  ab  alio  quouis  punfto  p  arcum  abfcindere- 
pq,  qui  ab  illo  arcu  A/  difcrepec  quantitate  geometrice- 
affignabili.- 

.  Solutio. 

Pbfitis  abfciffis ,  quae  pun&is  fpetq  refpore- 
dfent,  AF=/;  AP=p;  et  AQ=f,  ex  datis  /  et  p> 
conuenienter  determinari.  oportet  q.  Cum  igitur  pro= 
lemmate  fecundo  fit 

%=bb;  &•=.-»;;  A=*%  B=-(»4-  i)bb>  et  C=* 

capiatur  q  ita  ,  vt  fit  :• 

- 66py(6b—  ffjbb  —  itff)+.bbf-f{bb— ppjb  *  —  «♦£) 

*—  b* nfjpp 

eritque  per  lemmatis  conclufionem  : 

jdq= Vb£E3%-fdpV ||=£tJ ■=  Conft.  -  sgt 
At  eft  fdqV^f-U.q  tt  JdpV\^^=U:pt  vnde: 

n:$-II:/>=Conft  -  ^F 
vbi  tantum  fupereft,  vt  conftans  debite  definiatur.     Ve- 
rum.  quia   pofito   p=o,   fit  q=f,  ad  quem<  cafum. 

aequtr 
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aeqoatione  translata  fiet :  II  :/=  Conft.  quo  valore  io« 
frodu&o  habebimus: 

n  :  q-Tl  :  p-TJ : /-^ 

fiue   Arc  ;  pq=Atc  :  A/-^. 

Coroll.     i. 

n.  Quia  vero  eidem  abfcifiae  AQrr^,  bina  in 
«Ilipfi  punda  q  refpondent ,  ad  hoc  punftum  perfe&e 
determinandum  ,  etiam  applicatae  Qjj  magnitudo  defi- 
iiiii  debet:  Eft  vero 

q.q-a-lV(bb-qq)-(b-V(bb-qq))V(i-n),  et 

Tum  etiam  notari  meretur 

Vlbb—  naa)=.  b'«bb— w-^x»—  «*»>—■  yypt-//xM— <>»» 

fi  igitur  valor  ipfius  V(bb— qq)  fit  negatiuus,  puriOurji 
q  in  fiiperiori  ellipfis  quadrante  capi  dcbet. 

Coroll.    2. 

sft.  Hic  igitur  primo  relatio  notari  debet,  quae 
inter  tria  puncta  /,  p  et  ^  intercedit,  quae  ita  eft  com- 
parata  v   Tt  ex  binis  datis  tertium  inueniri  poflit : 

I.  Si  /  et  p  fint  data  ,  erit 

„ bbpidbb~ffy(bb—.  nff)  +  b  bfyfr  b  —  pp)(b  b—npp) 

q— -*■ #—*tJtp 

1/tUL     „  „s        b'i/tf>b—mibb-pp)  —  bfpHbb—uff)lblt-nppl 

y\bb-qq)  — — 44 — nfjjp— 

-nqq)-. vr±Zn71Tf 

S  a  II.  Si 


II,  Si  /  et  ^  4nt  data  ,  erit : 

6frgV(6ft  —  fhbb  —  nff)~-b.bfVU>b-*qg)Qb— »g<fl  •• 

P —  b* nffqq 

,/,„     ^  ..        b'Vl b b ~ff)& b  —  g,g)  +J>f<l Vlbb^.nff)[bbr-nq^   » 

y{bb  -pp) = ^ — „,%,    ■ • — 

III.  Si.p  et'^vfint>dfl(t8,  'erit : 

- t&gV(66  —  j>f»)(&6-^.»pp)  —  bbplibb-.qMbb  —  nqq) 

/^— .  *>♦**- n  p  p  4  tf  ~      ^ 

t///; i     /n  —  b*V{bb—pMbb~g  1)+, 6 p <?V(6*-.g»»X6»— »«q) 

Hae  autem  formulae  omnes  ex  hac  nalcuntur  > 

Q^-bff+fcpp+i*Jiq-2bbpqy<,bbrff){bb-nff)-nffppqq  4 

qqae  adeo  ad  hanc  rationajem,  in  qua  /,^>,  et  q  aequa- 
liter  infunt. ,  reduqtqr :  , 

OrbKf+P^+ft+^n+^bffipqq-ilfiffpp+ffy  ' 
^ppqq)-inb>ffppqq{ff+pp+qq)+nnfpy\ 

4- 

Gprvgll.    ^  . 

ftfr.-  Harum  formularum  igitur  ,  ope ,  fi  trium  . 
puoctorum  /,  p  -et  q  data- fint  bini  quaecunque,  tertiurn  . 
inueniri  poterit',  vt  arcuumr  A/  et  pq  dirrcretuia  geo» , 
metrice  fiat  aflignabilis )  Erit  eaim  - 

Arc. A/- Arcp^-2 Arc* Ap^ Arc *fQ z=.nJi J*.  . 

Coroll:  4. .-., 

24.  Denotat  aucem  £  femiaxem  ellipfis  CB ,  .e* 

pofito  aitcio  ^A^tf»  fccimus  *'6^-z=8;,vode fi »-o  , 

e%f*x. 


eJJipfifc  abit  in -cireulum ,  et  arcuum  ^afljgnatorum  diffc" 
rentia  euaoefcit.  Ellipfis  autem  abibit.-in  parabolam  f. 
cuius  femiparameter  —  c,  &  -bbrzac,  et  ac£.eo:  Hoc 
ecgo  cafu  iiet ,  »=: —^—-r,  et ■  £v=z-- £ :  ideoquc. 
»=-£*•*  V(bb-ff)=;bi  V<bb-nfi)=bV{x-ffy: 
vnde  formuke  fuperiores  ad,  paratolam  transferri  po- 
teruntk^ 

CotolV  $s- 

&5 .  Si  teasdem  fbrmulas  ad  •  hypcrbolam  •  aceom-* 
roodare  velimus ,  fcmiaxera  b  it»  irnagirrarium  ftatui. 
oportet,  . -vt  eius-quadraium  bb<  fiat  quantitas  negatiua» 
Seu,  quod-  eodern  redit ,-  in  noftris  formulis  ■vbique  loco- 
£  A .  icribatnr  —  bb,  et  femiaxis  a  capiatur  uegfltiuc,  tmrt 
^ero  «  erit  uumerus  vnirate,  maior.  , 


Froblema*  2 


f 


acV  In  quadrante  «lliptico  AB,  data  puncto  quo-  tab.  ntf 
cunque  /,  inuenire  aliud  pundum  ^,  vt  arcuum  A/  et-Fig.  a*. 
Bfc  .dif&rentia  fit  geometrice  aflignabilis.  - 

Sblutib. 

Ex  praecedente  problemate  hoc  -facile  relbliiitur  -y . 
pofitis-  enitn  femiaxibtfs  CA=«,  .  CB=-£  *t— 'j^—rtj 
pnn&um  q .  in  praecedente"  problemate  in  B  vsque 
prorrioueri  oportet ,  vt  fiat  qz^b\-  tum  fint  abfciflac 
fuper  tangente  AD  vel  axe  A  B ,  fumtae,  puncti*  J  tt  g 
Bejpondentes,  AF=C/=:/et  AG=C®  —  g,  lta  vt» 
quod-  ante  erat  pt  nuncfit  £,  atque  ex  dato  puncto  / 

S  3,  *«*- 
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dctermraatio    pundi  g  pet  fbrmula*  (§.  22.)  ica  fe  tuv 
hebit,  ob  p=#  ct  f  _x£. 

Vl(bb-ff)(bb-nff) j,T/b*>—ff. 

g —  W—nbbff  —  *  V SF^nTf 

1/lUL  »     -hbf^(bb-nff)(bb->.nbb)  _  bfj (» _n% 

V\bb—gg)~- b+-nbb7J —  4(bb-aff} 

i/lLL      «—>      b'V»b-nff)(bb-*bb) bblh-n) 

v\,ob—ngg) b+-nbbJJ —  v(fct-«77)' 

Vnde  fi  aoguli ,  quos  applicatae  F/  et  Qg  cum  cumt 
feciuot,  in  computum  ducantur ,  erit 

g-=. b  fin  A/F  et  fzzb  fin  A^G. 
Atque  hinc  (equiiur  ifta  conftru&io  pro  punfto  g'  inue- 
niendo :  Ad  pun&um  /  ducatur  tangens  /T,  donee  axi 
CA  produAo  occurrat  in  T,  tum  in  ea,  fi  opus  eft, 
produ&a  capiatur  TV~CB=i,  et  per  V  agatur  re&a 
@G  axi  CA  parallela,  eritque  pun&um  g  qnaefitum, 
ira  Tt  arcuum  A/  et  3g  difterentia  fit  geometrice 
afiignabilis.  Verum  ex  prdblemate  praecedente,  obpzg 
£t  q  —  b,  erit  haec  difFerentia  : 

Aic.A/-AicB^=^=»/V{J=^ 

Ad  quam  conftruendam  notetur  eflV: 
1?  /•___*_ /V  *_r  B# 

r/—  fin&fV — J  Y    bb-Zff  . 

ct  ex  natura  ellipfis; 

Hinc  fi  ex  centro  ellipfis  C  in  tangentcro    F/  «denrit. 
tatur    perpendiculum    CS,  ob  ang.  CTSrrang.  A/F, 
ciusque  finum  _Vf{^  et  cofinum  =Jj§&$7  erit 
.    TSrcCTcxjCCTSzr^rg^,  hincque 

C/--T/     t _f__'-W+»bbf_  nHjbb-ff) siJ___t 

*v—  */     **—  ntfHfHbb^ntf)— "W*-tiW!»n3i — Vr&Z&r 

Portfo 
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Ibrtio  igitur.  ttngentis  /S,  inter  perpendiculum  CS  et 
pun&um  coutactus  /  contenta,  praebebit  differemiam  at-- 
cuiim  A/  et  B^ ,  ita  vt  fit: 

Arc.  A/-  Arc  B^ — Arc  Ag  -  Arc  B/=  S/. 

Cbroll.     i. 

17.  Haec  dif&rentia  arcuum  -facilius  inueniri 
poteft ,  fi  in  /  ad  tangentem  ducatur  normalis  J  <£> ; 
tum  enim  ex  natura  ellipfis  ftatim  conftat,  efle  C<gr/ 
— irrfzz  nf  Quare  cum  CS  ipfi  <g>/  fit  parallela, 
et  angulus   BCS— CTSc=T/F  ,  eiusque  ergo  finus> 

../  bb-ff 

~V  ibdijfy  cnt 

s/=cefinBcs=»/y|fc^ 

Coroll.    2. 

2S.  Simili  modo  ex  punclo  g  definietur  pnn-- 
flum  /;  fi  enim  ad  g  ducatur  tangens  vsque  ad  axera 
CA,  atque  ab  interfe&ione  eius  cum  axe  in  ea  capia- 
tur  portio  alteri  femiaxi  CB  aequalis ,  haec  praecife  ia> 
re£a  F/  terminabitur»  ideoque  pun&um  /  monftubit. 

Coroll.     2. 

29.  Conftru&io  ergo  pun&i  g  ex  dato  punctc? 
/  ita  fe  habebit:  Ad  pun&um  /  ducattir  tangens,  axi 
CA  produdo  occurrens  in  T,  in  eaque  a  T  abfcinda- 
tur  portio  TV,  femiaxi  CB  aequilis,  et  re&a  G®  axi 
CA  parallela,  per  pundum  V  afta,  in  ellipfi  pundtum 
quaefitum  g  definiet.  Tum  enim,  fi  cx  centro  ellipfis 
C  in   illara   tangentcm  perpenduulum  C5  demittatur ,, 

erit- 
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erit  Arc.A/- Arc.B^  =z:  Redae,  S/,  hincqno  etkm  Ak. 
A/-  Re&a/Srr  Atc.  B$. 

Cor/oll.     4. 

Tab.nL  30.  Cafus  notabilis  eft  ,   quo^bina  punda  /  et£ 

-Fig.  3.  •„  vnum  colliquefcuDt ,  ita  vt  arcus  quadrantis  A/B  in 
purtfto  /  ita !  fccari  iubeatur,  vt  partium  rAf  tt  B/ 
diflerentia fiat  geometrice  aflignabilis.  Hunc  in  finem 
ponatur  in  folutione  g~f,  vnde  4fit  fz=.bV bb^ff 
hincque  %bbff-nf*zz:b%  tt  p^zx-hVii-ri)  —  ^. 
Quare  pro  puncto  hoc  /  capi  debet  abfcifla  .  AF=/ 
^bV^b*  atque,  obygf^=:  y  ,  erit  partiurn  diffe- 
rentia  A/-B/=f  c^,  quae  cum  fit-»zr— $5  ., 
abit  in  Af—Bf—b—a,  ita  vt  aequalis  euadat  diffe- 
rentiae  femiaxium.     VDde  purttfto /-hoc  modo  definito, 

vtofk  fzzbY^y  erit  etiam 
ACH-A/=rBC-4-B/ 

feu  'du&o  radio  C/  ambo  triliaea  A;C/  et  *BC/  pari 
perimetro  includuntur. 


a& 


Cproli.    £. 

fi3i.  Quia.fupra  -habuimus  CT=y^H  erit 
pro  praefenti  cafu  CTzz:V(^a-\-ab)  ob  ff=£i^ 
vnde  fequens  concinna  puncti  ,/  conftru&io  deducitur. 
BifeftOjfemiaxe  BC  in  O,  interuaUaOT^OCri-AC, 
de£niatur  in  CA  producTa  pontfum  T,  vnde '  interuallo 
T/—BC  pun&um  /  in  ellipfi  defignetur :  eritque  / 
punftum  guaeQrarn,,et  recta  T.f  eius  tangens. 

tProbk- 
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Problema     3. 

32.  Propofita  femrellipfi  ABa,    in  caqnc  fiimto  Tab.  m. 
tjuocunque  pundto  />,  definire  pundum  q  ita,    vt   arcus  Fig.  4. 
pBq    differat    a    quadrante    ellipt«co    ApB    quantitate 
geomtrrice  afiignabilL 

Solutio. 

Pofitis,  vt  ha&enus,  femiaxibus  CAr=tf,  CBrri 
«t  ad  abbreuiandum  8=.-^ ,  in  folutione  preblematis 
primi  promoueatar  pun&um  /•  in  B  vsque ,  eritque  vi 
«ius  arcuum  AB  et  pq  differentia  geometrice  ailignabi- 
lis,  vti  Tequiritur.  Demiflis  ergo  ad  tangentem  AD 
<ex  p  et  q  perpendiculis  p  P  et  qQ,  fint  A?zzp  et 
AQzzq,  atque  ob  f—b  habebimus  ex  (22) 

b1(bb-ppXbb-*pp) Lt/bb^Ltl 

9 —           Vb-nfp              — *  ybb-npp 
1/(1,1.     *A\ -»*(»»-»*W»-»Ptf  _  -6gV(i n) 

V(bb  -qq)—  r     bb~.utt  /    —  W*"-"»7p7 
-cuius  quanritatis  fignum  —  indicat,  vlteriorem  ioterfedfo- 
nem  perpendiculi  QK  pro  pun&o    q    accipi    oportere, 
fecus    atque    in    problemate  praecedente.      Cum  igitur 

^  fSznff  exprimat  finum  anguli,  quem  applicata  ?p 
cum  curua  facit ,  erit  ^— ^  fin  ApP,  Ad  Q^,  fi 
opus  eft ,  produdam ,  «x  centro  C  dirigatur  reda  CK, 
femiaxi  CBzzb  Laequalis ,  vt  fit  CKrrA,  eritque 
f-  =.  ££=  fin  ApP ,  hiacque  fin  CKQrr  fin  Ap?  et 
CKQ=ApP.  Ex  quo  patet  redam  CK  parallelam 
ibre  tangcnti  in  puofto  p.  Quare  iun&a  Cp,  eaque,  vt 
femidiametro  fpe&ata,  erit  CL  «ius  fenlidiameter  con- 
augata,  in  qua  proinde  produ&a,  fi  capiatur  CK=CB, 
Tam.YII.Nou.CQm.  T  perpea- 
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perpeudiculum  KQ  ad  CB  derhiflum  in  eljipfi  .definiec- 
pun&um  q.  •    Quo  inuento  r>ob,  / = b  \  ,et  fzz.k  V  «^f 
erit  arcuum  .diflerencia  : : 

Dueatur  ad  .ellipfin  in  p:  norroalis  pQlt  erit  Cff^^np , , 
et .  prpduda  .  p  Sft  •>  in, ,  N  .angulus  X  Sft  N  =:.ang.  Ap  P  : 
quirecum.haec  pN  futura.fit  normalis   in    diametrum 
coniugatam  CL>.  erittCN  =  »pfinApP;  ^rnde,  demiflb  > 
ex.p  in  CL  perpendiculo,  interuallum.  CjN  .  aequabitur , 
d^fferentiaer  illorum  arcuum,  ita.vt  ,fit:  ; 

Arc  AB  -  Arc..  p$  =  CN. . 

Corall.',  i.;. 

33«'  CilmTJgitur  punc"tum,  p  prQ .  lubitu  « aflbroH 
poflfr, .  infinitiarcus  pq  exhiberi  poflfunt ,  .qui^a  *qua- 
drante,  AB  ;  difjfafunt    quantitate,  geometrice    affignahUi. . 
Quare.etiam.hi .,  arcua  jnter  fe^dimii*nt.quaatitate..  gep-,- 
ine|rice^.affignabili.  ^ 

Cjbroll \  sL^ 

34-.  Ex  :_datp*€rgo  punfto  p  punftum  q  M*i  fet- 
fiaitnr>:  Ad,  dqdgjn^Cp  Jungatur^.femidiameter-iConiu-i 
gata  CL  in^prQduceqda , .  _  vt;  fiat,CKiaequalis.4e«ii- ., 
axl ££,> ad. , quem., ex  K  perpendicuJwn^  deraittatur  r 
KQ.,  eliipfinr/ecans^io  q»  erit  q  punftum  «quaefitjirn. ., 
Atcyie   deroyTo;*»^. in  ,CL..perpfiadicuIo^N ,  cric,< 


COroiL 


Cordfl.   ^.  .. 

35.  Quoties  jperpendictdum  rpN  <mtra*C  et  K-J*;™* 
^ cadit ,  '9 tcos  ,pq  crit ,: minor  qUadrfinte  '  A  B, '  contra  au- 
tem,  fi  ad  alteram  partem  "cadit  ,;maior.  Itayfi  prius 
puncium  in  ~ir  detur ,  et '  re&ae  '  Ctt  conifcniat  -  femidia- 
meter  coniugata  CL ,  qua  ?produ&a  in  K,  vt  fit 
CK==CB,  et  ex  K  ad  CB,  demrfio  "perpendicukyKQ. 
;fec«ot©  cllipGa  in  ^,  quiahic'perpendiculum  TrVin  CL 
demifTum  ad  alteram  partem  «cadit,  erit  arcui^r^— irdi 
ABzrCy. 

Theorema  demonftrandum. 

36*.  Si  ellipfis  ABa(3    diametro    quacunque   pTr'Fig.^. 

ffuerit  bi&cta ,  ad  eamque  ducatur    diameter  'coniugata 

LA,  cuius  femifiis  CL  prbducaturin  K,    vt   fiat    CK 

alteri  Jemkxi  principali  CB  aequalis ,    ad  quem  cx    K 

'demittatur  perpendiculdrn  K^ellipOn  fecans  in  q%  tum 

dlipfis  fcmiperimeter/pBLtt^t  ita    fecabitur    in    q  y  vt 

partium  ~*k  <xq  et  p¥>q  diflerentia  fit  georrietrice  afljgna- 

bilis.     DudUs  enimex  *p  et  nt  ad  diametrum  comuga- 

tam    LX    normalibus   pN    et  7ry,  interuallum  Nv  illi 

differentiae   ita  aequabitur,  vt  fit  Arc.  Itctq— Arc  pBlf 

•=Nk. 

Defnohftratio. 

Quia  CL  eft  femidiameter  coniugata  conueniens 
'fcmidiametro  C/>,  ex  conftru&ione^  cjua  pun&um  q  eft 
«dcfinitum ,  patet  pcr  $.  '34-  fore: 

Arc.  AB-  Arc./>  £  ==  CN. 

T  a  Deinde 


1 
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Deinde,  quia  CL   eft    quoque    femidiameter   coniugatar 
conuenicns  fernidiaraetro  C-7T,  ex  §.  35.  patec  efla' 

Arc.7r^— Arc  AB~0. 
Addantur  hae  duae  aequationes,  ac  refukabit 

Arc.  ntq— Arc.p^znCNH-Cv—N*. 

Coroll.: 

37.  Perinde  eft,  vtri  femiaxi  principali  femidia- 
meter  C  L  producta  ,  eiusue  portio ,  aequalis  capiatur  % 
dummodb  ex  eius  termino  ad  eum  ipfum  axem  per- 
pendiculum  demittatur.  Ita  in  CL  potuiffet  abfcindi 
portio  Ck feraiaxi  minori  C<x  aequalis;  recla  enim 
#<£,  per  k  ad  Ca  normaiiter  dudta,  in  ellipfi  idera. 
punftum  g  prodidifleU 

Scholiorr. 

38.  En  ergo  demonftrationem  completam   Theo* 
rematis  in  Actis  Erud.   Lipf.    propofiti ,    quae    iu    eft 
comparata',    vt   nullo  modo  ex  vulgaribus  ellipfis  pro- 
prietatibus  deriuari  potuiflet ,  .  neque  etiam  Analyfis  in-  1 
finitorum  multum  auxilii  attnierit,  nifi  hoc  ipfo  mpdo,, 

quo  hic  fum  vfiis .  in  fubfidium  vocetur.  Ex  profan. 
dis  quidem  fpeculationibus   111.    Comitis    Fagnani    haoc  i 

quoque  demonftrationem  deducere  liceret ;  verum  inde 
vix  via  pateret ,  ad  problema  ibidem .  propofitum  refol  - 
vendum,   in   cuius   ergo    gratiam    fequentia  funt  prae*  I 

mittenda. 

Problema    4.. 

Tab.lV.  39«  Arcum  ellipticum  quemcunque  Agt  ad    altc- 

ffig.  1.  rum  axem  principalem  in  A  terminatum  ita  fecare    in 

f»  ** 


<       jet  sot?m&  moswtMJ&     tw 

/;  tt  pQrtiui»  A/  et  /g.  diflferetttia-  fit   geometrice 
aifij*gabilis. 

Solutio. 

Pdfitjs  femiapibqs  CA=?*>  CB=:£,  et  brenita* 
tis  gratia  te—zr1*  in  Vertiqs  A  tangente  AD  fu- 
mantur  abfciifte  ,  ac  ponatur  abfcjfla  toti  arcUi  A^datcT 

•         -         -  m<fto   / 

trcuum 

continetar   in  Prob*  i..>»mcnuu  «»  F-r*"" 
*—z   TBde  obtinebiiflus  has  formulas : 

rW-  »££)=  — nfc.^r         —  ^v- tf* 
Ex  *quibus  combiiiatione  oritur  : 

JT  .£=•  y{6«gg)=-  n V(W— 6*)-*-('  — n>tt 

quae  formula reducitur  ad 

TOde  radice  quadrata  extracta  fit :  .  . , 

5F  —  V(6&— n«;W(5}— gg)     .7--.  SS 

«x  oua  porro  •  eticimus : 

~'»-rnff      (,-nXfc-V(»-gg)  __  (i=Vi6^iKyiK^V^fca»; 
•    •  • — l5"^  — 'V^S-n«|>-V(66-«) — ••        -•  >     -        *£ 

ir~  —  v<»-»a)-vi»-a)  —  «  *  A 

—  "T  $  Fuofiumt 
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iPundum  igitor  quaefitum/itaidcterminabitur,TtrfitJ 

f-&V(b-*Xbb-gg)Yb^V{bb->ngg)) 
■  V(M-Jf)=^V(*  ->V{bb^ng£Yy(bb-:ggy¥V  (btn^gi)) 

V^/)=^V(*aV(J^tfI)(Vtl*:K)^^^ff'> 
Verum  hoc  (punftor/  ia  fdeterminato,  <ob/p~/  *  tf-£» 
ipartium  inuentarum  differentia  erit 

.  ^oroll.    ri. 

/40.  ?Ca(um  ihuius  problerrwtis  iam  KbJuirrras 
f(§.  30),  quo  arcus  fecandui  Ag  toti  iquadranti  AB  aflii- 
mitur  aeqoalis  .Si.enim  ponamus  £=:£,  .repcrietur,,  wt 
ibi, 

J  —  bY - zzzbY  rr=ZZ~ .yfT+U 

»«t  partium  .differentia  ■jptodit^zb—.by^i— n)=zb—*. 

(Coroll.    '2. 

41.  Si  arcus  dati  lAg  alter  terminw  in  fuperiori 
•quadrante  cxiftat,  eique  (cadem  abfciffa  AQ~g  relpon- 
deat,  eaedem  .hae  >fbrmulae  walent,  nifi  quod  Taloi 
radicalis  V{bb-gg)  megatiue  capi  debeat  :>  nadicjffi 
V(/bb—  itgg)  non  ,mutato.  ' 


CorolL    3. 

-+2.  Ita  fi  proponatur  »>ta  lemipeTipheria  V  <etir 
£=:o,  «t  y.(jbb-gg)=:—!fr9  wndc  pro  hoc  <cafu  <rib- 
tincbitur : 

f=$nrV*  b{b-nbb-mgg))=& 

Oicet 
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fcaiicet  arcus  A/  abibit  in  quadntotem  ellipfis.  Sin  au- 
tem.  integra  ellipfis  peripheria  proponerettir ,  tum  eflet 
et£— o.et  y(bb-r-gg).—-hb,'  ficquei  valori  ipfius  / 
prodiret  i  euanefcens,  „at  pro,.  V (b  b  —ff)  capi  deberet  — bs 

Rroblemai  5. 

43 .".  Propofito  in  ellipfi  arcu  kg  altero  '  termino  * 
A}.  in  axe  principali  terminato  afligt}are>arcum  pq^  qui* 
fit^  praecife^  temiflk  aicusj*  datL;  Ag.> 

Sbliitio.x 

Manentibus  fuperioribus  denominationibus,  fint  ab-- 
iciflae,  punctis  p;et  q  refpondentes,  AP=.j>,  et  AQ=£,' 
atque.iexipuncto  £,\quafieflet  datiim,  quaeratur  q>  yc  ' 
dirTetentiaiarcuumi  A/>  et  •  />  ^  f fiat  gepmetrice  afligoabilis,  . 
tum .  enim ;  quoque  *. diflerentia,  arcuum  fg?  et  p qr  geome- 
trice;  aflignari  *  poterit ; .  fiquidem?  fecundum'  problema  < 
praecedens  arcus  datus-A^rpro^quCMeft-AG— ^  ,  ita  » 
Je£tus  eft  ?  in  /„  vt  •  partium  A/,et  fg  diflerentia  fit : 
geometrice  l  afljgnabilis.».  Hunc  w  eigq,  in  •  finem  efle  .-• 
<kbet  t 

feu  .  J 

© ^HfP^mff^mW-ff^^^ffmit 

Qup  fc&o  erit  t 

AiaA/rArc.p^r:!VH»  ideoque 

aAra  A/r  a  Arc.pq =*$$*- 

Afciex  :•  prpblemate  praecedente  habemus : . 

ArciA/^-Arc^^^/ 

qut  1 


r 
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qua  aequatione  ab  illa  fubtra&a  reliaquitur: 

Quae  duTerentia  cum  in  nihilum    abire   debeat,    habc- 
bimus: 

*nfpq-=nffg    et  *pq=:fgs 
Pro  pq  fubftituatur  ifle  valor  Ifg,  et  obtinebimus 

*{pp-+-M)-*f-+-bbfg  V(bb  -ff\bb-nffy±l  nfgg 

cxiftente^-'^^4z^^=^°,    *eT  potius    pro  / 
introducatur  valor  ante  inuentus: 

•vnde  fit: 

Foftea  vero  ambae  abfciflae  p  et  f  ex   hac   aeqoatione 
duplicata  definiri  poteruor : 

^_l  ^^ff±*rg+**fgy(**-ff)(**^)+H*gs 

pp±*pp-\~qq~ ; • — y 

*el  fublata  ifta  irrationalitate  6b  bbfgV(bb-ff)(bb-nff) 
zz  igg(b*  —nf*)  habebimus: 

V(b*J+b*fg-hlb*gg-lnfgg) 
P  +  f = ~ — j 

VWff~-b*fg-*r\b*gg-\npgg) 

1~P= b~~ — "~ 

vnde  vtraque  abfcifla  p  tt  q  feorfim  fecile  aflignatur. 

C  o  r  o  1 1.  .  z. 

44.  Si  quatititarem  fobfidiariam  /  penitus   elimi- 
acmus ,  perueniemus  ad  tjas  duas  formulas : 
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PP+qqzz-^fg(b-V(bb-gg))(b-V(bb-ngg))  in 

(sbb+3bV(bb-gg)+3bV(bb-ngg)+V(bb-gg)(bb-ngg}) 
*pq~i  V(b-V(J>b-gg)(b-V(bb-ngg)). 

CorolL    2. 

45.  Si  arcus  propofitus  Ag  fit  femiperipheria* 
aequalis,  ideoque  gzio  et  V(bb-g^p-by  ct  V^bb-ngg) 
zzb—^ff-^  fiet  pro  hoc  cafu : 

pp-+qqzzbb  et  zpqzzbgzzo 
ideoque  p  =  o  et  qzzb.     Arcus  fcilicet  p^   abibit    ia 
quadrautem  AB,  vt  natura  rei  poftulat. 

ProbJema  foluendum. 

4^.  In  quadrante  elliptico    AB,   arcum  amgnare  Jab.  IV. 
pqt  qui  •praeclfe  fit  femiffis  arcus  quadrantis  AB.  g*  2# 

Solutio. 

Ponantur  ellipfis  femiaxes  CA=*,  CBzzb,  fit- 
que  breuitatis  gratia  ^^—zzn.  Tum  ad  A  ducatur 
tangens,  in  eamque  ex  pun&is  quaefitis  p  et  q  demiflk 
concipiantur  perpendicula  p?  et  #<£,  vocenturque 
AVzzp  et  AQ~f  Iam  manifeftum  eft,  hoc  proble- 
ma  efle  cafum  praecedentis ,  quo  pun&um  g  in  B  aflu- 
mitur,  ita  \t  hoc  fit  gzzb.  Quo  valore  indu&o 
formulae  (§.  44.)  praebcbunt 

pp-hqqzz^^(sbb-3bbV{i-n))  et 
Tom.VlI.Nou.Com.  V  At 
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At  ob  nz=z^  eft  V (i  -»)  =  |-  et    '■=*=*  =  £ 
TDde  fiet  : 

hincque  ; 

ideoque  ipfae  abfciflae  erunt: 


A  D t    Ii/  s&-f-iq-4-4V&(q-4-ft)       r  f.  -r/  sS-4-sq— 4Vftfr-h&) 

Ar—  *^K  a--*!*  4*  v  a  +  b 

A  O i  /ty  sM^ia-4-4 V6(q-4-6)         r  ,  ^/  siHr-s3-4Vfrq-+-fo 

»V£ — **  K  a-f-5  -rr*^^  a-fr-& 

qui  ambo  valores  geometrice  per  circinum  et   regulaia 
conftroi  poflimt. 

Haecque-eft  folutio  adaequata  problematis  in  Adis 
Erud»  Lipfienfibus  propofitu 

CoroIL    i. 

47.  Si  diftantiae  binorqm  pun&orum  p  et  #  a 
eentro  ellipfis  defiderentur,  notetur  pofita  A?=p  fore 
Cp~V{aa-$-npp)y  atque  hinc  colligitur  fbre 

p. VCsaa — 2a6-4-5&fr-4-(q— -  &  Mgqq-H  ^flfe-f-Vto) 

^*P sVa 

p  ^ (sflfl— iqM-5&&-4-(& — <0V(gqq-4-  t+ab-t»#b)\ 

^S  —  aVa 

C  o  r  o  I L     2. 

48.  Ambae  abfciffae  p  et  ^  etiam  hoc  modo 
ad  conftrudionem  fortafle  aptius  exprimi  poflunt  >  Tt 
fit: 

.      AA „ 2rtsM-i<H-V(pqq-f-*4qM-gMft 

ASi—  tf— Jv^-*3j         —  •  „     -a 

Coroll. 
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Coroll.    3. 

49.  Si  ad  punfta  p  tt  q  tangentes  ducantur  ad 
«ccurfum  axis  CA,  magnitudo  harum  tangectium  com- 
inode  exprimitur.     Reperietur  enim 

rr^ V($o«-l- 1 4ok-H?M>)— mQ— b 

pro  pundo  autem.  q  erit  eadem  tangens  =vJ22±is2|!i**fc£i*# 

Coroll.     4. 

50.  Concipiatur  tangens  Tp  ad  akenim  vsque 
axem  CB  continuata,  et  coucurfus  tittera  ©  aotari, 
eritque  permutatis  literis  a  et  b  ? 

_  * V(  fna-t- 1  »a8>-4-  s)66M-a-l-i> 

©/>  _  — - 

ideoque  Sp—Apzza-ht. 

Coroll.     5. 

51.  Solutio    igitur  .huius    problematis   ad   faane    . 
quaeftionera  mere  geometricam  reducitnr: 

ln  'quadranteelHptko  AB  duo  eiusmodi  puntta  p   et   q  Tab.IV. 
aflignare ,    /r<*    4;/  *</  m  */k#w  tangentibus  TpO^tqi    *"  * 
^Mfcft/  4*;£kj  produttis  occurrant ,  yft  />r«  vtroque 

0/>-Tp=:CA-t-CB  et  ff-tf =CA-t-CB 

y^«  1*  differcntia  partium   vtriusque   tangentis   aequaUs 
Jit  Jemifummae  axium  prindpaUum. 

Hoc  problemate  conftru&o ,  punda  p  et  q  fimul  ita 
funt  comparata,  vt  arcus  iuterceptus  pq  ad  totum  qua« 
dionrem  AB  rationem  teneat  fubdupUm. 

V  2  "     Scholion 


i5<*   vmcmsrKAiio  treoremmis 

^  Scholion. 

51.  Demonftrato  nunc  Theoremate,  folucoque 
Problemate,  quae  in  Adis  Erud.  Lipf.  extant  propofita, 
antequam  huic  inueftigationi  finem  imponam  ,  proble- 
ma  adbuc  multo  difficilius  pertra&abo ,  quo  in  ellipfi 
arcua  aftignari  iubctur  ,  qui  totius  perimetri  ellipfeos  fit 
triens.  Quoniam  enim  faciliime  arcus  aflignatur,  qui 
totius  perimetri  fit  femifiis,  vel  quadrans,  vel  ope  pro*. 
blematis  praecedentis  etiam  oclans ,  haud  parum  notatu 
dignus  videtur  cafus,  quo  trienspoftulitur,  cuius  foiutio, 
ctiamfi  ob  fummam  facilitatem,  qua  res  de  femiffi  et 
quadrante  expeditur  ,  non  admodum  difficilis  videatur  , 
tamen  ad  inuefligationes  perquam  prolixas  et  operofas 
deducitur,  quas  fuperare  tentabo. 

Problema     7. 

Tab.  IV.  53.  Datum  ellipfis  arcum  kb,  ad  alterum  axem 

r'fr  «•  principalem  in  A  terminatum,  ita  fecare  in  duobus 
pundis/  et  g,  vt  trium  partium  Affg  et  gb  binae 
quaeuis  quantitate  geometrice  affignabili  difcrepent.   - 

Solutio. 

Ex  punftis  /, g,  b  ad  redtam  AD,  quae  ellipfia 

in  A  tangit,  demiffis  perpendiculis  vocentur  ab(ciffae: 

AF=r/j  AGzzg,  et  AH^A 

quaram  haec  AH—b  datur,    illas  vero  duas  /  et  g 

determinari  oportet.     Cum  autem  arcuum  A/  et/g  diffe- 

rentia  geometrica  efle  debeat,  erit  ex  praecedentibus : 

-  —  »»»/v(A»-//X6  >-»//) 
S  —  b*^f* 

.«A/-/£=^. 

Deinde 
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Deinde  quia  arcuum  A/  et  gb   differentia    debet    eflc   . 
geometrica,  erit  per  formulas  fuperiores: 

_6fefcV  (6  b-fffr  b  -nff)-b  bf^f{bb-bb){bb-ibb) 
£ —  *♦— nffbb 

et  Af-gb=n-^. 
Tum  igitur  quoque  tertia  differentia  erit 

Quodfi  iam  ambo  hi  valores  ipfius  g  inter  fe  aequen- 
tur,  obtincbitur  aequatio  inter  /  et  h%  per  quam  propte- 
rea  abfcifla  /  determinabitur,  qua  iuuenta  porro  abfcifla 
g  innotefcit. 

Coroll.    1.  . 

54.  Aequatis  autem  duobus   valoribus  ipfius  g* 
eruetur: 

(Pb-nfb-*b*f+2.nfbb)V(bb-ff)(bb-ng} 
=:{Pf-nj'\V(bb-bbXbb-nbb) 
quae,  fumtis  Ttrinque  quadratis,  ad  duodecimum  gradum 
afcendit. 

Coroll.    2. 

55.  Si  fit  b—b,  feu  arcus  kb  in  Bterminetur, 
habebitur  ifia  aequatio  refoluenda  : 

b*—nbf-&b*f-±'&nbbf*=:0 
fca     nj+-2nbf-+-2b3f-b*=:o. 

Problema     8. 

56.  Io  eilipfi  arcum  pq  affigoare,  qui  fit    tertia  J»b-  -*. 
pars  totius  perimetri  ellipfis.  •         *  *• 

V  3,  Solutio. 
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Solutio. 

Pofitis  femiaxibns  CA—a,  CB  _-:_■,  et  breuitatis 
ergo  nzz,hh^%  diuidatur  primo  tota  periphcria  ellipfis 
ita  in  j>u_<3:is  /  etj>  vt  partium  AB/,/a£,  ^jpA 
dif&rentiae  iint  geometrice  aflignabiles.  Statuantur  his 
piraclis  /  et  §  abfciflae  relpondentes  AF— /  et  AG~-g 
quateaus  haec  in  plagim  oppofitam  cadit.  Probtema 
sgitur  praecedens  ad  hunc  cafum  accommodabitur ,  fi 
ob  pun_tam  b  m  A  iacidens  ponatur  bzzo  et 
V{,bb  —  bb)"zz^\-bt  quo  fafto  habebiiruis  5 

___&ft/V(6&-/tt#*-- n//) '  , 

ficqne  erit  AGr_AF— /:  et  tetnae  partes  ellipfis  ita 
<Kfferent,  tt  fit: 

/*i;-AB/_-:j£  et  AB/-Afr=:o. 

Cum  autem  fit  £—— /  erk  : 

*bbfV{bb-ff){bb-nff)zz:-{b>-nf)f 
vndc  cjuadratis  <umtis  elicitur :  ■ 

nnf-6nVf-*-+(p+i)Pff-alfizzo. 

Ad     hanc    aequationem    refoluerjc-am    finganror    eius 
fa&ores : 

(»/-*-  PJp+Q>/-P/r*-R)_=o 
efleque  oportet: 

-^=a(Q.-|-R)-.pp;  ^Gtt-Oftdrtfl-Q.);  -31^(9 

tx  quibus  fit: 

R+Q-^ii^  R-Q_:^25_ 

vndc 
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vnde  valores  ipfarum  <£  et  R  ro    poftrema    aequatioae 
fobftitut.i  praebent : 

P«-i  2  »^PM-48  »»£*?*=  itf»»^-*-*)^1* 
vbi  commode  ,euenit ,  vt  fubtrahendo  vtrinque  6$n*b" 
cubus  relinquatur ,  cuius  radice  extra&a  fiet  v 

PP—  4.nb+~ib*^  inn{i-n\* 

et     PrrrWy^H-i^a»»^-»)*)1 
Quo-  valore  (ubftituto,  reperietur; 

-2^»-"^  *»«(*-»)*) 
R-*-Q.= v— ^ 

2  £*yf4»»-a  »"fa  »  »  (i-»)r4-^r4»f(r  -  »)*) 

R-q= —m — 

Deinde  vero  ipS  tefclutioi  fUppeditat:  ' 

-p4->7PP-4»Q>  +P±V(PP-4»R) 

jt=-=-^ "*"= — -nr^- 

yridc,  fubftitutis  valoribus  inuentis,  obtinebitur : 

^=-V(+»^-a^2»»(I-»)I)±v(8"-a^2"w(I-w), 

^-4V(4»».a»f  a»»(i-»r+-^4«4(I-'»)+)) 
*J^=r+y(4.»+2t2»»(i-»)l)±V(8»-i^a  »«(i-»)» 

-4y(4««-9iiyaiiii(i -»)•-+- "^+"4(l-J4)> 

ex  his  autem  quaternis  valoribus  alii  locum  habere 
nequeunt,    nifi    qui  ff  praebeant   pofitiiuim    et  imnus 

quam   bb.  A« 

Inueoto  iam  valore  idoneo  pro  /,  pro  puaflis  quae- 
fitis  p  et  4  ponantur  abfciffae  AP=/>  ec  AQ,—  tf.  ac 
ftatuatur :  — 

o^(/>p-r-^-in-^yc*Hr)C^#)-w/^ 
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eritqoe  kf-pq—^g  ;  hmcapc 

Zkf-zpq—^i3'     Supra  autem  habebamu* 

j.  A  , nf* 

A^-A/=o 
quae  tres  aequationes  additae  dant: 

Qiiare  vt  arcus  pq  praecife  fit  triens  totius  peripheriae, 
necefle  eft,  vt  fit  3p4=ff»  feu  pq~ -*/>  ™de  fit: 

hincque  porro : 

qq±*pq+PP-f+lff-MAM-flW'»f)+$ 
Fiet .  crgo  : 

q-p~&V(isb*+nf-6bbV(bb-ff){bb-nff)) 

q+p^iiVtefr  +  nf-ebbVibb-JWbb-nff). 

Quia  re&angulum  pqzz  —  iffeft  negatiuum ,  patet  bi- 
narum  abfeiflarum  p  et  ^  alteram  efle  pofitiuam  ,  alte- 
ram  negatiuam.  Cum  autem  fingulis  abfciflis  bina  cur* 
■vae  punda  relpondeant,  vtrum  conueniat  ex  valoribus 
V(bb—pp)  et  V(bb-qq)  fiue  fint  pofitiui,  fiue  negatiui, 
dignofcitur.  Eorum  autem  figna  ita  comparata  efle 
oportet,  \t  fatisfiat  buic  formulae. 

V/AA     -  -A  —  b*1[bb-ff){bb  — pp)— bfp j[bb - nfflbb— npp) 

Cafus  »=; 

57.  Prae  ceteris  hic  cafus  «zrj,  feu  bbzztaa, 
eft    notatu   dignus,    quod    hoc   folo   radicale  cubicum 

rationalt 
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jrationale    euadit.      ^Erk   fcilicet   ^a»»(i«-»)*=rj,  ct 
F—tfrVz",  vnto  R-}-Q==.o'et  R-Q=a£*y3; 
ideoqne  >Q=— £*V3 ,  et  R=-4-£*Va.     Cum  ian*  fit 
#=-P;±;V (PP-.a  Q )    et  ^-=-j-P-j::y(pp-2R) 
crit 

-fr=-Vs+(s+«V3)  et  :^=r+^3±y(3-aV3) 
Horum  quatuor  valorum  bini  pofteriores  funt  imagi- 
oarii  ,  priorum  Yjero  folus  pofitituis  locum  habet ,  ita 
Tt  fit : 

,/=W-y.3-hV(3-4- «  V3)) »  q»»a  Wnc  /<*& 
Cum  porro  pan&um  /  fupra  axem  ellipfisCB  exiftat, 
ttrk 

V(**-/)=:-*V(i-*-V3-V(3-MV3))  et 
V(**-»jf)=£V(a-}-y3-V(3-h*V3))  vnde 
y(^)(^-»/)=?7>/.(8+5V3-(3+-2y3jy(3+aV3)) 
fiue 

V{H-fftbb-nff) =-i^  (y(9-4-  5  V3)  -  ft-V3)- 

jCum  aunc  fit  jf=£*(V(3  -4-2V3)- V3),  erit 

'apf— -$**(V(3-4-ftV3)-V3)  e« 
Jtp  +  ^=-R**(3-jV{9-htfV3» 
ex  quibus  fit 

(tf-h/>)*=!  W(-4-3  4-V3  -V(3+*  V3)-iV(9+^V3 )) 
•     (*-p)*=;^-h3-V3-HV(3+2V3KV(9+*V3)) 
xt  radicibus  extra&is 

*+/>=^y(3-4-V3)(6'-aV(3-l-ay3)) 
^-p=^y(3-V3)(5-f-aV(3-l-fty3)) 
Torn.yiI.Nou.Com.  X  Hinc 


***   bBMQMT  TftfiOk  ET  SOtST>  ife 

ftiaft  to  JEb&dtibtis  d6<Ji*dlibuS  ferit 

£p-H#  ==* *>°a t4^P^>  Vt^f^ *»  S#**ftKH* 
$+#:f=    M?**3*d  !*        ^^Wt*^H 

«JUOS  YaiorcS  prt>  £  et  q  figilri  pttpefflodiHft  refert  ? 
atque  feX  forttiuk  V(bb^pp)  et  Vtyb^Hq)  foiiolaentf 
totelttgitu*  >  pua&um  £  infa  titesi  (Jfy  pn&dgm  f 
teia  fi$fe  «um  &pl  feteftt 
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DE 


AEaVATIONIBVS 

DIFFERENTIAUBVS  SBCVNDI 
GRADVS, 

Auctorc 
L.    EVLERO, 


/^™«um  qaaeftionum ,  <qua«  quidcm  io  jMoiM 
\J  fofcijpiuatur »  folutia  duabus  gonfiat  partibus,  qui*. 
xnm  altera  io  «o  verfatur,  yt  xooditiaaes,  quibus  quae- 
Jtio  determioaiur ,  ad  eequationes  analyucas  perducafiturj 
«juae  foiutiooem  ^ontioere  diouotur ,  jikera  yero  part 
in  ijpfa  Jjarum  aequationum  retojutiooe  «occupatur.  Si 
«quaeiftia  ad  JMatbefia  inixtam,  yel  ap^icatam  pertineat, 
jrior  pars  petesda  eft  ex  priaripiis .,  qnjbus  ifta  difcjU 
pJioa  .Mathematica  iooititur ,  ibwfcqoe  Jcicptiae  quafi  eft 
•piopria-;  ipan  .autem  ]pofierior  icmper  jid  Aoalyfin 
jpociun  »eft  jrefereoda .,  cum  xota  in  refolutione  aequatio- 
jwm  ^crfetur.  Jta  h  quacftio ,  vel  ex  Mechanica ,  vef 
«X  Kydrodynamica ,  vel  ex  Aftronomja,  fuerit  defumta, 
«x  giaocipus  cuique  liarum  difcjplinaruro  propriif 
quaeftioncm  primum  ad  aequationes  reduci  oportet, 
ttm  yero  iftarum  aequatiooum  refolutio  artificiis ,  quae 
quidem  ia  Aoalyfi  comperta  habemus,  voice  .eft  retis* 
qoeoda.  Ex  qno  firis  eft  manifeftum ,  quand  fit  mo- 
jncoti  AnaJ/fis  per  coDfta*  Mattofeos  partta, 

%  a  ».  fftor 


f*4  BB    AEQVATimiBVS' 

l.  Principia  autern  ferfe  omnium  Mathefeos    ajP 
plicatae  partium  iam  ita  funt  euoluta ,   vt  nulla- prope* 
modurrr  quaeftio    eo   pertinens    proferti    p6(fit ,   cuiut 
folutio    non    aequationibus   comprebendi    queat.       Siue 
enim  quaeftio  fit  de  aequilibrio,  fiae  de  motu  corpotum 
euiuscunque   indolis,    tam  folidofum,  quam  fluidorum,. 
cum  ab  aliis,  tum  a  me,,  principia  certiiTum  funtftabi- 
lita  ,  quorum  ope  femper  ad  aequationes  peruenire  licet:- 
atque  fi  corpora    eoelcftk    viribus    quibuscunque    in    fo 
inuicem  agere  ftatuantur ,   omnes    perturbationes ,    quae- 
inde  in  eorum  raotibus  efrrduntur,    non    difficulter    ad 
aequatiorres  reuocantur  \   ita  vt  fi  has  aequatkroes  refot- 
vere  valeremus ,    nihil  amplius  fupereffet,    quod  in  hfe 
feieotiis  defiderari    poflet.       Quocirca    omae    ftudiura , 
quod  in  Mathefin    confertur ,    vtilius    impendt    nequit, 
quaro    fi   in   limitibus-   Analyfeos   promouendis  elabo- 
remus. 

3.  Quoties  auterrt  proWema  ad    Mathefin   appli» 
catam  pertinen»  tractatur ,  rariuxne  in  aequationes  alge- 
braicas  incidimus ,    quarum    refolutio ,    etiamfi*   nondum 
vitra  quaitum  gradum  fit  perducta,  tamen  ope  approxi- 
rmtiouum  ita  exa&e  perfici    poteft^  vt    pro  perfe&a,1 
fit  habenda.    Perpetuo  autem  fere  deuoiuimur  ad  ^equa* 
tiones  diflerentiales ,   et  quidem    maximam   partem    ad 
differentiales  fecundi  ordinis;    principia-  quippe    mecba- 
nica  ftatim  diffcrentialia  fecundi  gcadus   implieant :    ita 
Tt  fine  Analyfeos  infinitorum  fubfidio,  nihil  fere-in    bis 
fcientiis  praeftari  liceat.      Cum    autem    in   refohitione 
aequationum  differantialkim  primi  gradus  non  admodum 
fimus  profetfi,   rnuko  minus  eft    mirandum,    G   aqjua 

nobls 


'  ^I 
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nobis  haereat ,  quatido  qmeftioner  ad  aequttiones  diffe- 
rentiales  fecundi  gradus  reducuntur.  Regulae  cnim', 
quae  prb  huiusmodi  aequationnm  refolutione  funt  in* 
ventae,  et  quas  rriihi  equidem  vindicare  pofium ,  ita 
funt  lirriitatae ',  vt  certis  tantum  cafibus ,  cjui  riori  ad- 
modum  ftequenter  occurrant,  iri  vfum  vocari  queantl 
Huiusmodi  autem-  regulas  plures  expofui  in  Comment* 
Acad.  Petrop.  et  Vol.  VII.  Milcell.  BeroL 

4.  Intefim  tamen  iam  faepius  ciusmodi  fe  mibf 
obtulerunt  cafus  aequationum  differentialium  feeundi  gta- 
dus,  quas  tametfi  ope  regularum  illarum  tractare  non 
licuerit  ,  tamen  alknde  earum  integralia  habuerim 
perfpe&a  ;  neque  vlla  via  directa  patebat  ,  qua  haee 
integralia  erui  poflent.  Huiusmodi  cafus  eo  magfe' 
funt  notatu  digni ,-  quod  comparatio  il&rum  aequatio* 
num  cura  f«s  integralibus  tutiffiroam  viam  patefacere 
videatur ,  earum  rcfolutionem  •  per  certas-  methodos  per- 
ficiendiv  In  quo  negotio,  fi  euentus  fpem  rron  fefelle^ 
rit,  rruilum  eft  dubium ,  quin  methodi  huac.in  fineni 
detectae,  multo  latius  pateant,  ac  nofttam  facultatem,  ■ 
aequatiemcs  diffcrentiales  fecuridi  gradus  tra&andi,  noa 
mediocriter  ptomoueanr.  Iis  ergo,  quos  hufusntodi 
fludia  iuuant,  non-  ingraturn  fore  arbitror,  0'  cafus 
Ulos  mihi  oWatos  commemorauero,  vt  occafioriem  inde 
adipifcantur , .  in  hac  parte  Aoalyfin  ampiificandi ,  turri 
vero  ipfe  methodos  exponam,  quas  horum  cafuum1 
contemplatio  mihi  fuppeditaiiit.  - 

5.  Primum    huiusmodi   efcerfrplutrt    iriiKt  occur- 
rit  ia   Mechanicae  meae    Tom.   I;   pag.   ^5.    vbi 

X  3  a* 
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*d  hanc  perueoi  iequationem  diderentulera  fecut>& 
$radas: 

in  qua  differentiale  */£  fiimtuai  eft  coaftans.  £ius  autem 
integrale  aliunde  aiihi  conftabat  «n  hac  for  ma  cootineri  ; 

«•4-« 

^'dp^i-b-pp)  *  -f-;Ci//=ro 

exiftente  ds*  =(i  -\-pp)dX*+  *pxdpdx+xxdp\  Yo- 
teram  dtiain  notare  valonem  huius  conftantis  C  efle 
=— (»-+-i)B.  Ihu  tum  temporls  operam  inutiliter 
perdidi  in  methodo  direda  indaganda ,  cuius  ope  iftam 
atquationern  integrafcm  ex  iUa  difierenifali  ftcundi  gta> 
dus  ernere  pofleoi  B  neque  vllura  irtificium  cagnituni 
Imc  dcducere  cft  «ifiim.  Caetetum  notari  conoenit,  in* 
«egcrle  hic  extubknn  tantom  efle  particutore,  qtifa  non 
continet  ^naatititena  cooftantem  *b>  arbitrfo  noftto  pen- 
demem,  quae  per  intsgpationetr*  eflet  intfodu&a, 
infra  autem  oftendam  ob  ttlem  «ofiftafittm  adiici  pofle 
Jnnusmodi  terminum  Ex*dp*+ 

«7.  In.aliud  Gmile  exemplum  incidi  an  opuicul»» 
ium  meorum  prima  coikdione  pag.  Sa,  vbi  motum 
corpomm  ia  fuperficicbus  mobilibus  fum  perfcrutatus: 
peroeai  autem  in  euoluriooe  certi  cuiuedsra  cafcs  ad 
hanc  aeqaationem  differentialcm  iecandi  gradus; 

r     •"*    j(Mttrr-H.t^-i)6u-»-iliii4» ° 

▼bi  differemiale  j/j*  fumtum  cft  conftans ,  litterae  gujbtt 
P,G,H,  MW  et  I  denotant  (quintitates  cotiftantes 
quascunque.      Nulo  moiio  tjnoque  hoias  aequaiion» 

inje- 
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Ifltegrale  eriicie  poteram ,  aliuade  autem  ooueram,  eiut 
jBtegraie  efle  3 

tjuod  quidcttt  ctiaiti  ert  particulare ,  et  quia  tatttopcrfl 
eft  compHcatum ,  tfiutto  ftimus  patet ,  quomodd  pcr  in- 
tcgrationerti  e*  illa  aequatiorie  etui  queat,  Beiocepa 
tcro  ttiorifttabo,  hdC  iotegrale  completum  teddi,  filoCd 

termbi  Vf^  »  adiiciatur  %?r ,  »ta  vt  C  defigoet  quan- 
titatem  Conrtantcm»  *  reliquis ,  quae  itt  aequatjone  diffe* 
fentiali  iecurldi  gradlla  inTunt,  pkue  non  pcndentetru 

f*  fteinde  etiam  alia  ptobiemata  tra^am,  perdu- 
&us  fui  a4  huiusmodi  acqudtionCs  di&ieatiakft  fecuttctt 
£tadus,  quarum  iutegtatio  noa  parum  licottdka  tide» 
batuf .  Veluti  huius  aeqUatioiu»  diffetentialw  fecuttdft 
gniduai 

frddrA-rdr^&sds* 
ftirnto  elemento  ds  cooftante ,  iotegrale  partfcuUre  quU 
detii  inucoi  fctfet 

rdr+nrds+nnsdszz* 
qoa*  qukfem  aequatio. ,  quia  binae  variabiles  r  et  t 
*blqufe   earunde»  dimenfiooutn  ,  per  mcthodum  a  me 
olirn  elhjbitam>  tra&iri  pofleti    Porro  jpoque  &  mibi 
t>btulit  haec  aequatio  difiercntio-diSirentialis : 

&s*{ass*+-  pi-t-  y)££rr(/r*~h  ar*«sWr 
HutotO  tlemeoto  4,»  conftante  ,.  cuta»  integrole  compte* 
tam  deprehtocU  effet 

fca-i&r'  -4-  *£*ty  -4-  afejj«±filr  ft  ttrr 

quod, 
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quod,  quojnodo  inde  elici  queat ,  haud  facile  patet 
Qqin  etiam  ipfa  aequatio  integralis,  etfi  eft  differentiaiis 
primi  tantum  gradus,  parum  aditinienti  afierre  videtur, 
x)b  infignem  varwbilium  implicatianem. 

$.  Haec  <juatuor  exempla  fufficiunt,  adoftendea- 
<3um  ,  plures  adhuc  methodos  deeffe ,  quibus  aequationes 
differentiales  fecundi  gradns  intcgrari  queaqt,  firnul 
autem^  quoniam  his  quidem  cafibus  integralia  conftant* 
de  earum  inuentione  non  efle  delperandum.  Equidem 
pqft  varia  tentamina  ,  quibus  has  aequationes  tra&aui,, 
comperi,  totum  negotium  eo  redire ,  vt  idonea  quaera- 
tur  quantitas  y  per  quam  iftae  aequationes  multiplicatae 
integrationem  admittant ;  tali  autem  multiplicatore  ia- 
vento ,  integratio  nulla  ampKus  Igborat  difficultate, 
Quemadmodum  enim  omnium  aequatioiram  differentia* 
lium  primi  gradus  integratio  £0  rcduci  poteft ,  vt  in* 
veftiganda  fit  funcftio  quaepiam  binarum  variabilium  * 
per  quam  aequatio  multiplicata  euadat  integrabilis ,  itt 
ctiam,  pro  omntbus  aequ^tionibus  differentialibus  fecundi 
gradus ,  hanc  regulam  non  dubito  tanqnam  generalem 
in  medium  gfferre ,  vt  ftatuam  femper  eiusmodi  fua- 
#ionem  variabilium  dari ,  per  quam  aequafio  multipti* 
cata  reddatur  integrabilis. 

9.  Loquor  autem  hic  de  eiusmodi  tantum  aequa* 
tionibus  ,  quae  duas  fblum  variabrles  inuoluunt,  et  quae 
iam  eo  fint  perduftae  ,  vt  differentiaiia  fupremi  gradus 
vnicam  dimeofionem  obtineant.  Ponamus  x  etj  efls 
ambas  variabiles ,  et  pofito  dyzzpdx\  dp  —  qdx^ 
dq~rdx>    dr~sdx7  e(c.  omnes  «equauQnes  jdifieren* 

wte* 
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tiates  cuiiisqne  gradus  ad  formas  fequentes    reduci    pofle 
conflat : 

I.  Forma    generalis    aequationum    difrerentialium 
primi  gcadus 

p—  funft.  (x  et  y) 

II.  Forma   generalis    aequatioaum    differ.    ftcundi 


gradus 


q—  fun&.  (xt y  et  p) 
III.    Forma    generalis    aequationum    difier.    tertii 


gradus 

r—  Func"t.  (x,  y,  p  et  q) 

IV.    Forma    generalis    aequationum    differ.    quarti 
,  gradus 

j=rfunc"t.  (xtyt  p,  q,  et  r) 
et  ita  porro  de  fequentibus  altiorum  gradaum. 

10.  Cum  igitur  propofita  quacunque  aequatiooe. 
difFerentiali  primi  gradus  pzzfundt.  (x  et  y) ,  femper 
detur  eiusmodi  fundio  ipfarum  x  etyt  per  quam  illa 
aequatio  multiplicata  reddatur  integcabilis ,  etiamfi  faepe 
numero  hanc  fun&ionem  affignare  non  raleamus  •  nul- 
lum  eft  dubium ,  quin  etiam  pro  aequationibus  diffe- 
rentialibu»  fecundi  gradus  ^zrfunct.  (x,  y  et  p)  eius- 
modi  rnultiplicator  exifht ,  qui  eas  reddat  integrabiles , 
ideoque  ad  differentialia  primi  gradus  reducat.  Iam 
vero  hic  cafus  diftingui  oportet,  quibus  ifte  multipli- 
cator  vel  binarum  tantum  variabilium  x  et  y  fundio 
exiftac,  vel  infuper  quantitatem  />,  feu  rationcm  diffe- 
rentialium  \\  inuoluat:  ob  hoc  enim  difcrimen  ipfi 
mnltiplicatoris  inuentio  modo  facilior,  modo  difficilioc 
Tom.VILNou.Com.  Y  euadet. 
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euadet.  Cafus  autem  euolutn  facillimus  habebiturv  fi 
multiplicator  akerius  tantum  variabilis  folius  fuerit 
fundio. 

ix.  Si  igitur  litterae  P.  Q,  R,  S,  T  fiimantur 
ad  defignandas  quascunque  funclnones  iplarum  variabilium 
x  et  yy  (equentes  ordines  fimpliciores  multiplicato* 
rum  pro  aequationibus  differemialibus  fecundi  gradus 
conftituentur : 

\  Multiplfcator  ordinis  primi  ..P  , 

Multiplicator  ordinis  fecundi . .  ?dx+Qdy 
Multiplicator  ordinis  tertii  . .  ?dx*+Qdxdy\Rdy* 
Multiplicator  ordinis  quarti  ..?dx'+Qdx'dy+Rdxdy*+Sdy 

etc. 

Hi  quidem  (unt  ordines  fimpliciores,  quibusp— j|,  vel 
ad  nullam,  vel  ad  vnam  ,  velduas,  vel  trcs  dimenfiones 
alfurgit :  fkile  autem  colligitur  fieri  pofle  ,  vr  lutera  p 
vel  per  fractiones,  vei  irrationalia,  vel  adeo  tranfcendeo- 
tia ,  muttiplicatorem  afficiat ,  cuiusmodi  cafus  ingentem 
v  campum  nouarum  imieftigatiomim  aperlunt.  Hic  qut- 
dem  tantum  in  fbrmis  expofitis  verfori  conffitur ,  quit 
eae  fufficiunt  exemplis  allatis  expediendis,  fimulque  aos 
ad  aequationes  multo  generaliores  earum  ope  refoiubifes 
manuducent. 

12.  Propofita  ergo   aequatione   quacunque  diflfc- 
"'  lentiali    fecundi  gradus  ,   q  r=  fiincl:.  (x,  y  et  p) ,    quae 

fumto  dx  cooftanti  ad  hanc  fbrmam  redigetur  <f"4/r<ft* 
fan&.  (Xy  y  et  Jj) ,  tentetur  primo  multiplicator  pri~ 
mae  formae  P»  num  eius  ope  integratio  fuccedat?  fin 

minus-, 
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minus,  fumatur  multiplicator  fbrmae  fecundae  Vdx+Qdy^ 
qui  nifi  negotium  conficiat  ,  recurratur  ad  multiplicata* 
rem  formae  tertiae ,  tum  quartae ,  etc.  mox  autem 
colligere  licebit ,  \trum  per  fadtores  harum  formarum 
integratio  abfolui  queat,  nec  ne  ?  quo  pofteriori  ca(u,  ad 
formas  magis  complicatas  erit  confugiendum ,  ac  dum- 
modo  huiusmodi  calculo  fuerimus  afiueti,  facultatem 
nobis  comparabimus,  pro  quouis  cafu  oblato  idoneam 
multiplicatoris  fbrmam  dignofcendi :  ad  quem  fcopum 
euolutio  propoGtorum  exemplorum  erk  accommodata. 

Problema     i. 

13.    Propoflta     aequatione    diflferentiali     fecundi 
gradus : 

*ayddy—4ady*—y*+*dx*(i  -\-xx)~z=:o 

m  qua  differentialc  dx  fumtum  eft  conftans,  eius  inte- 
grale  inuenire. 

Solutio. 

Fa&orem  prirnae  formae  P  tentanti    mox   pate- 
bit,  negotiuro  non  fuccedere,  njfi  fit  »rr  — a,  quoqui- 
<km  cafu  foret  P=^V-  et    aequationis    '*?  Jt~'ad* 
-  (T^TTT^o  =  °  integrale  cfiet 
^  +  v(^^)  —  a<*xi  denuoque  integrando  haberctur 


xt 


-~-f-V(i-+-**)=«*-r-fr 

ita  \t  hic  cafus  fpecialis    nullam    habeat   difficultatem. 
In    genere    igitur    pro  Talore  quocunque  exponentis  », 

Y  2  tentetur 
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tentetur  fadfcor  formae  (ecundae  ?dx-±-Qdyy  et  aequa- 
tione  ad  hanc  fpeciem  redu&a 

^addy-^JH-^dx^i-^xx)*  =0 
produftum  erit :  ' 

-H  2  a  Vdxddy-  «&£*£-? y^dxKt+xx) ^ 7 

+2aQdyddj-t°&£-Q?t+*dxtdy(i+xx%?b 

quam  per  hypothefin  integrabilem  efle  oportet.  Duo 
autem  primi  termini ,  qualescunque  P  et  Q  fint  fun- 
ctiones  ipfarum  x  et  y ,  nonnifi  ex  differenciatione  ho- 
rum  *a?dxdy-\-aQdy*  oriri  potucrunt  \  vnde  ha- 
bebimus 

Primam  partem  integralis  zaVdxdy-i-aQdy*. 
Huius  ergo  diffcrentiale  fubtrahamns  a  noftra  aeqttatione 

et  ob  d?=dxl£)-\-dy{£);  dQ^dxtil+dyfif), 
aequatio  ordinata  erit: 

<rpy>++dxKi +*#)~  -Qjn^dx*dy(x  +XX)*?-  '&*&  -  tS&l 

•-*adx*dy(i-*)-2adxdy(li)-ady>(¥*;)f 
-adxdy*id£) 

quae  ob  dx  fumtum  conftans  nullo  modo  integrabilis 
efie  poteft ,  nifi  termini  per  dy*  et  iy*  ane&i  feorfim 
fe  toliant.    Neceffe  ergo  eft ,  fit : 

f-t-  (dg)=o,  feu  4Qdy+ydy(dfi)=o 
et^-r-2(£|)-t-(&)  =  o 
Iam  Yt  ex  aequatione  priori  valorem  ipfius  Qeruamus, 
(peftemus  x  vt  conftan»,  eritque  ij&f^  —  dQ,   de- 

notat 
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norat  enim  dy(^)  incrementum  ipfius  Q  ex  folius  y 
variabilitate  ortum ,  vnde  cum  fit  +Qjty-{-j'dQp~o, 
obtinebimus  integrando 

Qj*zzK  functioni  ipfius  *  tantura 

ita  vtfit<£=r-£  et  (j?-)=p(^) 

vbi  (j*)  erit  fundtio  ipfius  x.  Nunc  in  altera  aeqOa- 
tione  quoque  x  fiimatur  conftans  ,  fictque : 

quae  per  y  multiplicata  et  integrata  dat : 
*P^-J(-ni)  =  aL,ideoque 

vbi  L  denotat  funftionem  ipfius  x  tjrarum.      Deftructis 
ergoiftis  membris,  ob  (Ji)=£(r£H-3»(Mr)  «nt 
altera  pars  integralis : 

-•"*'/(&  (fe  +  ^l&J))- 
quae  cum    conftet    duobus    membris ,   pro    priori    efle 

debet  Lio,et  membri/(i+**) » (Ij^dx^J+Kfdj) 
integrale  erit  (i,+w)  • .  Supereft  ergo  vt  red- 

n— i 

^i/^-^KCi+x*)  •  ,  feu  a(»-i)K*</*=(»-i) 
^K  (1  •+  **). 

Y  3  Atque' 
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Atquc  hinc  elicitur  K=i -+-**;  ita  vt  ^lterius  partis 

iotegralis  membrum  prius  fit  --^j^tfa^i+xr)  *  : 
at  membrum  poftcrius  ob  Lz=:o  ct-(a^r|=:a  fiet 

,    ±  rdy  adx* 

—  zaax  J y$   — ~5J" 
cuius  integratio  cum  fponte  fucceflcrit ,  toturn  ncgouum 
cft  cOnfe&um,  et  integralis  pars  altera  crit : 

Cum  deinde  fit  L-o  et  K  =  i -4- **,  erit  (a^jrraj:, 
hiricque  fiet :  P=Jt  et  Q^1^;  ex  quo  integral» 
pars  prima  habebitur 

tQxdxdy     .     a(i  -f-xx)  dy* 

~'1   yi H    ~ ~y* 

Quocirca  aequationis  differentio  -  diflerentialis  propofitae 
adhibito  tcrmino .  conftantc  Cdx*  integrale  completum 
crit: 

g^^!?^4,*JfcgMg i-Y^dxHi+xx)  *  ~Cdx*- 

yy  ^    ^5     ^       jy4  fl-+-*fc/  v  '  * 

feu  per  j>4  multiplicando  : 


71-4- 1 


JLjf*-*dx*(i+xx)  -  ~a(yydx*+ixydxdy+(i+xx)dv~)-Cy*dx% 
quod  egregie  conuenit  cum  eo  ,v  quod  ante  per  metho- 
dum  indiredtam  eram  aflecutus. 

Coroll     i. 

14,  Acquatio  crgo  differentio-differentialis 

zaddj-Ajf*  -J^dx*  {t+xx)*  zzo 
iotegrabilis    redditur,  fi  multiplicetur  per  hunc  fa&orem 


x  dx  (1  •+- * x)dy 

'  qui 
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qtri  fi  aliunde  cognofci    potuiflet ,    integratio    Gne    vlla 
diflicultate  perfccta  fuiflet* 

CorolL     2. 

x$.  Viciflim  ergo  (i  aequatio  integralis    inuenta 


iyyi[x*+*axydxdy+a(,-hxx)dy*       t      yiH-i^Wi-i-w)    »    ~QdX* 
y*  n-j-i-7  v  ' 

femto  clemento  dx  couftante  differentietur  ,  quo  pacto 
conftans  C  ex  calculo»  egreditur ,  differentiale  erit  diui- 
fibile  per  hanc  formutaro  ^  ^^f?— -|  ^u  hanc 
xydx-\-(i-hxx)dy,  et  diuifione  inftituta  ipfa  demum 
aequatio  diffcrentio>-differentiali&  ptopofita  proueniet. 

CoroIL    j. 

x6.  Si  aequatio  propofita  per  ^p—  multipli- 
cetor ,  \t  habeatur 

za{ddy-*\y-)  *^  -r^(i  -t-xx)  '=  o 
muttiplicatot  eam  reddens  integrabilem  erit : 

jf*£s+djV{i-*-xx)  =  d.jV{t  +  xx) 
Qwre  fi  ponatur  /V^+wj^z,    baec    obtinebitur 
aequatio  ; 

**W  »-f-we)*     4a^+xx)*.*axdx£zi>±**  -.****—  ZndX*—0 

quae  per  ^multipUcata  integrationera  admittit*  Erit 
cnim  integrale  : 

adz«(.-»»xxg    ,     •**  _•  _L_*n-H'  ,/*»  =  C  dx*~ 

CoroE 
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Coroll.    4. 

x%  Hinc  ergo  patet,  quomodo  per  idotieam 
(ubftitutiouem  integratio  fubleuari  queat;  cum  enim. 
aequatio  propofita  per  fubftitutionem  y=zVi,^_x^  in 
hanc  pofteriorem  fbrmam  fuerit  transmutata,  non  am- 
plius  fbret  difficile  integrationem  pcragere.  Sed  praeter* 
quam  quod  talis  fubftitutio  non  facile  occurrat ,  fi  mul- 
tiplicator  fuerit  ordinis  tertii,  vel  aitioris,  huiusmodi 
redu&io  ne  locum  quidem  habere  poterit. 

Scholion. 

18.  In  hnc  (blutione  vfus  fiim  fingulari  fpecie 
calculi,  qaa  ad  plurium  litterarum  introductionem  vi- 
tandam  diffcrentiale  fundionis  P  duarum  variabilium  x  et 
y  expreffi  per 

vbi  more  iam  fatis  vfitato,  dx(j^)  denotat  incremes- 
tum  ipfius  P  ex  foia  variabilitate  ipfius  x  oriundvira , 
et  dr(i*)  eius  incrementum ,  quod  ex  variabilitate 
folius  y  nafcitur  \  conftat  autem  haec  duo  incrementa 
addita  praebere  completum  differentiale  ipfius  P  ex 
vtra  variabili  x  et  y  natum.  Hinc  fbrmulae  (jj|)  ct  (J|) 
denotabunt  functiones .  finitas  variabilium  x  et  r»  quippe 
quae  per  difierentiationem  omifiis  differentialibus  haben- 
tur,  ita  fi  fit  P=;V(i+^),  erit  <H)=yirSs> 
«t  (-ft)~V(i-\-xx).  Tum  vero  cognica  altera  paite 
huiusmodi  differentialis  veluti  dx(jrx) ,  ipfc  quantitas  P 
inde  <x  parte  cognofcitur.     Speclata  enim    foia    x   vt 

variabili. 
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variabili  erit  P  :=:/</*  (£|)+Y,  denotanre  Y  funcTiooem 
ipfius  j  tantum  ,  atque  ex  boc  fonte  in  folutionc  valo- 
res  quantitatum  P  et  Q  determinaui.  Maoifeftum  eft 
quoque ,  fi  K    fuerit    fun&io    ipfius   x    tantum ,    tum 

A  JC 

dx{i~x)  eius  completum  differentiale  iam  figriificare ,  ita 
vt  fit  </*{j^)rr«/K:  porro  autem  haec  fcriptio  (4ei) 
denotat  idem  quod  (*t~— '),  feu  fi  ponatur  (s~)zzkt 
erit  (-*&)  zz.  (<n).  Erit  enim  pariter  k  func"tio  ipfius 
x  tantum  ;  ita  fi  fit  K-V(i+w),  erit(g^)  zz  ^(t%x) 
«  (t£)  —  u+xxw+xxy  hocquejnodo.  vlterius  pro- 
gredi  licebit,  vt  fit  (3^)  ==  (^^^35  >  atquehacc 
ad  intelligentiam  tam  huius  folutionis,  quam  fequentium 
annotalfe  neceffe  eft  vifum.  Caeterum  confideratio 
huius  folutionis  faciJe  deducit  ad  fequens  Theorema 
generalius. 

Theorema     1. 

19.  Ifta  aequatio  difFerentialis  fecundi  gradus,  po- 
fito  dx  conftante , 

intcgtabilis  redditur,  fi  multiplicetur  per  hunc  ftctorem : 

(fi-\-yx)dx       (a-^-z^x-\-yxx)dj 


(w-ijj'8"-'  J*m 

atqne  aequatio  integralis  erit  : 
ay  ydxH  a  (m  - 1 )  a  (§+yx)jdxdj*  (m- 1  )■  a 'a+zfix+yxxyij* 

zlm-iyj"* 

vn — *vim*~l  d  X1  n— iin-4-i 

-+- ,,a,  +  I  <«H-«p*-t-Y**)  —  *  z=.Cdx\ 
Tom.VII.Nou.Com.  2  Coroll. 
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Corol  1.     I. 

20.  Si  fuerit  n  —  i  ,  prodibit  ifta  aequatio  difls- 
rentialis  fecuodi  gr  'dus  : 

,  ,        mady*      ,  y  d  x* 

aaay y~  -+-  (a-*-:-p*-*-7*-)»  —  o 

quae  ergo  multiplicata  per  (^7^i^-.+ jr/ — — 

fit  integrabilis,  eius  integrali  «xiftente  : 
ayyvdx^+iKrn-i  )a(p+yx)ydxdy+(m- i  }*a(a+2fix+y  xx^dy* 

'     n(m—  i^j2** 

.- — —  C</#* 

2  (m-i)y*  w(a-r-  2  (3*-+-  y  xx) 

C  o  r  o  11.     2. 

2i.  Pofito  »-i=jui,    fi  ftatuamus  yzzeJvix, 
aequatio  noftra  fiet  diflerentialis  primi  ordinis: 

adv-i*.avvdx-+  (S^ig^yxW*  —  ° 
cuius  ergo  integralis  erit 
ayyydx*+-2  \t.a  {$+yx)  ydxdy+ix.*a(a.-\-zpx+yxx)djt 

feu  pro  r  valore  fuo  fubftituto 

=  2jji|jiC^'te. 

Coroll.     5. 

22.    Statim    ergo   aequationis   differentialis   pro- 
pofitae : 


«rf0—p.0«>o<fc+(»+.,0  *%«*)■  ~=o 


pofito 
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pofito  C  — o,  habemus  aequationem  integralem  particu- 
larem  ,  quae  eft  : 

o-ay+  2jx*((34  yxye-+p.ta(a+*$x+yxx)w-  ^^x^yf» 
ex  qua  per  methodum  a  mc  alias  expofitam  integrale 
completum  erui  poteft.  Quin  etiam  ,  fi  illa  aequatio 
difierentialis  per  hanc  fbrmam  integralem  diuidatur , 
integrabilis  reddetur. 

ProbJema    2. 

23.     Fropofita     aequatione     differentiali     fecundi 
gradus : x 

ddy     , adx* __ 

y     "+~  («t  -+-  2$x-+-yx±-i-cyyi'*  — ° 

In  qua  dififerentiale  dx  fumtum  cft  conftans ,  eius  inte- 
grale  inuenrre. 

Solutio. 

Tentetur  iterum  integratio  pcr  Cictorem  Vdx+Qdyt 
ac  pofito  breuitatis  gratia  a+- zfix+yxx+eyy-Zy 
connertatur  aequatio  in  hanc   fbrmam  : 

,  ,      ,    ayd  x*  ^ 

ddy+zz-~  ° 
quac  per  ?dx+-Qdy  multiplicata  praebet: 

?dxddy+-Qdyddy+^-^-+a-^^=:o. 

Quae  ctim  integrabilis  efle  debeat ,  dabit  ftatim 

I.  primam  inUgralis  partem  z=L?dxdy-\-lQdy* ; 

fupereft  ergo,  vt  integrabilis  reddatur  fequens  expreffio : 

-Uf(fi)-UxdyK£)-+^^+-^ 
9   -dxdy{d4)-dx'dy{&). 

Z  z  Primum 
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Primum  ergo  neceffe  eft,  vt  fit  (33  )— o  ,  vnde  fit  Q 
funftio  ipfius  x  tantum ,  quae  fit  Q=K;  tum  vero 
etiam  termini  dy*  inuoluentes  deftruendi  funt ,  ex  qui- 
bus  fit : 

/<*K\    1     _.  tir\ 

(ry)+*  (t*)=o 
feu  fumto  folo  y  prq  variabili : 

cuius  integrale  eft 

p=L-s.r(ft) 

denotante  L  quoque  fiinctionem  ipfis  x.    Quare  ob 

Idx' —  Idxi       iAi*«  ^ 

et  </#  fumtum  conftans,  akera  pars  integralis  erit: 

«     raKydv wf  y<J^ 

vnde  pro  integrali  nafcitur 

ideoque  debet  efle  : 

a£.(Ldx-lyd¥L)z-±.  CM-^WBH^rgKgfetflEg 
feu 

_vI^_f#-i<«y>^/Ifc*K^^ 

vel  «^Ly_/jcz-:«K-/A*(p-r-yji;>— J<?</K(a-r-2p^-r-Y_a»r) 
Perfpicuum  ergo  eft,  eife  debere 

L:__:o  et  Kr-ra-r-apAT-f-yx*. 
Quare  ob  (^r)  =  2  y  erit  • 

III.  vkima  pars  integratis  -=z-\-\yyydx\ 

Cum 
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Cum  igitur  fit : 

Pr-rip  +  V*)  et  Q  =  *-f-*(3*-t-Y** 
erit  nofler  multiplicator  : 

—ydx(fi-{'yx)-t-dy(a-\-&px-+-yxx) 
et  integrale  quaefnum  habebitur : 

-ydxdy{p+yx)+yy{a+2px+  yxx)-  %+fj£^] 
-*-lyyydx*  —  Cdx' 

At  fi  ponatur  Czz"^-+-Ct  erit  hoc  integrale  : 
lyyydx*—ydxdy{$  -+  yj;)+j<//(a -\-*$x-t-yxx) 

,  ayydx* «  .  •, 

Quae  forma  conuenit  cum  ea  ,  quam  fupra  exhibui. 

Theorema     2. 

24.  Ifta  aequatio  diff.rentialis  fecundi  gradus  po- 

fito  dx  conftante 

ayn  +  *dx* 
ddy  -+- n±JL  =  o 

.   (a-f-2(3*+Y**-+-W)  * 

integrabilis  reddetur  per  multiplicatorem  : 

— y  dx  ((3  -h  Y  *)  -+-  «>(«  •+-  2  (3  *  -+-  y  x  x) 
et  integrale  erit  : 

\  yyy  dx'-y  dxdy{$  ■+-yx)-\-l  dy7{a  +-  2  $x-+~yxx) 

ayn+'dx'  , 
■> , . ,  =  Cdx\ 


.    (n-t-2){a.-t-2$x-i-yxx-t-cyy)  ' 

CorolL     1. 

2$.  Cafus  problematis   nafcitur    ex   Theoremate 
hoc,  fi  ponatur  »=o.     Ceterum  integrale  in  Theore- 

Z  3  mate 
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mate  exhibitum  fimili  modo  elicitur ,  quo  folutionem 
problematis  expediuimus ;  vnde  fuperfluum  foret  eius 
demonftrationem  adiicere, 

Coroll.     2. 

26.  Si  ponatur  czzo,  cafus  habebitur ,  quem 
€tiam  ex  Theoremate  primo  deriuare  licet ,  fi  ibi  po- 
natur  m~o.  Dum  enim  pro  a  fcnbitur  %  et  »-f-x 
loco  n\  integrale  ibi  datum  perfede  congruit  cum 
hoc ,  quod  i(lud  Theorema  fuppeditat  pro  cafu  c~o. 

C  o  r  o  1 1.     2. 

27.  Hoc  autem  Theorema  adeo  primum  in  fc 
comple&itur  :  aequatio  enim  primi 

>  *  -i- 

fi  ponatur  yzzzl~m  abit  in  hanc: 

feu  °4^+«,~m^v*(«--H2(3*-t-V*'*)  lW:~"   =0- 
Quodfi  iam  ftatuatur  "-^^-«+i,  vt  fiat  »zi-»(«i-i) 
aequatio  haec  abibit  in  iftam  fbrmam : 

qune  eft  cafus  particularis  praefentis   Theorematis  ,     ex 
quo  quippe  nafcitur  ,  ponendo  c—Q. 

Coroll. 
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Coroll.     4. 

28.  Praefens  ergo  Theorema  latiffime  patet,  atquc 
clusmodi  cafus  difficillimos  in  fe  compleditur,  qui  nullo 
alio  modo  refolui  pofle  videntur.  Si  enim  e~o  , 
fortafle  reperietur  methodus  negotium  conficiens  ,  pro- 
pterea  quoi  variabiles  non  funt  inuicem  permixtae  :  at 
fi  c  non  ~o,  ob  permixtionem  variabilium  nulla  me- 
tnodus  cognita  hic  cum  fucceffii  in  vfum  vocabitur. 

-  .       CorolL     5.    , 

29.  Cafus  hic  imprimis  notatu  dignus  hic  occur- 
rit,  fi  azzo,  prro^  y^czzi^  quo  habetur  haec 
aequatio  : 


af+*dx* 

ddy-^r T^T=  ° 

ixx-+-jj)  3 

cuius  ergo  integrale  eft : 

ay*-*"dx 
i{jdx-xdjf-±-± = n^  =Cdx* 

(»-*-*)(#* -hjy)  * 

Fooatur  jzr.uxi  €rk  ydx—xdjzz.—xxdui  fietque  in- 

tegrale : 

atr-*-*dx*  _, 

lx*du*-\ -——Cdx* 

(»-f-a)(H-«a)   * 

n-+-* 

ix       du(i-t-uu)  *  " 
ideoque  ^  rr:  .  n-*-» 

<joae  ob  variabiles  leparatas  denuo  integrari  poteH. 

Scholiaa. 
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Scholion. 

30.  Hic  quoque  multiplicatoris  forma    fubftitutio- 
nem    idontam  praebet-,    cuius  ope  aequatio  differentio- 
differentialis  in  aliam  tra&atu  faciliorem  transformabiturr 
Statui  fcilicet  'oportet 

Hanc  vero  ipfam  fubftitutionem  fuadet  formulae  indoles 

(a-h*px-{-YXX-i-ejj)    * 
quia  hoc  padto  vnica  variabilis   in    vinculp    relinquitur. 
At  per  hanc  fubftitutionem  ipfa   aequatio    multo    magis 
fit  perplexa,  ita  vt,  etiamfi  per  fadorem   fimpliciorem 

dz(a-{-2  (3.V-+-  yxxT  nc*  fntegrabilitatem  reuocetur, 
id  tamen  minus  patcat.  Verum  fi  multiplicator  fuerit 
ordinis  tertii ,  feu  altioris ,  ne  huiusmodi  quidem  fubfti- 
tutio  commode  inueniri  poteft,  vti  in  duobus  reiiquis 
exemplis  vfu  venit. 

Problema     3. 

31.  Propofita  aequatione  differentiali  fecundi 
gradus : 

yyddy-\~mydy*—axdx* 
in  qua  differentiale  dx  fumtum  eft  conftans,    eiiis  inte- 
grale  inuenire. 

Solutio. 

Qiiia  multiplicator  neque  primi  ,  neque  fccundi 
ordinis  fiiccedit ,  ex  ordjne  tertio  defumatur.  Perdufta 
ergo  acqiytione  ad  hanc  fbrmam  : 


*#-*-=;"' -^  =  o 


y  yy 


multi- 
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nniltiplicetur  ea  per  Prfjr* -rh  *  Qdxdy  -f-  3  R *[?%  vndc 
itatim  habebitur; 

I.  /rtota  jwrj  it&gralis  VdxTdj^fyfx4f*^R<ly* 
et  integrando  felinquirur  faaec  forma: 

~""    9y  jj  yy 

~*  1  ^^»»43?    t_  »™QJ**y*  -  jm*ty* 

Haec  autem  1brma  Integrabilis  tfle  nequit ,  nifl  mem- 
bra  ,  quae  <r>%  dy*  et  <s[y4  implkant  t  deitruantur.  Pii- 
mum  «rgo  pro  dy*  habebimus; 

^^l)=zx>,  feu  WRJyzrydR; 
^W  x  fiunirur  pro  •conftatrtt ,  vnde  flt  Rrslt>**i:>  <Se- 
notante  K  fonctionem   ipflus   ar  tantum ,   ficque  «rit : 
<J?)==/ *(£■;).    lam  j*o  «deflwaioBB  tenniaorum  4f 
continentium ,  £et ; 

feu  fumto  x  conftante; 

«joac  diuUk  pcr.j.'""|v  et  integrata  dat: 


-Q  «  ^    «'K- 


Sunota  denuo  L  pro  functione  ipfius  ar,  ita  Vt  & 

( ft)  =y  $>)  -  ^ /*■*'<£*).: 
Tom.VII.Nou.Com.  Aa  Xkflm- 
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Deftruantur   denique   etiam   termini  iy*    continentes, 
vnde  prodit : 

-  3  <*  Kjr—  '  •■*-**(!&)>  +  ^r9*"  fSSh 
quae  fumta  x  conftante  per  ydy  multiplicata  praebet: 

-\-m?dy-yd?=:o 
quac  per  J(1M",  diui^a  et  integrata  dat: 

— -m-f-M  =  0 
/"  . 

denotante  M  fundionem  ipfius  x  tantum.     Ergo  fit 

P=M/»-^K^-'-^J^^^ 
ideoque 

H-n=^r  "-*■'<££>. 

Nunc  termini  -*•**£* *'-i*Wi&) .  integrati ,  * 
pro  conftante  fumta,  fuppeditabunt 

II.  aheram  integralis  partem : 

t  ,ttu*.,/ddL.         i ,«+,1*!*^. 

Huins  ergo  differentiale-pofito  y  conftante  fumtum  ae- 
quale  efle  debet  refiduae  parti  ~a  ^  *  :  imde  per  i*4 
diuifo  habebimus  fequentem  aequationem : 

Mxy 
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<4il)=.  fcnctioni  ipfius»  xrr;  (f|).  •-•!,.•. 

Hic  iam  fmgulae  diuerfae  ipfius  j  poteftates  feorfim  ad 
nihilum  redigantur ,  et  jqftia  -y1—  ?  et j'  f  — .*  lemel 
occurrunt,  nifi  fit  vel  wj^a,  vel  >»— t,  habebimus^ 
M=o,  etK=ro;  et  fupererunt  tantum  termini  per 
L  affedi,  inter  quos  folitarius  eft  >*"m '"•"  * ;  rote  effe 
debet  (JJ)  =  o,  ideoque  L=a-t-a(3*-l-YX*,  reliquT 
pr/B.*,  affe&i  dant:   .  : 

—  jaxtPH-JVx)      pi(a>4.»Py+.V»x).     »««Cg.-te.Qr«). - 

_    I  ""  "  '•  'm —  '   """*  **■      ^- — =0« 

Hinc  debet  effe  *-o,  et*  2g^^.4^J^=Q. 
Quibus  conditionibus  iu  genere  fatisfieri  ,nequit j    coniH- 
tuendi  ergo  fimt  cafus  fequentes:    /_..'",...    ^    »  •„  . 
I.  Si  otzro,  et  ymo,  ftet  /%=^  J,  fy  Tt  aeqttario ... 
^propofita  fit:  .  f  _  '  '        . 

yyddy-lydy*z=axdx* 
feu 

Cum  igitur  fit  Rzro,  L=#,  M  =  6,4rit:  '••- 

R=o;  Q=f ;  et  P=-a 
«t  nofter  multiplicator  erit:  -atfx*-*-1—^ 
ideoque  integrale  quaefitum : 

Aa  a      '  "  "    '  ftu 


/• 


fcfl  per  dx  dwidendo 

:     axxW-j-xjJji-ijjdxtfy^Cjjdx* 
II.  Sit«r=d;  (Jrro;   erk   «rr-f;    et  jeqaatto 
diflfeucntio-difiereBtialis  prqpofiu  : 

_?„»_■     *4>*  __  ««<»**  _«.  _* 
Cum  ijptur  fit  K=ro,  L___jr*,  et  M-=o,  erit 

'     R__=o-,  Q=**7  V9  ?z=~ifxf 

tade  nofter  maitifliicacDr  fiet  c 

■  .         ?  —* 

.     -^W+a**/  *dxd$ 

ct  integrale  quaefitpm 

feifc  jjet  -&j;  tftttdeado,.  «t  y  f;  aiultaphlamd^ 

IH..  Aote  Tero-  iam  duos.  cafus.  coajrnernorauiraus  % 
quibus  eft  Tet  «—*,  vel  «_=.*_  Sit  ergo.  primo. 
«*__:_.  etaetyiacio propouti  '»  ' 

ac  fieri.  debet 

mde  obtiuemns  Mr=6;  N _=- 3 aaJK xxdx;  et    ^ 
-.*|)-aL=o;  *.fi&+l<$-a 
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Ws  conditionibra-  fitisfitK  fi  fumatur  r 

-  L=o;  K=i  ;  M=o;  ct  N3-<r*xr 
-rode  £t:  Rs/i  <£=»;,  P=-^«*jr»» 
Qtttt  oofter  mtijtiplicatot  erit  s 

-  3 arfdx*-*-  37*  V 

tt  rategwle  quaeRmm  t 

IV.  Sit  iam  «=  2,.  Vc  aequatic*  noftra  fiat 

»  •■ ,    ,    * dy*       axix* 

ac  fitibfieri.  debet  huic  aequationi  * 
(^J^aMx^alixxr-t^y^axy^y^jii^)  ^ 

Erit  ergp.  N=«/M*^  ac  ftatui  potcft  L=  o ;  K = o ;, 
M=*„  Tn*t  fit  N=l***v   Hiuc  ven>  fit:: 

R=oj  Q=o;,  P=jT 
i&  vt  muWplfcator  futurus,  Gtjdxr*  et  inte§ale~ 
jjixr*y—i*xxix*~Qix\  fen 
*jjdj-axxdx~Qdx;. 

Coroll.     r* 

-t»i  Cafi»  ergp  vkimus,  quo  «=*,  eftnmniarm 
fecillimus,  cum  per  multiplieatoreni  adeo  prirai  ordt- 
nis  confici  poffit,  quin  primo  intuitu  aequationis- 

jjddj-\-ijdj%z=.4txdx% 
integrale  jjJj=H*xxJx+CJx  patet..    Cafa*  autenr 

primus  et  feundus,  quibus  eft  »=-*  et  m—*-*  P« 
K^rr-  At3  multt. 
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multipliatorem  fonnae  fecundae,   ob  R-z:o,    refblui 

potuifient. 

CproU    2. 

%  33.  Solus  ergo  cafus  tertius,  quo  eft  fiitri,  re- 
fblutu  eft  difficillimus ,  quia  requirit  multiplicatorcm  fbr- 
mae  tertiae.  Quare  notetur,  fequentem  aequationcm 
difTerentialem  fecundi  gradus 

yyddy+-ydy*—axdx*z=o 
integrabilem  reddi ,  fi  multiplicetur  per 

Zjdj^—zaxdx* 
et  integrale  effe : 

J'4j'-Z  axjydxtdj+ay'dx*+aax'dx'z=:CJx,> 

Coroll.    3. 

34«  Forro  autem  notandum  eft,  hanc  expreffioaem 
in  rres  ftftores  fimplices  refolui  pofle.  Si  enim  pona- 
tur  breoitatis  gratia  azc'  et  ft=-,-=fc~retK=S-2=7=s, 
aequatio  haec  integralis  ita  repraefentari  poteft: 

i jdj+-eydx+c*xdx)  (ydy+\x.cydx+vc%xdx)  (ydy 

vcydx-\-\i.c*xdx)zz.Qdx', 


,  Coroll.     4. 

35.  Hinc  fi  conftans  C  fumatur  rro,  tresftatim 
jttodcunt  aequationes  integrales  particulares : 
J  dy+-  cydx  -+-  c'xdx?L  o 
jto  H-  V-cjdx  +-  vCxdxzzo 
j4j+r  Y.cj  dx+-\t,c*  xdx^O 

qQaran 
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quarum  priroa  continet  cafum  iam  fiipra  (7)    indicatum- 
duae  reliquae  yero  fiint  imaginariae. 

Scholion. 

36".  Reflat  ergo  quartum  exemplum ,  quod  erat 

ds\atss-{-  (3j-1~  Y)=rf<*r*-t-  ir*ddr 
quod  pofito 

r==rf-,  vt  fit  dr=\y~*dy,  et ddr=\y^ddy-\y  \f>* 
abit  in  hanc  formam : 

%y  *ddy = ds*  (a/j-f-  (3  j  -+-  y\ 
In  genere  autem  obferuo,  fi  habeatur  huiusmodi  aeqnatio: 
S  d  j* = «r^/r  •  -+-  nr*  •*"  V</r 


cam  per  fubftitutionem  r=/"-*-*  reduci  ad  hanc   for- 
mam  fimpliciorem : 

Sds*=z~rny    mH_B    '#• 
Huiusmodi   ergo    aequationes  omnes  cbmplecti  licet  in 
hac  forma  generali  :    ddy^yXdx*.     Videamus  ergo 
quibusnam  cafibus  tam  exponentis  n,  quam  fun&ionis  X, 
haec  aequatio  integrari  queat  per  noftram  metbodum. 

Problema    4. 

37.  Cafus  pro  exponente  n  et  naturam  functionis 
X  inuenire ,  quibus  haec  aequatio  differeatialis  fecundi 
gradus 

ybi  dx  eft  conftan» ,  integraii  queat. 

Solutio 
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Solutio    I. 

Sumatur   primo  multipJicator  primi  ordinis  P,~et 
integranda  erit  haec  aequacio: 

?ddy-±-y?Xdx*=zo 
ac    integralfe   pars    prima    erit   — Pi/ ,  et  integranda 
reftat  haec  expreflio: 

y^Xdx^dxdj(ii)-dy^) 

rnde  neceffe  eft^fitfiljrro,  ideoque  P  fiWtio  ipGus 
x  tantum.  Sit  ergo  P  — K,  et  iotegrari  oportet  obdx 
conftans: 

AxWKXdx-Jj&i) 
cuius    integrale   nequit  eflc,    nifi  ^dx{s^)=:—ydK. 
Opprtet  autem  fit  y&Xdx* -i-yddK=zo , 
quod  fieri  nequit ,  tiifi  Oib  his  conditiooibus: 

j=i  ct  X=-^ 

ac  tum  aequatio  integralis  eiit : 
Kdy-ydK=Cdx. 

Solutio    IL 

Sumto  multiplxatore  fecundae  fomwe  Vdx+zQjly, 
integmbiiis  «fficienda  cft  haec  aequatio : 

*  Qdyddy-\-?dxddy^-yXdxX?dx-\-2Qdy)—o 
vnde  integralis  pars  prima  coiligitur  ?dxdy~±-Qdy. 
Supereft  «rgo ,    vt  iotegretur: 
fVUx*+*fQyLJx*dy 

-Jx*Jyfe)-Jxdy{g) 

~dxJyig)-jy($. 

Hinc 
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flinc  quo  termini  tollantur ,    quibus  fy  plus  vna  habet 
.dimenfione ,  oportet  efle 

(d|-)~o;  ideoque  <£—  K  fun&ioni  ipfius  *.      • 
Deinde  habebimus 

(*>)•+■  (Jjb  =  o,  fenyp+^(f|)=0 
■vnde  fit : 

r=L-j.<&  et  (&=<&_,  (*<*,. 

Jam  altera  pars  integralis  erit : 

^jtf(j^PXrf*H-v»QX^r-#(J|))  fiue 

**J\  -^x(g).  *(S-t)+.r*{SS)$ 
<x  variabUitate  ipfius  /    ergo   concluditur    alfera  pars 
twtegra1is. 

II.  ^(^KX-,|}a+j,A5|r)+M). 
■Ac  variabilitas  ipfijs  #  poftulat,  vt  fit : 

^LX-^'X45)=^^K^)+^^X.(^ 

-jf(&)+-irr(S)-h(H)- 

JSi  »  velimus  mdefinitum  relinquere ;  efle  debet 

AStF  A  M 

L— o;  (jx«>— o  et  (j-^rzr.o;  tum  vero 

»     i/.dZ^  11+1  v  ,d  K» 

5— -,  iv  U~i) -^  i^T  X  (^J  ^  O 

irnde  «oll;gkur  K   2  X=A  conflanti:  at  ob  (0;rro 
«rit  Kr:a+2(3^+y.rjf,  ideoque  X- „^_,  et 

•Q=-a+ft0x-+-y.xx«  P^=— *f(p+-y*>     Quocirca 
jnultiplicator  erit : 

—%ydx{§  -+-yx)  -+-  *  <7/  (a  -+-  2  (3  #  -+-  y  xx) 
Tom.VlLNou.Com.  J3b  et 
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et  huius  aequationis  difrerentio-diflferentialis 

Ayndx* 
ddy  -+- «IEl^  ° 

(a-t-2(3#-Hy*#)    * 

integrale  erit : 

-iydxdy{^-hyx)-\-dy'{(t-\r^x-\-yxx)-\r~x. 

Avn"+"* 

"  yyydx'=zCdx\ 


(cc4-2pr-hY*#)    » 
Superfunt  autem  cafus,  quibus.  eft  vel  0:1:1,  vel/nr2. 
L  Sit  «zri ;  et  conditiones  praecedente»  poftulant 
LX-MsS)-°;  jirK(Jl)^X(^)H-I(g)=o 
feu  tX^*+^±o  tt  «K^+4Xi/K+^(jg)=:o 
hinc  fit  aKKX-+-/-^r=Conft.  ideoque 
aKKXrfi*-*-  K</</K-1</K*=C</j:* 
Edx'-hldK*-KddK 
«  XF  — —KK 

pro    priori    conditione  autem   ponatur  Lro.    Quare 
erit 

Q=K;  P=-^(j-|i;  atque  huius  acqoatioius 

ddy-\-yKdx'zzzo. 

xr   n         v     E^*M-i</K*-K</</K 

Exiitente  X= •    aKK  ,  , >  quaecunque  fi»- 

c*fcio  ipGus  .r  lumatur  pfo  Kt  erit  integrale: 

-y  dxdyfi  l)+Kdy*+yyKXdx'+  iyydx'{ri)tZLCdx* 

II.  Sit  »—  a ;  et  conditiones  poftulant : 

aKrfX-i-sX^K^o;  LX=J(Sjj  (!i£)=o. 

Prima 
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— s 

Prima  dat  XzrAK   *,  qui  in  altera  fubftitutus  praebet 

■  *ALK'~Vx»=^K; 
verum,  ob(^)=o,  erit  L=ra-hp#,  ynde,  pofito 
K  =  (a  +  p  *)*,  erit  s  A  (a  -f-  p  *j  ^  --  ^  (jx-i  )(>-*) 

ctu.=j:  hincqueaA-j^fl':  et  X=z— ^ — rr^"p' — 

(«4-P*)7      ,+,(a+px)7 

Porro  Q*p(«H-(3*)7;  P=«+P*-iP.r(a4-p*)| 
Confeqnenter  huius  aequationis  diflerentio-difletentialis 

ddy  4-  j»  X 1/  *'  =.0 
exiOente  Xzz^^! — _  ,  integrale  ett 

*4tCa-»-Px)?        ,  t 

4x dy(* + p x - 1 pX*+P*)7)+  #'(a+pj:)y.-"PV?i*'  ■ 

,4JI(a_l_P«)7 

U.  Si  n=2,  adhuc  cafus  notariinerctur,quoL=:«, 
et  pofito 

— sjt 

K=tf\erit  aaA#  .,=H-(H.-xXf*-*)*l""%  Ynde  fit  jx=| 
et  2«Ar~i  ideoque  azz^-.     Quare  erit 

K=*%  L=J*-;  X=-A-;  ac  porro 


*  y 


<Q=*T;  P  =z  ^j  --»£.    Confequenter  huius  ae- 
jquationis : 


97 


Bb  2  inte- 
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integrale  erit 

HlA      •  »  J  9  * 

Solutio    III. 

Snmto  multiplicatore  Vdx^-V-iQdxdy-l-zKdy*, 
prima  integralis  par«-  exidit  P dtfdj-t-Qdxdy^-t-Rdyl 
et  reliqua  expreflio  iotegranda 

ypW-Ha^X.^^-f-3/RX^' 

-dx>dy<£)-dx*dy\%) 

-dx*dy&%-dxdf<$) 

~<t'xdr(g)-dy>0 
tnde  ftatirri,  vt  ante  concludtmus^rtrrK  ftin&ioni  ipfius* 
X,  tum  vero  <£=L-r(£)\  erga  <&=(&-*<£?)■ 
Deinde     deftru&iar    terminorum/    per  dj*   affe&onim: 
praebet  : 

lyKX-^-feH-^^^o,  ex  qno  fit- 

Cum  ergo  fit 

(sx)= \rx)-y{TxT)-+-'iyy  W»)-r-  ^if^1  (.Tri 

ob  a^^dx^dy^Xdx^j^Ldy-y^dyifri)) 
termini  pcr  df>  affedi  praebent  alteram   integralis   par- 
tem 

Iani 


tiitFEkENttAtlWS  S£CVNm  GRAt).  t^l 

lam  vero,  ob  primum  terminum  /PX^,  efleopbrtet: 

o  =rj-iVlX-^'X(^|y+^X(^)+^^'KXX 

ftic  atncm,  fi  n  determinare  nolimus,  efle  debet  L=o, 
ideoque  Rrbo,  vnde  hic  cafus'  ad  praeceddntem  dedu» 
ceretur*.    Confidererhus  ergo'  cafus  fequentes : 

I.  St*==i;-  eritque  N±o;  MX  +  feH)=6  -, 
tnde  ne  X  ad  primam  folutionem  reuocetur  ,•  fieri 
debet  M.— o;<  tuth  vero  habebitur  : 

*       -X(Si)-C^-u£r.)=o  ctf 

Ac  ne  X  ad  modum  cafus  praecedentis  deriniatur ,  c)uo> 
erat  »c±i,  ponatur  L— o^  vnde  X  cx  bae  aequatk*. 
Ae  definhri  debet  i 

II.  Sit  »=i|vernqiie  2KXX-|(J^)=:oi  &=o; 
K==o» 

fcii  &X</<*K-M«rfK</X-f-;K<MX=o 
fcd  huiusmodi  cafibus  noo  immoroi. 

Bb  3.  Solutio 


Co  roll.     2, 

39.  Si  viciffim  ergo    ponamus  y~f*\    ▼*  fit 
fzzJ*f*J=ff$ff\  erit  dy~\fidz  et  //^S 

fz*ddz-\-\fz  *dz* 

;et  aequatio  propofita; 

-»  </*,(<x-4-a(3#-K'xO 

\fsfddz-jrlfz  %4*A rr — ^9 

""  /VV/ 

fit  integrabilis  ^  0  mukirJlicetur  per 

3*  »*(P+ yx)dx^f- r^-  -^ Yflrffft* 

.  •** 
et  mtegrdle  erit : 

S0z^+yx)dx'dz^f-\9f(a+^+yxx)dx*dz^f+\if*zz^ 
fzzftf 

CorolL    5* 

46   Ponatur  fffff~t>  vt  Jbabearur  haec  aequatio; 
.2  z'.ddz  A-.zzdz'  -4-  <f  *•  («H-  a  0  *  -+-  y  *  *) = 0 
haecque  fiet  integrabilis ,  fi  multiplicetur  per: 

eritque  integrale : 

4*(f3  -+-  yx)dx'dz  -(a-H  *  p  *-f-  yxx)dx*  dz%-+ \zziz* 

<juae 
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quac  aequatio  etiam  hoc  niodo  Tepraefentari  pbteft : 

((a-h2px-hyxx)dx*-&zdz'?-\-Sz*(p-+-yx)dx'dz 

— 4y  z*zzEzzdx*. 

CorolL    4. 

41.  Si  fit  «=o;  ^3=:o;  *t  yzza*,   ftu  ift* 
raequatio  integraada  proponatur; 

2  z?ddz  -\-'zzd&^\-aaxxdx*zzo% 
ea  integrabilis  reddetur  per  "hunc  inultiplieatoretru 

taaxdxj       a ax  xdx*  dz     ,     rf«* 
zz       "*  ~**  *+"   •» 

et  aequatio  irftegralis  erit: 

Xaaxxdx*-zzdz%)9-\-Zaaxz'dx,dz-4aaz'dx'zzEzzdx+ 
ieu  (aaxx dx%-\-z z dz*)*~wa(zdx-xdzyzzdx*zzEsizdx*. 

Coroll.    5. 

42.  Pofita  ergo  conftante  E— o,  pro    hoc    cafu 
■gemina  aequ.nio  integralis  particalaris  habebitur  : 

I.  aaxxdx*-±-zzdz*—2.az4x(zdx—xdz)zzo 

II.  aaxxdx*-b-zzdz2-t--24izjlx(zdx—xdz)zzo 
quarum  illa  refoluitur  in  -axdX'-+-zdzzz-\-zdxV*4 
haec  vero  in    .     .     .    axdx —z4z  zz  -h-zdx  V—z  9* 

Scholion. 

43«  Euolutio  horum  exemplotum  jtji  eft  com- 
parata  ,  vt  non  parum  vtilitatis  in  refolutione  aequatio- 
num  differentialium  fecundi  gradus  afferre  videatur ; 
cum  enim  haec  exempla ,  fi  nonnullos  cafus  raciliores 
excipiamus ,  ope  methodorum  adhuc  vfitatarum  expe- 
Ton1.VII.N0u.C0m.  Cc  diri 
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diri  nequeant,  noua  haec  methodus,  qua  negotium 
per  multiplicatores  conficitur  ,  aon  fblum  optitno  cum 
Jucceffii  adhibetur ,  fed  etiam  nullnm  eft  dubium  ,  quin 
ea ,  fi  vberius  excolatur ,  multo  maiora  commoda  fic 
allarura.  Pari  autem  quoque  fucceffu  ad  aequatiooes 
differentiales  tertii  ec  altiorum  graduum  extendi  poterit, 
fiquidem  certum  eft,  quacunque  propofita  aequatione  dif- 
ferentiali  cuiuscunque  gradus ,  inter  duas  variabiles , 
femper  dari  eiusmodi  quantititem ,  per  quam,  fi  aequa- 
tio  multiplicetur,  reddatur  inregrabilis.  .  Quod  cum  etiam 
verum  fit  in  aequationibus  differentialibus  primi  gradus, 
et  harum  refolutio  per  methodum  tales  fa&ores  inuefti- 
gandi  non  mediocriter  promoueri  poterit ;  vbi  quidem 
totum  negotium  eo  reducitur  ,  vt  quouis.  cafii  oblato 
idoneus  multiplicator  inueniatur ;  atque  in  aequationibus 
quidem  differemialibus  primi  gradus  hic  faftor  femper 
erit  funclio  ipfarum  *  et  y  tantum  ,  verum  ob  hoc 
ipfum  quod  diuerfitas  ordinum  locum  non  habet ,  eius 
inueftigatio  multo  difficilior  videtur ,  imprimis  quanda 
ifte  factor  eft  fuadtio  tranfcendens.  Cum  autem  haec 
ratio  integrandi  naturae  aequationum  fit  maxime  con- 
fentanea ,  non  fine  eximio  frudu  ftudium  in  ea  exca- 
fenda  collocabitur. ' 


ENV- 


ENVMERATIO 

MODORVM     QVIBVS     FIGVRAE 

PLANAE  RECTILINEAE  PER  DIAGONALES 
DIVIDVNTVR  IN  TRIANGVLA. 

Auctore 
.    IOH.  JNDR.  DE  SEGNER. 

Triangulum  per  diagonalem  in  alia  folui  non  pofle, 
vtpote  quod  ex  fe  ipfo  vno  tantum  modo  com- 
ponitur ,  notum  eft :  quadrilaterum  autem  ita  diuidi 
duplicem  in  modum  pofle  ,  mox  apparet.  ^Keque  dif- 
ficulter  perfpicitur ,  modos ,  quibus  quinque  laterum 
figura  per  diagonales  in  triangula  foluitur,  quinqne  efle, 
quorum  quilibet  difcrepat  ab  altero.  Sex  autem ,  vel 
plurium  laterum  figurae,  quot  modis  ita  foluantur 
enumerare  dimcilius  eft  ;  eoquc  difficilins ,  quo  plura , 
funt  figurae  latera.  Soluitur  autem  bexagonum  in 
triangula  14  modis  diuerfis,  heptagonum  42,  ogdogo- 
oum  132,  enneagonum  429;  quos  numeros  mecum 
beneuolus  communicauit  (ummus  Eukrus;  modo,  quo 
eos  reperit ,  atque  progreflioois  ordine ,  celatis.  Vtrum- 
que  perfpiciendi  cnpido,  poft  tentamina  quaedam  inaoia, 
eos  numeros  eliciendi  methodus  occurrit  adeo  fimplex, 
vt  in  ea  acquiefcendum  mihi  putauerim ,  quam  hic 
proponam. 

Triangulum  prima  ordine  eft  figurarum  planarum 
lectilinearum ,    quadrilaterum  fecunda ,   et  ita  deinceps  , 

Cc  a  fic 
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fic  \t  index  ordinis;  cuiuslibet:  reperiatur  ,  a  numero» 
laterum.  figurae.  vel  augulorum  duabus,  vnitatibu*  fubtra- 
£is.  Ex  quo  fequitur ,.'  quod  nemineirti  latet ,.  biangu- 
lum  ,  ireL  lineam  redam  figurarrt  non  eflft..  vtpoce.  cuii 
index  ordinis  o>  refpondet.. 

Prablemsr.. 

Dato.  indice.  ordinis  figurae  planae  recBlinear„ 
%  datoque  numero-  modbrum>  quo=  quaelibet  eius  ge^ 
neris  figurai  alia,.  ordinis,  cuius  exponens  numero  »• 
iriinor  eft,.  in  triarigula-  foluitur :  reperire  numerum  mo- 
dorum ,,  quibus  in.  triangula.  foiui  •  poteft.  figura  illfc 
ordinis  m. 

Solutio.. 

Si  figura,.  cuius,  ordinis  index  eft  *,  in  triangutat 
©lui  pofiit.  modis  ay  figura.  autem  ordinis  i,  modis  b% 
iigura.  ordtais:.  a,.  modis  *♦,  ct  ita:  porro  ;  figura.  autem 
ordinis,.  cuius  index  eft  ».—  r,  modis  q>  figura  ordinis 
«.— a,.  modis  pr  rdiqua ;  dicaturque  numerus  modorum 
quaefuus ,.  quo>  figura.  ordinis  proxime.  fequentis  n  in 
trianguhi  foluitur ,.  x.\  fcriptis  indicibus  ab  o  ad  »— x,, 
ordine,.  atque  ad.  quemlibet  adfcripto  diuifionum.  nu.- 
mero ,  hnnc  in.  roodum. 

\   a    \     b>   1     c     |     .     |    »    |    o    |    p    |    q  \ 
erit  numerus  omnium  indicum  ita  fcriptoranrv  vel:  par, 
fel  impar :.  prius  quidem  fi  n  —  i  impar  fuerit ,.  atque 
n  par;  pofteuus  fi  »r—  n  par<  fuerit,  atque.  n  impar.     Si 
parur  nnmerus-  iodicum,  fac  xzzaaq-h^bp-^^eo^  et 

ita 
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fta  porro  r  donec  temrinus*  intermedius  nullus  fit  reli- 
quus.  Sin  autem  numerus  indicum  fit  impar.,  iisdem 
fiidtis  >.  quia  terminum  intermediura  yhuhv  fupeiefle  ne- 
ceffe  eft ,  qui  fit  d,  huius  quadratum  fetfis^  adde ,  vt 
fiat  xzz  aa^-tr  *£jfc-i-  af0-h-etc.  ~f-</<£ 

Ad  indicem  0  eft*:=:r.  Si  cnim  linea  rcda 
concipiatur  vt  triangplum  \  figuranr*  iftam  aliter  atquc 
aiiter  diflbluL  non  pofle  manifcftum  eft  f.  quia.  plures 
vna  re&ae.  intcr  duo  gunffa  noa:  cadunt-  Hoc  fumpto, 
fi  et  numerorum  Uluftris*  Eukrl  quihque  pridres  veri 
cfle  ponuntar  v  fiine  autem  verr  omnesy  reperietbr  nu- 
merus  modorum  y  quibus*  in  triangula  foluitur  figura 
ordinis  fexti  v  fiue-  ogdogpnum  )3  faciendo  fecundum 
(chema  adiedtuar  , 

I      »'     1      *    I     3     1' 


x> 


_r 


I     3     |     4     |S    S 
!'    5      |   14-    j,4.2- 


jsrr  a  *  42-+-  2n'4'+  rxi o: .  Sique  hihc-  porro  per- 
gere  "velis  ad'  ennengonum,  qaae  figura*  eft  ordinis  fepti* 
mi ,.  erir  exfchermte  producto; 


o 
i. 


a- 


»  -I.    * 


3' 

5. 


|!    4 
1«*.- 


5-  r  « 

1,4*     1.132 
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429.' 
Atque 
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Atque  fecandum  perpetuam  hanc  legem,  ex  folo 
mimero  modorum  folucndi  x,  qui  pertinet  ad  figuram 
ordinis  o,  nurreri  eiusdem  generis  omnes,  quorum 
cuilibet  qui  refpondet ,  ordinis  index  ,  vel  vnitas  eft , 
vel  numerus  vtcunque  magnus ,  fenfim  eliciuntur. 

Demonflratio. 

Tab.  IV.  Sit   in    triangula  diuidenda  figura  ACDEFGB. 

FiS-  5*  Cum  ergo  non  alia  efle  debeant  eorum  triangulorum 
Iatera  ,  quam  quae  eadem  vel  latera  funt  figurae  d;ui- 
dendae,  vel  diagonales:  quodlibet  figurae  "latus ,  latus 
fieri  vnius  triaogulorum  ,  debet.  Sumatur  ergo  latus 
AB,  ab  eoque  diuifio  inchoetur  fic ,  vt  fupra.  bafin 
AB  ftatuatur  triangulum,  cuius  apex  vel  in  C  cadat, 
vel  in  D,  vel  in  quodcunque  huius  geneiis  punctorum 
reliquorum ,  quorum  quidem  numerus ,  cum  duabus 
vnitatibus  minor  fit  numero  angulorum  figurae  diuiden- 
dae,  indici  ordinis  eiusdem  figurae  n  aequalis  erit. 
Quodlibet  horum  triangulorum  vt  ADB  a  figura 
ACDEFGB  refccebit  fini(iram  ACD,  et  dextram 
DEFGB,  quarum  illa,  vel  haec  linea  rec^a,  vel  bian- 
gulum ,  erit ,  fi  apex  trianguli  ceciderit  in  pun&a 
afiumptis  A,  B  vicina,  C  velG:  fummaautem  indicum, 
quorum  vnus  figurae  dextrae ,  alter  finiftrae  ordinem 
exponit  ,  femper  eadem  erit ,  n—i;  vnde  fi  in- 
dex  ordinis  figurae  finiftrae  fit  o,  erit  index  ordinis 
figurae  dextrae  n—  i,  fi  index  ordinis  figurae  finiftrae 
fit  z,  erit  index  ordinis  figurae  dextrae  «— a,  et  iu 
porro. 

Si 
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Si  iam  a  triangulo  defcripto  ADB  diuifio    figu- 

rae   ita    abfoluatur  ,    vt    primo    figurarum    refectarum 

finiftra  ACD  tot  modis   in    triangula    diuidatur ,    quoc 

modis  diuidi  poteft ,    tum  et    dextra :    earum    diuifio* 

num   toc    conftitui    poflbnt    genera,    quoc    fuper    AB 

triangula  poffuot  contVtui ,  id  eft ,  numero  n  ;  cumque 

diuifio  figurae  dextrae  nullo  modo  pendeat,  a  diuifione 

figurae  finiftiae,  cuiuslibet  eorum  generum  tot  fumi  pofiunt 

Ipecies,    quot   modis  (ecari  poteft  figura  finiftra ,    qua- 

rum    cuilibec    toc    fuberunc    diuifiones   fingulares ,    quot 

modis  figura  dextra  in  triangula  fecatur,       Vnde   fequi- 

tur    in   qualibet    eiusdem    generis    fpecie  eundem    fbre 

fe&ionum  fingularium  numerum,  atque  numerum  fectio- 

num  fingularium  cuiuslibet  generis  prodicurum  ,   numero 

modorum  ,    quibus    in   triangula  diuidi  poteft  figura  fi- 

niftra  ,    per  numerum  modorum  >  quibu»  dextra  poteit 

diuidi  >  multiplkato. 

Litteris  ergo  a,  b>  c>  vt  et  </,  et  o,  p,  q  eaderrt 
hic  notantibus,  quae  notabant  initio,  ad  primum  genus, 
«quo  apex  crianguii  fuper  AB  defcripri,  cadit  in  C, 
cum  fit  index  ordinis  figurae  finiftrae  —  o,  et  indez 
ordinis  figurae  dextrae  n-i\  erit  aq  numerus  fedio- 
num  cius  generis'  fingularium.  Ad  vlrimnm  autem 
gcnus ,  quo  apex  trianguli  cadit  in  G,  cusi  index  or- 
dinis  figurae  finiftrae  fit  «-1,  et  index  ordinis  figo* 
rae  dextrae  =zo,  idem  prodit  numeros  fe&ionum  fin* 
gularium  buius  generis  aq  >  \t  duo  haec  genera ,  pri- 
mnm  et  Tltiroum ,  coniun&a,  fediones  fingulares  com* 
prchendant    numero    **{.      Ad  alterum  diuiuonom 

genus». 
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genus ,  qno  trianguli  apex  io  D  cadit ,  eft  index  on£- 
nis  figurae  finiftrae  rr  i,  et  index  ordinis  figurae  dex- 
trae  »—2,  hinc  -numexus  feftionum  Gngularium  bui» 
generis  zzbp.  Verum  ad  pennltimum  fectionam  ge- 
nus ,  quo  apex  triaoguli  cadit  in  F ,  -cum  fit  index 
ordims  figurae  finiftrae  -»—2,  et  index  ■ordrais  fgurae 
dextrae  1 ,  idem  fe&ionum  fingularium  nnmerus  bp  et 
ihuic  generi  fuberit ,  atque  genus  iecundum  cum  peuul- 
limo  iedioties  siumero  nbp  -corriprehepodet.  Patetque, 
«odem  modo  fi  pergamu* ,  •donec  genera ,  <juae  ita 
rombinari  poflint ,  nrtlla  relinquantur ,  coiledis  irt  fum- 
•mam  fa&is  zaq}  zbp,  slco  ex  rehquis,  vniuerfiun 
ie&onam  fiagBiariam  numerum  ,  <quae  omnibns  generi- 
bus  ffibfant ,  obtineri.  Id  autem  ruturum  eft ,  fi  n 
numerus  fuerit  par.  Si  vero  impar  fuerit  hic  expo- 
jjens  ordinis  n,  combinatis  ita  duobus  quibus  libet  gent- 
jibus,  qnae  aequaliter  ab  «xtremis  diftant ,  vnum  relin- 
quetur  in  medio  pun&um  £,  ad  quod ,  dudis  A  E, 
BE  rectis  ,  -elusdem  ordinis  figura  refecabitur  vtrinque. 
Vnde  fi  d  fit  nifmerus  modorum ,  quibus  vna  harum 
£guraram  •diuiditur  in  triangula ,  idem  numerus  nd  alce*- 
ram  aeque  pertinebit  ,  eritque  numerus  fectionum 
omnium  generis  in  medio  relicli,  quadratus  dd\  quo 
ad  fummam  priorem  zaq-\-zbp-\-  ico  etc  addiro, 
omnium  figurae  propofitae  feclionum  fingularium  n«- 
xnerus  prodibit, 

Vehementer  crefcunt  modorum ,  quibus  figurae 
plane  redilineae  in.  triangula  diuidi  poflfunt,  numeri,  fic, 
n  viginti  laterum  figura   ita    fecari    poflit   plus   quam 

4*9, 
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4.69,  000000  modis.  Appofui  tabellam ,  quo  id  de« 
claratur .,  cuius  prima  feries  babet  numerum  laterum 
cuiuslibet  figurae,  altera  indicem  ordinis,  tertia  nume- 
ros  (e&ionum  generis  primi  et  \ltimi ,  coniunctos , 
quarta ,  oumeros  fe&ionum  generis  fecundi  et  penulti- 
tni ,  et  ita  porro ,  ad  quos  apud  indices  impares  acce- 
dit  numerus  fectionum  generis  intermedii.  Vltima 
tandem  feries  numeros  iftos  in  fummam  colle&os. 
atque  numeros  -vniueiforum  modorum,  fedionum  omnis 
_generis  earum  figurarum ,  quarum  indices  illis  immi- 
jaenc,  comple£itur. 
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METHODVS  SIMPLEX  ET 

VNIVERSALIS  ,  OMNES  OMNIVM  AEQVA- 
TIONVM  KADICES  DETEGENDI. 

Au&ore 

IOH.  ANDR.  Je  SEGNER. 

Aliquot  fant  anni ,  Tt  10  facflem  «t  generalem  tnt 
varum   generis  parabolici   defcriptionem    incidi; 
«quam  ideo  quaefiui  v  atque  delnde  fenfim  perfeci ,  quod 
per  «eas   curnas   omnes   omnium   aequationum    Tadices 
qtiam  fimplfcrflime  «exhiberi  polfe  vidi ,  «t  vix  minus  , 
<juam  per  vllam  reliquarum ,  accurate.    £a  vero  in  re 
irrfigne  compendium  ineft  laboris  eius ,  quo  arithmetict 
radices  has  per  oumeros  cecimales  octegit ,  veris  quan- 
rumuis  proplnqnos.     Cum  enim  omnes  methodi  ad  td 
compsratae ,   <qnae  mihi    <quidem    innotuerunt ,    Rapb- 
fotti  ,  Hatteyl ,  Newtoni ,  a  numeris  incfpiant ,    «jui  ra* 
•dices  <eas  exhihent  errore  non  nimio,  «umque  errorem 
repetito  labore  adeo  imminuant ,  vt    tandem   contemni 
debeat ?  multum  vtique  taedii  calculo  decedere  necefie 
eft,    fi  primus  ille  numerus,   a  quo   cakulus    inchoa- 
tur ,    a    vero   non   magis    aberret ,    quam    parte  lui 
decima,  vel  centefima.     Solent  enim  regulae  illae  erro- 
res  hos  tanto  magis  imminuere,  quo  ipfierrores  mino- 
res  funt.     Decimae  autem  et  interdum  centefimae  par- 
tis  errorem ,  in  figura  non  magna  mfcdiocri  ftudio   <de< 
fcripta  ,  euitare  ftcile  eft ,  in  plerisqne  cafibus. 

D  d  a  Prodiit 
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Prodiit  ab  eo  tempoFe  praeftans  fiber ,  Crameti 
Analyfis  cwruarum  algebrakarum  \  quem  vt  primum 
euoluf,  eadem  via  ad  detegendas  aequationum  radices» 
infignem  enm  Geometram  proceflifTe  ,  Cap.  IV.  vids 
cum  rnagna  voluptate :  quo  loco  excukuionem  quoquc 
adfert  methodi  ,  ab  ea ,  quae  maxime  trita  eft  y  noo- 
nihil  recedentis,  et  egregia  multa  de  radicum  limitibus^ 
fcd  curunFum ,  qnibus  vna  mecuYn  vtftur ,  conftFudio- 
nes  tradit  eas ,  quibus  fimpliciores  et  ipfe  optare  vide^ 
tur.  Qua&e  fola  mifai  relinquitu* ,  quam  ita  editis 
tanquam  roeam  addere  pofiim,  facilis  illa  atque  vniuer- 
fahs  curuarnm  iftarum  conftru&io.  Nam  et  aequatia- 
nis  folutnonem  ,  qua  nititur  y  in  Newtoni  Analjfi 
per  quantitatum  Jeries  etc.  iub  finem  eius  ioci ,  quo 
aequatmnum  affcttarum  refahdia  docetur  ,  adnotatam 
poftea  reperl  Id  cum  ingens  fcribendi  compendium  fe* 
cerit  ,  addam  tamen ,  quae  ad  plenam  dicendorum 
comprehenfionem  ncceflaria  fimt ,  ne  .  iis ,  qui  haec 
le&ione  digna  iudicauerint  ,  onus  imponam »  operofc 
quacrendi ,  quae  fcribi  facile  potuere*. 

Sumo  conflfantem  m  pro  arbitria,  quam  dfco 
Parametrum ,  et  variabilcm  z ,  ac  facio  J.  Deindr 
aliam  conftantem  fcmor  A ,  fi&oque  A  ^  nouaita  con* 
ftantem  B  iungo.  Prodit  A  ^H-  B,  fcnftio  .fimplex 
Variabilis  z.  Hanc  funtfionem  denuo  in  ^  duca  ,  at- 
«jue  ft&o  A  m*  -+-  B  ^  nouam  confianteni  C  iungp^ 
Ptodit  A-~«  -h  B  5  -±-  C ,  fun&io  quadratici  eiusdem  r. 

Quadtot- 
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Quadratica  hac  ftn&ione  deouo  in  ^  ducT» ,  at- 
que  fa&>  A  ^,  -|-B*7  +  C^  quantitate  conftante  D 
adiunc"ta  ,    cubica    eiusdem    variabilis    z    fun&io    oritur 

lflt,ASj-+-BS-hCS  +  D. 

Atque  hac  via  pergendo ,  fun&ione»  cuiuscunque 
ordiois  variabilis  aflumtae  s  producemur,  quas  gene» 
raliter  exhibet  formuU  ifta : 

Az*     Bs»— '       Cs*— *  N«*-" 

OT*-t- 1^=7  -t     ^;  -4-etc.H      ^i^  ^ 

in  qua  quaelibet  litterarum  A  ,  B ,  C  ,  .  .  N  ,  et  ni- 
hilum  notare  poteft ,  et  quantitatem  negitiuam.  Si  ni« 
hilum  notaueric  harum  Iitterarum  aliqua ,  terminus , 
quem  afficit ,  e  ftndtione  euanefcet ,  qua  re  (aepe  funr 
ftio  ad  gradum  inferiorem  deprimitur. 

z"        zn~*        zn"~*  z*~* 


Si  ponatur  A-5-+-B-^-+-C-^-f-D 


nr  ■     mH~l  '     m*—x         mn~* 

z*-*  Tab  V. 

-f-etc.  -f-  N    n_^—yy  poterit  aequatio  haec  lineamfig,  fc 

definire  ABCD,  cuius  pun&a  £  ad  bafin.  rectifine- 
am  F  G  y  por  applicatas  referuntur  inuicem  parallelas 
£  H  zzy ,  quae  a  baft  ilU  abfcinduot  partes  lH—zzt 
quarum  omnium  idem  in  eadem  F  G  eft  initium  L- 
Haec  curua  A  B  C  D  dicirur  efle  gemrU  VarabolicL 

Si  m  fumatur  aequaiis  vmtati ,  vel  (i  gerreratira 
ponatur  \  zn  x  ,  aequatio  haec  paullo  Gmpliciro  fcribi- 
tur  ita  :  A  x*  -f-  Bx"~l  -+-  Ci'^'4-  Dx  ■  — * 
•+•  etc.  -+-  N  *  Um~*—zjr ,    vnde  mox  apparct ,    huic 

D  d  3  Imeav 


214- 


NETHODFS  OMNIVM 


linearum  generi  ct  reftam  iiibefle.  Si  cnim  fiat»rrf 
aequatio  fit  A  #-*-£—/,  quac  vtique  iineam  refiam 
^exhibet. 

Omnibus  autem  lineis  generis  parabolici  commu- 
ne  eft  ,  quod  vna  cum  bafi  fua  F  G  *  a  dato  in  hac 
punfto  I  ,  vtrinqe  an  infinitum  «xcurrant  ^  du&a 
nufpiam  interrupto  9  fed  tamen  fimptici.  Quaecunqoe 
enim  fumatur  x ,  aliqua  femper ,  per  quamlibet  ac- 
quationurn  ,  quae  fubfunt generaii  A  *  n  -+-  Bxn~ *  -J- 
C  jt:  *  —  *  -f-  etc.  =r  /  ,  reperitur j'  ,  fed  vna  plures 
nuhquam.  Quaelibet  etgo  rc<fta  alicui  applicatarum 
£  H  in  plano  figurae  parallela .  curuam  fecat  ^  fed  fe- 
Inel  tanturo  ,  et  an  vnico  pundo. 

Quae  nutem  prodit  y  $  tum  et  affirmatiua  cfle 
poffit  et  negatiua,  pro  magnitudine  atque  conditione 
conftantium  A  ,  B  ,  C ,  atque  ipfius  variabilis  x :  iinea 
generis  parabolici  vel  ad  hanc ,  vel  ad  illam  bafeos  fuae  FG 
partem  cadere  poterit,vel  partim  ad  hanc,partim  ad  oppo- 
fitam.  Pofterius  fi  contingat ,  bafis  a  linea  neceflario  fccatur. 

Verum ,  quibus  pundis  linea  bafin  fecat,  vel  vtcunque 
cum  hac  concurrit,  ad  ea  eft^rr  o ;  et,  fi  ad  aliquod  bafeos 
pun&um  firyzro,  bafisapud  illud  pun#um  vel  fecatura 
linea,  vel  contingitur.  Cum  ergo  conttet,plures  in  fundiione 
quacunque  valores  quantitatis  variabilis,  quibus  fun&id 
conuertitur  in  nihilum  ;  vel  qiiod  eodem  redit ,  plures 
aequationis  Ax11  H-  &xn~*  -+-  Cxn~*  -+-  etc 
-+-N  xn—nzzo  radices ,  cffe  non  poflc ,  quam  vni- 
tates  funt  in  exponcnte  altiffimae  poteftatis  eius  variabi- 
lis  n:   totidem  locis,  quot    vnitates   hic   cxponens  n 

contU 
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continet  „  bafis-  &  lioeas  fecarl  poterit,  pluribu&  nunquam» 
feeabuuir,  scl  contingetur;,  quamuis.  (ecari ,,  velcontingi 
poflk  locis»  pauckaibus.. 

rTmc  iequftur,  harum»  linearumi  fimpliciflimam  , 
qnae  expriraitnE  aequationer  A~ -fc-  B  zzy  *  bafin.  fe- 
care  non-  nid  femeB  pofle ,.  eiusquer  adeo>  flexurm  nul- 
fiim  eflb  ,  qur  &  ioeerr  poflet  vtique-  bafih bi*  minimum 
fecarc    Ergp  hoc  quoque  indieio>  linea  rectai  proditur. 

Ctuiia:  auterre  ftac  aequat&ne  exprefla;  Af-i-f- 
BjjjH~Czrjr,,  cum>  bis>  tamum  Bafire  fecare  poflit, 
vrrurrt  habet  flexunv  y  plures»  vno»  nort>  haber»  Si  enim 
bfs-terue-fjbxx  efler^.  poflet  et  bafih.  ter  fecare„  vel  qua- 
ter.  Eft  haec  cunws  Apollbnis  Parabola„  quod  ex.  ae- 
qpatione  facile  pesfpicitur.. 

Curua<  Aj^-t-B^-r-C^-fDrr y  diios-  admittit 
flexus  y  quia.  bafin.  tet  fecare  poreft     non  plures-  Ea  , 

quam  exprimit  aequatio  Ajt-f-Bfi-t-C|-^Ds+E-/, 
quatuor  locte  curo  bafin  fecarer  poflit ,.  poceft  ter  flexa 
elfc  Et  genmtim  numemis  fiexuurrr,,  quos»  adrnittit 
curua*  quaeuis  gjneris-  paraboUci',  fejrppec  vnitate:  minpt 
c(t  exponente.  fummae  dignitatis ,.  ad;  quairo  abfcifla.  in 
eius-  aequatione  adfcendir*  id  eft„  ft  exponens»  hicfit »,, 
cft  numerus  flexuum  m—  r» 

Reperirur  aurenr  aeqoatio%  per  qrarrr  pun<5fcr  ffe- 
xuurrr.  horum.  «exhibentur  ,  ficile;     Sifr  curua;  ABCDE 
apud   pnncSa.  B",  C,.  D*  eo>  modo»  flexas,    quemi   hicF,g* 
confirterarnus*    Eunilum.  fcilicer^  quodi  Uneam.  ABCDE 

mo- 
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motu  fuo  defcriWt ,  apud  B ,  C ,  D  dire&ionem  mn- 
tet  ka ,  vt  cum  aate  receflerit  a  bafi  F  G  ,  iam  ad 
eam  accederc  incipiat,  vel  ab  ea  recedere,  cum  atue 
accefferit,  Manifeftum  eft,  -dum  ita  motus  mutatur, 
punctum  illud  fecundum  diredionem  bafi  parallelam 
incedere  debere  ,  atque  rectas  ,  quae  curuam  apud 
puncta  B,  C,  D  contingunt,  bafi  paratlelas  fieri. 
Vnde  fequitur  ,  ad  haec  pundta  dy  prae  dz  euanefcere. 
Quare  fi  differentialis  fumatur  aequationis  ,  quae  cur- 
■rara  exponit ,  deleaturque  dy ,  reliqua  aiitem  diuidan- 
tur  per  dx ,  aequatio  quaefita  in  promptu  eft. 

Sumatur  loco  aequationis  quae  curuam  ABCDE 

zn       zn~ml         zn~~* 
exprimit,   vniuerfalis  haec :    A^-hB^-74-C-^ 

-*-etc.-f-M  -H-N_=j>,  erit  aequatio  quaefita: 

^A        -4--szr,B       -+--_— _<^     -f-etc.-f- -Mzo 

per  cuius  radices  punfta  dantur  H  ,  I ,  K ,  a  quibus 
fi  applicatae  ordinentur  HB,  IC,  KD,  curua  in 
pun&is  flexuum  B ,  C,  D  fecatur. 

Flg.  3.  Sit  iam  A  B  C  D  £  curua ,    per   harum    aequa- 

tionum  priorem  exprefla ,  ad  bafin  I G,  et  principium 
abfciffarum  I  ita  fumtum  ,  vt  fi  in  ea  aequatione  j 
ponatur  effe  o ,  radices  aequationis 

z*      znm"      zn~*~*  z 

A  rvr-  B-r^.+C-r—  -f-  etc.  +  M  - + N = o 
m*      mn   '      mn   *  m 

omnes  affirmatiuae  fiant,    qupd  efficere    femper  licet 

Dica- 
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Dicatur  aequatio  haec  <D ,  «a  vero ,  per  quam    pmiAa 

ftexus  B,  C,   D    ^xhibentur ,    pofterior    icilicet    ante 

hanc  pofitarum,,    fi*  **"•     Erunr  radices   aequationis  <D 

Jiae  quatuor  I  F ,  1H,  1K,   1  G  ;   aequationis  autem 

«F  radices  ewint  tres  iftae  1L,   1M,   1  N.      Manife- 

ftum  autem  eft  y  puncfta  ,  quihus  radices   iftae   finiuntur 

F,  H ,  K ,  G,  atque   L,M,   N,    alterne    in    bafi 

IG  pofita  efle.      Quare   radicibus  vnkis  harum  aequa- 

tionum  jdatis,  dantur  linntes,  inter  quos  contmctur  quae- 

libet  radicum  atquationis  akenus.     Sic  radix  1  F  aequa- 

tioms  <D  continetur  inter  teimiuos  o  et  1  L ,   eiusdem 

aequationi*  radix  1  H  ,    maior  eft  quam    1  L  ,    mtnor 

suutem  quam  1M,  radix  aucem  eius  iraxima  I G  intra 

terminos  1  N  et  co  continetur.     Contra   atquationis  Hf. 

radix  minima  I  L  intra  terminos  1  F  et  1  H  cndit,  me- 

dia   I  M  inrra  I  H  et  I  K ,  maxima  1  N  intra  I  K  et 

J  G.     Sed  haec  obiter. 

Porro ,  quaeuis  iinea  generis  parabolici ,  dum  fta 
Jectindum  bafin  ia  infinitum  excurrit ,  fimul  ab  hac  in 
infinirum  reccdit.  Nam  in  aeqnatione  A^-+-B«n"*"' 
H-C^^^-Hetcrry,  \bi  z  in  ingentem  magnitudi* 
nem  creuit ,  fiue  pofitiui  fit ,  fine  negatiua  ,  inferiores" 
dus  dignicates  zn~~'$  zn"^%  etc.  prae  fuirma  zn  eua- 
nelcrnt  ,  mutaturque  aequatio  in  iftam  :  Azn—j,  quae\ 
partes  lineae  extremas  tanto  accuratius  exhibet  v  quo. 
iraior  eft  z.  Atqui  in  hac  aequatione  ciefcentc  z 
necefiario  et  y  crefcit ,  fitque  tandem  omni  dabili 
maior. 

Ramus  autem  curuae  generis    parabolici    in    infi* 

nitum     excurrens    vterque    ad    eandtm     baltos    partem 

Tom.  Vll.  Nou.  Com.  E  e  .  ca- 
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cadic ,  fi  exponens  n  par  fit  :  fio  exponeos  hic  foerit 
impar  ,  alter  lineae  ramus  ad  vnam  bafeos  partem  ki 
infimtum  excurrit ,  alter  ad  alteram.  Si  enim  ia  ae- 
quatione  pro  ramis  ifus  Azn—y,  numerus  «  par  fit, 
eft  s"  femper  quantitas  affirmatiua  ,  fiue  z  affirmatiua 
fit,  fiue  uegatiua.  Ergo  et  As"  vel  affirmatiaa  eric, 
vel  negituia,  prout  A  affirrnatiua ,  vel  negatiua  eft,ad 
quimcun^ue  partem  a  principio  fuo  abfciflae  proten* 
dantur.  Hinc  et  applicatae  y  ad  hos  ramos  omnes  ad 
eandcm  bafeos  partem  cadent.  Contra  fi  n  impar  foe- 
rit,  s*  affirmatiua  erit  ad  z  affirmatiuas ,  et  flegatiua 
ad  z  negatiuas.  Ergo  et  As",  et  huic  aequalis  y,  ad 
ramos  in  infinitum  excurrentes  ab  vna  parte  priucipS 
affirmatiua  erit,  ab  altera  negatiua. 

Poteft  ergo  linea  generis  parabolici  in  cuius  ae- 
quatione  n  numerus  par  eft,  bafin  fuam  plaoe  noo 
fecare,  quo  cafu  omnes  radices  aequationis ,  quae  ex 
illa  derhiatur,  pofito  ^rro,  impoffibiies  funt.  Impar 
autem  fi  fuerit  exponen»  ifte  »,  bafin  femel  minimum 
a  linea  fecari  neceue  eft,  atque  vnam  minimum  aequa- 
tionis,  quae  per  fuppoficionem  y=zo  oritur ,  radicem 
effe  realem. 

Hae  funt  proprierates  harum  linearum  palmariae. 
Quod  ad  defcriptionem  attinet,  motum  excogitare, 
quo  (atis  accurace  defignari  poffint  omnes,  admodum 
difficie  iudico,  quare  id  neque  teutaui.  Verum 
puiul*  linejrum  huius  generis  reperiuntur  faciiius,  quam 
quis  fperauerit,  quorum  fi  fct  magnus  fit  numerus, 
quae  per  ea  defcribitur   curua ,    a    iuo   aberrare   vix 

potefi 


JEQKfT.  RADICES  DETEGENDT.     *i$ 

poteft.     Etfque  puncta  illa  reperieodi  methodus  vbique 
fere  e,adem,  quicunque  fit  ordo,  quenv  exponens  n  indi- 
car.     Eft  enim  in  eo  folo  aliqua  diuerfitas,    quod  fae 
pius  ftciendum  eft,  G  n  plures  vnitates  contineat,  quod 
fit  minus  faepe,  fi  is  numerus  n  minor  eft. 

Declarabo  rem  exemplo  lineae  ex  genere  para 
bolico  cubicae,  quae  aequatione  A|j4-B^5-+C^+Di:jk. 
definitur.  Abfciffas  affirmatiuas  ab  earum  pnncipio 
fumam  verfiis  dextram ,  negatiuas  verfus  finiitram  ;  an- 
gulum  applicatarum  re&um  faciam ,  neque  enim  ,  vt  is 
obiiquus  fiat ,  cum  radices  quaerutuur ,  opus  eft ;  ipfas 
autem  applicatas  affirmatiuas  uipra  bafin  locabo ,  nega- 
iiuas  infra. 

Sit  bafis  MN,  in  eaque  principiom  abfciflarum  O.  Tab.V. 
Per  hoc  pun&um  re&am  FO  bafi  perpendicularem  Fl6'  +♦ 
fkio,  cum  generatim  augulus  PON  angulo  apphcata- 
rum  aequalis  reddi  debeat.  lam  fi  linca  aequationis  , 
quam  defignat  D,  pofitiua  fit ,  eam  a  pun&o  O  in 
reftam  OP  pooo  fupra  bafin  in  OD;  fi  fit  negatioa » 
eam  ab  eodem  puncto  in  OP  infta  bafin  transfero. 
Ex  punfto  D  in  eandem  lineam  OP  pono  lineara 
aequationis  C,  pariter  verfus  fuperiora  in  DC,  fi  aflu> 
inattua  fit ,  fed  verfus  infcriora ,  fi  fit  negatiua  Simi- 
lem  in  modum  a  puncto  C  linearh  aeqaatinnis  B  in 
CB  pono,  verfus  fuperiora ,  fi  afErmatiua  fit,led  ver- 
fus  inferiora ,  fi  ea  B  fit  negatina.  Tandem  a  punclo 
B  in  BA  lineam  aequatioms  A  pono  fimilj  lege : 
Tertus  fuperiora  fcilicet,  fi  affirrnatiua  fit.  et  verfus 
in&riora ,  fi  fit  negatiua.     Pundis  ita  in  OP  repertis , 

Ee  2  litteras, 
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litteras  ,  quemadmodum  ia  Figuia  apparent  ,  ordin? 
adlcribo. 

Deinde  OQ.  Parametro  m  aequafem  facio,  atque 
per  Q  re<fbm  duco  QRy  initio  du<ftae  O P  paralklarn :• 
atqae  ,  his  ita  praeparatis  ,.  accedo  ad  inueftigandam  y 
ad   dacam  vel  affumtam  z* 

Sit  z  ea  =OS.  Duco  ST  pariter  ad  OP  pas 
tailelam,  perque  A  ago  bafi  parallelam  Aa.  Connecto 
Ba  et  noto  pira&um  by  in  quo  retfa  haec  Ba  pro* 
duclam  ST  fecat  Per  pun&um  b  iterum  parallelarrt 
feafi  agcr  p<ry  et  corme&o  Ce,  punctum  vero  d,  in  qucr 
ie<fh  haec  Ce  eandem  ST  fecat ,  noro.  Per  hoc 
enim  pundum-  d,  fi  irerum  recHa  traducatur  qe  ba£ 
parallcla  ,  connectiturque  De,  erit  /  punftum  ,  in  qucv 
feaec  De  produtfam  ST  feeat  in  curua  eonftwenda , 
atque  Sf  erit  j*  ad  aflumtara  z* 

Ducatur  eninr  et  per  /  ree%i  rf  bafi:  paeallel*. 
Erit  primo  Aa:pbz=.AB:pBy  id  eft,  per  ea,  quatf 
aflumta  fimt,  w.zzzzA  :  pB,  ergo  pBzzzA^  ,'ec 
pC=pB-t-&C~A%-±-&  VbrfOcp:dq—pC:qCt 
id  eft,  m:z-Al+-B:qCr  ergo  fC  =  A**-HBj,, 
et  hinc  qDzzzqC-t-CDzzzA^+B^-t-C.  Prae- 
terea  vero  eq:frz=:qD:rD\  fiue,  «*:*— Ag-4-Bsr 
r^C^rDi  ergp  rD^A^ -h  Bft -h  G|,  e*  hine: 
/S=rO=zrD-f-DO=A^H-BS -+-C|-f-D^ 
Eft  ergo^  haec  /S  aequalis-j'  quaefitae^ 

Eadem  conftruendi  ratio  et  ad  eas-  abfciflas  otv 
feruabkul:  v  qua&  vel    negatiuae   funt,    -ve4    parameut» 
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OQ  maieres ,  ad  quas  pundum  S  extra  fpatium  OQ. 
cadit,  ad  hanc  illam  ve  partem.  Sed  producendae  iam 
erunt  B«,  Cc  et  reliquae  huius  generis  liaeae  ad  ean- 
dem  partem,  ad  quam  cadit  S,  et  per  id  pun&um 
ducta  ST.  Re&arum-  autem  iftarura  Ba,  Cc,  De> 
canto  plures  erudt,  quo  plura  funt  pun#a  A,B,C,Detc 
quae  aequatio  fuppeditat. 

Verum   quaecunque   curuamm ,    qoae   aecpiatione 
„  z*      „z*  - '     _«■'—  *        z*  —  *  zn-n 

^-^^+^.+^-^"-*^^ 

continentur  ,  conftruenda  fit ,  erit  riumerus  pundfcorura  . 
A,  B,  C  femper  aequalis  numero  terrtiinorum ,  t|ui  io; 
priori  dus  arequationis  rfiembfo  ineffe  poffunf ;  fiue  ex~ 
ponenti  fummae  dignifatis  £  vnitate  audfco ,  »-+-iV 
Poflurtt  auterti  duo ,  vel  plufa  ,  horum  pundiorum  ifi 
Tnum  coafefcerfe ,  quod  contingit ,  fi  aliqua  quantitatuiR 
A,  B,  C,  D,  etc.  vel  duarum  plu  ium-  ve  cum  fignis* 
fufs  c<oniun<$arum  furtufta  fiat  nihiluitf.  Venftn  hoc 
cafir,  pwidbrum,,  quae  ifa  coaluerunt,  tton  minus 
ratk)  htfbenda  eft ,  quatn  fi  difcrefa  fbrenf  Qiia  m 
ie  tanto  minus  erit  errandi  periculum ,  fi  puncSo ,  quod 
pro  daobus  aut  pliiribusr  eft ',  ortioes  eae  litterae  A,B,C, 
adfvribantlir ,•  quae  pundis  adfcribenda  fuerant  ,  quae  ifa 
coaluerurtt. 

Sit  reperiundum  punflbm  curiiatf 

Aii  *  *  H-  d£  *  -hF  =j>y    ad   abfciffam    *=:OS.  %  * 
Reliqpis  ergo  ,    vt  didhim  eft ,  fi&is ,  fiat  OF  aequaUs 
lineae   F  aequationis.     Deinde,  quia  tertninus,  qui  vltN 
mum    F   gioxime   praecedere   debebat    in  aequatione, 
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E£  deficit,  eftque  adco  E  — o  ,  apud  pun&um  F  fi- 
giirae  etiam  littera  E  fcribatur ,  atque  pundhim  ^E  F 
habeatur  pro  duplici.  Hinc  ab  E  in  ED  transreratur 
linea  aequationis  D,  puncto  autem  D  et  iitterae  C,  B 
adfcribantur ,  quia  termini  B§  >  C^,  qai  terminum 
"D^-  praecedere  debebant  in  aequatiooe ,  bic  ambo 
deficiunt ,  habeaturque  pun&um  DCB  pro  triplici. 
Tandem  ex  B  in  BA  ponatur  linea  aequationis  A. 

Si  iam  ad  abfciflam  z—QS  reperienda  fit  j, 
ducatur  A<*  bafi  MN  parallela ,  deinde  Bat  iterum  bc 
bafi  narallela ,  tum  Cr,  porro  de  parallela  bafi ,  deinde 
De,ttjg,  hinc  E^,  tum  bi ,  tandemque  F/,  quae 
productam  ST  fecabit  in  pundto  curuae  quaefito  k,  ad 
quod  fcilicet  eft  applicata  bbzzy.  Non  fubiuogo  de- 
monftrationem  ,  quae  facile  peti  poteft  ex  iisvquae  gc- 
oeratim  funt  oftenfa. 

In  conftrultione  hac  multitudinem  linearum  inre 
quis  culpauerit ,  quibus  fi  plura  quaereada  fiot  cunue 
Fig4.et$.pUQ£a)  totam  breui  chartam  oppleri  neceflc  eft,  in- 
geoti  cum  confufinne.  Sed  facile  eft  rei  remedium , 
de  quo  cogitandum  vtique  fuit,  fi  non  in  fola  cob- 
templatione  fubfiftere,  verum  propofitum  plane  perfi- 
cere  vellem.  Et  primo  quidem  re&a  Ba  eadem  eft 
pro  qualibet  applicata,  quam  vbi  fecat,  in  eum  locum 
cadit  pundum  b  Poteft  ergo  rec*ra  haec  Ba  vtrinque 
in  infinitum  produci ,  quo  ftcto ,  fimul  atque  duda 
fuerit  ST,  punctum  b  praefto  erit.  Reliquarum  autem 
re^arum  bc>  B*,  4ey  Cc,  etc.  defcriptio  plane  euita- 
bitur  iwnc  in  modum  ; 
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Cape  tabulam  re&angulam ,  qualem  ad  manus 
efler  figuias  cum  cura  defcripturo  alioqura  opus  eft ,  et 
re&ulam  aflerculo  inftru&am  tran«uerfo,  eum  in  finem, 
vt  fi  aflerculus  hic  margine  tabulae  applicetur ,  omnes 
lineae,  (ecundum  aciem  reguhe  ductie  parallelae  fiant; 
qua  quidem  regula#cum  archite&onibus  paffim  vti  fole- 
mus.  Fraeterea  acicuhm  para  ,  manubrio  mfertam. 
Ita  inftruelus,  du&is  ope  regulae  illius  marginibus  ta- 
bulae  applicatae,  re&is  MN,  PO,  QR,  atque  in  OP 
puo&is  A,  B,  C,  D  etc.  legitime  diipoficis ,  regula 
bafi  M  N  parallela  ad  pun&um  A  applicata ,  colloca 
acus  apicem  in  a,  et  duc  Btf  vtrinque  infinitam.  De- 
inde  ad  affumtum  OS  duc  ST  et  produc.  Habebis  b. 
Regula  bafi  parallcla  ad  b  applicata ,  acum  fiftc  in  c  f 
applica  regulam  ad  acum  e  et  ad  pundum  C.  De- 
inde  acum  iuxta  regulam  transfer  in  4.  Applica  re- 
gulam  bafi  parallelam  acui  huic ,  deihde  hanc  iuxta  rc- 
gulam  transfer  in  e.  Iterum  regulam  et  acui  huic  ap- 
plica  et  pun&o  D,  atque  ita  perge  vsque  ad  pun&um 
yltimum.  Erit  d  figurae  4.  vei  k  figurae  5.  punctum 
curuae  quaefitum.  Admodum  expeditus  hic  labor  eft, 
et  errori  parum  obnoxius. 

Caeterum  omnis  curua  generis  parabolici  tranfi- 
bit  per  punctum  ay  perque  punftorum  in  re&am  OP 
translatorum  illud,  quod  terminum  aeqoationis  conftan- 
tem  finit,  qui  m  figura  4.  eft  D,  in  figura  autem  5, 
F  Vtrumque  ficile  patet,  fi  in  aequatione  fiat  primo 
quidem  zz:w,  deinde  vero  z~o.  Eft  enim  ad  ap- 
plicatam  hl.QR  fumtara  zzz.mt  quo   pofito  applicata 

baec 
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haec  prodit  :=L-A-*~B-*-C~f-D  ctc.  :r:OA:rQA 
Ad  applicatam  antem  ia  OP  fumtam  cum  fit  *r=:o 
deftnuStis  reltquis ,  quod  in  aequatioae  per  z  noa  afiici- 
jur ,  iolum  relinqui  necefle  eft. 

Haec  eft  curuarum  iflarum  conftrudio,  quatn  qui 
tenet ,  radices  aequationum  hicile  rcperiet.  Sit  data  ae- 
tjuatio  haec:  }6x*  —  28#f—  8A,fH-  27#-9:=o%  cuius 
quaeruntur  radices.  Fafio  e£  meniura  quacunque  con- 
venienti  A~ itf;  B^:-a8;  C;=  — 8  ;  Dzz  —  27; 
E  zz.  —  9  ;  a  qqo  labpre  fuperiedere-  potuilfem  f  fi  loco 
numerorum  ipfae  redae  A  >  B ,  C ,  efc  per  aequatio- 
nem  datae  fuiffent.  Surpta  deioUe  pro  bafi  infinita 
F  G  ,  et  pun#o  O  pro  abfcifiarum  atque  radicum  prki- 
Fig.  ff.  ^ipio  ,  per  O  duco  re&am  bafi  perpendicularem  9  ia 
eamque  colloco  ordme  retrogrado  ,  OE—Ezz:  —  9; 
ED  =  D=z*j  ;  DCz^C  — -8;  CB^B^-a8; 
JSA  —  A—16, 

Deitide  Parametrum  fumo  OQ  pro  arbitrio,  nifi 
quod  aliquod  compendium  in  eo  fit ,  fi  vel  vnius ,  vel 
stecero,  aut  centum  partium  eius  menfnrae  fumatur  ,  e 
qua  lineae  A,  B,  C  et  reliqiuc  defumtae  funt.  Ge- 
neratim  autem  paruam  potius  ,  quam  magnam ,  fumere 
conuenit,  ne  fcilicct  a'iquae  radicum  cxtra  planum  ta- 
bulae  cadant.  Per  Q  pun&um  redam  duco  QT  ad 
OA  parallelam  ,  in  eamque  transfero  Q*:z:OA, 
dudfca  per  A  bafi  parallela.  Erit  a  pundum  curuae , 
quae  eadem  tranfibtt  per  E,  vti  didfcum  eft.  Rcliqua 
curuae  pun<5ta  vt  repenam  ,  per  B  et  a  re&am  pono 
rafinitam  ,  .atque , ;  duAa    quacunque   refla    ad    bafin 

j>er* 


^peifencKcDbrii  ^ejus^partwir  ir«tr,/c^n»pi  ^  t*£n  !&• 
.tercffttm  repepio,  ,5}u^ma4m^malleofuni;cft,  J^- 
ftopta  rcmua  ajsparctic^  ittquttiorris  Ar|p«t*Bfff  •**£3i 

-H^DS^HE^o  ur«tfice*vfe**QX;rr  &;;  <»«♦•$¥  za*-; 
**-OZ:=:«Q  ;  «r.s--K0Varo,,quia«  (cilicec  amia  btf- 
fin  fuam  aptfd  partcTa-  X ,  Y, &  et  V-fecat,  qoo- 
/rom  tria  prioWifl&dexrrftm  rectae  OA,  partem  :«a- 
dnnt ,    vitiinntn    ad  -fraiflram.      Erit  ergo    «— .OX^; 

•arcsOY;  srsO-Z,  jet  «c=-OV,  ! 

.  •  ~    -.  u 

lam  vero,  fi  in  aequatione  propofita  i6x'-i2x* 
-J-36jir,-4-iOJi:'— 18*— 9— o,  ponatur  effe  x  —  %* 
aequationem  illam  conuerti  in  eam ,  quae  per  curuam 
conftructam  exhibetur ,  et  vltro  patet ,  et  initio  [obfer- 

vatum  eft.   -Eritergo  -quoqHe-^^^-prima-fadtjf^m- 

ius  aequationis ;  xzz°~  erit  eius  radix  altera ;  xzz~£ 

terria ,  omnes  affirmatiuae ,   tandem  xzz^  radix    ae- 

quationis  qaarta  erit ,  fed  haec  negatiua^    ^Quae  quidem 

radices ,    fi   per    numeros  exbibendae  fint ,   vel    diui- 

dendi-  «funt-imfneri ,  -*qoibns  Tadiees  ~rftae  ^exiiibeutur  9 

per  (calam  ab  initio  vfurpatam ,    per  numerum  earun- 

dem  partium  ,  quem  continet  Parameter  OQ,  vel  re- 

ctae  OX,  O  Y  ,  02 ,  OV  ,    non  ex  ea  fcala ,    per 

quam  exhibitae  funt  OD,  OC,   fed  ex  ipfo  parame- 

tro  i»,  fiue  OQ.  pro  vnitate  fumpto,  menfurandae. 

Eft  in  bac  methodo  radices  reperiundi    ea    infi- 

gnia  commoditas,  quod  non  opus  fit  curuam  defcribere 

intcgram.     Pofitis  legitime  punctis  A  ,  B  ,  C ,  D  ,  ac 

Tofii.VILNou.Com.  Ff  reliquis, 
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reliqurs ,  qnemadmodam  dictum  eft ,  praeparatis ,  fi  rt* 
c*tae,  per  quas  pune>a  curuae  determinantur ,  obker  do« 
cantur  in  aere ,.  vt  earum  reftigium  nuUum  rcKnqoatui, 
fecile  apparet,  an  curua  in  toco  quouig  dato  vehemen- 
ter  diftet  a  bafi  F  G ,  rel  ei  propinqm  fn.  Iltis  er- 
go  eius  partibus,  quae  a  hafi  remotae  funt ,  aegledis, 
hae  tantum  ,  quibus  eam  bafin  fe&uram  efle  fperari 
poteit>  cum  cura  elaboraadae  erunt.  Sic  antetn  re- 
pertae  radices  deinde  cakulo  magis  elimabuntur»  quaa- 
tum  opus  eft. 
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TAVLLQ    FRISIO. 

Theoria  osmis  curuarum  cwfe»  ««nkini-.  comprejwar. 
&tam ,  et  proprietates  quaslibet  maximi ,  auc  w.» 
oimi  prae  fe  feteruium,  a  Geometris  celeberrimis  BcrnQullio, 
Tttyhrs ,  Hemanne,  et  potiffimum  Mac-laurinp   et 
Etf&yv  in  taota  luce  nuoc  temporis  videtur  ppfita*    Tt 
eorum    tocubrationibus    vii    quidquam    amplius  aduiogi 
poflk.     Nihilominus  tamen ,  cum  in  problcmatis  huius 
generis  refoluendis  quaedam  mihi  compendia  fefe  obtuk- 
rint ,  noo  fine  aliqua  calculi   et  temporis  oeconomia, 
auimum  fiibiit,  ea  bteuiflime  exfciibere,  cjuaecuiiquefint,  , 
et    Academiae  communicare. 

Principio  fi  curuae  AH,  fcmiordinata  CT  pooa  Tab.VI. 
tur  == y,  abfcifla  PCsry,  CD=:«r>.   CBc=-rfr,  et  **  * 
fubftituatur    in   aequatione  *+</*,.  ac  deiade  x-rdx*-.- 
loco  xy   prodibit  DF~iy-\-dyrt-ldtj-irid'j etc,  et 
BG  =y 'rrf;4-  14,J'»-i<fjf  ctc.  quaecunque  demura  fit 
ipla    aequatio  ,    et.  quocumque  e&  loco  lupputcQtupab- , 
fciOac  .r.    Hoc  dato  alia'  non  pauca  confequentur  theo*, 
remata.      Ex.  gr.  cum  dy  fluxionem  primam  femiordi- 
natae   exprimat ,  qUae  fcilfcet  ducla  tangente  definicur , 
pun&a  E,ctFinfia,   aut   fupra  tangentem  eadentt< 

Ffa  et 
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et.  corua.  propofita  ATft.erit  verfus  axem  AE  conv 
caua,  v  ant  .coQucxa ,. ,  prput .  altera  ferofrBjinatye  fluxjoj. 
jjy*m  Siegitiuvfffi', ,  a*r'  pofifcutonti  valorem  '  afkjueBi. 
prae  fe  feret..  I0dix.fltlamJWilt}:v4!jaw,radH,  et  co- 
radii  ofculatoris  formulae,  et  ad  affequeadas  alias  curua- 
lum  cuiuscunqufc  ordinis.  g*)f>rie*ates;  ampliffimus  pate? 
bit.  aditus.. 

Atr  vero,.  binos.  calus ,.  qu*  maxime  ad  rerm 
qofthttri::f5citit* .  •*oiucm,  et'  fingillarinv  cflofiderarej 
vpur  ettf.  Pfima  femiordJrtataB  flweio  dy  euaneJbeie  afi» 
qwmdbS  et  aUquandtt,  nrffaita:  effe  poterit ,;  exprimi  icK 
lieet.  fra&tene ,.  cufts,  numerator.  ad.  4eiiodunatoteQii 
nuIlarH;  Mtarh.  rationem  habeat.  -  Im  pritnoY^afc  &, 
fla^ibnnrnv  aUarum*  flrnifc.  rnodo:  euanefcentium-  numerm. 
pirtr'  fiJerit',  ferrJlordirtitJb' ma3rfmum,  aut  minimum  ha- 
beBiriir:'  Mfcxfoiunv  vtiquei ,  fi  fluxio,  pofi^  euaaeicentes, 
orrin^ffl^etftes^  fifa negatfaaj Miffimum,,fi;pafitiua.  In/ 
ca^ttW^eoate^^  /ooogruet  femior- 

dinatae.  tangens,  et:  fifct.  axi,  rJfcfpefidtouUris.    Erk  etiam 
•*     '  ^jrerfiftWirmti  frWrne#itfe-  fubie^rkr^.-^^-r-i^  etc 
* ''cfpqaW»  atitecodet; 1mmesiatef':=:>~  &+-«<**?    etc.    fi: 
amtW -fcilfcet  ad-  eumdetm  rsmum<  curoae  ATH  perti- 
neant  ,^  nee^irratoresrifimulv-  tofic  l&nulf  minore&jerunt 
feWioftMftstii  Irftertlttdto  ■&    \In.  eodemiigitur  curuac: 
taetito)  fta*  </>•  infihiay  Tnwirmmv  afiquod  ,   aut  rmV 
mrrHfrh:ier*HOrdinatae  aunquam>  haberi  poterrt. 

.     '  «      -♦  »  r 

Boecrit  temen  (emitwiinata,  diuerfi»,  rarrris  eins— 
dem  oofuaei  afiqtuuUo  ■  ntcfiace«e. ,  ftanos  diuei&s  voco>. 

->  •   •  i       .  eoti 
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«*>  omnes  »    in    qoibus   cootdinatarum    relatio  eodem 

(gecierum    ordine  ,.   eademque:  aequatione  exprimitur , 

%nis  tamen  negantibus,  aut  affirmantibusdiffimili.     Ex 

centro   circuli   ex..  gr.    perpendiculari    ad    diamctrum 

ercita,    quae    prodit  maxima  femiprdinata ,.  in  eodem 

circuli  ramo  Ytrinque  produdo  eft :.  vtrinque  enim  fe* 

miordinatae  valor  quantitate  vnica*  exprimitur  Vfeax-x*); 

aufc  >'(«•— **),.  quemcunque-  demumi   vaiorem>  obti- 

neant  abfctffie  Xi    At  vera  ihi  Parabola  cubica>.  GAM,  J?b.  ^ 

cum  facla  CE=-tf,,  et  abfciffis  apun&o  C  fupputatis  pro-    *  *"' 

deat  (/-«)*=£«?•*  2tf•JJT^rtf»'^fiueJc:<?-H, :  '(+«+«)* :  % 

fuperioribus,  fignU,  adi  ramum  GAy  et  infejrioribus   ad 

AJVL  pertinentibuv  v  ramo>  ipfos  inter  fe  inuicem  diftin- 

guere    necefte;  erit.   In  priorL  rarao  femiordinata  quae- 

libet  proxioae  antecedens  erit  r=za-\-ax:.*{a,^X'- dx)*:* 

=za-*-al '"( a-x  ),:,-i-ftf-t:-*( *-*)—•' 'dx    etc. 

zz?jr.-i-djr~'£d'ji  etc      IiL.  rarob'  altero   femiordinata 

ptoxime- fubfe^ueos  erit  zzy>\rdy-\i&y  etc,      Itaqpe> 

in>  rami.  vtriusque  confinio  A.  ftmiordinata  EA  omnium 

mjnima:  euadet..     In>  aliis.  curuis*  vtrinque  axi  accedenri- 

bu»,    k»   quibu*  fcilicet  negatiua  eflet  dy,  iisdem  fadis 

fuppofitionibus.  femiordinata    maxima    haberetur.       At 

quamdiil--  ad  eundemi  ramum  pertineant  femiordinatae  »,. 

nunquam  fient  maximae,,  aut  miniime,  vbi  euanefcat  de> 

nominator    iliius  fra&ionis ,  quae  primam>  femiordinatae: 

fluxionem    exprimit:    Id    quod    generale   nobis  princi- 

pium .  (bppeditabit-,  et  ad  enodanda  quaeuis  Hbperrmetro- 

runv  problemata»  maxime  idoneum  :-.  Qiuntitates  fcihcet 

crcfcentes    quomodocunque ,     aut    decrefcentes   euadere 

maximas ,  au*  oununas,,  non  pofle  ,  nift  pcima.  earura-.. 

F  f  3,  dem» 
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dem  fluxio  euanefcat.     Poflunt  enim  quantitates  omnc$ 
femiordinata  curuae  alicuius  exprimi. 

Hoc  pofito  qu  eratur  curua  AHE,  qiue  proprieta- 
Fig.  V  tem  aU(luarn  maximo ,  aut  minimo  gradu  exhibeat. 
*  Sint  bina  elementa  abfcifiae  BC,  CD,  femiordinatae 
MG,  NT,  perimetri  GT,  TF,  produdaque  CT  iti 
P,  ex  terminis  G  et  F  ducantur  duo  alh  atterius  curuae 
«lementa  G  P,  F  P,  prioribus  Ytcumque  proxima.  Pri- 
mo  ,  cum  extxemorum  pun&orum „  locus  H,  E  noa 
detur ,  proprietas  eadem  maximi,  aut  minimi  quaefitae 
coruae  .  conuenire  debet ,  qoamcunque  exiguam  portio- 
oem  GTF  pun&a  intercipiant.  Deinde  ex  iis,  quae 
fhodo  diximus ,  confequitur  ,  proprietatem  ipfam  noo 
pofle,  elementis  fingulis  BGTC,  CTFD  conuenire, 
nifi  etiam  ekmentis  aliis  BGPC,  CPFD  ita  conue- 
niat ,  yt  differentia  omnis  euadat  nulla.  Denique  fi 
radiis  F T ,  G P  defcribautur  circulares  arcus  TO,  P0,  ob 
fimilitudinem  triangulorum  TNF,  POT,  et  GMT, ToP 
erit  PO  r  -^j-  ,  et  Toz.  -GT?.  Datis  hifce  omnibus,  fi  in- 
telligamus  elementa  BGTC,  CTFDrctinere  proprietatem 
fuam,  dum  abeunt  in  elementa  proxima  BGPC,CPFD, 
aequationem  huius  formae  habebimus,  X— X-f-</X. 
TP— o,  et  quaefitam  eruemus  curuae  aequationcm 
JXzzo,  fiue,  quod  eodem  recidit,  X  =  C. 

Antequam  vlterius  progrediamur ,  demus  exem- 
plum  aliquod ,  atque  illud  quidem  tritillimum  ,  quo 
curua  HTE  eius  naturae  et  indolis  requiritur ,  vt  ex 
H  ad  E  vsque  corpus  minimo  tempore  defcendat.  In 
haccafu,  cum  quantita>  T^"4*  "^xc  vbique  niHwriaeflc 

debeat, 


Fig. 
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=  '  f~  -+-  ^jxl^  >    ct  de^etis  aeqiidKbiis ,  fupererit 

TO  '  TQ_  MT.TP    __  KCTP  __  J.ttC.TP »  , 

y  Xc  "*"  V  ab       TF.yFc      ct.vab  —  ct.vTb  *"""  °*  - 

indicabit  fluentem  ipfam  £^=  conftanti  quantiitati 
aeqnalem  effe,  ct  in  vulgari  cycloide  FRG,  habebit  Tab.  VI. 
locum»  in  qua  efle  nouimns  N«  ;  NQz=CM  :  MR  F%*  +• 
=  PM:PR=VPC:PR,  fi  in  plano  inclinato  cor- 
pus  a  B  ad  G  vsque  traofire  debeat ,  perinde  erit : 
Quippe  adhuc  conftans  manebit  vis,  qua  in  plano  in- 
ciinato  corpus  ad  defcenfum  vrgebitnr ,  atque  ad  abfo- 
lutam  \im  grauitatis  erit  in  conftanti  ratione  attitudims 
plani  ad  eius  longitudinem. 

Licet  autem  CJ.  Eukrtts  retiqna  maximorum,  mini- 

morumque  et  ifoperimetrorum  problemata,  audo  numero 

conditfonum  propofitarum,dHfficiliora  euadere  exiftimauerit, 

Tt  quoniam  bina  elementa  cuniae  finguiis   proprietatibus 

fingiHatim  exhibendts  fufficiunt,  binis  fimul  componendis, 

noo  nifi  teroa ,    et  plura  pluribus  eftent  fatis  ;    ftepifii* 

me  animaduerti ,  ex  cnruis  omnibus ,  quae  proprietates 

A  *  B ,  C ,  D  etc.  aeque  habeant ,    eadem  metfaodo , 

ac  pari  facilitate  eas  curuas  decerpi  poffe,    quae    pro- 

prietates   alias  F,  G ,  H  etc.  maximo  grad» ,  aut  mt* 

nima  prae  (e  ferant,  qaaecunque  fit  proprietatum  prop©. 

fitarum  complexio ,  et  numerus.     Si  enim  fingulat  pro- 

prietates  exbibeodae  efleot   fingillatim  ,    habeci    pouent 

eadcm     methodo    aequationes     totidem    huius   geucrfc 

X-*+<*X.TP=cyY-Y+rfY.TP:=:o,Z-Z+irfZ. 

TP=o 


¥prro,*tc.  Quoaiam  igfcftr  praprietatet  omaes  t» 
voa  fimul  c^rua  <cfle  debcot ,  compofitis  aequationibus  y 
prodibit  VX-4-^/Y-H^2  etc.  Sro.  aut,  nifi  aequatio- 
Bum  termini  iam  «homqgeriei  iater  fe  fint,  dX.-l-4dY 
-+-b*dZ  etc.  =  o,  wldenique X-F*Y+£*Z  etc.  :sG 
Problematum  exempla  oiutuemur  ab  iplb  Eulero , 
et  ipqukamus  curuam  ,  quae  ioter  omnes  ifbperimetricas 
maximam  ffuperficiem  comple&atut.  Si  fola  prior 
conditio  feruanfla  «ffet ,  liaberetiir  G  T  •+-  T  F = G  P 
-4-PF=GT-To-HTF-ir-PO  ,  «et  erueretur   inde 

NTJTP__«C:TP_ d^o:  Tp:_0#       Ajtera  ,ctiam  propic 

tas,  fi  fola  effet,  exhiberet  AB.  MG+AC.NT 
=AB.MG-TP-4-A(:.  NT+TP/fiue4/.AB.TPro. 
Itaque  proprietatibus  «ompblitis,  <€t  facta  ABirr^, 
BCrr^  vBG=:jiMG=-^,HG=j,  GT=r</j, 
emerjget  ^  =#-+:£,  quae  «ft  femper  aequatio  ad  cir- 
culum.  Quod  fi  vero  <quaeratur  curua  ,  quae  .  inter 
omnes  ifoperimetticas  circa  axem  AH  conuerfa  generet 
.maxrmum  foiidum ,  «noua  ihaec  proprietas  dabit  eodem 
moAoyd  AB*.TP~ o,  et  aequationem  fuppeditabit  adj 
=*Vj+i'ij,  quae  «xprimet  uaturam  curuae  ela- 
Iticae.  .Si  curua  ea  efle  debeat ,  quae  -circa-axero  AH 
conuerfa  raaxhnum  folidum  et  minimatn  "iqperficiem 
fimul  gigoat  ♦  prodibit  primo  A  B.~'G  T  +  AC 
TF=AB.  GT-1>-+AC.  FF+-PO,  ac  deinde 

-^-.TPrro,  -et  nouae  coruae  aequario  fet  «xdy 
tzzx'ds-hlr*ds.,  <quae  in  tiequaticmem  ad' orcuinm  dc- 
generabit ,  fi  fit  ^zro,  ad  catenatvam  vero,  fi  «rficin- 
-finita  •  «et  tfzzat.    Si  idenique  ex  xurjiis  .orftjubas  ifo- 

peri- 
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perimetricis  ea  requiratur  >  quae  ceotrum  grauitatis 
habeat  ab  axe  AH  maxime  remotum,  fiue  in  qua  fit 
maxima  quantitas  omnis  AB.  ET ,  leruatis  conditionU 
bus  fingulis,  prodibit  adj-\-xdy=zhdsf  quae  erit  rur- 
fus  aequatio  ad  Catenariam. 

Tranfeamus  ad  fuperiorem  problematum  horum 
clatTem  ,  atque  inquiraraus  curuam ,  quae  ex  omnibus 
ifoperimetricis  maximam  aream  complectatur ,  et  fua 
circa  axem  A  H  reuolutiorie  generet  maximum  folidum. 
Illico  habebimus  x*ds-\~bxds-a*dyz=:c%ds.  Quod 
C  ex  curuis  omnibus  eiusdem  longitudinis ,  eiusdemque 
areae ,  ea  excerpenda  fit,  in  cuius  perimetro  graue  cor- 

pus  celerrime  defcendat ,  eruetur  xds— adj-b^==cds. 
Pariter  fi  ex  curuis  omnibus  eiusdem  areae  ea  requira- 
tur ,  quae  circa  axem  AH  conuerfa  generet  idem  foli- 
dum ,  ac  tale  infuper ,  Tt  motum  fecundum  axis  dire- 
ctionem    patiatur.    minimam    refiftentiam  ,     ad    tuen. 

dam  hanc   vltimam  conditionem  efle  oportebit  ~fr^-' 

•  AC.crii    ABJ»C!     ACCD»    ^A^^  tt\«m  d.xdydx*  Tp 
■+*  ~tf*    -ct^tT»+TF^>o«  »aaeo4uT  cnam       do*  ^  •  *  O 

et  conditionibus  fingulis  retentis,  ax-i-x*-1?*?*?--—^ 
Si  fumma  omnium  AB.ET  maior  efie  debeat,  quam 
in  aliis  cutuis  omnibus  eiusdem  longitudinis ,  eiusdem- 
que  areae,  erit  axH'X*-b-ii?=**.  Congruunt  aequa* 
tiones  iis  omnibus ,  quas  plura  elementa  curuae  confide* 
rando,  in  medium  protulit  Eulerus* 

Addamus  exemplis  hifce  aliaquaedam.  Decrefcat 
▼is,  qua  fe  attrahunt  puncta  omnia  in  ratione  duplicata 
au&arum  diftantiarum»  et  requiratur  curua  QHE,  quae™>-  y* 
Tom.VH.Nou.Com.  Gg  maxi-    *  V 
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maxime  omnium  attrahat  corpufculum  L  in  axe  HL 
cocftitutiHTi.  Erit  attra&io  elementorum  GT,  TF 
feciindum  dire&ionem  axis  ipfrus  exercita.     CL,   +  f^r 

—-^bjt—  LR  H fx*—  LS.  Inde  eruetur  ciagt  TP 

^-^SS  TV=Q ,  fafla  fcilicct  LAzji.  *Si  vero  quae» 
ratur.  curua  ,  quae.  non  ipfi.  quidera  ,  fod  fiperficies  re* 
volutione  circa  axem  genka  attrac^oncrrtmaxiraam  exer- 

ceat»erit  (^s^^;.TF=:o.  SiUenique  toturo  folidom, 
maximam.  attractionem  exercere  debeat,  quoniam  attra^ 
c*tio  circuli  radio  R.G  defcripti  eft  i  —  [■£,  eritot  ele* 
roenta  attraftionis  maxiroae  MG~^£*Hr-NT-~:* 
:^MG.-TP-^g-^LR+NT>TE-  -^—LS* 

vnde  emerget  ^"^^7—0.  Fotcrunt  hae  proprieta' 

tes  cum  fingulis  fuperioribus  ad  hbitum  componi.  SL 
eius  indolis  curaa  efle  debeat  ex.  gr.  vr  circa-axem  Lrt 
conuerfa  generet  foltfum  ,  quod  prae  alih  aequalibus» 
roaxima  attractiooe  polleat,    aequatio  euruae/  habehiiut 

b*n-j-b*y  t         », 
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D  ISS  E  RT  A  T  I  O 

DE  QVIBVSDAJVl  CIRCA  LENTES  CAVSTICAS 

ET   SPECVLA  VSTORIA  EMENDATIS 

ET  NOVITER  INVENTIS  (*) 

Aactore    KX    ERN.    ZEIHER. 

EnecTus  radiorum  folarium  fpeculis  cauracis,  aut 
lentibas ,  coa&orum ,  fine  dubio  maxime  mirandi 
futit ;  fimul  vcro  dolendum  eft,  phyficorum  plu- 
rimos  hifce  organis  carere.  Specula  cauftica  quidem 
adhuc,  fed  nou  Cne  magnis  impenus  ,  habert  poffunt  , 
leotes  vero  trium,  aut  quatuor  pedum ,  quales  Dom.  de 
TJcbimbaufen  olim  confecit ,  \ix  a  prtuato  poffiden. 
tur  ;  dum  earum  vix  quinque  aut  fex  fuperfunt ,  quae 
aut  principum  aut  aliis  technophylaciis  publicis  repofita 
adferuantur :  (b)  cui  accedit ,  quod  furnos  et  machinas 
aoaift  fundendis  et  poliendis  aecefiarias ,  nemo  priuatus 
fibi  facile  coraparauerit.    Neque  ex  folo  vitro ,    maio- 

Gg  3  res 


(*)  Lt  haec  cogitat*  iuckfi,  antcqsam,  qoaeD.de  Buffb*  inhisprae- 
Jtitit,  didiciuem.  Optimmn  crgo  duxi,  fi  cogitau  mea  ibp  or- 
dme ,  qob  (e  confcquuta  lunt ,  tecenierem ,  Dommi  de  JSuffo» 
veto  inucnta  >  vbi  occafia  effet ,  b  notis  adduccrcm. 

{*)  Voam  pofledtt  Ubmumuy  oRot  PhyGcae  Pro£flbr  LipuVnus* 
qui  plus  fcrc  fumtuum,  quam  prinati,  et  noa  adeo  diuitc,  ra- 
tiones  ferrent,  naturae  inueftigandae  impendit.  .  Ula  fcns  exta* 
adkwc  Lipfiae  apud  Lebmami  filium  >  acquo  pretio  veadeadku    - 
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C6s  aut  parfe&iores,  quam  Tfchirnbaufius  dedit,  elabo- 
«ri  pofle  videnrur. 

.  Interrm  magnae  eflet  TtHitatis ,  fi  inter  phyfici  cn- 
iasuis  fupelledilem  lens  trium  aut  quatuor  pluriumue 
yedum  repcriretur.  Tunc  enim  alii  hac,  alH  alu 
occafione  cxperimenta  inftituendi  oblata,  lentibus  pro- 
priis  opportunitatem  fubminiftrantibus,  magnus  nouorum 
inueniendorum  aperiretur  campus.  Haec  effecoruot 
vt.de  mediis^  ipeculorum  caufticorom ,  inprirois  vero 
lentitun.j   yfum  magis  communem  reddendi  cogitarem. 

Primo  fpecula  ,  minoribus .  impenfis ,  qooran 
«fle&us  tamen  pro  ratione  magnkudinis  et  impen<arum 
inGgnis  eflct ,  perficienda  meditabar.  Eo  mc  ducebat 
Kircberi  idea ,  fpecula  talia  ex  planis  componendi ,  et 
jwruum  quoddam  teatamen  rei  £c  inftituebam:  {?) 

Pforibus  ligni  fruftis  ita  coniunafe ,  vt  figuratn 
«emel  indudam  mutare  non  pofient,  totam  compagem 

fecun- 


i  c)  Tomtto  cum  D  dc  fl#„  h  cadcm  cogiiata  Jncidi,  etfi  ad 
ahum  fcopom  collima„t.  fe  enlm  de  f^  m  ^L-"  u£ 
Jcom  prouaemitms  cogitauit ,  Archimedea\  quae  narraaSr .  re- 
fiuuturos,  aut  potms  primo  cxhibiturus ;  egVawem,  quae  me£ 
**"  ^.  «  ■»*  continua  elaboitk  magna  inLnfa  *£ 
«cnttr,  fadms  conficere,  ficque  vfum  (jSmmVSSoSt 
«ag«  communem  reddere  volui.  Inuenta^om.  de  BufoT? 
m  Spmmeawriis  Acad.  Rej.  Scicnt.  Parif.  X747.  tjST 
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fecandum    arcum    cifcuK ,    caius    racBus    erat  digrtorurrr 
rhenanorum    trigint»    fex  ,     terno   excauari   eurabamv 
Latimdo  erat    digitorum    quindecim  ,    craffities-  triutn. 
Siipcrficier  ad>  ccafikicm  crrciter  ljoeae  inducebarrv   raas 
fim  ex  fijnna,    creta,   fuligine ,    acjua  mediante   conv 
mixm.      Hac  ptane  ficcata ,   aliud"  adhibebum  Egnum, 
capulo- ,  quo  teneri  poflfet ,  inftrudum  ,  fetitudine ,  quae 
circiter  duas  tertias  latitudinJs    ligni    Cius    Baberet  y  cui' 
adiungi  fpeculum  debebat,  conuexitatem  vero,.  cooca- 
titati  alteriuft  iHk»  Ugoi  y  et  fpeculi*  ipfws ,    congruen- 
tera.  .     Hoc  irrftrumento    ligpeo   conuexo  fiiperfiden* 
viafiae ,.   cauo    indu&ae  r   terebam  ».   donec    fuperficies» 
folita  fatis.  ei  pcrfe&a,  erau 

Defnde  er  lpecufts  pfenis  fecan  curaBam  quadiata 
cxigua ,  quorurrr  latera  digiturn  dimidium  rhenanuo» 
wquabant  r  qnibn*  cauitatem  iUam»  obducebam  ,  fca  fpe> 
fuium  cauum  ex  planis  compofitnm-  obtinens.  ($.. 

Cumr 


$<#}"  Reperh  Dom.  <te  Baffbn  f;Commentc  Acadf  Scicnt:  Parif.  r74T- 
pag.  8?.  ed,  Parif.  Y  fpecuh  vitrea,  mediocri  dilfgentia  elabora- 
ta  ,  lucenv  fbrtfus  reflt&rre ,  fpeculis  metaHicis %  optithis ,  imo> 
.meliu»  compofidoite  itta,  qua  ad  Tclefcopia  cataoHoptrka vtuntur* 
Ad  vieudi  jgitur  fcoputt  mettHich)  vitrea  praererr.  Vt  caua 
J|xcula  ex  phnb  vitreis  compeueret,  varia  kigeniofiffime  escogi- 
tBurt.  Specutum  diftantiae  fboalis  mfignis  quaerens ,  phna  vittea: 
rSU.  quodlibtt  latitudinis  digit.  <F.  almudmis  8.  excectens  con- 
hswxir,  ficqae  lignutn  ad  diflsmtiam  ped.  10*8.  iocendh ,  ftan- 
•um ,  plumbum,  argentunv,  ads  difiamias"  pedom  isor  *3o,. 
fo ,  liquauit.'-  Dtinde  aliuo/  fpeculum'  cx  ipa.  plao»  oontuaxit, 

quomtui 
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Cum  hoc  fpeculo  varia  experimenta  inftitui,  id- 
que  pio  ratione  magnirudinia  fuae  egregio»  effedut 
edere  reperi ,  licec  nec  fuperficies  ipfa  fatis  ex  voto 
formata   effet ,    nec   fpecula  omoia  angulis  fiiis  fttperfr* 

ciem 

quorum  20  cfle£him  faris  infignem  dd  diftantiam  120  pedum» 
80  ad  pedes  240,  et  160  ad  pedes  360  ediderunt.  De  fuften- 
taculo  hoc  tantum  monet ,  quaquaueifum  verti  pofle ,  fpecnlum 
▼ero  quodlibet  feorfim  pofle  rooucri.  Ego  de  fuftentacolo  ,  cuiuii 
taK  fpeculo  compofito  apto,  cogitaui,  quo  pondus  aimium  ma- 
cfainae  non  daretur,  fpecula  yero  omnia  fimul  verti  poflint.  Id 
iic  crederem  effici  poflc.  Fiat  crux  Kgnea  quatuor  aequalium 
braehioram ,  fingulis  brachiis  ad  extrcma  foa '  in  angulos  re£tot 
turuatis;  huic  afferes  duo  fiexifes»  vbique  acqualis  craflitici  ct 
Jongitudinis ,  ita  imponantur ,  vt  Gngula  extrema  aflerum  fingu- 
lis  extrerois  inflexis  crucis  incurobant*  Iungatuur  vero  «xtremis 
fcrucis  inflcxts  retinacuta ,  fub  quibus  antrorfum  et  retrorfum  duct 
poflint  aflcfes  elaftki,  non  tamen  dccWere.  Afleribos  elaftici»  impo- 
nanrur  fpecula  p!ana,fic  vt  exa&e  omnia  in  plano  eodem  fita  fint.  Iam 
afleres  hi  ita  fibi  iropgoantnr»  vt  fe  decufient ,  non  vero  inferi  de- 
bet  vnum  alteri ,  aut  alio  modo  coniungi ,  fcd  fimplicicer  Cbi 
fuperimponi.  In  ea  parte,  qua  fibi  muruo  iocumbunt,  cochlca 
applcatur,  qua  magis  minusue  ad  brachia  crucis  vrgeri  poffunt, 
Hac  cochlea  curuari  poterunt  afleies ,  et  fpccula  plana  ante  in 
direSum  pofita  curuedinem  eSkknt  pro  diuerfo  cochf  ae  fitu  raa- 
ioreta,.vel  mloorcm.  Iilud  p#  txtremorum  crucis  reflcXorum, 
quibus  fuperior  afler  incumbjt*  rclkjuutn  par  excedere  debet 
craflfitic  afleris  infcrions,  vt  curuedines  aflerum  in  fupcrficicbus 
parallelae  fitae  fintj  oam  aequaii  extrettiorum  iilorum  iuflexorura 
cruds  longitudiie  infeiior  aflcr,  fiue  cruci  proprior  ,  cxtcriore 
magis  curoaretur*  Equidem  curuatura  aflenim  in  rjgore  circularis 
oon  erit ,  fed  ita  comparata ,  vt  radius  eios  ofculi  crrca  medium 
maior  fit,quam  verfus  extrcma,  clafticac  fcilicet  fpecies,  fed  hoc 
ipfutn  proficit  m^gis,quam  obeft.  Specula  dectt  Uxius  affcribus 
ipugi ,  yt  paulisper  verti  ad  hoc  vel  illud  latus  poffint.  His 
omoibuft  ita  pcift&is,  cochlea ,  de  qua  dixij  magii  minusue  cir- 

•*  cumuol-» 
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ciem  fphaericam  contingererrt ,  hincqne  radif  multum 
aberrarent ,  et  non  fatis  m  Tnum  focum  colligerentur. 
Quibus  non  obftantibus,  momento  temporis  fkmmam 
in  charta  candjda  excitaui,  ftannum  in  laminas  tenues 
maJIeo  didu&um  perforaui ,  aqua  in  vafculo  vitreo  rt 
-ebulliret  effeci ,  laminas  aurichakeas  candere  vidi ,  et 
quae  reliqua  funt^  licet  ilk  fpeculi  abemtione  certo 
ccitius  dimidium  radiorum  perdatur. 

Inuentum  etiam  quoddam  magni  Ifaari  Ncwtoni 
mminaui,  qui  fpeculum  vftotium  compofitum  Societati 
Regiae  AngUcanae  obtulit ,  Derbam  in  Aftrotheologia 
L.  7.  C.  z.  p.  166.  verf.  germanicae  memoratum. 
Conftat  machina  ex  cauis  fpeculis  feptem ,  quorum 
tjuodlibet  habet  latitudinem  digitorum  duodecim ,    «tque 

ka 


«umuoluatur ,  machina  foli  opponatur ,  et  obfcroetur ,  qoantum 
ji  /e  diftcnt  (hpetficies  lucidae  ,  radkw  a  fiirgulis  fpeculis  renexot 
-continentes.  Qpae  fi  non  omnes  fibi  congruant,  hoc  vcl  illud 
ipeculum,  a  qoo  renexi  radii  a  reliquis  fecedunt,  tam  ditt 
-vertere  Iket,  donec  omnes  coincidant,  in  eoque  iiru  fpccula  fir- 
snare.  Lignum  vero ,  etfi  vbique  aequaliter  cwflum  ,  non  tameo 
aequali  elsfticitate  gaudet,  igitur  fi  hic  defe&us  obferuetur ,  au* 
fcrendo  debito  loco  aiiquid  craifitiei,  mederi  illis  poflet.  Sicur- 
vedo  verfus  extrema  nimis  iofcnubijis  fit ,  poffent  affercs  rn  tne- 
«Ho  craffioMs  fieri ,  <juam  vcrfus  extrema  ,  fic  Tcperrrctur  tandem 
caruedo ,  ia  qua  difpofita  ipecula  pla&a  radios  fingula  in  qoauis 
•diftantia  ad  eundem  Jocum  reflodterent ,  et  in  machina  fcmel  its 
•coordinata  nihil  fupereffet,  quam  vt  cochlese  ope  diftantia  ftca- 
lis  mutaretur,  quae  mutatio  ab  iofinita  ad  paruos  pedes  pcrtin- 
£ere  poffet. 

Tom.VII.Nou.Com.  Hh 
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it*  coordinata  (unt,   vt  radii  illorum  omnes  in   vnum 

idemque  puncluro  rene&antur;  infignis  proinde  effe&us, 

Ita   compofitum    fpeculum   pfus   praefiare  pofle 

fimpliri    certum    videtur,    fi  in  vtrumque  radii  folares 

coderrt   numero   incidunt,   aberratfc»   quoque  euitaturr 

infignis  futura  ,   fi  fpeculo  vnico  (uperficies  dari  debeat 

•feptem  illis  aequalis;  (e)   denique  mfnus  plurium    fpe- 

culorum  coniundtornm  poodus  eft ,    quam   vnius  fim> 

pGcis  >   quod   ii  magpum  efle  debeat  „  tenue  fieri  non 

•poteflt 

Minora  haec  fpecufo  componi  poflent  ex  fpeor- 
ITs  vitreis  planis  exiguis,  quae  fingula  ad  magnitudineai 
accederent  eam,  quae  eft  foci  fpeculi  maioris  totius,. 
(I  (uperficles  eflet  contuiua  t  fic  impenfae  minuuntur , 
cfie&us  vero ,  nifi  multum  fallor ,.  maror  adhuc  erit r 
qrram  metallicr  ,  quafis  vulgo  fabnomtuiv  Maibra 
fpecula  vitrea  continua  effirtendi  ftlkm  methodum,  cam- 
que  ficilforemr.  indfcabor  vbi  de  lentibua  egerov 

Venio  nunc  ad  ea  r  quae  cfica  fenres  reperf. 
HerteRus  ia  libro  de  policndis  vitris  ,  (gmoetjiing  junt 


(e)  Praeterc»,.  cun»  parallcir,  axt  verfusr  centnmr  foBs  dfreSo,  \i  txt- 
-tunt»  radii  incidant,  quiyx  centro  folis  exeunt ,  reliqui  angu- 
lis  diuerfis „  maximo  ftmidiametrc»  folis  apparenti  aequali ,  a<S 
axem>  lndfnentur,  norum»  a  6tere  veaientium  r  alu  eft  reflorior 
quam  expendunt  I>.  de  Biffvtr  et  C#«  Cbtnrnent  Aca<fc.  PariC 
»747.  p«g.  3*.  «  pi  104.  CeH  KasfFntrur  irr  Ootfce*  Syfte- 
mate-  qaodi  germanice  edfdft  CS&Hjfronbigetr  &0C%riff  DflT 
£tytte  >  Catop<»icae  anarytfcae  oap.  r.  Propv  cor.  4,  concurfum 
«eflexl  racfii  cua>  axc  tx.  angulb»  incident»  cura  axe  definirc 
tocuib. 
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Gfa$j$(eifF<n)  P*  51.  maflam  vitri  in  turno  fluentis  an« 
Buk)  ferreo  excipi  iubet,  vt  pondere  fuo  ia  fuperficiem 
cauam  inflectarur  ;  duas  eiusrnodi  fuperficies  iuogi  et 
jquam  intromitti.  Sed  nec  magna  poffunt  fieri  haec 
yitra ,  nec  radii  defiderati ,  imo  ne  quidem  fphaerica 
fient,  fed  catenariae  formam  adfectabunt.  Ego  vero 
inethodum  inueni ,  tabuias  politas  planas  fpeculares  cu- 
iuscimqiie  magnitudinis  in  menucos  curuedinis  fphaericae 
exactae  et  defideratae  mutandi.  (/) 

Initio   fumebam    catinum ,   quo    ad  vitra  optka 

polienda  Tti  foleo ,  radii  digitorum  fex ,   chordae  circi~ 

ter    qninque   digitorum  ;   tunc   fruftum   vitri  Cpecularis- 

rotundatum  ,    cuius   latitudo  dimidio  circiter  digito  mi- 

aor  erat  latitudine  catini ,   catino  impofitum ,   repone* 

bam  fiib  tegula    illa    femicylindrica ,    qua    in   chymia 

Metallurgica  vtimur ,    Sftuffef  Germanis  dida ;    poftea 

jgne  tegulam  circumdedi ,    et  vitrum  mollefceos  ad  ca~ 

vum  catini  le  accommodafle ,   ex  iuce  ,    quam  fuperfi- 

cies  fphaerica  reflefiebat,  intellexi.    Superiorem  tegulae 

partem  carbonibus  liberaui ,    vt  paullatim    refrigefceret ; 

fcd  cum  alius   catinum    ex   tegula   tolieret,   antequam 

fatis  refriguiflet ,  caufiae  illi  tribui,  quod  vitrum  rimam 

ageret,     Hoc  autem  vitrum    fbrtuito   initio  flatim  de- 

bitum  calorem  erat  confequutum,  debitumque  tempus  in 

Hh  2  igne 


{/)  D.  de  Bitfbn  (  Comment.  Acad.  Scicnc.  1748.  p.  307.)  tabu- 

]is  vitreib  regularcm  curuedinem    /e  conciliaflc    /cribit ,  methodum 

vero,  qua  id  pcrcgcrit,  noo    indicat.      Eo    magis    ergo   meam 

bic  doccndam  putaui,  inpritpis  cum  rem  magni  momcati  D.  d# 

•  Buffou  cxiOimcu 
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ignc  remanferat ,  fuperficiei  catini  perfefie  fe  applka- 
verat ,  puritate,  quam  habebat ,  cum  infra  catinum  fllud 
reponerem,  nihil  knrninuta.  Equidem  catini  ipfius  figu. 
tam,  ob  expanfionem,  quam  metalla  in  igne  patkintur, 
paulifper  mutatam  eue,  credibile  eft,  fed  praeieati  fcop» 
id  haud  officere  videtur. 

Huius  exigui  tentaminis  facceflu  erecTrus,  man» 
experimentum  capere  decreui.  Catinum  cupreum,  fede- 
ckn  digitos  rhenaoos  latum  ,  ad  curuaturam  fpbaerae , 
cuius  radius  cflet  digitorum  trigiota  duorum,  primum 
mallco,  deinde  accuratius  torno  ,  elaborari  iubebam ; 
tunc  lamiuarum  duarum,  digitos  qnatuordecim  et  dimi* 
dium  latarum,  ex  vitro  fpeculari  Veneto  fe&arum, 
vnam,  cum  catino,  ad  digiti  dimidii  craflitiem  exteriu» 
luto  te&o,  lateribus  tribus  impofui»  Ita  vero  lateres 
ordinaueram ,  vt  fob  catino,  in  illis  requiefcente ,  car- 
bones  incendi  poflent,  Aliis  lateribus  catinum  cu> 
cumdabam  ,  qui  digitis  duobus  akiores  erant  mar- 
gine  catini  ,  fed  ab  eo  ipfo  margine  paululum 
dTiftabant  ,  vt  carbones  interiici  poflent.  Lateribu» 
imponebam  tegulam  (SJiuffd)  fphaerice  fornicatam. 
qualis  imponi  lolet  teftis,  in  quibus  argemum  plum- 
bi  vitrefcentis  ope  depuratur ,  (5u3trei6ef$er&Ctt)  car- 
bones  vero  circumpooebam.  Equidem  vitrum  moi- 
lefcens  pondere  fuo  coruabatur ,  calor  autem  ad  latera , 
praecipue  ad  ibramina  tegulae,  quae  aer  perflat,  nimius 
erat ,  et  in  medio  iufto  minor,  carbonibus  fiiperius  in- 
cumbentibus ,  ob  aitiorem  tegulae  fbrnicem ,  oimiurn  a 
vitro  remotis.     Margo  igitur  vitrt  liquefcebat ,  medium 

vero 
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▼«ttJ  oon  exa&e  fuperficiei  catini  fe  applicabat ,  fed 
veficulis  aereis  occupabatur.  Tunc  quidem  ignarus 
horum  phaenomenorum,  interitum  vitri  mei  portenden* 
aum,  ignem  fuperius,  quantum  licebat,  augebam,  vitrum 
poft  aliquod  tempus  debitam  formam  confequuturum 
exiftimans;  perfiftebant  vero  veficae.  Deinde  carboncs 
pauktim  amoucns ,  tantum  modo  ignis  reliqui ,  vt  ne 
nxmis  fubito  refrigefceret.  Sed  poftea  vitrum  catino 
adcretum  ,  et  rimis  innumeris  difcerptum  reperi ,  vt  f 
quo  a  catino  fepararetur,  malleo  in  puluerem  eflet 
contundendum  ,  catiaus  vero  denuo  elaborandus. 

Haec  eam  ob  cauflam  retuli,  vt  intelligatur  f 
quanti  interfit ,  ignem  aequali  vi  applicari  ,  ne  vitro 
circa  margines  liqucfcente ,  et  ipfum  perdatur ,  et  cati- 
nus  ipfe ,  quod  in  magnis  catinis  non  fine  infigni  de- 
trimento  fieret ,  nouo  labore  in  priftinam  fbrmam  effet 
xtducendus. 

Sequentia  tentamina ,  cum  vitris  minoribus,  qui~ 
bus  ad  feneftras  vtimur ,  inftitui ,  catinum  minorem 
prius  niemoratum  adbibens ,  ne  enchjrefes  nimiis  fumtih 
bus  addifcerem. 

Loco  tegulae  argillaceae ,  tegmem.  ex  lamina  fer- 
rea  confeci ,  extremum  eius  in  marginem  non  nimis 
altum  infle&ens ,  anterius  vero  apertura  conuexa  illud 
inftruens,  vt  fieri  folet  in  tegulis  argiliaceis;  fuperiorem 
pajtem  planam  effeci ,  vt  carbones  vitto  fatis  propin- 
qui  eflent ,  reliqua  ,  vt  ante ,  peregi ,  id  potiffimum 
agens  ,  vt  vitro  calor  aequabilis  tribueretur ,  aut  maior 
potius  medio  vitri,  quam  margtni. 

Hh  3  Sic 
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Sic  fatis  bene  mollefcens  witrum  cauo  catrot  6 
applicabat,  fed ,  dum  refiigefceret,  rimam  agebat,  idem- 
que  fatum  plura  vitra  experta  funt,  dum  plura  «xperi- 
menta  inftituebam, 

floc  incommodum  «uitaturus  Taria  tentaui,  quo< 
rum  illud  tantnm  defcribam ,  quod  femper  poftea  ex 
Toto  fiicceflit. 

Circa  lateres  ponebam  cineres  per  cribrum  ados, 
vt  fimul  incalefcerent ,  £t  cum  voum  vitromm  UloruBi 
debitam  jormam  eflct  adfequutum,  carbones  quamocyus 
a  fuperiore  tegminfc  ferrei  parte  re*  mouebam  ,  omnia 
Tero  cineribos  calidis  tegebam ,  nihil  aperti  relinquens ; 
fic  \itrum  mtegruin  feruaui.  flaec  plus  quam  decies 
cum  -vitris  minoribus,  felici  femper  euentu,  repetii. 

Poft  haec  fecurior  ad  maiora  progrediebar.  Ca- 
tinum  ferreum,  decem  circiter  digitos  Jattim  ,  quantum 
fieri  poterat ,  fecundum  arcum  circularcm  malleo  ela- 
borabam  ;  omifla  vero  tritura ,  quia  oon  opus  erat 
rem  exaftiflime  perfici.  Deinde  ex  vitro ,  quo  ad  fe- 
neftras  ytimur,  frufta  ©cto  digitos  iatafecabam,  reliqua, 
vt  ante ,  peragens ,  ficque  omnia  probe  fucceflcrunt. 
Eorum  bina  coniunxi,quorum  effectus  etiam  non  con- 
temnendus  fuit,  etfi  propter  catinum  minus  accuratum 
focus  bene  terminatus  et  coactus  non  eflet.  Tandem 
priorem  catinum  maiorem  cupreum  rurfus  adhibui ,  tn 
eo  vitrum  Venetum  alterum ,  digitos  fere  quindecim 
rhenaoos  latum ,  curuabam ,  cui  fimile  periifle  antea 
retuli ,  egregio  cura    fncceflu ,    quantum  cxaditudo  ca- 

tini 
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tfhi  cuprei  admittebat.  Hbc  virrum ,  afif  plano,  etinnr 
Veneto  y  fuogens ,  fentem  digitos  qnindecim  latam  ob- 
tfnui  f  bonos  fati»  efteftu*  edentem  r  led  tffectibu»  Icntis 
aequalis  ex  vitro  folido  conftanti»  inferiores  r  cuius  rei 
caufla?  e(f ,  quod  catinusy  ob  tenuitatem  laminae  cupreae , 
quae  eum  conffituebat ,  fatis-  exacfe  in  fuperficiem 
fphaericam  maUeo  deduci  norr  poterat,  figuram  etiam 
io  igne  mutauerar.  Igitur  vitri  figura  r  catini  figurae 
ceterum  congruens,  accurata  tameu  nonr  erat,  vnde 
imagine»  difforquet  r  focurr»  vero  noo  fati»  terminat  r 
nec  fctis  cogit. 

Huic  malo  ^acile  mederi  poflumire  catlnis  ferrefs 
craffioribus,  operaque  omnr  adbibita ,  vt  tritura  debitam 
fcrmam  etr  cauitatem  confequatur  r  muititudo  virrorumr 
qul  1»  tali  catina  formari  poflunt  9  impenla»  facile  re- 
ratucfc. 

Expertus  lum  negotium  quoque  in  catinis  argiT- 
Jaceis  fuccedere- 

Iam  de  hi»  dicarrr,  quae  vt  omnfe  bene  cedanr, 
obferuari    debent  ,    prouti    pluribu»    tenraminibus>   ilk 
ddidicL 

Si  vitram  aficufu»  momentf  formaridebet,  frufTir- 
lum  efu»  vitri  atnte*  igni  exponendum  eff  r  dcraec  carr- 
defcar  r  quod,  ft  politurami  et  perfpicuitatem  feroet  r 
opcrationi  idoneum  elr-  Accidic  enim  mihi ,  dum 
vitrum  fpeculi  Veneti' r  quod  es*  parte  r  vbi  •  craflitie* 
vitri  menfurari  Ibierr  nigmm  erat,,  fbrmabam  ,  vc 
iHud  pofituram  omnem  perderet ,  fuperficiem.  na<Storn  p 
feiperficiei  vitri  nditet  ttiti  fimilem» 

Recepts- 
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Receptaculi  eius ,  in  quo  vitrum  reponitur ,  it 
tegulae  argiHaceae,  aut  tegminis.  ferrei,  fuperior  fiiper- 
ficies  non  nimis  a  ftndo  remota  efie  debet,  ita  tamen, 
vt  per  aperturam  antcriorem  toturri  Titrum  fpeclari 
pofilt.  Hac  ratione  carbones  incumbeotes  melius  aguot 
jn  vitrum ,  illudque  citius  in  medio ,  quam  ad  rrargints 
calefaciunt.  Ctirandum  quoque  eft ,  vt  vitrum  totum 
aequaliter  candefcat,  rubrum  colorem  aequalem  vbique 
exhibens.  Nam  fi  color  eius  in  medio  obfcurius  rubeat, 
circa  marginem  vero  albidior  fit,  in  periculo  vkrum 
verfatur. 

Quam  primum  vitrum  ab  igne  rubet,  follicite 
ad  curuaturam ,  quam  mollefcens  confequitur ,  attenden. 
dum  eft.  IHa  facile  percipitur  ex  reflexione  luris^et 
imaginum  fiiperficiei  fiiperioris  tegulae  ,  carbonum ,  etc. 
a  vitro  fpeculi  ad  inftar  caui  fa&ae. 

Magoi  vero  refert ,  mpmentum  exacle  notare , 
quo  vitrum  fiiperficiei  catini  perfe&e  fe  applicauit, 
tuncque  ftatim  remoueri  ignem  omnem  fupra  vitrum, 
maximam  quoque  partem  ignis  ad  latera  ,  deinde 
omnia  quantocyus  cinere  calido  contegi,  ne  vllibi  aper- 
tura  remaneat. 

Hoc  momentum  obferuare  ,  vfu  demum  ad- 
difcimus. 

Si  nimis  diu  requiefcat  vitrum  ,  aliquid  fcoriae 
(Sunber)  eius ,  quod  a  catino  candefcente  fecedit ,  ad* 
haeret ,  et  vitrum  turpat  *,  partes  etiam  vitri  ex  ma- 
teria  tenaciore  conftantes ,  vti  nodi  etc.  calore  nimiuxn 
durante    emergunt  ,    exaftitudini    fiiperficiei    obfunt  , 

vnde 
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rade  patet  ,    quanti    interfit,  momentum   temporis ,  de 
quo  dixi ,  accurate  obferuare, 

Praeftat  citius,  quam  ferius,  vitrum  reftigefcere ; 
nam  pofito  etiam ,  iftud  catinum  in  medio  nondum 
attigifle  ,  figiira  tamen  fphaerica ,  etfi  minus  conuexa , 
erit  praeditum.  Si  vero  medium  planius  eflet  margi- 
nibus  ,  repeti  poflet  t)peratio. 

Dum  auiertur  ignis ,  et  vitrum  "cineribus  cohtegi- 
tur ,  inferius  non  omnes  carbones  auferendi  funt ,  ne 
vitro  fubito  nimis  calor  omnis  4ubtrahatur  rimasque 
agat. 

Sic  igitur  duobus  vitris  formatis,  autvno  ialtim, 
fi  habeatur  praeterea  planum  eiusdem  latitudinis  ,  iun- 
gantur  illa  ope  picis  in  aqua  non  folubilis ,  addatur 
epiftonriium  ,  et  includaniur  annulo  ligneo ,  quo  ad  vftun 
aqua  repleri  poflint.  (g) 

Ad  lentes  permagnas,  v.  g.  pedes  o&o,  decem, 
duodecitn  ,  latas,  formandas,  quatuor  portiones  fuperfi- 
ciei  fphaericae  fbrmari  poflent ,  arcubus  duobus  metalli- 
cis  fe  «iecufiaotibus  in  medio  iangendae. 

tx 


(j)  Ex  vitris  curnatis,  cauo  medio  aqua  repleto,  lcntcs  vfloriai 
conficcre  docct  D.  de  Buffon  (  Comment  Acad.  S;icnc.  1748. 
p.  308.  )  Ex  Vbcibos  travsillks  regidieremtnt  f  quibus  vtitur , 
Jofcrri  poflc  Videtur,  vitra  curuata  ab  ipfo  poliri.  Suadetetian> 
y/t  faliom  pluribus  gencribus,  vno  poft  aherum  in  aqua  foluris, 
denfitas  cius  et  xefia&io  augeatur. 

Tom.VIL  Nou.Com.  I  i 
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Ex  vitris  hifce  in  (uperficie  pofteriori  amalgama* 
te  obdu&is ,  egregia  fpecula  vftoria  poflent  parari  (b). 


(b)  D.  de  Bufon  1.  c.  p.  307.  variis  modis  cocblcac,  quam  tabu- 
bulae  in  medio  perfbratae  applicat ,  ope  ,  deinde  aeris ,  (iilphure 
accenfo  abforbcndi  >  paulifper  curuare  tabulas  vitreas  docet,  vt 
ad  magnam  diftaRtiam  radios  rcfkxos  colligant,  ipfe  vero  enchi- 
rciTum  harum  incommoda  quaedam  indicat,  inprimis  quod  taba- 
lae  facile  ftangantur.  Remcdia ,  quibus  incommoda  haec  tollere 
ftudet,  iogeniofe  excogitata  cfle  non  nego,  mihi  tamen  nimiam 
opcram  nimiasque  impenfas  poftulare  vidcntur,  ne  dicam  dubita- 
ie  me,  an  femper  fint  fucccffura.  Sulphur,  vt  aerem  poft  fpe- 
culum  abfbrbeat,  aocendere  vult  ipfo  ipceulo,  tncdio  rn  Jcntii 
conuexae  fi^uram  trito ,  cum ,  quantum  ego  video ,  facilius  id 
applicata  fente  vftoria  minore  vulgari  effici  poffit ;  neque  ad 
curuandas  cochlca  tabulas  non  perforatas ,  aeris  auxilium  tam 
operofe  cft  aduocandnm.  Vnum  ex  mediis  facilioribu*  idem  ob- 
tinendi ,  tale  mihi  cflc  videmr.  Prifma  quadrangulare  tenue 
fcrrcum  vtroque  extremo  incuruetur,  in  medio  vero  habeat  fo- 
ramen,  cui  indu&a  eft  cochlea  fbemina.  Huius  prifmatis  cxtrema 
inflexa  ad  annulum ,  cui  fpcculum  incumbit ,  firmentur  fic ,  vt 
ipecoli  fupcrficici  anteriori  incumbat ,  fbramen  vero  mcdto 
Jpeculi  refpondeat.  Igitur  kmina  craffiore  aurichalcea  centro  fpc- 
culi  impofita ,  cochlea  vero  mare ,  per  fbramen  ada&a ,  curuari 
fpcculum  fenfim  poteft.  Ia&ura  aliqua  fit ,  fed  exigua  ,  lucis , 
fcrro  partem  fpeculi  tegente;  haec  iadhira,  vt  quantum  fieri 
poteft  diminuatur ,  craffities  prifmatis  ferrci  exigua  fit ,  latitu- 
do  paulo  maior  j  applicetur  vero  fpeculo  fic ,  vt  craffities  fit 
fpcculo  parallela  ,  latitudo  perpcndicularis.  Sic  foraminc  per  la- 
titudinem  tranfeunte ,  fatis  firmitatis  chochleae  adigendae  fuperc- 
rit,  radii  autem  a  craffitic  pauciorcs  impedicniur. 

Huius  rei  experimentum  cepi  tale:  Tabulam  ex  vitro  fpe- 
culari  veneto,  diametri  dig.  rhen.  viginti  duorum,  craffitiei  li- 
nearum  duarum  ,  annulo  cirtumdedi ,  fuppofiii  vero  cochlcae  iis 
fimili,  quae  ad  figilla  cerae  imprimenda  adhiberi  folcnt,  deinde 
vitrum  {ochlea  medio  cius  immiucnte,  tanciim  curuaui,  quantum 
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fcrri  poffe  a  vitro  credidi;  atque  ita  reperi  mediara  lineas  rhe- 
nanas  doas  protrufum.  Repctii  experimentum ,  et  vitrum  ita 
flcxum,  dies  plures  detinui,  nullo  eius  damno.  Hanc  vitricur- 
vaturam }  fi ,  quod  in  rigore  non  cft  ,  circularem  fingamus ,  per- 
tinebit  illa  ad  radiom  pedum  triginta ,  datura  fpcculum  diftantiae 
fbcalis  quindecim.  Haec  quidem  curuatura,  pro  ratione  magni- 
tudinis  tabulae,  Buffbniana  multo  maior  eft.  Cum  hoc  viuo9 
in  parte  pofteriori  non  obdu&o  9  nulia  tentamina  inftitucrepotui. 

Speculorum  vitreorum  (egmenta  longa,  (ed  exiguae  latitudi* 
nis ,  iufigoitcr  incuruari  fe  patiuntur,  tt  hinc  componi  poflent 
fpecula  vftoria ,  fuftentaculo  adhibito  ,  qualc  antea  ,  cum  de  (pe- 
culis  planis  ad  modum  D.  dc  Buffbn  coniungendis  agcrem>  dc* 
fcripfi. 
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COELESTIS 

DISaVISITIO.. 

Au&ore 
SIM.    KOTELNIKOfT:. 

t.. 

Quantum  ftudia  mathematica  et  phyfica  ,  poft  in- 
.  ventum ,  Calculum  differentialem  et  integralem- 
tincrementi  ceperint  v  rerum  mathematicarum 
I>eriti%  non  ignotum  %  e(t,  praefertim  icientia  motus , 
quae  eft  ita  difficilis^  vt  (ine  his  calculis  ad  plurima 
problemata  nequidem  acceflus^  pateat ,  nunc  vero  ad 
tantnm  perfedtioni^  gradunv  perdufta.  eft  %%  vt  alias  in- 
tricatiffima ,  problemata  y  facili,  labore  refolui  poflint. 
V(us  igitur-  eorum  coniun&irrv  petv  totam  mathefin  h- 
tiflime  patet,  nam  perplurima  pbyfica,  problemata  ita 
fohii  folent,  vt  vterque  in  fubfidium  vocerur.  Sed 
de^  calculo  differentiall  iure  dici  poteft  ,  quod ,  fi  exci- 
pias  ea  ,  quae  per.  methodum  ordinarium  maximorum 
C&.  minimorum  fohii  folent ,  panciflima  reftabunt ,  quae 
teftifican  poflent,  eum  fine  integrali  etiam.  aeque  facile 
adplicabilem  efle.  Neque  tamen  negari  poteft  ,  dari , 
extra  methodum  maximorum  et  mmimorum,  pioble- 
mata,  qnae  ope  eius  relolui  qucant*.  Ecce  tale  exeir- 
plum   in    difquifitione   proprietatuiife  lcijlis^  feu  arcuv 

coekftis». 
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codeflb;.  Tbi  tradrtnr  methodos  racilis,  ampUtndtneai 
Iridis,  pofitionem ,  latitudinem  K  ordioem,  colonim  etc. 
jnueftigandi.. 

a:  SeA  antequam^  aggrediar  calailiim  >  priocipk, 
qmbus  ttle  innititiir,  paucis  explicabo.-   Vetus-  opinio  eft 
Iridem  oriri  a  plnnia,  aut  qribuscunqu*  aqueis  vaporibus 
cramoribu» , .  radiis,  fblafibus*  iUnminatis  ^  nam.  et  Lucrt— 
tius^  de  Rer^  natur.  L~  6";. 

Hmc.  vkijbl'  radim  tempeftatem-  mUr  opacamz 
Athurfta  fulfiti  wmbrorumj  ajpergine  contra,, 
Tum.  ctlor.  irt  nigrir  exijtiti  tmbtimss  arqmi. 
Radii.  folares.  in  guttas.  aqutts>intidaites>inm^iguntnr,  et  fic 
m.  colores*  feparati  ad  oculos  deiiciuntur,  efle&um  eoruro, 
quem  Iridem  vocamus;  producendo.v  Exropticisrconftat,  n« 
dios:  folares  refta  progredi  a  lole,  et  inter  fe  parallelos  efle , 
propter  tam  magnam  eiusa terra diftantiam^quodetiam in 
dioptrica  perpetuo  fupponi  folet..    Simili  modo  hic  ra~- 
dios  (blis  non  (blum  ad  guttas  aqoeas  peruenire.  paral- 
Ielos  ,,  fed-  et    poft  refra&iosem  ita  ad  oculum  deferri 
debere  ,  vi  eiusdem.  coloris  fint  inter  fe  paralleli,    hoc:    , 
eft,  ea  lege  progredi,  *vt  rubri  cunv  rubris,  caerulei  cum 
coeruleis  etc.  femper  inter  fe  eandem.diftantiarrrferuent.. 
Qviod  et  natura  rei  poftulare  videtur;..  mm.fi  illud  non< 
eflet,    radii    poft    refractionem'  feparationemque  iterucn 
confunderentur  ,    neque.  defideratnm,  effe&unu  ia  ocuk»* 
producere  poffentr.. 

3.  His  pritrcipiis  fiabilitis  id '  lucramur;  vtangutasTak  VII. 
SGO  ,    nempe ,  quem  radii  in  guttam    aqutiarn    inci-    *•  *• 
deotes,  et  ifti ,  qui  poft  qaotcunque  reflexiones,  quae 
pptiffimum  hic  confiderari.  debent,    ex   gutta   iterum 

l  i  3 .  egre- 
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egrediuDtur  formant ,  maneat  conftans.  Quem  anga- 
lum  in  pofterum  vocabo  breuitatis  gratia  angulum  m- 
pUtudinis ,  nam  quo  maior  eft  hic  angulus ,  eo  amplior 
Iris  videtur,  id  eft  ,  fub  maioris  circuli  arcu.  Vt  auteni 
clarius  percipiatur,  quid  per  angulum  amplitudinis  intd- 
ligam,  fit  S  corpus  luminofum ,  ABC  guttula  aquea, 
incidat  radius  S  A  in  eam  in  A  ,  qui  ibi  reftadus  pro- 
grediatur  in  B,  ex  B  refle&atur  in  C,  ex  C  in  D,  ex  D 
in  E ,  ex  E  in  F  etc.  et  poft  bas  reflexiones  tandem 
egreflus  ex  guttula  perueniat  ad  oculum  O,  lecundum 
rectam  FO.  Producantnr  iam  rectae  OF  et  SA  do- 
nec  concurrant  in  G,  et  prodibit  angulus  OGS,  qni 
vocatur  mihi  anguJus  ampHtudinis ;  feu  ,  quod  perinde 
eft,  fi  ex  centro  C  ducantur  reftae  CM  etCN,  radits 
FO  et  AS  parallelae , erit  angulus  NCMrr SGO;an- 
gulum  NCM  vocabo  in  pofterum  angulum  amptitudi- 
nis. 
Tab.  VDL  4*  Confideremus  nunc  fimpliciflimum  cafum  ,  quo 

Fig.  2.  radii  folis  non  reflexi  in  gurta  aquea  iterum  eiiciuntur. 
Sit  C  gutta  aquae ,  quam  fiippono  fphaerica  efle  figu- 
ra ;  nam  et  re  vera  nullam  aliam  in  aere  libero  acci* 
pere  poteft.  lncidat  in  eam  radius  Solis  SD  in  D 
vtcunque,  duc  ex  centro  C  radium  CDB;  erit  PDB 
angulus  incidentiae.  Radius  SD ,  ingrediendo  in  gut- 
tam  in  D,  refringetur  ad  perpendiculum  CD>  ct  per- 
gendo  ad  alteram  partem  guttae  in  E,  formabit  cum 
eo  angulum  refraftionis  CDE,  vbi  egrediendo  refringe- 
tur  a  perpendiculo  CEA ,  et  peraeoiet  ad  ocuhim, 
quem  ftatuo  in  O. 

5.  Qoia 
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5 .  Quia  guttula  aqnae  eft  figura  fphaerica ,  erit 
CED=:CDE,  fcd  fin.  SDB:  fin.  CDE—  fin.OEA: 
Jin.  CED,  ergo  SDB— OEA.  Ducantur  ex  C  re- 
dae  CN  et  CM,  parallelae  ipfis  DS  et  E O,  erit  MCN 
an^alus  ampiitudinis.  Ponatur  angulus  incidentiae 
SDB  — (J),  ang.  refra&ioms  —  $  et  angulus  amplitudi- 
nis=r£.  Cum  finus  anguli  incidentiae  ad  finum  anguli 
refractionis  habeat  rationem  conftantem,  ponamus  eaoi 
efle  i :  tn  et  erit : 

fin.  $:  fin.  0=  i:  m 
hinc  fin.  0  — mfin.  (J>. 

6.  Denotet  m  arcum  180*  ,  qua  litten  in  po- 
fterum  femper  \temur ;  nam  ea  in  determinationem 
anguli  £  ingreditur.  Quia  angulusSDB=OEA=NCD 
=  ACE-4),  et  angulus  CDE=CED  — d, erit DCE 
=r  tt  —  2  0.  Ergo  angulus  amplitudinis  £  erit  =  it + a  0 
—  a(JX  Habemus  itaque  duasaequationesfin.6=.fl?fin.(J) 
et  £znTr-t-ft0  —  a(J),  ex  quibus  anguli  9  ,'  <p  et  { 
determinari  debent. 

7.  Quamuis  duas  aequationes  et  tres  indetermina* 
tas  quantitates  habeamus,  tamen,  quia^lempera  0et(J) 
pendet  9  pofliimus  omnejs  tres  determinare ,  eliminando 
£  per  diflerentiationem  ;  nam  lupra  oftendimus  hunc 
angulnm  £  debere  efle  condintcm ,  ideoque  eius  difie- ' 
reotiale  =0. 

8.  Cum  aequationes  inuentae  fin.0rr  «fin.(J>  et 
^zrw—r-ftfl— a(J>  fint  verae ,  erunt  etiam  earum  diP* 
ferentiaks  i/0cof.0:=»trf(J>cof.0  et  d$  —  d§  verae. 
Ex    quibus  habetur   cof.O^wcof.Cj),   et  hinc  tang.  9 

1  =taog. 


*5*     THAENOMENORVM    1RID1*S    . 

=tang  $  ergo  0~<J>,  qui  valor  anguli  $  fi  in  ae- 
quatione  £  —  7r  -+-  2  $  -  a  <j>  fubftituatur ,  prodibit  %-  tt. 
Vnde  patet  re&as  CN  et  CM  cum  rectis  DS  ct  EO 
coincidere ,  et  radium  iblis-SDEO  reda  per  centruin 
guttae  tranfire  debere.  Quod  oftendit,  nullani  hoc  cafii 
iridem  oriri  pofle. 

9.  Hic  notari  debet ,  quod  quamqoam  aequatio 
inter  cofinus  ex  .diflerentiali  verae  aequationis  finitae  fio.  ♦ 
—  m  fin.  <j)  deducatur ,  tamen  prorfusfalfa  prodnfle  videtur. 
Nam,  quia  <t>>>0  ,  debetefle  coi  $>>cof  <J>;  hic  Tero 
reperitur  cof  0<£  cof.  <$>.  Sed  fi  ad  conclufionem  refpiciamos, 
patebit,  aequationem  cof.  0  rrrwicof  <f)  etiam  iiabere  locum; 
narri  $— <P±ro  repemim  eft ,  ideoque  tota  aequatio 
cof.0  —  jnco(,<P  euanefcit.  iFofte  3iic  ^licui  dubiuro 
otiri  poteft  ,  quod  ab  aequalitate  tangentium  -ad  aequa- 
Jitatem  angulonrm  conctafionem  (fecimus ;  fed  hoc  du 
?blum  tollitur ,  ii  attendamus  ad  id , '  quo  'neque  •♦  ne- 
«que  <p>  refto  effe  poteft.  Pergamus  itaque  ad  alioi 
cafus  perfequcndos. 
Tab.  VII.  10.  Ex  Optica  coriftat  radios  folis  SD  in  gut- 

Fig«  3.  tam  C  in  D  incidentes  in  ingrcfiu  refringi  ad  perpen- 
dkulum  CB,  et  ad  alteram  partem  in  E  delatos  non 
otnnes  exire,fed  partem  eorum  refle&i  in  A,  ita  vt  angulus 
incidenttae  DEC  fit  aequatis  angulo  reflexionis  CEA. 
Ponamus  «150  radios  poft  hanc  vnicam  reflexionem  in 
E  ,  ex  gutta  in  A  exire;  radii  in  exitu  iterum  refrin- 
geatur,  ied  a  perpendiculo  CAa,  quia  ex  denfiori  medio 
in  raritis  ttranfeuat ,  ct  peraerient  &d  ocuium  O  fecuD- 
dum  rectatn  AO,  ita  vt  angulus  ©A*  fit  aequalis 
SDB,  quod  ex  proprietate  circuli  «  xatione  anguli 
incidentiae  et  refractiouis  perfjpicitur.  11. 
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n.Quiafin.SDB:fin.  EDC=i:«,  erit  iisdem 
denominationibus  retentis  fin.  $-*»fin.  <J>  vt  fupra;  et  hinc 

3^— ^§^.  Hac  aequatione  in  pofterum  ,  tamquam  ca- 
nonica ,  femper  vtemiir ;  nam  ea  exprimit  relationem 
incrementorum ,  anguloftim  incidentiae  et  refra&ionis. 
Ducantur  porro  re&ae  CN  et  CM,  ipfis  SD  et  AO 
parallelae,  erit  MCN  angulus  amplitudinis,  qui  inuenie- 
turjTt  fequitur.  Cum  lineae  CN,  DS  et  CM  ,AO 
fint  inter  fe  parallelae,  erit  angulus  SDB~ NCD 
=  MCA  —  OAa~<p  et  DEAnafl  ;  nam  vertex 
eius  eft  in  peripheria,  et  infiftit  arcui  DA,  quarearcus 
DA  — 4$,  vnde  fi  fubtrahatur  aCf),  habebitur  angulus 
aroplitudinis  £=4$  —  2(f)=:a(a$-(J)). 

12.  Inuenta  modo  aequatio  £:z:2(ad— (J))  di£ 
ferentietur,  et  prodibit  propter  quantitatem  conftantem 
£,  quae  difrerentiale  non  habet ,  .fcquens  difrerentialis 
aequatio ,  relationem  inter  d$  et  d<p  exprimens,    s  db 

— <*(JVfeu  %-l  At  eft  ^^1^- ';  vnde  obtine- 
tur  haec  aequatia  finita  relatiohem  angulomm  $  e:  <J> 
continctis,  nempe  cbf.  0:n2»cof  (J>. 

13,  Habemns  itaque  duas  aequationes  finitas  pro 
duabus  variabilibus  0  et  <p  ,  quae  funt 

•  fiu.  0  zz,  m  fin..  <£>,  et  cof.  0  r^  2  ot  cof.  <J>.'  . 
Ex  quibus  eiiminando  alterutram !,  inuenietur  tam  6 , 
quam  <f),  in  numeris  abfolutis  expreflae.  Sume  qua- 
drata  vtriusque  aequationis,  et  habebis  fin.  $*  zzmm  fin.  Q>* 
et  cof  0*  —  4.  w  »» cof.  (f)1 ,  quae  fi  addantur,  erit  mm 
fin.  <f>*  -4-  4.  m  m  cof.  <p>*  r=  fin.  0*  4-  cof.  $*  '=  1 .  Sed 
cft  cof.  Q?  zbi  —  fin.  (p* ,  quo'  fubftituto  eiicietur  fin. 
Tom.  VII.  Nou.Com.  K  k  $="K 
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(J>  =  V  HSP  et  cof.  (p .  =  V  *■=£*.  vnde  tang.  <J» 
=  V.H*E£V,  tang.  0  =i.tanfr  J^xr  i  (ad-0) 
14.,  Vt .  autem  formula  V.  —~j^r  maneat •  realis , .. 
necefle  eft>.  vtv fiX  4« »  >  1  et . «.».<£  _i  ; .  qood   fi , 
eueniret,  et  foret  4./»/»  et  ww>  1,  vel  tantum  ^mm^  1,, 
tunc  formula  foret    imaginaria ,    ideoque .  nullam  ,  iridem 
videremus.     Hoc.  eueniret,  fi  iliae  guttae ,  uuquas  radii, 
folares , incidunt^  cflent  ex  fluidQ*  aere .  leuiori.,    Veluti , 
quando  .in^aqua  raditfolis ,  incidunt,  in»>  bulJates^  aejeas* 
aicendentes ,  animalia  aquatica.  nullam;  iridem.  tunc  vi*. 
dent.      At  fi  multitudo  exiguorum.  globulorum  vitreo-- 
rum  in  aqua  penderet,  tunc,  fimilimodo,  yt  inaere,iris, 
oriretqrv. 
Tab.VbV      75.  Non- abfimili  modo  ihueniunturt  anguli  0et£,' 
^'g-  4-.fi    radii.:  iblis .  poft  duas  reflexiones    ad  .  oculum   per- 
veniant.     Sit  fol  in  S.et  gintula  aquae  in  C,  ineam- 
que  incidat.fafcicuhis.radiorurn  folis  SD,  et.  poft    duas 
reflexiones  E  et;  Au  penicuiatad.  oculum.  0,ea  lege,  vtl 
fupra  jCommemoraui..    Frunt.fubtenfae.  DE ,  EA  ,  AB 
inter  fe  s  aeqiiales  ,  ergo  arcus>  B  E  A  D~  tt;-+-  6  fl y  hinc 
BDzrw— 6  0.)    Diicantur,,ex,;centro   C  reclae    CM, 
CN,  ipfis  BO,  DS  parallelae,  vt  habeatur  angulus  am- 
plitudinis   MCN  — £,    cuius    menfura    eft    arcus   wB 
-4-BD-4-D».     Sed  wB=D»=Cj>,  vnde^=Tr-6e; 
.  -+-  2  0  =  -jr  -.  s  ( 3  0 — cj>). 

i«5.  Sumatur.  dinerentiale  aequationis  inuentae 
^rr7r-604-2Cj),et  prodibit  j|=J;  at  §.,  11.  in- 
venimus  j$=^j-,  ex  quihus  habetur  haec  aequario: 
cof.  d.=  3  wcof.  <J>,    et   e-x    natura    refra&ioniV  ifta  : 

■""  "  .  fin.l 
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fin.d— wfin.  (J>.     Eliminetur    iam    alterutra  incognita- 
rum  ,  vt  fupra  fecimus,  et  elicies  fi*n.  Cp zz  V  *~- 
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et  coW=V^,vnd!'tang.<p-V^-'  et    tang. 
fz:jtang.Cj)  ,   quibus  inuentis  erit  £— tt  — 2(3$- (J)). 

17.    Expediuimus  "cafum  ,   *vbi    radii   poft  duasTab.VIL 
'reflexiones ,    perfequemur   etiam    cum  ,    quo  radii  .poft^ig.  5« 
tres  reflexiones  E,  T,  A  ad  oculum     perueniiint.       Si 
fcaec  !figura    attente  cdnfideretur ,  patebit ,    arcum  DF 
« efle  =r3Fz= +$ ,  ergo  *B F D  =' 8  0.     Concipiantur  ex 
ceotro  C  tedae  CM,  CD  radiis  BO,  DS  parallelae  ; 
erit  N  C M  angulus  am^litudinis.     'Et  nquia  'rectae  C  M 
et  BO,  CN  et  DS  funt  iriter  fe  "parallelae ,  erit  arcui 
4J/»:±rD«— (J).     Si  ergo  hi  duo  arcus  ex  arcu  BFD 
afferantur  ,  reftabit  arcu*  «F»,  id  eft  angulus  amplitu- 
!  dinis  ,  et  habebimus  £  :=:  8  0 —  a  (J)  rr  a  (4  0  -<J)>- 

'18.  Sumatur  differentialis  aequationis  £=  8  0-A  (J), 

et  obtinebit  ^^-^0^,  .  vnde  ;cof.^4»col  <J>  v 

*et  cx    natura  refractionis  fin.0.=r>»fin  Cj)  ,  vnde  tang.  f 

~*4tang(J).       Reftat    tantum  ,  vt  tang.  Cj)    inueniatur  , 

-quod   fiet  eliminando  finum  et  cofinum  aoguli  0      Hoc- 

que  modo  inuenietur  fin.CpzrV^,  cc*C}):rV'77*v 

Ergo  *aog.(J)=VifSi^;  tang.0zrJtang.Cj)  et^zM. 

- — 2(J)  ,  Vt  iam  inueuimus. 

19.    Examiriemus  porro  cafum  ,   vbi  radius  poft  Tab.  VII. 
quatuor  demum  reflexiones,  E,  F,  G*B,  ad  oculum  O  fifr  *• 
deferatur.     Quaeratur  primum  arcus  DA,  fic  arcuswn, 
qui  cft  menfura  anguli  ampiitudinis  MCN,  facile  inue-» 
nietur  ;   nam  eft  r:2(J)-AD.       Quia  fubtenfae  DE, 
£F,  F.G,  GB,£A  ex  natura  circuk  et  lege  leflexio- 

K  k  *  nis 


±60    THAEnOMENOKVM  IRIDIS 

nis  funt  inter  fe  aequales ;  erunt  etiam  arcus ,  quos 
fubiendunt,  icem  D'G,  EB,  FA,  atque  etiam  GEfBF 
inter  fe  aequales.  At  eft  DGnDE  —  GE~ 7T-60, 
qui  cum  GB,  BA  et  AD  conftituit  totum  circulum ; 
quare  habemus  .3  7r  —  io^  +  ADr  2  ix  ,  vnde 
A  D=  10  9  —  7r,       Ergo     £  rr  7r  — 10  0  -f-2<J)— % 

ao.  Inuenta  hac  aequatione  £  —  7r  — io0-}-2<f>, 
fi  calculus  vt  fupra  inftituatur  ,  reperietur  tang.Cj) 
=  V'f^;  quia  fe.(|)=V2S-?  «  cof.(j) 
=^\— lr>   tang.0:=:|tang.(J),    quibus    inuentis  erit 

Tab.  VII.  21.  At  fi  poft  quinque  reflexiones,  E,  F,G,H,B 

Fig.  6.  nidius    folis    ad     oculum    O    perueniat  ,     erit    arcus 

AD  =  i2.0,et  propterea  angulus  amplitudinis  £=ri20 

-2Xj>  =  2(<50-(J>).     Vnde  reperitur  fin.CpzrV^^ 

cof^rrV^1,     quare     tang.(J>=  V^=-'    et 
tang.$:={tang.(J>. 

22.  Poft  fex  reflexionei  E ,  F,  G,  H,  I.  B,  erit 
£=*-  140  +  2 <J>=7r-2(2  0-C))),  quia  £=2(J>-AD 

et  ADrri+d-TTi  quare  t«»(p=V«5$=±,  tug.| 
=Jtang.(J). 

23.  Ex  huc  vsque  praemifiis  fatis  patet ,  quo* 
modo  ifta  formularum  inueftigatio,  pro  angulis  (J),  0, 
et  £,  vlterius  continuetur.  Hoc  tantum  notandum  eft» 
vt  figurae  quam  fieri  poteft  commodiores  delineentur  , 
oe  lex  formularum  turbetur.  Nam  antequam  cakulus 
in  numeris  abfolutis  perficiatur ,  non  apparet ,  quomodo 
figurae  delineari  debeant.    Quam  ob  rem  quaelibet   fi« 

gura 
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gura  ira  accommodanda  eft ,  vt  lex  qiiaedam  in  pro- 
grcflfio  le  anguli  £  continuo  obferuetur.  Expreflio  iltius 
angtili  talis  eft ,  yt  fit  ^—p7r-H^d-f-rCj),  et  lex  , 
quam  nos  hic  obferuamus ,  eft  eiusmodi  ,  vc  coctficiens 
p  euanefcat ,  fi  numerus  reflexionum  (it  impar ,  et  fut 
zr  i  ,  fi  par.  Coefficiens  q  eft  femper  numcrus  par 
pofitiuus ,  fi  numerus  reflexionum  impar  ,  negatiuus  ,  fi 
par  ;  at  r  eft  negatiuus  pro  numero  reflexionum  im- 
pari  ,  pofitiuus  pro  pari ,  et  femper  binario  aequahs. 

24.  Sequens  tabula  exhibet  formulas  continentes 
valores  angulorum  <P9  9  ct  £,  fecundum  numeros  re- 
flexionum  difpofitas,  vbi  in  prima  columna  numeri 
reflexionum  ,  in  fecunda  tangentes  angulorum  inciden- 
tiae  ,  in  -tertia  tang  ang.  refra&ionis  et  in  quarta  valo- 
res  ongulorum  amplitudinis  praefentantur. 

x  ;  ttng.<p=V:4-^£;  tang.*  =  ;tang.(J>;  £=a(a*-4>) 

2;  tang.$=VS£;  tang.d=r;tang.(J>;  £=7r-2(30-(J>) 

3;  ttng.(p=VS£;  tang-drrjtang(p;^2(+^(p) 

4;  tti«.4>=V£££;  tangJ-Jtang.Cj);  £=7r-2i5M>) 

5;  ttng.(J)  =  VH=~;  tangd  =  itang,(p;<z2((J0-.(I)) 

tf  •   tang.^rV:^;  tii«.»z=;ttng.4);<=*.ft(7«  <P) 

etc. 

25.  Si  has  formulas  confidcres  t  videbis  coeffi- 
cientes  ipfius  tang.(J>  progredi  in  ferie  harmomca 
*>  §>  i>  J)  i)  ecC'  v^  tantum  primus  terminus  =  1 
deeft.  Sed  ex  analogia  patet ,  poft  o  refraftiones  de- 
bere  eflc  tang^nVfej,  tang  0  -  tang.  (J>  ,  vbi 
ttrig.  Cp=:V  —  1  eft  imagmaria.       Quod    egrcgte    cum 

K  k  3  veri- 
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▼eritate  confentire  videtur ,  nam  ,  nullus  datur  anguta» 
incidentiae ,  vt  poft  o  refractiones  4ris  prodire  poflet,, 
quare  etiam  tangens  illius  anguli.  debct  eflfe  imagi- 
naria.  Quod  attinet  ad  angulnm  £  ille  (ecundum  ana- 
logiam  debet  efle  jrrgr—  2(0— <J>),  quod  vel  ex  hoc 
Terum  efle  pexipicitur ,  quod  calcultb  oftendit  ^zr]}) 
ideoque  ,%zz>n. 

26.  Vt  autem  formulam  generalem  ex  particub- 
ribus  deducere  queamus,  inuentas  formulas  iupra  ,  :tam 
pro  pari,  ■quam  imparhnumero -xeflexionum ,  .figUlatim 
Confideremus. 

Jormiflae  pro  pari  reflexionum  mumero: 
;.Oj  tang .:$=yS=5;  tang.  0  =:  tang.  <p ;  <=<7r-a($-$) 
a;  tang.<J)=y£;^;;.tang.e=:itang.(p;  £=r*-2(3-0$) 
4;  tang  0  =  y^S;  tang.d  =  |tang;Cl); >-7t-2(5^) 
5 ;  tang.  <p  V-~=i ;  .tang.  $  —}  tang.  <J> ;  £=*-*  (7*-$) 

«etc 

Ex  contemplatione  harum  fbrmularum  perfpicitur,  coerB- 
cientes  ipfius  tang.Cp  efle  eos  terminos  ex  ferie  har- 
monica  ,  quorum  denominatores  funt  numeri  impares , 
coefficientes  ipfius  0  ipfos  hos  denominatores ,  et  coeffi- 
cientes  litterae  m2  fiib  figno  radicali  eorum  quadrata. 
Quam  ;bb  rem ,  fi  p  denotet  •numerum  quemlibet  inte- 
jgrum  affirmatiuum,  erit  ^_t  coefficiens  indetenminatns 
ipfius  tfangCj);  hinc  tang.Cp-  Vm ^lL^'^"";  tang» 
=  7pV.tang.4)  et  <=r.7r-atf(2p.-i-i)-4>),  deno- 
tante  s.p  numerum  leflexionum. 

Womr 
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Formulae  pro  impari  reflexionum   numero. 
ir, .  tang.Cf) =  Vf£=s  tang.  $  =  J tang.Cjy;  .£=2(20-$) ' 
3;,tang.<t)=V;!:^;  tang.e=itang.Ct);  £=2  (4$-Cp). 
5s,tang.(J)=VH^;  tang.  *=Jtang.Cjy;  ^=2(<J0-Cj>) 

7; .tang.0  =: VJSS ; .  tang. ^hri tang,Cj) ;  ^2(80-Cp) ; 

etc.\ 
Vti  fupra.  pro    pari .  numero  reflexionum  •  coeffTcientes* 
ipfius  tang.  Cp:  erant  termini  feriei  harmonicae  ex    locia- 
imparibus ,    (imili   modo  hic ,    vbi  numeri  reflexionum 
funt    impares , .  coefficientes  -  ipfius  tang.  Cj£  iunt  termini  ■ 
eiusdem  ferieL  ex.locis-paribus ,    ita  vt  fi   ponatur    nu- 
merus  reflexionum    indeterminatus    zz  2^-+-  i ; ,  deno> 
taocej  p>    numerum '    integrum?    affirmatiuum  ,     erit" 
tang.CprrV*-^?^^;    tang.fc^tang.  <p,  et; 

27?  Cum.i  fbrmulae:  2  ( 2  fr—  Cj> ) ; . .  &  ( 4. 0  -  Cj) ) ', , 
%  (6  $  -  Cj>)  etc  exhibentes  valores  anguli  £, ,  pro  nume- 
ro  impari .  reflexionum  , ,  fint:  complementa  ad  duos 
rectos  , .  poffumus-  affumere  pro  iis  nt .—  2  (6  0-Cj)) 
7r^r-  2  (  4*.-  (J>;) ,.,  w-—  2  (  tf  £.—  Cj) )  etc. ■.  Propter. 
ca  ,  :  quod  calculus*  ob  hanc.  rem  .  non  1  perturbatur  ; , 
at. lexTprogreflibniSttmelius+perfpicitur,    ita  vt  fi    pona- 

mustnumerun-n.reflexionunr-p,  erit  tang.cPpV-l^f11 
tang.  0i=^~.tang.<t>';  ^=ir*-2(f(/>-hj;-cP),.  quae 
fbrmulae    pro    pari  et  impari  reflexioaum  numero.  va- 
knt. .     Iuuat  interdum  tamen  mcmimffe ,    quod  pro  £' 
«0*«  cafii , .  quo  p   eft   impar  ,    cius  complementum  • 
afiiirniimiis. . 

28.  Con* 
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28.  Confideretur  nunc  formula ,  qua  exprimitur 
tangens  anguli  incidentiae ,  et  patebit ,  crefcentc  nuroe- 
ro  reflexionum  p ,  crefcere  tangentem  anguli  $ ,  ideo- 
que  etiam  ipfum  angulum ,  qui  fit  maximus ,  quando 
pzz.  00.  Ponatur.  ergo  piroo,  erit  tang.  <|>:z:  00,  hinc 
(p  =  90*.  Quod  oflendit  angulum  <p  tum  fore  iedo 
aequalem ,  quando  numerus  reflexionum  eft  infinitus ; 
nunquam  igitur  maiorem  re&o  euadcre  pofie,  conrjaoo 
tamen  crefcere  ,  crefcente  p. 

29.  Quia  anguius  incidentiae  <P  maior  re&o  eflc 
non  poteft,  at  Yero  (^H-i)d,  crefcente  numero  p> 
crefcit  in  infinitum ,  exceflbs  ergo  eius  fiipra  <J>  tam 
poteft  euadere  magnus ,  Tt  it  —  a(0(/>-f-i)  —  <j))  fiat 
negatiuum  et  multo  maius  7r.  Hoc  eft  angulus  £, 
fecundum  fbrmulam  m—  2(0(p-f-i)— <J))  inuenietur 
tandcm  negatiuus  et  maior  ir.  Sed  id  nullam  difficul- 
tatem  in  applicatione  formulae  parit ;  nam  fi  datis  an- 
gulis  (p  et  0  numero  reflexionum  p  figura  conftniatur, 
flatim  patebit,  qualis  angulus  Z,  dcbeat  efle.  Veletiarh 
fi  angulus  £  reperiatur  negatiuus,  et  maior  bis  re&o,  ad 
eum  addantur  tot  bis  recli ,  quot  ftfficiunt ,  ad  illum 
affirmatiuum,    et  duobus  rc&is  minorem,  efficiendum. 

30.  Si  radius  folis  incidat  in  guttam  aquae  in 
D,  et  poft  numerum  reflexionum'  p  iterum  egre- 
diatur  ,  quaeritur  conftructio  geometrica  anguli  in- 
cidentiae  ,  refratftionis  et  amplitudims.  Qiiia  guttu- 
lam     aquae    fupponimus   figuram    habere   fphaericam  , 

.  concipiatur  circulus  maximus  per  punetum  D  tranfiens; 
per  hoc  pun&um  et  centrum  circtdi  C  ducatur  refta 
indefinita«C£;  fuperea  capiatur  CB  =V(i-ar«)et  in 

pun&o 


DI3QF181T  10.  **$ 

pun£o  B  erigatur  perpetaiicuferis  Bp-VCa^+i)1-!), 
ia  eaque  capiatur  B^,  quae  fit  ad  totam  B{3  vt  i  ad 
p-t-i.  Iungantur  pun&a  C  et  (3,  feu  ex  centro  C 
ducaotur  per  punAa  p  et  g  reftae  CFp  et  Cg-tf,quae 
fecabuat  circumferentiam  in  F  et  n.  CapLnur  ¥f~EF 
€t  nrzz-nlL*  kngantur  puncla  r  et  D  et  ducatur  per/ 
et  D  reda/DS;  erit  r  1 J  E  angulus  rdradioois  et 
«DS  iacideotiae,  fole  in  S  exiitente. 

31.  Conftru&o  tali  modo  angulo  incidentiae  et 

angulo    refractionis ,   adplicetur    chorda   T)r  in  circuk) 

£D/,  vicibus   p-+-i  ,  hocque  'rnodo    determinabitur 

pnnctum  ,  .vbi  radii  poft  numernm  reflexionum  p  ex 

gutta    aquea  iterum  exeunt  •,    fitque  Ulud  punftum    A. 

Ex    centro    C   per  A  producatur  recta  CAH  arbitra- 

riae    loQgitudinis ,    et   fiat   fuper  A  H  centro  A  verfus 

legionem  rectae  DS,  anguhis  HAOrr  ang.  aDS,  hoc 

modo  determinabitur  locns  ocuH  O.     Si  porro  ex  cen* 

tro  C  ducantur  re^ae  CM,  CN,re<ftis  AO,  DS  pa- 

xaJIelae,  erk  MCN  angulus  aTnplitudinis. 

32.  Sit  guttula  aquae  quaecunque  G,  et  angulus Tab. VII. 
amplitudinis  ,    quem    conftruximus    pro   p   reflexiones  Fig.  p. 
SGO  ,  exiftente  fole  ki  S,  patet  oculum  in  recTa  GO 
conftitai   debere,  ex  quo  fit,  vt  fpectator  videat  pun- 
ctum  coloratum  G  (ecundum  dire&ionem  OG.      Con- 
cipiatur   ex    S    per    oculum  O  recta  SOo  iocfefihita , 

erit  GOo:r:OGS-+-OSG,  fed  angulus  OSG,  propter 
anram  fbiis  a  terra  diftantiam ,  ita  eft  paruus,  vt  prae 
OGS  negligi  queat,  et  propterea  erit  oOG  —  OGS. 
Ergo  angulus  GOo  erit  aogulus  amplitudinis ;  ab  eo 
Tcwi.VII.Nou.Com.  Ll  enim 
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enim  amptitudo  Iridis  pendebit.     Nam  quo  maior  ife 
angulus,  eo  fub  maioris  circuli  arcu  Iris  apparebit. 

3$.  Cum  fit ,  vt  angulus  GOo  pro  quauis  fpe» 
cie  Iridis  maneat  conftans ,  fpectantes  ex  O  videbunt 
quaqua  verfus  punda  colorata  G,g>£  erc.  a  reclaSOo 
aogulo  GO0  diftantia ,  quac  fpeciem  circuli  varie  colorati 
efficient.  Circulus  hic  ecit  bafis  coni ,  cuius  axis  eft. 
eecta ,  ex  fbli*  ceritro  pec  oculum  fpediatoris  tranfiens-,. 
et  vertex  in  ipfo  oculGi  Ex  quo  fit  vt  nunquam. 
duo  fpcdatores  fimul  eandem,  et  in  eodem  loco  v\r 
dere  poffint  r  fed  quilibet  fpeclantium  ,  quotquot  fint,. 
aliam  inque  alio  loco  confpicit.  Mutato.  itaque.  loco= 
fpeftatoris,,  locus  Irtdis  mutatur. 

3>f.  Falluntur  ii  r  qui  dicunt ,  quo-  pluuia  fpecta- 
tori  proprior  eft ,  eo  bafis  coni  erit  circulus  minori» 
radii ,  adeoque  arcus  apparebit  minor  et  vicc  vcrfifc 
Quamuis  hoc  verum  fit,  quod  accedente  piuuia-,  bafis 
fit  re  vera.  circulus  minoris  radii ,  inde  tamen  non  ftqtii* 
tuc  accum  mihorem  adparere  debere.  Nam  adparitio 
magnitudinis  obiecti  ab  angulo  optico  pendet,,  prouti 
angulus  opticus  angetut,  vel.  minuituc  Hic  vero  ifte 
angulus-  manet  idem ,  ex  quo  non  poteft  fieri.,  vt  Iris 
minoris  maiorisue  circuli  arcus ,  accedcnte  ex  recedentc 
pluuia,  adpareat. 

35>  Duo  carus  bic  confideraodi  funt ,  alter  quam 
do  angulus  SGo  minor  le&o,.  alter  quando  ille  reclum 
exceduv  Primo  caJu  Iris  ita  videbitur,.  vt  fol  a  tergo 
fpe&atorfc  exiftat,  at  fecundo  medium  locum  inter  folem  el 
ipeitatoam  tenebit.   Dutta  concipiatuc  ger.  oculum.  fpe&a- 

tou* 
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tom  «e&a  horizontalis  H£,  «t  fit  anguJu»  SG<X=c\ 
Patet  exiftence  fale  ad  «kitudinem  £  Iridem  videri 
oon  pofle ,  at  apparere  eam  incipere  ,  quando  folis 
altitudo  fit  <££  et  co  fdb  matore  circeli  arcu  ,  qno 
«hffereutia  intet  akitudinem  fhMs  et  $  maior  euadit ;  at 
«tunefoerite  aklrudine  fohs,  faoc  eft,  qoando  fol  in  hori- 
zonte  verfatar  ,  Iiidem  femicirculi  fpeciem  reprefentare 
«iebere.  Si  vero  £  faerit  maior  re&o ,  «t  angulus 
GOo  —  m~$,  tuac  fieri  poteft,  vt  totam  Iridem  vi« 
dearrms ,  quae  .fpeciem  cirtuli  lepraefentabit. 

3*\  Ex  forrmilis  noftris,  tang.t^irV22^—2 
«t  tang.J  — ^-tang.(P ,  fi  eas  ad  cafus  particulares 
adplicare  velimus ,  conftruendi  funt  primum  geometrice 
anguli  $  et  3  ,  vt  §.  30.  et  31.  docuimus ,  ex  quo 
jnnotefcet,  ad  quam  regionem  angulus  %  conuergfo 
Tum.  demum  qnaerendi  funt  eorum  valores  in  riumeris 
afefbtatis.  Conftruclioni  iftomm  angulorirm  tabula  fe. 
quens  inferuiet ,  vbi  fti  prima  columna  funt  numeri  re- 
JlexiofMm  ,  in  fecunda  valor  formulae  y(»w»(p-*-i)*-i) 
r=Q,  in  fraclionibus  decionalibus.  Valor  vero  ipfius 
V(«  —  mm)zzx>.  2; 

N.  ref.  ]   q  J   N.  r.  J   QJ  N.r.  )  <£  ]  N.t.J     q 
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6*.<7  ,  fi.  ,  9.  O 

15-  *«    9»   {  7»  +    "•  J9-  7 

37-  Si    iam    conftrudio   figprarum  ex   formulli 

inucntis  rnodo  fupra  tradito  (ucceffiue  inftituatur,  patebit 

«as  ita  comparatas  efle,  vt  fbrmulae  exprimentes  valo- 
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ics  anguli  £';  ex  quo  pofitio  Iridis  cognofckur,  fequenti 
modo  detenrunentur,  vt  fit : 

jwonumeroreflex.  1,^=4*-^        ==a(ftl-(p) 

SLtZ^znc-  6M-2<P=  7c-2(30  -<J>) 
.  ^4'=27r-8M-a<£=27r-2(40-<l>) 
4,^=3^-1  oft-h2$=37r-2(5d(J>) 
5,^-4^.  1 2&-+-2<f>::47r-2(<5&-(j>) 
$,£'=57r-i4M-a$=57r-*(70-<J>)etc. 

Ex  his  facite  perfpicitur,  fi  ^>k^>  Iridem  inrer  fi> 
lem  et  fpe&atorem  adparere  debere  ;  at  fi  £>^,  ve! 
£>2  7r,et  exceflus  eft  mitior  iir,  Iris  ita  videbkur,  vt 
fol  a  tergo  (pecTatoris  exiftat ,  quod  ex  fequenti  tabula 
clarius  patebit ,  vbi  omnes  cafus  in  bis  fcrmulis  contenti 
cxponuntur. 


Cafus,  quibus  fpe&ator 
medium  locum  tenet. 

Z>i* 

<>27r 

Z>1* 
£  >  4  tt  etc. 


Cafus  vbi  Iris  medium 
locum  tenet. 

K>  * 

<>3rr 
£  >  |  tt  etc. 


feu  quod  eodem  redit,    omittendo    ott,  tt,  271,  370 
4*  etc.     - 

Iris  in  medio  £>j7r;£>f7r;  £>|7r;  £>'/7r;  etc 
Spea.inmedio^>|7r;<>|7r;^>I57r;J>T7r;  etc. 
38.  Inuenta  hoc  modo  pofitione  Iridis,    quanti- 
ras  anguli   amplitndinis  £  ex   bis  formulis   determina- 
bitur 

Pi» 
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ft»«umero afiex.  i ,  2,—n. (a  0-<J>) 

4  ,.£=2.(5  •)-$)-<- 

tf,<=:3it-ft(7^-<P) 

8,£=2(9t)-<J))-3ir 
p,£:=2(io0-(l>)-47r  etc. 
Ex  qoibus  facile  patet ,  quomodo  illae  vltetius  progcc- 
diantur. 

39.  Ex  his  fbrtnulis  particularibus  iam  facile  ge- 
nerales  deduci  poffunt.  Nam  numeris  reflexionum 
x  ,  4 ,  5  ,  8 ,  9  etc.  refpondent  valores  anguli  £  re- 
fpectiue  a(ad-(|)),  2(5  0-(J>)-7T ,  a^^e-^-air, 
a(9$  <f>)-37r,  2(10$  (J))-4'7r .  etc.  at  numeris 
reflexionum  2  ,  3  ,  6* ,  7  etc.  refpondent  fequentes 
ipfius  £  valores  ir~2(3$-(J))  ,  27r  -2(4$-$) , 
3^  —  2(70-0),  47r-a(80-(p)  etc.  Vnde  colligi- 
tur ,  fi  numerus  reflexionum  quicunque  datus ,  cuius  in- 

1  n  r-     t.   •        r~  .     t(»-«>     aA,(n— 1)  ,  ♦B(n-rij 

dex  cft  »,  fit  huius  formae  1  -\ —J ; — + — ; — 

_4cii--}^.ii£JL»^^ctc.Tbi  *=""?.  B=A-^. 
q^^LzziI  etc.  ^  quam  breuitatis  gratia  P  vocabo ,  fo- 
re  £:=2((iH-P)Mj)-(»-|)Tr.     Si  vero  numeras  re- 
flexionum  datus  in  hac  forma  «^=2+  T1  1  *    ,~* 
_iaL2='>  .  •cin=>)_  iiDfjs^i)  -4.  etc.  vbi  A  =  "=* , 

jj^-AI^i),  c—^p^,  etc.  fit  contfDMs,  et    eius 

tautex  =»,  crit  £=ii*-a((i-r-Q)M>). 
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40.  Vt  igitur  pro  dato  numero  reflexionum  u« 
gulus  £  inueniaiur  9  videndum  pritno  eft ,  10  qua  forma 
datus  numerus  oomineatur,  et  cui  indici  refpondeat,  quod 
facile  perficitur  9  (ubftituendo  pro  n  ntimeros  integroi 
affirmatiuos  i(  1,  3,4,  5  etc.  Nam  iaueoto  tali 
modo  indice  et  forma  oumeri  reflcxionum  dati ,  angu- 
lus  £,  ex  formuik  paragrapho  praecedente  traditis  9  ficiU 
lime  reperitur,  poftquam  anguii  <J>  et  9  ex  formuUs 
t«*4>  =  V  ==£*£=-'  €t  tang.*=^tang.  <J>  detef. 
mraari  fiint. 

Exempl. 

Sit  numcrus  reflexionum  datus  r  i, crit  p s irP  ct  nzxt 
quia  numerus  datus  eft  formae  P.  Ergo  ^4^-2  (J>.  At  eft 
pro  radiis  rubris  mz&  et  pro  violaceis  m-j£-9.  Erit  pro  ra- 
diis  rubris  "y^:-'- = ^  et  Pro  riolaceis  s^SJS3 

.. ^.    JUTgl 

Pro  radiis  rubris 


Ipg.  14580=  4-1*37575 
teg  5103    =  3.707S256 


log.  tang4>—  xo.  2279659 
log.     *     —    0.3010300 


log.  taog.  0  =   9. 9269359 
Ergo      *  =  40*.  x%\  io" 


lo8-  T^?     —  °  45593X9 
log.  tang.^rr  10.2279659 

Ecgo       4>  —  599'*&y*+" 
Hinc      £  =:4a°ai,.42'/. 

Pro  radiis  violaceis 
log.  143^4—  4.i572452]log.tang.  (J)r=  10.215*6661 
log. 5320  =  3.72591 16  log.     2      =    0.3010300 


k>g.  taog.  $  zz.    9.9146368 
Ergo  1    ss  39*.24'.i  *"• 


log-X*r      =  0.431333« 

log.  tang  4>  =r  1  o.  2 1 5  6668 

Ergo      <j>=r5&#.40/.52/<  t 

Hinc    {   ^o^.is^.aS".  ExempL 


nt  sqv  i  sr  na 

Exempl 
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Sit  darus  numerus  reffexionum  p  —  *,  erit  tang.  $ 
=  X"£5iHr  et  tang.fr=:;tang.$.  Et  quia  numerus 
datus  rdfcxioaum  in  forma  Q  continetur,erit/>rrQ=:ft 
ct  »=  x  ,  hinc  ^=8ic-a  (( i  +Q.)d- <£):=:  w-afaf-Q). 
Eft  *ere*  pca  radii»  rubris  wrr^.  et  pro  violaceit 
m=-^   erit  pro  rubra  ;!»»'=*-Sli  et  pro-  Yiolacei» 

*— mmjj  —    „»*• 


Pro  radiis  rubrtr. 


*>g-  473-85 
log  5 103 


4.575.64,09 
3.7078156 


;iog.  tang.  <)>=  10.48390«^ 
log,     £      =   0.4771*1$,- 


♦»».*     _ 


0.90*7  8 15  3 
10  4839026 


log.  tang.  <p; 
Ergp         $ 

Hinc  £=  jo*.  5.8'.  44 


71-.40r.JS" 


log.  tang.  •  =10.0067$  13 
Ergp         fc=4j>v.ft6'.js,".. 


pro  viblacei» 


Ibg.  47163  = 
log.    5320  =■ 


4.*736+75 
3  725911« 


logw  cang.  <J>  = 


0.9477359 
10.4738679 


Ergo         <J>: 
Hinc£: 


log.  tang.  $=  ra.  4*3  8$7# 
log,     3     =  0.4771213: 

iog,  tang,  ft  =  9-  9967466 
Ergo         te44*.4^.rV 


Tabuli, 
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Tabula  ,  quae  exhtbet  angulos   incidentiae »  refr*. 
Aionis,    amplitudinis ,    pro  datis  numeris  reflexioBura , 

ab  i  vsque  ad  8. 

Pro  radiis  rubris 

N.refl 


r. 

a. 
3. 
4- 

5- 
6. 

8. 


1    * . 

0 

59\a&'.*Y'- 

^©•.«'.lo" 

71.49. 55 

45'  26".  51 

;  76.50.  itf 

4*-  54«  40 

79-  37-  47 

47.  3*.  11 

81.  25.  40 

47.  52.  22 

82.  41.  ia 

48.     3.53 

83-  37-  *4 

48.  11.23 

84-  so.  28 

48.  10".  29 

42°.  1'.5  2" 

50.  58*44 
13$.  35  X2 
136".    tf.itf 

5I-37-  4 

32.  28.  9 

11 6*.  12.20 

158.    7-53 


N-refL 

[          0          | 

x. 

58°.40'.5a< 

2. 

7i-20\    9 

3. 

76".  33.  20 

4- 

79.  24.  30 

5- 

81.  14.  42 

tf. 

-82.  32.  $5 

7- 

83.  29.    9 

8. 

^84.  13.  19 

Pro  radiis  violaceis 


3o\ft4':i«" 

44-  47.    7 
4.6.  16.  5  7 

44f.  5529 

47-  '5-39 

47-  27-  39 

47.  35.  19 

47-  40.     3 

4.1.  E&  ftis  ifffn  fkiUicne  onrmia  ,  quae  adhnc 
tequfamuir  od  kidem  pro  daco  reflexionuin  mirtero 
diftinde  cognofcendam ,  dednci  poflSmr.  Nam  ex  da- 
tis  angulis  (p  et  0  inuenitur  £  tam  pro  rubri,  qmm 
violacei  coloris  radiis  ,  et  ex  angtriis  £ ,  latitudo  Iri- 
dis,  ordo  colorum  et  eius  pofitio  refpe&u  oculi  fpec"fca- 

toris , 


K 

0 

40 

15' 

.28" 

l    54- 

9- 

36 

142. 

5i. 

4 

130- 

*5- 

50 

44 

38. 

»4 

40. 

46. 

44 

125. 

33. 

*4 

I69. 

34- 

16 
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torfc*  Tti  fequentes  tabellae  repraefentant.  In  his  tabel-. 
fls  litera  r  defignat  colorem  rubrum  ,  v  violaceum,  et 
\  denotac,  qnod  in  Iride  color  ruber  fupreroum,  violaceus 
infirrram  reneat  locum  et  vice  veria.  S-deiiotat  locum  foiis , 
O  locum  oculi  fpecfcatoris  et  I  locum  Iridis ,  ita  vt 
S.  O.  I  fignificet  folem  a  tergo  ipc&atori»  efle  ,  feu 
Ipeclatorem  debere  intcr  lolem  et  Iridem  flare.  At 
S.  L  O  denotat,  iridem  medimn  loctun   intej?  folem 

ct  oculum  fpectantis  tencse.  

Latitudineslridk  Ordocotoram 


N.  refl. 
i. 
». 

3". 
4- 

5- 
6". 

7- 
8. 


i*.4<J*  24" 
3.  xo.  52 

40  26 
18  35 


4 
$ 
6 
8 


N.  refl. 


x. 


s. 


9 
11 


20 
26 


4+ 

23 


• 

N.  refl. 

5.  • 

t 

6. 

f 

r 
! 

r 

.7- 

• 

8* 

* •      - 
r 

N.  refl  Pofit.  Irid.  N.r 


1. 
a. 


S.  O.  I 

s.  O.  I 


3- 
4- 


P.    L 


S.1.0. 
S.I.O 


N.r 

5- 
6. 


P.   X.  N.r.lP. 


S.O.I 
S.O.I 


.  42.  Cum  amplitudo  Iridis  finui  anguli  £  fit 
proportionalis,  crefcente  igitur  finu  anguli  £,  crefcit  airn 
plirudo  Iridis  et  vke  verfa ,  hoc  eft  ,  Iris  eo  fub  ma- 
ioris  circuli  arca  adparebit ,  quo  maior  «rit  finus  an- 
guli  %.  Erit  ergo  ampiiflima  ,  quando  ^rrjTr ;  nam 
tum  fit  fin.£  maximus.  Quo  propius  igitur  angulus  £ 
Tom.VII.Nou.Com.  Mm  ad 
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ad  duos  reAos  accedit ,  «eo  mhtdr  euadit  amplitudo  In- 
dis.  •  Omnes  Irides  ^  quorum  angulus  amplitudinis  £ 
maior  eft  tedO)  in  earegione,  in  qua  fol  verfatur,  coo- 
fcipienttrr,  eae  ttto  quorum  £^i?r  ro  regrone  oppo- 
fita  apparere  dcbcnt.  Si  angulus  £  eft  £>  ;  ty  et  fol  in 
horizonte-  verfatur ,  •  Iris  fpeciem  femicirculi >  et  fi  illc 
afd  alutiidinem  ^  afceodat ,  totius  circuli  imagioem  tc 
rert.  •  At  ekiftente  '£>•"£*>  nuttquam  Iris  rruior  femi- 
tirculo  videtur ,  et  crefcente  altitudine  tolis,  diminuitur; 
prorfus  tindem  difpattt ,  fi  fol  ad  alutudinem  £  afcen- 
tderit  . ./         |    . 

jjUJ.  Duae  igimr  tali,  modo  fpedcs  Iridum  ftftui 
potient ,  .  altera  Vbi"  angulus  £<iir,  altera  quapdo  ille 
J>i7T.  Irides  prirtfiie,  fpeciei  ita  funjt  cpxnparatae  ,.  vt 
crefcente  altitudtne  roiis  arcus  ille,  fiib  quo,  adpircnt, 
dimiriuatttf. ,.  At  fecundae  fpeciei  tales  funt ,  yt  arcus 
ifte  creTcente  altitudine  folis  augeatur X  illae  in  regione 
foli  oppofita»,  hae.vefo  in  endem>  vbi  fol  Verfatur, 
confpicinntur.  Commode  characleres  earum  a  numero 
reflexionum  fuml  pofiiint.  Nam  btnnes  refkxionum 
ftumerii  prO    Iride  primae  fpeciei,  in  hac  forrna  conti- 

ljefflmr    s  H r~  H- 7— ■ r*TT, ' 

j    Vfr»— i)'»».(n-V.       »6<b— «!)•..  '..'(n^.i)        tj(ns-i}(n— "*).v.*jfo*-<5)     __.. 

At    pro   IrkJe   recundae-  fpeeiei    in    ifta    3+—' 

tf»  »(»*-_'V(|? *tl*>  ^  »,(»«- ,)(w^«)(fc  —  i)  , ,  ^  »(»-«  .v  .  •(«■*■♦) 
**  1    »    *  i    ••    »    •.    *  '  *  '         1  •  t  »  «  » » 

•     rt  («^  .>•..»(«  4-  <)       ,    tt  (»___.» )  <n  —  yj  ?  »  -.  (n — <)        .         V(B» 

. k »» » » ♦  .~T^  "+"  • — T!7~?T77?7T6  tK'     vei 

.  .    >     ,'.       nunieri 
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numeri   reflexionum    pro   Iride  primae  fpeciei  in  hac 

forma  contioebudtur:  »-f-(»— i)(«— a)R,et  pro  Iride 

fecundae  fpeciei  in  ifta :  %  -+•  n  -+-  (»  —  i )  (» — a)  R.   Serics 

ifta  R  ica  continuatur;  termious  antecedeos  multiplicatur 

per    a,    ad    numerum  abfolutum  Tltimi  fa&oris  in  nq» 

meratore    additur    vnitas,   per    hunc    nouum  factorem 

terminus   praecedens   multiplicatur  et  diuiditu?  per  nu- 

merum  abfolutum  in  nouo  ifto  factore  contenturn  v  g, 

,  -vt  inueniatur  terminus  il2~d|l=.*i*."=*)  f   ^m  praece- 

dentem  teajl=il  multiplico  per  a  et  habeo^fti», 

ad  numernm  abfoluttim  vltimi  fa&oris  »-4  addo  vnitatem, 

et  obtineo  nouum  factorem  »-5,  per  n-$  multiplico  nume- 

ratorem ,  ejt  per  numerum  eius  abfolutum  5  denominato- 

rem,et  prodit  terminus  fequens  »<«-'>fr;=yM»--0    Ita 

fi  velis  fcire  numerum  reflexionum  pro  Iride    primaria, 

pooe  »  =  r}  pro  fecundaria  n—za  ita  porro. 

44.    Iris    primaria   primae  fpeciei  faepe  in  coefo 

confpicitur ,    fecundaria  vero  raro  ,  at  de  tertiaria  dubi- 

to,    num   eairi   aliqnis    bWeruauerit.       Ea   orifiifpoft 

quinque  reflexiones  et    fex    refradiones.     Celeberrimus 

JiAufcbenbroekius  ait ,  in  Lapponia  obferuatam  fiiifle,  in- 

ter  fecundariam  et  primariam  fitam ,    iisque    non    con- 

centricam,       Sed  eam  obferuationem  fofpe&am  efle  ex 

eo     patet ,    quod  omnes .  Irides  in  eadem  regione  coeli 

confpicuae  funt  inter  fe  concentricae  ,    nam  axes  cono- 

rum  in  quibus  videntur ,    per  centram  iblis  et    oculum 

lpe<5tatoris  tranfeunt .  ita  vt  omnes  ifti  coni  vnum  eun- 

demque    axem  habeant  ,    praeterea    Iris    haec  cft  fere 

eptem  gradus    lata ,  et    angulus    amplitudinis  eius  vno 

M  m  a  tantum 
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untum  dimidio  gradu  aogulum  amptitudiois  fecuodariae 
excedit ,  qoam  ob  rem  cum  fecundaria  eoo&odi  debet, 
ita  vt  fecundaria  fupra  tertiariam  depiogMer.  Scd  et 
io  eo  celeberrimus  Tir  peccare  videtur,  quod  afierit, 
eam  poft  tres  leflexiones  oriri  debere» 

45 .  Quod  attioet  ad  Irides  fecundae  fpeciei ,  eae 
propter  folis  fplendorem  rideri  non  poffiiot.  Haec 
fpecies  Iridum  obfemari  folet  nodu  circa  lumen  cande- 
hrum  ,  praefertim  in  Baloeis  et  aliis  locis  raporibus 
aqueis  valde  inquinatis.  Poteft  etiam  jalis  Iris  ad  fbfis 
fplendorem  obferuari ,  fi  poft  eam  exiftat  aliquod  *£&.* 
-ficium  qoq  multum  lumiois  reflecteas. 
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DESCRIPTIO  AC  EXPLICATIO 

NQVORVM  QVORVNDAM  EXPERIMENTORVlft 
ELECTRICORVM. 

Au&ere 

F.    r.    T.    AEPINO. 

§.  i. 

Transmiferuat  ad  Academiam ,  A.  R.  S.  17$?. 
Reuer.  Patres  Soc.  1,  qui  Tekitii  commorantur, 
praeter  alia ,  expenmenti  quoque  cuiuadain  elcdrici ,  ab 
ipfi*  inftituti,  hiftoriam,  cuius  fumrfia  buc  redit; 

Lamina  ex  vitro  cryftalltno  conftans,  firpra  char» 
tam  aliquoties  complicatam  pofita.»  pelle  onina  pilis 
orbata ,  tamdiu  fHcabatnr  >  *vsquedum  ele&ricitatera  fat 
-fortem  confccutft  eflet.  Adpticabatur  -tum  haec  Jamina 
byxidi  ligneae ,  vitro  te&ae  ,  acum  magneticam  ,  ob- 
feruaodae  decli&tcioni  adaptatam  ,  contiaearr,  ea  .ratione, 
▼t  vitrum,  quo  capfcla  cooperta  erat,  fere  contijigo- 
tct  y  quo  fa&o ,  iequentia  obferaabantur  phaenpmena :. 

x)  Acns  magnetica,  Jibere  ftilo  iiio  incumbens, 
ad  Titrum  pyxidem  tegens  confeftim  furfum  abrepta  , 
lamiaae  hoic  quafi  agglarinabatur ,  ac  vitra  &  vd  3. 
fcoro  coaftantcr  adhaeaebat. 

»)  Poft  hocce  temporis  interuallum  acus  fponeo 
decidcbat  ,  oon  vcro  paulatim ,  fcd  cnm  impetu  quo- 
dain  ,  et  poft  aliquot  vibrationes  fuper  ftik)  ux>  fi&as, 
•d  quietcn  Jkotnque  confijetum  redibat, 

Mm  3  3)Attol- 
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3)  Attollebatur  tnnc  lamina  pyxidi  impofita ,  ct 
di£o  citius  acus  denuo  furfum  rapiebatur ,  vitroque  ,  quo 
pyxis  tecta  erat ,  denuo  agglutinabatur ,  nec  ante  a  vel 
3  horaruna  decurfum  decidebat.    Quodfi  vero 

4)  interea  lamina  priimim  commemorata  denno 
pyxidi  imponebatur ,  ftatim  acus  recidebat ,  confeftiro 
vero  rurfum  attrahebatur ,  denuo  fublata  lamina.  It* 
fcmper  eueniebat ,  quoties  lamina  pyxidi  vel  admoueba- 
tur ,  vel  attollebatur,  ac  vel  centies  repetere  hoc  expe- 
rimentum  licebat. 

Mirandi  iure  funt ,  quos  hic  recenfent  Rev.  Rt- 
tres  electricitati*  efiectus.  Admodum  enim  paradoxum 
videtur  ,  quod  electricitas  ,  quae  poft  longioris  temporis 
decurftim  penitus  exftin&a  videbatur ,  momento  quafi, 
idque  fine  vlla  noua  fritfione,  aut  excitatione,  per  fc*- 
lam  kminae  a  pyxide  remotionem ,  refiifcitata  fcerit ,; 
quodque  iunftis  denuo  vitris  ftatim  rurfi»  cxftiogui  po- 
tuerit. 

$.  s.  Quam  primum  experimemi  huius  ad  i»e  per- 
venit  notitia ,  perfpexi  ftatim  ,  mirabiles  ipfius  euedtos 
fponte  quafi,  ex  Theoria  Ele&ricitatisFrafl?Jb/;m*»0,(quae, 
quod  nulli  hypothefi  innitatur,  ac  vnica  fit,  quae  phae- 
nomenis  ex  afle  fatisfacit )  mea  quidem  fententra  foli 
vera  exiftimanda  eft,  profluere ,"  atqne  ex  ip&  taoi 
clare  concipi ,  vt  omnes ,  quae  experimentora  comi- 
■  tantur ,  circumftantiae  ,  vel  a  priori  innotefceie  ponie- 
rint.  Excitatus  proinde  rui ,  ad  rem  vlterius  tam  ra- 
tiociniis ,  quam  •  noufc  quibusdam  ,  quae  imaginatus 
fom  ,  experimemis ,  examinandam  ,   qui   Ifabores   cum 

memoria 
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memoria  non  prorfus  indigni    videantur,   fcripto   com* 
prehendere  ipfos  conftitui. 

$.  3.  Recenfionem  primum  experimentorum  infti- 
fnam ,  quibus  obferuationes  Rev,  Patrum  occafionem 
praebuerunt ,  quo  poftea ,  quae  de  caufa  horum  pbae- 
nomenorum  meditatus  fum ,  eo  melius  explicare  queam. 
Sunt  autem ,  a  me  inftituta  experimenta ,  fequeotia : 


Exper. 


L 

Repetendum  mihi  videbatur  experimenrum  Peki- 
nenfe  ,  quapropter  laminam  vitream  AB,  fulcris*1^-  V^H- 
ligneia  C,  D,  pollicem  circiter  altis ,  impofui ,  ac  ali-  g*  1# 
quid  pulueris  leuioris  iofra  iaminam  hinc  inde  difperfi. 
Accepta  tunc  altera  lamina,  priori  fimili,  attritu  panni 
lanei  eledrricam  hanc  feci,  ac  fiipra  priocem  pofui. 
Obfemaui  tunc 

i)'per  aliquot  minuta,  puluerem  inrra  laminam 
difperfum  attrahi  ab  ipfa  ,  atque  repelH  ,  vri  fieri  fem- 
per  folet,  C\  corpus  ele&rificatum  pnlueri  appropia* 
^quatur. 

*  &)  Elapfo  hoc  tempore  ele&riritatem  penims  ex- 
ftingui ,  vt  nulla  vltcrius  attradio,  aut  repuUio,  fit  ob- 
leruabilis. 

3)  Sepnrauitunc  Jaminam  ele&rificatam  a  lamina 
AB,  ftatimque,  dum  hoc  fieret,  reiufcitabatur electrkt- 
tas  >  limina  AB  denuo  toafuetas  artraftones  ac  repul* 
fiones  electricas  exercente. 

4)  Ceflantibus  etiam   his   phaenomenis ,    admota 
deouo    iaou&a   ek&ri&cata  ad   laminam   AB„  totunv 

Iia&e- 
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haftenus  defcriptum  experimentum,  noa  accedente  nou» 
frictione ,  aliquoties  repeti  potuiL. 

Exper.    IL 

Ipfam  kminam  AB  electricam  fi&am,  pofui 
fuper  futera  C,  D,  vbi  confueto  more  in  puluerem 
agebat.  Ceffante  hac  actione,  quod  poft  aliquot  mi- 
nuta  fiebat ,  laminam  digito  ,  aut  alio  corpore  non 
per  fe  cledrico ,  in  fiiperiori  fuperficic  contingebam  ,  ac 
refufcitabatur  ele&ricitas ,  ea  in  regione ,  qua  tangeba- 
tur  lamina ,  fic  vt  lamina  confueta  ele&ricitatis  ederec 
phaenomena ,  puluerem  fubftratum  attrahendo  et  te- 
pellendo. 

Exper.    DL 

Tab.  VIII.  Regulae   orichaleicae   AB,    vitreis    fiilcris  impo^ 

Fig.  2.  fitae ,   iuxta  quam  pendebat  libere  filum  lineum  made- 

fa&um  CD,  admoui  tubum    vitreum  ,    aut   cylindrum 

ex  fulphure  ftfum  ,   electrificatum ,    ab  extremitate  A, 

ad  diftintiam  xo  aut  la  poHicum  ,  ac 

i )  obfernaui ,  filum  lineum  ftatim  attrahi  a  re* 
gulae  extremitate  B;  per  aliquot  momenta  huic  co- 
haerere  ,  mox  vero  feparari ,  ac  in  fitum  verticalem 
redire. 

a)  S\ .  tunc  tubum  per  aliquot  pollices  propius  ad- 
mouebam  ,  denuo  idem  eueniebat ,  ficque  experimen- 
tum  repeti  aliquoties  poterat ,  vsquedum  tubus ,  extre- 
mitatcm  regulae  fere  contingebat. 

3)  Lente  runc  retrahebam  tubum  per  atiquot  pol- 
#  lices ,  ac  .filum .  denuo .  attrahebatur ,  mpx  vero  ad  fitum 

veiti- 
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verticalem  redibat.       Vlterius  remoto  tubo  idem  rurfiw    , 
«ueniebat,  vnde  etiam  hoc  phaenomenon  aliquoties  ob- 
feruare  iicebat,  vsquedum  tubus  ad  diftantiam  initialenv 
io  anr  12  pollicum  rurfum  remotus  erat. 

Exper.    IV. 

Loco  fili  linei ,   ha&enus  vfurpati ,    fufpeadebam 
particuram  Tuberis  vtcunque    fphaericam  ,    magnitudinis, 
lenticularis ,  ex  filo  tenuuTimo  ferico ,  probe  exficcato  „ 
ac  inftituto ,    vt  prius ,  experimento  ,  admotoque  tubo 
vitrco   electrificato    ad    extremitatem    regulae    A,    inTakVIIL 
diftantia  10  circiter  pollicum  *  *' 

x)  pendulum  CD  attrahebatur  ab  extremitate  B, 
ftatim  vero  rurfiis  ab  ipfa  feparabatur,  neque.  vt  filum, 
lineum  ,  ad  fitum  verticalem  redibat ,  fed  vltra  ipfum 
xepellebatur. 

a)  Tubo  vitreo  propius  admoto,  repulfio  conftan* 
ter  augebatur ,  retradto  vero  tubo  rurfum  imminueba-! 
cur ,  vsquedum  vitra  xo  pollices,  fitie  diftantiam  lnitia- 
lem  ,  remotus  ■•eflet,  ttmvenim  tandem  repulfio  muta- 
batur  in  attra&ionem ,  pendulum  verp  attractum  ar 
regula  ftatim  rurfts  (eparabatur ,  ac  in  firum  verticalem 
redibat,  vherius  neque  attraetum,  neque  repulfum.  (a) 

Exper. 


(«J~Magna    in  Tioc    ac   fequenti  experimento  cautio   adhibcnda  eft, 

fi    rite   fucccderc   debeam.      Praecipue  caoendum  eft ,  oe  ariguli 

.   lolidi ,  a  pjanis  .iregalacn  r«enitinaatibai ,  inefofi  ,    fint  admodum 

«coti, >jie4<. 4  ficri  potefl  >attqaaacsm    Mtnadari.      8i  T»oc{non 

.     t..         }•  ••;.!.•:.".  ,  ?••;    -.•<•''•  attendt- 
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Exper.     V. 

Idcm  experimentum  inftitui ,  adhibepdo  cylin- 
drum  fulphureum ,  loco  tubi  vitrei.,  et  omnia,  cuenie- 
baat ,  vt  in  experimento  praecedente. 

Exper.    VI. 

Regiilae  orichalc.iccae  faepius  dictae ,  prope  quam 
(ulpenfuhi  erat  pendulum  defcwptum ,  admouebam  tu- 
bum  yitreum  ele&rificatum ,  ad  diftantiam  $  vel  4. 
pollicum ,  ab  extremitate  A ,  fimul  vero  extremicatem 
B  digito  contingebam.  Retracto  tum  primum 
digito  .        • 

1)  Pendulum  nec  attrahebatur,  nec  repelkbatur. 
Remoto  autem  quoque  tubo  ,  ftatira  ajtrahebatur  >  ac 
poftea  repellebatur. 

2)  Cum  tubum  rurfus  admouebam  ,  continuo  de- 
crefcebat  repulfio,  (ysquedura  tubus  ferc  ad  diftaotiam 
initialem  denuo,  admotus  effet.  Poftea  repulfio  tranfi- 
bat  (  in  attrac^ionem ,.  qua  facta  pendulum  rurfus  re- 
pellebatur.       ... 

3)  Retrahebam  tunc  tubum ,  et  fiicceffme  re- 
pulfio  rurfus  imminuebatur ,  ac  in  atva#ion«m  jnuta- 
batur,  qua  fa<fta  pendulum  denuo  repellebatur. 

4)  Sub- 


attendatur,  poftquam  fida  funt,  qoac  num.-  2.  praecepi,  non. 
oinnis  repulfio  eefla*,  fed  peodnhm,  poft  jvltimam  attraaionem  , 
aliqiontum,  debiliter  tmm ,  ■  iefiellwr.}  'iReTbWas  itfcioncra 
infra  tradam.  Optimnm  eflet,  adhibere  huic  experimento,  Joco 
regulae ,  cy lindrum  Jaeuigatutn  metallicum;,  hctnifpbaerio,  eiuiden 
cum  cyliqdro  bafeos',  Ttrinqoo  tennmatom. 
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4)  Snbftituebam  tunc  cylindrum  fulphureum  tubo 
fitrco ,  ac  obferuabam ,  admoto  eo ,  vti  in  num.  2. 
cum  tubo  vftrco  fadhim  erat ,  repulfionem  eo  magis 
crefcere,  quo  magis  admotus  erat  cylinder,  decrefcere 
vero  ,  quo  magis  remouebatur. 

Exper.     VII. 

Repetito  eodem  experimento  ,  (ed  loco  rylindri 
vitrei,  fulphureo  in  yfum  vocato  ,  euentus  quoad 
uum.  1  et  2  prorfus  Idem  manebat.  In  num.  3 
vero  tubus  vitreus  idem  praeftabat  ,  quod  cylinder 
fulphureus  in   antecedente. 

Exper.     VIII. 

Dum  pendulum  ia  cxperimento  IV  a  reguh 
repellebatur  ,  repellebatur  quoque  a  tubo  vitreo  electri* 
ficato  ipfi  admoto ,  attrahebatur  vero  a  cylindro  ful- 
phureo.     Contrarium  fiebat  in  expeiimento  V. 

Exper.    IX. 

In  experimento  VI,  dum  pendulum  repellebatut 
a  regula ,  fub  circumftantiis  num.  x.  adduftis ,  repelle- 
batur  a  cylindro  fulphureo ,  attrahebatur*a  vitreo.  Sub 
circumftantiis  num.  2.  repellebatur  a  virteo ,  attraheba- 
tur  a  fulphureo.  Sub  circumftantHl  num.  3«  "vero  rur- 
fus  a  fulphureo  repellebatur ,  a  vitreo  attrahebatur.  In 
experimento  VII  femper  contrarium  accidebat. 

Exper.     X. 

Tubum  vitreum  ele&rificatum  admoui  extremi* 
tati  fili    orichalcei,  craflitiei,  qualis  cft  calami    anferini, 

N  n  2  quod 
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quod  ex  altera  parte  acuminatum  erat ,  ac  cufpide  fua 
intrabat  in  campanam  vitream ,  aere  vacuam.  Ad- 
moto  tubo ,  erumpebant  ex  cufpide ,  larga  materiae 
elcclxicae  flumina  ,  lucentia ,  diuergentia  ,  ac  ad  difcum 
metallicum ,  cui  impofita  erat  campana  ,  proguedientia. 
Retracto  tunc  tubo  ,  cufpis  denuo  lucebat ,  non  autem 
tam  larga  luce  ,  fed  multb  minori ,  fcintillam  viuidam 
quafi  referente. 

Exper.  XI. 

Loco  tubi  vitrei  in  praecedente  experimento,  ad- 
hibtii  fulphureum  ,  qui  eadem  producebat ,  aft  ordine  ia- 
verfo,  phaenomena  ;  admoto  nempe  cylindro  lcintiLa , 
remoto  iplb,  larga,  de  quibus  locutus  fum,  flumina  ad- 
parebant.  / 

Exper.  XII. 

Summo  apici  barometri  lucentis  admoui  cylin* 
drum  vitrcum  ,  aut  ex  fulphure  fufom  ,  electrificatum , 
ad  diftantiam  8  circiter  pollicum.     Obleruaui  tunc 

i.)  Spatium  a  mercurio  vacuum  viuido  lumine 
totum  repleri  ^  quod  vero  mox  txftinguitur. 

a.)  Promoto  vlterius  tubo  verfus  barometrum 
tno  alteroue  pollice  .  denuo  fimilc  ftilgur  videri. 

3.)  Repeti  pofle  hoc  experimentum  ,  vsquedura 
cylinder  barometro  fere  contiguns  fit  fa&us. 

4  )  Retracto  tum  tubo  per  aliquot  polliccs ,  ba- 
fometrum  denuo  lucem  edere,  idemque  fieri  repetitis 
Ticibus,  vsquedum  cylinder  ad  7  vel  8  digitos  a  ba- 
lometro  remotus  eflet. 

4.)  Ex- 
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4.)  Fxperimenta  haec  omnia     ex  Theoria    Ele- 
dricitatis  FranckJiniana  optime    explicari    poffunt  %    ac 
taoquam  totidem   probuiones    veritatis  huius   theoriae , 
cum  qua  tam   apte    confentiunt ,  hibenda    funt.     Quo 
hoc  commonftrem  9  opus  erit ,  vt  quid   euenire  debeat 
fecundum  hanc    theoriam  ,    fi    duo   corpora ,    quorum 
vnum  eft  eledtnficatum  %  alterum  in  ilatu  naturali  con- 
ftitutum  ,  fibi  inuicem  appropinquantur,  generatim  prius 
exponam.      Supponamus  igitur  corpori  B  in  ftatu  na-Tab.VIII. 
turali  conftituto ,  nullumque  corpus  non  per  fe   eleftri-     8-  *• 
cum  immediatc  contingenti  9    appropinquari   corpus   A , 
quod  itidem  non  nifi  fluidi  ele&rici  quantitatem  natura- 
km   cuntinet.  (b)     Cum    particulae    corporeae ,    quae 
corpus  A  conftituunt ,  materiam  ele&ricam  in   B   con- 
tentam  attrahant ;    particulae   vero  fluidi  eledtrici  in  A- 
contenti ,  aequali  vi  ipfam  repellant ,  ob  vires  fe    mu- 
tuo    deftruentes    nullus    efFe&us    producitur        Sumatur 
autem   in  A  fluidi  ele&rici  copia  vltra  natujalem  auge- 
ri ,  ac  ob  au&am  repulfionem  ,   quae  in  B    continetur 
materia   eleftrica  ,    a    fuperficie    ab ,    propelii    debet  ,  Fig.  $. 
verfiis    fuperficiem    cdy   ex  qua  ,    fi  nuilum  adfit  im- 
pedimemum ,     libere     emanabit ;     fi    vero   jiuic    ef- 
fluxui  obex  ponatur ,  quod  fit ,   fi  corpus  B  vbiuis  ae- 
re  ,  aut  corpore  quocunque  alio  per  fe  ele&rico  ,  quae 
quippe  admodum  difficultcr  materiam   eledricam   in  fe 
recipiuot ,  contingatur ;   fluidum    ele&ricum    vtrfus    cd 

N  n  3  pro- 
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[b\  In  fi^uris,  qtbe  buc  pcrtinent,  corpus,  aut  ccporis  pars,  lind>  fe 
interkcantibus  denigrata ,  indicat  fiuidum  tlettricum  ibi  abundircj 
pott&is  notata,  dtfiuere  j  omnioo  alba,  exafte  adcfle  copiam  oa- 
turalcnx  huios  fluidi. 
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propulfum  ,  ac  cederc  nelcium ,  comprimetur.  Grca 
ab  itaque  fluidi  eledrici  copia  imminui ,  circa  cd  ve- 
ro  atigeri  debet ,  Tnde  corpus  B ,  eum  ,  qixm  exhi  * 
bet  Fig.  5.  ftatum  aflumere  debet ,  i.  e.  inter  ab  et 
lineam  quandam  ef  fluidum  cledricum  minoiem,  inter 
ef  Tero  et  cd  maiorem  acquirere  debet  denfitatem , 
quam  in  ffatu  naturali ,  vbf  aequaiiter  adhuc  per  totum 
corpus  diftributa   erat ,    habuerat.  (c) 

5)    Si  iam  fuperficies  cd  a  corpore  quodam  non. 
eleftrico  contingatur,  aut  quod  eodem  recidit ,  aer  ipfam 
contingens  remoueatur ,    vtroque  cafu ,    materia  cleftri- 
ca  in  parte  efcd  accumulata  ,    fe  vel  in    corpus    con- 
tingens ,  vel  per  vacuum ,  in  proxima  corpora  non  per 

fe 

(*)  Si  icin  cxa&ius  confidercmus ,  facile  concipimus ,  denfitatcm  flui- 
di  elc&rici  in  corpore  B  contenti  fore  difformem ,  ita  ,  vt  fi 
Tab.VIlI.  rcfla  bd  crafliticm  corporis  B  repracfentet  ,  ac  huic  applicentur 
Fig-  14-  in  quouis  pun&o  r  ordinatae  rs,  diflerentiae  ,  cjoae  intencedit  inter 
denfitattm  ,  quam  habet  in  eo  corporis  loco  cui  pun&um  r  refp  >ndct, 
materia  elc&rica,  ac  denfitatem  naturalem,  proportionales,  cadentibas 
ordinatis  negatiuis  verfus  finiflram,  pofitiuis  verfus  dextram  ;  fint 
punfta  omnia  s  in  curua  quadem  qsff^  tt&am  bd  alicubi  vt  in/ 
intcrfecante,  eaque  proprietate  donata,  vt  fit  fpatium  bqf  aequalc 
/patio  f  dp.  Natuiam  huius  curuae  ha&euus  determioare  noo  li* 
cet  fpecialius ,  ncc  liccbit ,  nifi  tam  fclices  firt  aliquando  naturae 
fcrutatores ,  vt  lcgem ,  fecundum  quam  crcfcunt  ac  decrefaint 
repulfioncs  et  attn&iones  clt&ricae ,  dejegant-  Id  interim  fecile 
patet ,  quo  maior  fit  intenfitas  repulficmis^  eo  magis  fimul  crc- 
fccre  ordinatarum  magnitudioem  ,  pun&umque  interfefiionis  pro- 
pius  ad  d  accedere.  Scd  inquifitionibus  huiusmodi,  cum  in  hac 
ooftra  difquifuione  parum  praftarc  queant  vtilitatis,  immorari. 
confultum  non  duco.  SufEcit,  breuitcr  haec  monuifle,  Gmulque 
.  in  iis ,  quae  hic,  ac  in  fequentibus  protuli>me  fummamacgo- 
metricnm  exa&itudinem  ,  prouti  hic  inuulein,  non  quacfiuitfc, 
k&oribus  indicaffe. 
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fe  eJectrica,  diflribuere  debet,  vsquedum  eiusdem  fit 
inibi  denfitatis,  quae-eft  in  corpore  contingente.  Tum 
igitur  corpus  eum  adipifcitur  ftatum  ,  quem  exhibet  Fig. 
6 ;  pars  nempe  abef  mmorem  ,  pars  vero  efcd  ean- 
dem  circiter  continet  fluidi  eledrici  copiam ,  qualem  in 
rtatu  naturali  habuerat.  Facile  vero  patet ,  fi  capiatur 
iam  fumma  fluidi  ele&rici,  in  hocce  ftatu  in  B  con- 
tenti ,  minorem  eam  fururam  cfle ,  quantitate  naturali. 
Quanquam  cnim  in  parte  efcd ,  copia  naturalis  adfit,  in 
altera  tamen  parte  abef  defectus  datur,  vnde  aggrega- 
tum  hoc,  quantitate  naturali  minus ,  non  efle  non  poteft. 

6)  Si  iam  fupponamus  remoueri  corpus  A , 
ceflabit  omnis  repulfio ,  -vnde  fluidum  eleclricum  liber- 
tatem  rurfus  nancifcitur ,  aequaliter  fe  per  corpus  B  di- 
ftribuendi.  Cum  igitur  iam  fluidi  ele&iici  copia  naru- 
ralis  in  B  fit  imminuta,  fadta  aequali  diftributione , 
quaeuis  pars  minorem  ,  quam  quantitatem  naturaiem , 
continebit,  ac  corpus  totum  ,  in  ftatum  Fig.  7.  tran< 
fibit ,  feu  negatiue  electricum  euadet. 

7)  Confiderauimus  hadtenus  cafum  ,  vbi  in  cor- 
pore  A  •  fluidi  electrici  copia  .  vltra  naturalem  aucta 
crat  *    fi  vero  iam  fupponamus,  imminui  ipfius  copiam, 

infra  naturalem ,  euentus  contrarii  erunt  priorum.  SiTab.VIIL 
nempe  primum  et  corpus  A ,  et  corpus  B ,  in  ftatu  Fifr  4« 
naturali  fupponuntur ,  attraclionis ,  quam  corpus  A  in 
fluidum  eleAricum  in  B  contentum  exercet,  efFectus, 
a  ■■  repulfione  ,  qua  materia  eledtrica  in  A  conten,- 
ta  ,  in  eam ,  quae  in  B  continetur ,  agit ,  deftruitur!. 
Sublata  autem  auantitatis  fluidi  eledrici  aliqua  parte'  ex 

*  A,feu 
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A ,  feu  corpore  hoc  negatine  ele&rico  fado ,  ceflinte 
tunc  repulfione  ,  materia  eledrica  attradioni  verfus  fii- 
perficiem  ab  obtemperare  debet.  Oritur  hinc  vero 
ftatus,  quem  exhibet  Fig.  8.  ;  in  fpatio  nempe  abef 
materia  eleftrica  coudenfatur ,  in  Jpatio  efcd  rarior 
euadit. 

8)  Si  iam ,  pofteaquam  B  hunc  ftatum  conlecutuno 
eft  ,  fuperficies  *■</,  aut  corpore  non  per  fe  ele&rico 
contingatur  ,  aut  aer  hanc  fuperficiem  ambiens  remo- 
veatur  ,  priori  cafu  ex  corpore  fuperficiem  contingente, 
pofteriori  ex  corporibus  propinquis  non  per  fe  ele&ri- 
,cis ,  per  vacuum  ,  materia.  eleftrica ,  in  partem  efc  d 
tamdiu  tranfibit ,  vsquedum  aequilibrium  fit  reftitutum , 
i  e.  vsquedum  ,  vti  in  Fig.  9  ,  pars  efc  d  fluidi 
cledrici  copiam  rurfus  naturalem  circiter  na&a  fit. 
Hoc  vero  fa&o  corpus  B  plus  materiae  eleftricac  con- 
tinere ,  quam  in  *  ftatu  fuo  naturali ,  manifeftum  eft. 
Rempto  itaque  corpore  A,  vbi  ob  attra&ionem  ver- 
fus  ab  iam  ceflantem  ,  aequabilis  fluidi  ele&rici  diftri- 
butio  per  totum  corpus  fa&a  eft  ,  in  quauis  parte  cor- 
poris  B,  vri  Fig.  10.  exhibet ,  fluidum  ele&ricum 
abundabit ,  feu  totum  corpus  pofitiue  eledricum  euadet 

9)  Supra  a  me  expofita  phaenomesa  ,  ex  ha&e- 
nus  explicatis ,  feliciflime  deducuntnr ,  nec  vllum  occn*- 
rit  inter  ipfa,  cui  caufa  fuffioens  aflignari  non  poflet.  Bre- 
vis  principiorum  ad  experimenta  adplicatio  luculenter 
hoc  commonftrabit ;  antequam  vero  tradere  hanc  ag- 
grediar,  in  mentem  hic  le&oribus  reuocandum  erit,  quod 
aliunde  iam  fatis  conftat ,  nec  cuidam  cui  experimenta 
eleArica  fatis  funt  familiaria  ,  ignotum  -erit , 

1)  Cof- 
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i)  Corpora  duo^    quorum  vmimque  eft  vd  pofi- 
riue ,    vel    vtrtimque    negntiiie  «lectiicum ,    fe  inuicem 
repeflere  ;    quae   vero  heterogeneam  iiabent   «le&ricka- 
lem  ,  fc  mumo  attruliere.  ,(^) 

\d)  Qtfaeftio  hic  oritur ,    an  nunquam  homogenee  eleftrica  fe  attra- 

hant?    -tfd  •qudm 'dmnino  iffirinatiue  ftfpondcndum  tft.       Propo- 

fitioirem    enim    mcam    ncfn  inttllt&im  Yolo,    uifi  dc  co  fca£ii  ^ 

vbi  duo  ifta  corpora  habedt  clt&ricitatem  aut  pofitiuam » aut  ne^ 

gatiuam  ,  in  gradu  non  srdmodum    inacquali.       t)ari  pofle,    nifi 

hacc  ccnditio  adfit ,    inter  homogenee   clcftrica   etiam    attraft  o- 

ncm ,  tam  ex  obferuationibus    conftat ,    quam    lYcjucnti    dcmon- 

ftratione  euincitur.      'Sit  gradus  cleftricitatis  in  corpore  A  rz:  *» 

in   B  ~  b ,  et  repulfionis  inter    haec    corpora    quantitas    nz  <p. 

Conftat  iam  per  experientiam  ,  ti  at^zb,  dari  rcpulfioneln  •,    fi 

>rero  a  mantfnte  conftaiire-,    b  jmmihuatur  >«jue  ad  ^>   Yepiulfio- 

Dcm    mutaTi   5n   'attraftionem.       Si    itaqXie  b  ab  a  ad  o  vsque 

decrefcat,    decrcfcit  iuterea  q>  a    valore    pofitiuo    in  fui  negati~ 

vum  ,  feu  contrarium.     ftcctffe  lgitnr  cft    vt  inter  iftos  2  valo- 

res    q> ,    quorum    alter    refpcndrt   bZZZfi,  ahcr  b  ^z  o,  fiat  <p 

aliquando  ~  o,  vnde  datur  neccflario    valor    quidam    ipfiu»  b§ 

cadens  inter  a  ct  o,  cui    <p~o   f  efpondet.       Sit    hicce  Valor 

ZT    cy    ac    pro    omnibus    valoribus    ipfius  b9  qui  cadunt  intcr  e 

ac  o,    dabitur    attfaftio.       Intcrim,    cum    corpora    htterogenee 

ckfixica  fe  ftnrper  attrahant>  turtim  ex  repulfionc  formatur  iudi- 

cium  ,  an  duo  corpora  Tint  homogtnee  tkdrica.   Vera  cnim  cft 

fine    txceptiour  propofitio :    qfcac  fc  Yepellunt ,    fcnt  homcgencc 

elefbrica  $  aft  dantur  cafu^ ,  vbi  falfa  cft  cius  'conutrfa :  quac  ho- 

mogcnce  elcdrica  funt ,  te  repcllunt. 

Addo  iam  y  dum  fub  prelo  fudat  haec  differtatio ,  me  phae- 
nomcni ,  de  quo  hic  loquor  ,  caufas  ,  atquc  vniucrfam  attradionis 
Ct  rtpulfionis  ekflricae  theoriam,  in  fecundo  capite  Ttntmim 
mei  Tbecriae  eUffrkitatis  et  magnethmi  cxplicafle  >  ad  quem  iia- 
quc  librum  ledorcs  abfegandi  funt. 

Tom.VU.Nou.Com*  O  o 


*9o  EXVERlMENTJ! 

a)  Vitrum ,  (e)  corporaque  fiuins  geaeris ,  fridfio* 
ne,  pofitiuam  v  falphur  vero,  caettraque  corpora  re(U 
uofa ,  negatiaam  adquirere  ele<9Ericitatem.' 

§.  ro.  Facile  iam  concipitur ,  cur  iu  experlmenta 

fekini  inftituto ,  dum  tabnla  cryftallina  fridione  eleftri- 

ficata,  pyxidi  magneticae  imponebatur,  acus  magnetica, 

furfum  rapi  debuerit;     Manjfeftum  enim  eft,  ex  §   4. 

vitri ,  quo  pyxis-  cooperta  erat  r  fuperficienv  inferiorem 

poGtiae  eleftricam  fa&am  ftiiffe,    rnde    corporis    pofr 

tiue  elefttici    edere    phaenomena ,    acumque    atttahere 

debuit.       Attradioncm    hanc   fequi    debuiffet repuifio, 

fed  obftitit  tam  acus  magnitudo  ,  quam  paruus  pim&o* 

rum,  in  quibus  acu&  laminam    contingebar,    itumerus, 

.   quo  minus  hoc  ftatim  fieret.     Ob  figuram  enioi  acus,: 

ac  praecipuer  ob  impofitum*  ipfi  capkellum ,    nonnifi 

Tab/VHlin    duobus    pun&is  a  et  £,  laminam  centingere  potuit, 

'%-?  Tranfiit  itaqoe  in  acum  pfimo  qcridem  ftitim  momen- 

to,    quae    cirea    a   et   ^haercbat,    abundans  materia 

ele&rica  \  fed  quantitas  ifta  iufto  minor  erat,   qnam  vt 

totam  acus-  pondetofae  mafiam  f  ad  repulftontm  vsque» 

eiedfricam    reddere    potuiflet.       Conftanter  itaque  acus 

attrahi  defaebat,  vsquedura  iufficientem  ek&ricitafis  gta* 

dum  na&aefiet,    quem  vero  nrtn  nifradmodum  knto 

gradu ,  confequr  potiiit.     Cum  enim  materhuir    eiedri* 

eam    non    niff    per    pun&a  A  et  B  recipere  poterat, 

necefie    erat  r  vt  materia  eledrica  ex  caeteris  lamioae 

paiti- 

(*y  Itotelligendum  hic  eft  vitrum  poiitum,  Attritum  nempe ,  vs- 
qndum  polituram  ac  peHueiditarem  amiftrrt ,  ( ttfaffgefd)fifFefl 
@l(W0  vt  ex  Cantoni  expcrimentis  conftat,  frifiione  ordiuarb 
modo  ioftituta,  fit  negatiue  ck&ricua*. 
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partibus ,   in    viciniam    pun&orum  A  et  B,  incle  vero 

in  acum  ipfam,  tranfiret.     Conftat  autem  ,cum  vitrutn 

fit  corpus  per  fe  eledricum ,  fieri  hunc  tranfitum  materiae 

ele&ricae ,    cx  \na  ipfius  parte  ra  akeram  ,    admodura 

difficulter,    lentoque    gradu.       Mirum  itaque  non  eft* 

fit  longum  tempus,  et  vd  duas  horas ,  neceflarias  fuifle, 

antequam    acus    ad    repulfionem    vsque    eic&rica   fafti 

foerit        Toftquam  aueem  'hunc  gradum  tandem  con(e- 

cnta  Neffet ,   cum  impetu  ,    vri  fiftum  eft ,    repelli  de. 

bebat ;    fic  enim  femper  fieri  foiet ,   fi  corpus   ek&rn 

cum  ,  alia,  quibuscum  fuam  communicauit  eleftricitatem, 

lepellit  corpora. 

$    ii.  Abrepta  autem  eft    interea   infignis    fluicK 

cledlrici,    ad    fuperficiem    vitri  pyxidem  tegentis  infe- 

riorem  proputfi,  copra,dum  partim  in  acum  ,  partim 

knte  in  iatera  ac  ftindum  pyxidis  tranfiit ,  vnde ,  quod 

cx  §.  5.  patet,    fublata  iam    lamina  pyxidi  tmpofita^ 

vitrum     pyxidem    tegens    negatfue    ele&rieum    fa&um 

eft.      Attrahcbat  hinc  denuo  acum  ,   tjuae  repelfi  rurfus 

antea  non  poterat  ,  quam  notabiiem  ^mififlet  fluidi  ele- 

ftrici  ^copiam.      Fieri  autem  hoc  iterum  non  poterat* 

nifi  admodum  lente  ,    cum  tranfitus  mareriae  ele&ricae 

ex     acu    in  ^itrum  per  duo  (blum  punfta  a  et  b  fieri 

poffet  ,    ac    nunquam    materiae    eledricae   per   vitrum 

diftiibutio  velox  effe  queat. 

§  12  Si  Vero  interea  kmtna  ele&rica  pyxidi  rur- 
fiim  ior>ponehattir ,  eb  accedentem  denuo  repulfiomm  9 
pyxidern  tegens  vitrum  in  flatum  ,  quem  habuerat^ 
antequam  lamina  remoueretur ,  teuerti  debebat.  Cum 
jgitur  ia    inferiorem    ipfias    foperficiem  $   materia    ele- 

Oo  z  drica 
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ftrica  rurfus  condenfaretur  ,  haec  eledfriciratem  negatJ- 
vam  amittebit ,  acunaque  vlteriu*  retinere  norr  pote. 
rat.  Exftinfo  hinc  videbatur  eleftricitas  ,  fjcilc  vero , 
fqblato  vitro<  ele&rico ,  ablat^qua  cum.  eo,  repulfione -h 
lefufcitari.  quafi,  poterau 

§.  13.  Coincidit:  o»r*  hoc  experimentt*$  eorunr,, 
quae:  a  me  inftituta  (unt ,  prjmum  ;  quae  enim  hic  oc.? 
currit  diuerfitaSh,,  noni  nifi  ex  eo  ortum  trahit,  quod, 
loco  acus,  ponderofae:  metallicae  ,  puluerem  leuiorem 
vitro;  fubftfaueram.  Quaeuis  nempe  pulueris  huius  par- 
tjcula  v  ob  minimam  materiae  in  ipfo  contentam  co* 
piam,  momento  citius,  ad  primum  laminae  conta&um 
fluido  ele&rico  replebatur  v  vnde  ftatim  repul(a ,  ad 
tabulam  ,.  fiipra.  qtram  experimeatura  inftituebatm ,,  re- 
verti.  debebat..  Diftributai  autem.  in  hancce;  materia 
ele&rica ,  in<  puliieris,  pacticuto:  abundante  ,  haec  ftatura 
njunrialem  mox.  acquirebat  >,  vnde  denup  atirahebatur , 
Ysquedum.  po(i  varios,  puluifculi,  ciriusuis  itus  atque 
reditus ,.  tanta  materiae  ele&ricae  ,,  ad  inferiorem  vitri 
fiiperficiem  propulfi,  ablata  effet  copia ,  vt  haec  non 
nifi  proxime  quantitatem  naturalem  contineret ,  quo 
fafto  omnia  phaenomena  cefiare  debuerunt.  Praeterea. 
in  toto  hoc  experimento  nihil  eft,  quodL  npn*  iam.  attr 
tea  fufficienter,  fit  explicatum^ 

§,.  14.  Omninp;  rurfps,  fift»l&  «j(fe  p«frttbi&  experfc 
mentoiium;  meonim.  tertiwn ,  vbl  loco  laroinae  vjtreaej 
regulam,  orichajceam  f%  fqlcris,  vitreis,  irogofitam,  vfijfc- 
paui.     Admouebam  hujc; 

1)  cylindrum  vjtreum,  etedfrificatum;,,  verflis,  ex- 
tremitatem.  Aj,  ad,  djftantiam,   ia  cjfcitex  gollicum; 

matfc 
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materia  itaque.  eleftrica  verfiis  extremitatem  B  propul&i 
(§.  4.)  pofiriue  elc&ricam  hanc  reddebat ,  qnaproptcc 
fiJum  lineum  attrahebatur.  Adhaerebat  autem  rcgulae 
hoc.  filum  ,  vsquedum  per  iftud  v  quae  in  extremitatc 
B  abundabat  r  materia.  eledrica  ,  eo  fe  gradu  difiipare 
ac  diffliiere  poterat  r  vt  ipf*  non  nifi  fluidi  eledtricL 
quantitatem  naturalem:  vlterius  conrtineretr  quo<  fid!o> 
omnis  ex  ele&ricitate  a&io>  ceflabat  „  et  filum.  in,  fitum 
verticalem  reuertebatur..    Admoto-  tunr, 

a»);  vlterius,  tubo  ad  diftantiami  v.  c.  8  pollicum  >? 
crefcente  tum  repulfione,  (crefccre  enim  repulfionem,  vt: 
et  attra&ionem  ele&ncam  ,  cum  decrefcente  diftantia  r 
iatis  conftat  r  quanquam  v  (ecundumi  quam  diftantiac* 
fun&ionem.  fiat  hoc  incrementum  ,  detedhimi  nondum; 
fit)  materiai  ele&rica:  denuo>  verfusi  B)  propellebatur  ;•, 
vnde  eadem  ,  quae  antear  phaenomenai  orini  dtEtebantr„ 
qnae  toties  repeti.  potcranr,.  quoties,  admoto  adhuc: 
propius  tubo ,  repulfionis  intenlitas  denuo,  augebatur.. 
Retra&o  autem  iami 

3)  tubo  pea  aliquot:  pollices >.  quoniam  in  tota 
regula  ekaftuci!  fliidi.  copia  infra  naturalem  imminuta 
crat  ,,  (§;  5);  ac:  ob  decrefcentem  tum.  repulfionem  ,, 
majeria  eleddca,,  in<  regula  contenta  r  (e  expandendi  li- 
bertatem  na&a  erat  >t  ex.  parte.  verfus  A  fe  diftribuerc: 
debebat.  Cum  igitur  extremitas  B  fic  aliquid  quanti* 
tatis  naturalis  amitteret ,  negatiue  elefirica»  haec  fatfa^ 
filnm  attrahebat..  Tam  diu  autem  regjUa*  hoc:  cohae* 
icbat: ,  vsquedum  per  ipfum  adfliiere:  tantai  irateriae^ 
cde<5hicae  copia  in  laminae  extefinritatemi  B  rurfus*  po*. 
terat  >t  «  haec.  ftatiun.  iutuwlem  nancifccretur.       Hoc: 

Qo,  $  Tfito> 
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*vero  focto  ,  vlterids  nulla  dabatur    ex    electricitate    in 

filum  a&io.      Plafle  idem  accidebat  toties ,    quoties  to- 

bus  vlttrius  remouebatur,  vnde,cur.  repeu  potuerit  ex« 
perimentum ,  fatis  patet. 

§.  15.  In  hoc  experimento,  £  loco  tubi  vitret, 
ex  fulphure  fufum-  cylindrum  adhibebam ,  euentus  inde 
plane  non  mntab*tur.  Aft  inde  ad  explicationis  identita- 
tem  concludi  non  potcol.  Attritus  enim  cylioder  iuj. 
phureus ,  non,  prouti  vitreu*,  pofitiuam,  fed  negatiuam,  adi- 
pifcitur  electrjcitatem.  Qppofitum  itaque  hic  habemus, 
prioris  cafum  ,  nec  experimenti  huius  explicatio ,  ex 
principiis  hatfenus  vfurpatis ,  fed  ex  iis ,  quae  §.  7  et 
8  expofita  fiint,  petenda  eft.  Fit  autem  hoc  tam 
facile,  vt  nemini,  qui  hajftenus  propofita  nota  fibired- 
diderit ,  negotium  faceff  ere  queat ,  vqde  labore  hoc  me 
fuperfedcre  jpofie  exirtimo. 

$.  16*.  In  experimento  IV ,  Vbi  toco  rlli  linei, 
particulam  fuberis,  ex  filo  ferico  fufpenfam ,  adhibebam , 
ea  folum  ex  ratione  euentus  aliquantum  dinerfiis  prodi- 
bat ,  quod  pendulum  ipfum  eledtriciratem  affnmerc ,  ac 
aflumtam  conferuare  poterftt ,  id  qnod  in  filo  hneo  lo- 
cum  non  habebat.  Poftquam  itaque  per  repuMionem 
a  tubo .  vjtreo  ,  regulae  adrnoto ,  cxercitam  ,  extremitas 
B  pofitiae  eleetrica  fa&a  fuerat ,  pendtflum  attrahere , 
ftatim  vero  cum  ipfb  eledricitatem  fuam  communkare, 
hinc  ipfum  repeMere  debebat  Admoto  tum  tubopro. 
pius  ,  crefcebat  repulfionis  intenfitas,  atque  fiuidum  ete- 
ftricum  tunc  vi  maiori  verfus  B  vrgebattir ,  vnde  ma- 
gis  ibi  condcnfatutn ,    xnaiori  femper  vi  pendulum    re- 

pejlebat. 
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pellebat.  Retrado  vero  aliqua&tum  tubo,  ac  decrefcentc 
tum  fepulflone^  fluidum  eleftricum  libertatem,  fe  magis 
aequabiliter  diltribuendi ,  rurfus  aancifcebatur ,  vnde  eius 
denCtas  circa  B  aliquantum  decrefcebat  9  fimul  vero  in- 
tenfitatis  vis,  quacunt  pendulum  repellebatur,  minor  fiebat. 
Rerrroto  autem  tubo  ad  dtftamiam  tbngiorem  9  fluidum 
ele&rieunv,  ptenariam  tum  libertatem  nadum  y  diridi- 
no  y  aut  qa*m  proxime  (altem  adquabiliter  ,-  pcr  totata 
regulam  (e  rurfus  diftribuebat,  vt  fic  extreirtitas  B  omnem 
fere  eledricitatem  pofitiuam  amitteret;  Interea  au* 
tem  ,  quam  lemel  acquifiuerat ,  >  pendulum  ele&ricit&tem 
conteruatet?,  Vnde  ab' extremitate  B  attrahfcbatuf;  Fadfca 
aurem  h;icr  attraftione  ,  ac  matcria  eledrica  abundante 
ex  pendulo-  in  regukm  dUperla  »  omni^cledficitas^cefla- 
bat,   (/)    S*,«  vti  ia<  experimento    V.    ieeiy  cyfmde* 

fulphu-- 


(/)  Si  angpli  foldi  regulac  iufto  acutiores  erant',  noo  omnino ,  vt 
ante-a  uni  indfcaui ,  cleQrichas  ceffabat,  fed  poft  vkimam  at- 
tra&fonem  pebduUinfr  «-urfiis  rcpell.batur.  Caufam  agnofcii  faoc : 
phaenomcnon  proprictatem  cufpidum  r  de  qivbus  conftat ,  •  fi  io 4 
corporc  materia  ek&rica  abuudat,  .fponte  tx  ipfis  fluidum  ele- 
ftricum,  non  obftaute  aerc  ciraimfluo ,  fe  diffippre,  aut,  f*  dcfi- 
cit,  pcr  ipfas  mtiart:.  Si  itaque  anguli  fplidi  re^ulac-  aaitiore» 
erant,  aHquid  matcriaC  eu&icae  circa  B  abundaatk  per  ififbtf 
difflucbat ,  vnde  tu<  c ,  rclrado  tubo ,  tota  regula  noo  in  ftatum ' 
naturalem  ,  vri  dcbiuffct  y  rcuertebatur  ,  *  fed  negariuc  elc&rica 
fiebat.  Hanc  itaque  neg^tiuam  clcftrcitatem  cum  pendulo  attra- 
£to  cormntmicabat  ,  hincquc  iftud  rpcllcbat.  Verc  quoqne  ia 
hoc  cafu  pcnduliim  ,  fupra  alleg^ta  rat iorc  -  examinatum  v  poft 
vltimam  repuYionem  ,  a  -tyliudro  fu  pburco-  repcllebatur  ,  indicio , 
omnino,  vt  diki,  negatiu  ekftrVum  faftum  fuiffc,  Facilc  hacc, 
mutatfs^  quae  mutauda  iunt } ,  adplicautur  -  ad  ieqqcns  cxperimen- 
tum  V. 
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fulphureus  loco  ^vitrei  adbibetur ,  eadem  quideiri  oriun- 
tur  phaenomena ,  aft  non  eft  eadem  ratio  ,  rurfus  ex 
$.  7  et  S  peteoda  *  vnde  wero  cuiuis  vel  primo  inta* 
itu  patet.  (g) 

$.  17.  Dum  in  «experimento  VI.  regulae  tubirni 
admouebam  ,  condenfabatur  quidem  materia  ele&rica 
verfus  extremicatem  B  9  aft  coota&us  «digiti  anfam    ipfi 

praebe- 


i&)  ObtuTit  Te  mihi  |  dum  fripto  haec  comprehendrbam ,  idea  no- 

vi  cuiu>dam  huc    pcrtincntis    expcrimcnti.      Supponatnr    tubus 

vitreas  elt&rificatus ,  noh   regulae ,    ftd   pendulo    appropinquar  i , 

TKA/in       ^.pcr  faperius  expofita  fatis  patet ,    &  *bcd   fit  globus  ex  filo 

JUd  Vll       ferico  fufpcn&s,  propelli  dtbere  matcriam  «leftrrcam  in  ipfocoo* 

*ig.    10.        tentam  a  d  verfns  by  ^vnde  pars  eius  regulae    obuerfa  *Jc  po- 

fitiue  cleftrica  •cuadct.     Attrahi  itaquc  dcbet  glo  ulus  a   regulae 

cxtremitate  B ,  qoac  'eodem    hoc  momento ,    ob  repulfiontm , 

Suano  tubus  «lc&rificatus  «exercet ,  negatiue  eltttrira  fadb  dt 
>um  vero  globulus  atfraEhis  regulam  contingit ,  materia  cle&rka, 
m  parte  abc  accunrulata,  per  regulam  difpergitur.  Fit  iuqoe 
tum  globulus  negatiue  elcftricus^  ac  fcrtitcr  a  tubo  attrahitur. 
Inftituto  periculo,  euentum  theoftie  omnino  confentirc  obferuaui, 
tnodo  debita  cum  cautioue  icfftitnantur  experimmta.  Necedc 
enim  cft ,  vt  particula  ftrberis  HIo  appenfa  fit ,  quantum  fieri 
poteft,  fphaencae,  aut  fphaeroidicae  figurae ,  nullosque  habeat  api- 
ces ,  aut  angulos ,  per  quos  materia  ele&rica  d  fflutre  podit 
Praeterea  in  aere  ficco  experimentum  inftituendum  eft,  aer  enim 
humkius  ficile  aliquam  matcrlae  eleftrkae,  cxglobulo  propulfae, 
partcm  in  fe  recipit.  Vtroque  cafu  pendulum  fit  negatiue  ele- 
ftrkum  ,  quamuis  regulam  non  contigcrit ,  vnde  ftatim  a  tubo 
attrahitur.  Eft  autem  tum  nunquam  non  attra&io  admodum  de- 
bilis,  et  lcnge  inferior  ea,  quae  fit,  fi  pendulum  prius  a  trgula 
attradnm  fit#  Si  cylinder  fu?phureus  adhibeaiur  loco  vitrcij 
idem  •ontingit  9  aft  coiraaria  dt  cavJa ,  phaenomenoa. 
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pracbebat  f  fc  per  digitiim  diftribuendi ,    vride    in    hac 

extremitate ,  non  nifi  circiter  copia  materiae    ele&ricae' 

tfaturalis  fupereratl  (§.  5  )  Remoto  itaque    digito,    in 

pendulum  nulla  dabatur  atftib.     A(t  remoto  tum  tubo,. 

itiidbque  ^le&riCo  acquatiter  per  regukm    nunc    diftri- 

buto ,  negatiue  «ele&rica  liacc  fiebat ,  ac  liancce  ele&ri- 

crtatcfir'  cum  pendulo  attratffco  ,    flatim    Vcro    rcpulfo , 

conirhuaicabat.    Si  tunc  tubum  denuo  magis    magisque 

rcguhe  admoitebam  ,  materia  dedrica  veifus  B    magitf 

magisque  rurfum  condenfabatur  y  vnde  negatiua  eledrici* 

tas  extremitatis  hurus  decrelcebat,  immo  tandetn  in  ele- 

Aricitatem  pofitiuam  tranfibat,    quare   pcndulum    initio 

minus  repellebatur  ,  tariddm  vero  attrahebatur ,  ac  poil* 

qnam  eam .,  quairi  iam  habebat  extremiras  B ,  ele&hci*' 

tatem  pofitiuam  natftum  efiet,  denuo  repcllebatur.   Re-v 

tra&b  tandcm  tubo  7  ob  continuo  imminutam   repulft> 

liem  y  contrario  ordine ,  extremitatis  B  eic&nciras  pofi- 

tiua   imminucbatur  ,  ac  in    negatiuam    rtirfiis    tranfibat, 

*hde  omnino  et  penduli  repuifio  decrefccre,  ac  in  afc- 

fta&ionem  tandcm  mutari  ,  debehat, 

$.  1«.  Si  vero,  poftquam  fada  erant,  quae  mex- 
perimento  didto  num.  1  praecepi ,  cylinder  fulphureus, 
lbco  vitrei ,  rcgulae  admouebatur ,  bb  cylindrum  hunc 
negatiue  eleftricum ,  fluidum  ekdricum  conrinuo  irj- 
gis  a  B  Terfus  A  attrahebator,  <juo  magis  tnbum  ad-^ 
moucbam.  Crtfcebat  itaque  m  extremitate  B  cle&ri- 
citas  ncgatiua^  fimulque  pcndwli  repulfio  9  temoto  au- 
tem  tubo,  decrcfctbat.  Euentuum  experiir*nti  VIL 
caufam  concipcre  iam  quiuis  facWime  pottrit ;  ?nd* 
Tom.VlLNou.Com.  Pp  peculia- 
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peculiatenv  eius  explicationentr  ne  taedium  mouearo 
kdoribus,  non  addo* 

$.  i9h  Veritatera  explicationis  meae  iofigpiter  eomt 
probant  %,  ac  extra  dubium  omnino  ponunt  >  experi* 
menca  VUL  atque  IX.  Demonftrant  enim,,  vere  tuoc 
pendulurar  aut  pofitiuer  aut  negatiue*  ele&rteum  fiiifle, 
cum  (ecundum.  theoriam  hadepus  pcopofium ,,  authancr 
aut  illam  eledricitatcra  ,  nancifci  debuerac.  Eft  enim  opo» 
mus  modus  v  examen ,  quamnara  oppofitarum  ele&rkita? 
tum  poilideat  penduium>,inftitucndi,  is»  quem  hic  adhibui,. 
Yt  quoque  iam  (uprl  §„  9*  kidicaui.  Vkerius  circa. 
experimenta  ifta.  nihil  monendum  habeo ;,  quiuis  f  niia 
fcdoruro  facillime  per  fe  comparationem  inftituere 
euentuum  ,  cum  fupra.  traditi*,*  ac*  qui.  vbiuis  fe.  mani» 
feftat  ,  detegere  conlenfam  poterit. 

£.  20.  Quam  muxime  notanda  quoqoe  funt  expert* 
menta  X,  XI %  ac  XII,  qtiae.  itidem  cum  theoria  pe» 
nitus  eonlpirant*  lam  diu  obferuatum  eft  y.  quemcun* 
que  materiae  eledricae ,  ex  vno  corpore  in  aliud  fien» 
tem  a&uaiem  rra  fitum  ,  mogo  aliquali  fiat  cum  cele* 
rtate  ac  violenci^,  cum  luce  fempcr  ,  fecundum  ci* 
cumttantias,  magis  minusue  viuida ,,  combinaru  Debe- 
mus  auteov  FranckJim  et  aliis  dete&ionem  legpm  „, 
lecundum  qras  kicis  huius  appar?ntia^,  prouri  materia 
efc<2rica  ex  cufpide  metaUic&  vel  effluit ,  vel  in  illaca 
influit.  variatuc  Conftatnempe,  fluidum  eledricumh 
dum  cx  culpide  effiuir,,  eonura  turainolum  ,  dum.in- 
flu.t  iioa  talen*  conumv»  fed  fckiriUukm  (blum  qpjfi 
qamctan  ,  eufpidi  infiJentem  y  filteie»  Suppofiris  hi& 
exj>erimujtura  X.  exa&iu*  contempkmur* 


BLECTRfC  JL  i** 

$.  «x.  Intrabat  in  Iroc  experimento  cwpis  m  fpa- 

tram  aere  vacuum ,  vnde  nihil  hic  aderat ,  quod  libe- 

rum  nrateriae  «le&ricae  ex  cufpidc    effluxum .,   aut  ia 

jp&m'  influxum ,  impedire  potuhTet.      Dum  igitur  ex- 

tremo  fili  metallici  alteri,  extra  campanam  prominen- 

ti ,   admouebatur   tubus   rkreus  eleftrificatns ,   materia 

dedrica,  Terfos  cufpidem  propulfe  ,  ibi  non,  "vt  aiias, 

condeniabatur ,   fed  libere  emaoabat ,  feque  in  corpus 

jaroximum  non  per  fe  eledtncum,  4hcum  nempe  me- 

tallicum ,   recipiebau      lirrmmuebatur  autem  neceflario 

fic  fluidi  eledrici,  in  -fito  contenti,  copia,  vnde  remoto 

TurJum  tube,  -fluidoque  eleftrko  -aequaliter  flarim  diftri- 

iMiro ,  fHoque  iam  negatiue  electrico  fedto ,  rutfus  ma- 

teriam  eledricam  ex  difco  metallico  attrahebat.      Ob- 

temperare  iiuic  attraftioni  poterat  fluidum  ele<3ricum  , 

bb  aeris  abfentiam*  vnde  in  cujpidem  itathxi  influebat, 

filumque  in  ftatum  naturalem  lucfus  xeducebat. 

$. -aa.  Fieri  autem  non  poterat  vterque  tnmfirus, 
fine  tatis  ftnfibili  luce ,  quae  (ecundum  liipra  -monita , 
admoto  tubo  9   ad  ceni  luminofi  ,  {&)  jemoto  autem 

Pp  a  -eo 


|hi  Primo  quidero  intuitu,  Vix  vlla  imer  hec  phaenomenon ,  ac 
'  •codfaetam  comim  hnninoram>,  imereedere  videtur  fimilitudo. 
Itoee  -eoHB  haias  com,  cenfpiciantur  3,  -4  wcwe  ad  -o",  raro 
plurcs*  luminis  ttadhn,  vacoum  percurrentes,  <quorum  <quiuit. 
4)igiti  Sstc  rubct  crafihiem.  Aft  Cflinddere  olhilominus  vcre  hoc 
jjhachomeoon  ,  cum  -faepios  diQo  cono  ,  fcquenti  ratione  conftare 
fx>te$.  Adrooueatnr  prhraim  tabus  filo  metaUico,  anteqnam  aer 
irarcfa&us  eft,  et  videbhur  conas . imtmitatus.  Exhauriatar  turn 
jlicjoa ,'medici  «unen,  aeris  fm9  ac  dcnuo  admototubo  vide- 

feitutj 


fiOy  ad  fcmtillulae  fiwilitudinem  ^ccedcbat.,  Euidcosiam 
quoqiie  eft ,  cur  cyUnder  fulphureus  ea4emv,  4&  ordioe 
ioucrtoT  produxcrit  phaenomeoa.  ,Eiebat  enim^  /vt  fa- 
cile  cuiuis  patet ,  cuipis  vacuum  inttans>  ordiue  ^nutr- 
jo  y  negauue  primujn  t  deinde  vero  pofitiue  eledtrica. 
Ptrtinet  huc  quoque  cxperimentum  XII.  cum  barome* 
tro  lucente  inftitutum  7  ybt  >  admoto  tubo  ,vitreo  >  ex 
tubuh  bjrrometnci  interna  (uperficie  in  vacuum  propul(p 
materia  ele&rica  ip  mercunum  fe  recipiebat,  remotp 
autem  iplo  7  rurliis  ex  mercurio  in  vitnjm  tranfitok 
t Idem  hoc  cuenire  debebat ,  fed  ordine  inuerfo  t  dufn 
cyhndrum  ex  iulphure  fufum ,  ioco  vitrei ,  barometrp 
.admouebam.. 

$.  23.  Nihil  haflenusad  explicatibnem  experfmenti 

♦fecundi  facicns  attuli  >    (ed  ea  propter  hoc  feftum  eftj 

quia  >  praeter  principia  fupra    cxpofita ,    alia   quaedam 

T  adhuc  praemittenda  funt,  priusqutfm  eius  ratiooem  rcd- 

Fi&  i2^ere  ^*™       Ponamus  laminam  vitrcam  abcd  atteri 

in  (liperficie  aby  ac  cum  indc   fluidi    eledfcrici    in    hac 

fupeifi  ie    augcatur  copia  ,  repulfionem  haec  confuetarn 

,  exeicens ,  ac  per  vitrum  fe  ftatim  diftribuere  oon  va- 

lens ,    miteriam  elc&ricam  in  vitro    contentam    verft* 

td  propellet ,  acf  fi  cedere  illa  nequeat>  ipfam  verfus 

hasc 


bitur  qudcm  rurfus  conus  Juminpfus ,    fed  ex  .  paucioribus    iain 

.ac  crafioribus  radiis  confiften?.     Pcrgc^do  tunc  porro  in  cuacoa» 

tk>nc>  contwuo  racjiorum  cx.cufpide,  diucrgentium ,    conutn    lu* 

mmofum    conflitucntium  ,    numcru*    imminuitur  ,    ac    craflhfcs 

.  cqiubuis  radii  augetur  ,  vsqnedum  taqdem  in  phaeaomcaQn  fo* 

t  pra  c*efrrijttum  degenerct.  • 
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•baoc  partem  condcnlibit.      Tpta  jtaque  Jamina  iu  fla- 

'tuoa,  :quera  ,Fig.  j».  .exhibet ,  .redigetur.     .  jntra  ,^£ 

^neinpe   et   */  xiuteria   eleclrica  ccwcjenlata  ,    injer ej 

,et  gb  rarefa&a  ,   intex  ^£  vero  ,et  cjirf  rurfiis   conden- 

.fcta    edt.       Quodfi   iam  fuperficies  c4  a  corpore  non 

«ledrico   contiagatur ,     materia   electrica  ,     repulfiooe 

coada*   in  corpus  h,oc  contin&ens  tranfibit ,.  vfque  ad 

aequUibrii  cum  cprpore  coatingente  re^tutipnem.    pj> 

tum  ,hinc  trahet  ijtatus  laraioae ,  qoem    Fig. ,  1,3.  ex- 

hijxt»  ^bi    intcr  af>  tte}  .  matejia  ele&rka  condep» 

fata  ,    inter  ef  ac  gb  rajrefa&a ,    inter  gb  vero  ac  ci 

in  ftatu  circiter  naturali  conftituta  eft.     Idem  hic  ftatus 

fiiccefliue  inducitur  laminae ,   &  ip&  puluerem  leuiorem 

ottrahat  atque  repellat. 

$.  24.  Si  nunc  lamina  in  fuperficie  ab  a  corpore 
noa  eiectrico  contingatur ,  pars  fluidi,  in  abe\  conden  • 
<ati,-tn  iroc-corpu»  contingens^fe  tKftriboet;  ▼ndc,-ob 
imminutam  repulfionem ,  hinc  materiam  ele&ricam  in 
parte  laminae  efcd  magis  aequabiliter  diftributam , 
fuperficies  cdy  minimum  in  ea  parte ,  vbi  contingitur, 
oegatiue  ele&rica  euadens,  corpora  leuiora  ipfi  vicint 
attrahere  debet. 

§.  25.  Qiii,  quae  ha&enus  propofm,  paulo  attentius 
confiderare  voluerit ,  eximuim  theoriae  Francklinianae 
cum  phaenomenis  confenfum  non  mirari  non  poterit. 
Phaenomena ,  quae  hic  protuli ,  tam  paradoxa  atque 
complicata  primo  videntur  intuitu,  Tt  fperare  fumcien 
tem  iplonun  explicationem   vix   liceat.    Nihilo  minus 

Pp  3  es 
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tx  duabos  h»  proprietatibns  materiae  ek&ricae ,  qnol 
<eius  partes  fc  inter  fe  repeHant ,  *  wUqua  tcto  mate- 
jria  corporea .,  in  rmrado  xeperiunda ,  attrahantor ,  tam 
clare  deducuotnr ,  *vt  de  ireritate  explicationis  dubitare 
•non  lioeat.  Eft  hoc  infigne  veritatis  priuilegrum,  quod 
<pac  inde  per  ratiocinia  dedocuntor ,  «xperieotiae  nna- 
qnam  non  confona  inueniantur ,  quapropter ,  cum  uo« 
Tum  hic  dederim  fpecimen  ,  accidere  Iroc,  -rt  aflias 
-Jemper  (bfet ,  Tfaeof  iac  Frantfdinianae  ,  in  oouis  qaoqoc 
hic  prolatis  phaenomenis,  iure  de  verjtate  ipflm  niah 
'  jriujs  duJbhari  «00  pofle,  Tidetur. 


OBSER- 


OBSERVATIO    OPTICA 

DB 
JlVTOBILrrATE      DIAMETRT      APPARENTIS 
*QRAMINIS    ANGVSTI,   OCVLO 
FROPINQVL 

Au&ore- 
F.    T.    R   JEPINO. 
r. 

Cim  noper  in  Inftituendo  experimento  quodam  oc- 
cupatus ,  obiedtum  quoddam  »■  per  15rameo  par* 
tum  ,'ia  teaui  lamina  plumbea  fa&um  ,  cutus  diametec 
decima  lrneae  parte  vix  mator  erap,  oculb  finiftro  con* 
teaiplartr.  obferuabam  fbrtuito,  forameo  iftud,  fi  dextrum 
ocalum  chuderem,  maius,  fi  ipfum  aperirem,  tninus,. 
Tiden  ,.  fic  vt  alternis  vicibus ,.  oculo-  dextro  claulo  ar» 
qoe  aperro ,  ateerair  etiam  vicibus  ftramiais  diarnetery 
Creibere  atque  decrefccre-  videreturv 

s)  lofigae  paradbxum  Tidebatur ,  obiecti  culos^- 
dam  diametrum  apparentem  atu>eri  aut  rninui  pofley. 
qnanquam  vera  ipfius  diameter  non  fblum ,  fed  et  dr- 
ftantia  ipfius  ab  oculo-  inuariata  perfilteret.  Vlteriorii 
itaque  in^urfitione  dignutn  videbatur  phaetiomeaon  ,. 
quaproprer  afiqooties' temamen  repeteosr ,- ad  omnes  eh> 
cumftantias  dilrgentius  attendebam.  Obferuabam-  tum 
non  (bhnri ,.  deicriptum  modo  phatnomeooa  femper 
locnm  iubere-  %.  ted  et  fimui  aonotabam 

a)cam* 
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ct)  campum  vifibnis^  quenv  pir  fowtmerr  fliepits 
di&um  confpiciebam  t  vna*  qim  apparente  foraminis 
.  diametro  minui  atque  angeri  ,  prouti<oculus  dcxtcr  vel 
claudebatur ,  vel  aperiebatur. 

@)  Si  oculum  dextrum,  mediantibus  palpebris , 
dauderem ,  augebatur  quidem  tam  foraminis,  quam 
campi  vifioniSjdiameter,  quodfi  vero  tum  mann  oculum 
adhuc  obtegebam «,  vlterius  rurfum  diameter  augebatur. 
Etiamfi  quoqu<ev*palpebram  non  deprimerem  ^  fed  mann 
folum  oculum  obtegercm  ,  nihilominus  augmcmum  dia- 
metri  infequebatur, 

y)  Exadte  quidem  menfurare  *  quantum  fit  hoc 
diametri  incremen.tum ,  aut  decrementum,  difficile  <admo« 
^um  expcrtus  fum  r  reperi  tamen^  ctim  fbramen  dimt- 
dium  circitei  politcem  ab  ocub  reroetum  eratt  tabula 
vero,quam  adfpickbam,  tres  cirriter  pedes  ab  oculodi* 
flab^t  ,  fi  diameter  circuli ,  qui  per  foramen  confpicie- 
batur ,  dum  apei  t\is  erat  oculus  dexter ,  poriatur  zz  i , 
cfle  tum  diametrum  circuli ,  qui  confpicitur  fi  oculus 
dexter,  mediante  folum  palpebrae  deprdfione ,  claudatur, 
maiorem  ,  quam"  i{  ,  fiv  vero  nianu  praeterea  oculm 
adhuc  obtegatur ,  fieri  tum  diametrum  hanc  notabifr 
ter  adhuc  maiorem  ,  ita  vt  4k  ferev— 2. 

3)  Quo  caufam  phaenomeni  fatis  iam  defcripd 
truerem  ,  opcram  dedi ,  vt ,  quanta  efle  debeat  campi 
vifionis  per  foramen.  rotundum  ,  oculo  propinquum, 
diamcter^  inucftigarem.     Suppofiii  itaque  in  figun  ad» 
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ie&a,  re&am  AG  defignare  oculi  axin,  BC  diame-Tab.  VIII. 
trum  pupillae  ,  DF  diametrum  foraminis,  IH  vero  Fig.  16. 
denotare  planum  quoddam  ,  ad  axem  vifionis  AG  per- 
pendiculare.  Facile  iam  patet ,  fi  per  pun&a  B,  et  F 
ducatur  re&a  BF  ,  atqu.e  producatur  vsque  ad  planum 
IH  ,  cui  in  H  occurrit ,  pun<fla  omnia ,  inter  G  et  H 
fita,  depingi  debere  in  oculo ,  quae  vero  vltra  H 
diifita  (iint  ab  axe  vifionis ,  fui  imaginem  in  oculi  fun- 
dum  proiicere  non  pofle.  Luminis  enim  radii ,  a 
pundo  eiusmodi  vltra  H  fito  emanantes ,  ac  per  fbra- 
men  DF  tranfeuntes,  omnes  prope  pupillam  tranfcunt, 
neqoe  ipfam  iotrant ,  a  reliquis  vero  pun&is  inter  G  et 
H  fitis  exeuntes  radii  ,  minimum  ex  parte  ,  a  pupilty . 
excipiuntur.  Erit  itaque  refta  G  H ,  campi  apparcntis 
in  plaoo  I  H  diameter  dimidia.  Quodfi  iam  ponatur 
AG=:* ,  AE=£,  ABrrw,  EF:=r,  erit  primum 
AB-i-EF:  AE=AB:  AN,  hioc  AN:=j£~,ac 
CN:sAG-AN=:«r^";r*"  Quoniam  autem  por- 
10  AN:  AB=:GN:  GH,  erit  GHs1-^— . 

4)  Inuoluit  formula  haec  quantitatem  to ,  fiue 
femidiamttrUin  pupillae  ,  vnde  patet  ,  pendere  diame- 
trum  campi  vifionis  ,  atque  foraminis  apparentem  ,  ex 
pupillae  apertura.  Quoniam  autem  quantitas  hnec  u  , 
fola  eft ,  earum  quae  formulam  ingrediuntur ,  in  quatti , 
vquod  in  experimehto  (iipra  defcripto  mutetur,  fulpicio 
cadere  potett  ,  certi  effe  poflumus,  totum  phaenome- 
non,  non  nifi  a  pupillae  mutabilitate,  pendere:  Facile 
Tero  patet ,  generatim  au&a  pupillae  apertura  ,  augeri 
T6mVlLN0u.C0m.        ,  Q  q  fimul 
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fimul  GH.    Quodfi  enim  ponatur   tranfire  «  inw-f-r, 

fubftitnto  hoc  valore  loco  o>,  euadet  GH  in  ar"4*aco"t^" 

vnde  erit  augmentam  ,  quo  crefcic  G  H  zn  *~b  ' ,  quuc 
quantitas ,  cum  ob  b<^a  fit  femper  pofitiua ,  au<5co  ta, 
augeri  fimui  GH  luculenter  patet. 

5)  Concludendum  eft  ex  his ,  fi  oculus  dexter , 
aut  palpebrarum  ope  claudatur ,  aut  manu ,  vel  corpore 
aiio  opaco  obtegatur ,  in  fimftro  tum  oculo  pupilke 
aperturam  infigniter  augeri.  Cum  vero  hoc  fit  re9 , 
quae  an  ita  fe  habeat ,  immediata  experientta  innote- 
lcere  poteft ,  ante  fpecuium  tentamen  inftitui ,  atque 
obferuaui ,  omnino  veram  efle ,  quod  modo  prolatae 
me  docuerunt  argumentationes.  Dum  enim  oculum 
dextrum  chuderem ,  admodum  notabiiiter  tirlafari  in  fi- 
niftro  pupillae  aperturam ,  aperto  vero  rurfas  ip(o, 
cOntrahi  eam ,  percipere  diftinde  potui. 

.  6)  Notiffimum  alias  eft ,  pupillam  quantitati  lu- 
tninis  in  oculum  incidentis,  proportionaliter  minui  at- 
que  augeri ,  ita  ,  vt  au&o  lumine  contrahatur ,  immi* 
nuto  augeatur  ;  aft  apud  omnes ,  qui  mihi  innotuere  , 
fcriptores  opticos ,  propofitionem  hinc  de  eo  foliim 
oculo  enunciatam ,  (aitem  intellectam  ,  reperio  ,  in  quem 
lumen  immediate  incidit ,  nullibi  autem  ,  nexus  eius , 
quem  inter  vtrumque  ocuium  detexi',  mentionem  in* 
iedam  video,  vnde  obferuationem  hanc  meam  nouam 
haberi  poffe  iudico. 

7)  Anato- 
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7)  Anatomicis  atqiie  Phjfiologis  ,  ynde  oriatur 
confenfus  is ,  oculi  vtriusque  ,  vt  mutatio  in  vno  con- 
tingens  ,  akerum  quoque  afficiat  oculum  ,  inueftigandum 
relinquo  Singularh  autem  ,  quae  hiac  elucet ,  naturae 
rerum ,  feu  fapientifiimi  potius  au&oris  ipfius  ,  prouiden- 
tiae,  mentioadhuc  imicieada  videtur.  Qui  fano  gaudent 
vtroque  oculo  ,  tentamtne  inftituto  obleruabunt ,  fe  vno 
oculo  obiefta  extra  fe  pofita  ,  non  minori  claritate  con- 
iptcere  .,  quam  fi  vtrumquc  adhibeant ,  (altem  de  me- 
met  ipfo ,  hoc  affirmare  poffum.  Qi  aerenda  eft  rei 
fauius  ratio  fine  dubio  in  ea ,  quam  expofui  9  oculorum 
proprietate.  Quodfi  enim  puprlla  oculi  alterius  non 
immutata  perftaret »  claufo  altero ,  dimidia  folum  quafi 
claritate  confpici  tum  pofient  obiedta.  Quo  minus 
autem  hoc  fieret ,  quod  (aepius  moleftum  fbret ,  talem 
dedit  natura  oculis  mechanismum  ,  vt  daufo  oculorum 
altero ,  alteritis  ftatim  pupiUa  tantum  aperiatur ,  quo 
duplam  minimnm  luminis  quantitatem  oculus  recipere, 
atque  fenfatio  eandem  conferuare  queat ,  quam  habue* 
rat  claritatem, 

8)  Supereft ,  vt  vnitas  adhuc ,  quod  ftpra  anno- 
taui  ,  phaenomeni  rationem  reddam.  Si ,  poftquam 
oculus  dexter  palpebrarum  ope  claufus  eft ,  manu  obte- 
gitur  ,  pupiihe  apertura  in  oculo  finiftro  magis  adhuc 
increfcit.  Ortum  hoc  trahere  inde  iudico ,  quod  pal- 
ptbrae  oculo  obdudae ,  non  finr  penitus  opacae  ,  fed , 
vt  quaedam  adhuc  luminis  fiat  in  oculum  impreflto, 
permittant.     Si  igitur  manus  oculo  opponatur,  exclufo 

Qq  2  etiain 
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etiam  hoc  lutnine ,  dextri  oculi  pupilla ,  et  per  con- 
ftnfum  quoque  finiftri  ,  magi*  aihtic  augebirur  Kfle 
Tftro  palpebra*  noo  pemtus  op,*ca$  ,  ficili  expenrrento 
conUar  poreft.  Si  enim  palpebrae  oculis  ohuucapiur* 
ac  hi  run.  luccnti  obtiertamur  loli,  tantam  tranMritttre 
ip  fa*  luminis  quantitatcm  ,  quae  moleftam  crear*  puteft 
ienlationem  txperinur.  Patet  icem  quoque  exinde, 
quod  ,  (i  oculi  cliufis  palptbns  obuertantur  candcbe, 
tum  vero  manus  oculi*  oppooatur ,  lieniiore*  quafi  puri 
fcuebra*  obieruemusk 
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ACVS  NOVAK  DECLLYATOIIIAE 

.  DES  CRIP  TIO 
AVCTORE   10.  ERN.  ZEIHERO. 

Qmm  pridem  doftflimus  ac    amiciffimus    Collega  , 
Dt\    Atpinus ,  acum  magneticam  5  polhces  vix 
Jon^am  ,  eademqne  forma  ,   quam  Fig    1.  rcpraefentat ,  Tab.  1X# 
elaboratam ,  me  praefente ,  lirpaturae  ope  exuminaret  ,  ^'S-  «• 
poios  ifta  quaiuor,  centnque  tria  mignetica  oftendebat. 
(vid    fig.  a  )      Acus    haec    perticarum     magneticarum     s   *• 
ope  de  nouo  fricabatur ,  ct  ita  quidem ,    vt  poii  per* 
verteremur ,    priores  confequenter    euanclcerent  ,    acus* 
que  nouos ,  et  tantumfnodo  duos,  quoram   centrum  in 
medio  acus  effet ,  acquirertt.       Obtinebat  quidem   no* 
vos ,    prioribus    contranos ,    fed  it<  rum  quatuor  polos. 
Experimento    hoc    plus    decies    reiterato  ,    acus    nouos 
quidem  ,  prioribus  cootrarios ,  aft  quatuor  femper  polos 
obtinebat. 

Caufa  huius  phaenomeni  non  alia  efle  poterat, 
qu  »m  quod  hoc  modo  elaborata  acus  re  vera  duo  chalybis 
frafta  ,  tenuis  annuli  ope  inter  fe  coniun<fh ,  repruefentet, 
Quodfi  autem  duis  perticas  chalyoejs  ope  fruft  1I1  chilybis , 
fcuferri,  refpe&u  totius  pertiorum  maffae  parui,  intcr 
fe  iungan.us ,  pari  modo  quatuor  acquirunt  polos : 
qunm  e  contrario ,  immeliate  ie  iuter  fe  conting:>res , 
quaehbet  vnicum  modo  hjbcat  polum,  arrbaeque  fimul 
fiimtae  vnium  modo  repraelentant  pcrtiam.      In   acu 

(^q  3  modo 
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modo  defcripta  difcrimen  infer  craffitiem  ambarum  ex« 
tremitatum  ,  et  annuli  capttulum  gerentis ,  amboque 
fruftd  iungentis ,  valde  erat  magnum :  nam  cmra  acus 
capitukim  verfus,tam  fecnndum  latitudinem ,  quam  cras- 
fitiem  ,  valde  diminuebantur ,  acusquc  capitulum  adeo 
excatiatum  erat ,  vt  anaulus  reli&us  craffitie  fiia  cras- 
fitiem  papyri  vix  Cuperaret.  Hinc  apparet,  quanti  mo* 
menti  fit ,  ne  acus  medium,  cui  capitulum  affigitur, 
nimis  tenue  elaboretur, 

Experientiae  Lim  enarratae  anfam  mihi  praebue- 
runt  ,  acum  inueniendi ,  ab  omnibus  iis  defe&ibus  II- 
beram.  Experimenta  circa  magnetismum  inftituta 
docent ,  virgam  chalybeam  >  quadrilateram  ,  multo  ma- 
gis  latam  ,  quam  craflam  ,  per  totam  longitudinem  * 
craflitie  aequabili ,  nullo  loco  interruptam ,  fortiflime 
induratam  (germ.  ©fo^atf) ,  prae  omnibus  reliquis  ad 
accipiendum  fummum  magnetismum ,  eunderoque  con- 
feruandum ,  efle  aptiffimam.  Si  eiusmodi  virga,  pcrtica- 
rum  magneticarum  auxilio,  fecundum  regulas  requifitas 
aflricetur ,  nunquam  piures  praeter  duos  polos  ,  nuo- 
quam  pun&a  confequentia  fic  dida  accipiet,  licet  lon- 
gkudine  acus  vulgares  multum  fuperet ;  immo  femper 
tft  in  poteflate  noftra ,  centrum  eorum  ita  locare ,  vt 
lineam  virgae  medium  tranfeuntem  m  duas  aequales 
diuidat  partes.  Acus  itaque  ,  et  quriitate  et  forma  ad 
yirgam  iam  memoratam  accedens,  omnibus  aliis  buc 
vsque  cognitis  f  longe  praeferenda  crit. 

Nuoc 
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Nunc    fupereft  ,    vt    dicamus  ,    quomodo    acus 
debeat    fufpendi  ,    ne    eam     ia    medio     exfcindi     fit 
opus.       Ad   id  vero  obtiaendum  ,    fequeutem  in  mo- 
dum  pgragere  oportet    Fig.  3.  repraefentat  acum  nouam,  Tab.  IX, 
prismaticaro  quadrangularem  ,  latitudine  craffitiem  fuam  Fig.  3. 
quater  feu  quinquies  circiter  fuperantem.      Extremitates 
fint  acuminatae,  vc  gradus  poffint  indicare,  vel  et  tota 
acus    paraHelepipedi    formam    retinere    poteft  ,    fi    cui 
animus   eft    Nonio  eam  inftruere  ,    quod  perinde  erit. 
Fig-  4^t  5.  funt  anfae  orichalceae ,  e  quibus  voa  vel  alte- 
ra  ad  fufpendendam  acum  eligatttr.     Fruftulum  bibrachiale 
A  B  Fig.  4.  duabus    mediantibus    cochleis    tenuiffimis ,  F%.  4* 
craflTitie  vix  (extam  latitudini9  acus  partem  attingentibus  , 
ad  acus  medium  affigatur,    Paruula  ifta  duo  foramina  , 
quibus    cochleae    1,  2,    inferuntur  perticae  magneticae , 
nullum  omnino  detrimentum  af&rre  potflint,       S\  quis 
vero  hoc  pertimefceret ,  anlam  -Fig.  5.  praeferre  poflet. 
Fruftum    hoc    theca    C  D   eft  inftru&um  ,  cui  inferitur 
acus,  et  cochlea  E  mediante  firmatur.  F,  /,  eft  cochlea 
chalybea    acumine    indurato ,    cuius   ope    acus    fufpcn- 
ditur.       Acum    inter    atque  anfam  trabecula  traiicitur ,  Fig,  5. 
achatae ,    aliusue    filicis    fruftulo    excauato    inftrudhim , 
cui    cochleae    acumen    imponitur ,    acusque   fupra  illud 
mouetur.       Ope   cochleae  F  pun&um  fufpenfionis  plus 
minusue    a  centro  grauitatis  pro  neceffitate  remouetur , 
vt  acus  plus  minusue  ad  latera  ofcillare  queit.  Fig  6.  acum  jrjg.  «. 
vna  cum  fuo  apparatu  repraefentat,  quam  Illuftri  Conuentui 
Academico  nunc  elaboratam  fifto.      Acus  haec  ,    cuius 
longitudo  7|  poll.  latitudo  4  lin.  craftities  1  lin.    pe- 

dis 
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dis  anglici  eft ,  frictione  perticarum  magneticarum  exi« 
mia  pollet  vi ,  poloaque  non  nifi  duos  redte  pofitos, 
ceotroque  magnetico  in  acus  meditim  rite  cadente,  ob- 
Tab.  IX.  tinet.  Fig.  7.  repraefentat  limaturae  ferri  in  charta  acai 
*V  7*  impoGta  difperlae  diftnbutionem ,  e  qua  fitu»  polomm 
et  numerus  apparet. 

Reiteratae  obferaationes  cum  acu  hacce  inftr- 
tuendae  ,  praerogatiuam  eius  prae  reliquis-  atufeus  huc 
vsque  vfitat»  oftendent. 
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PI.ANTA   OBSCVAA.    EXPLICATA 

<;     .  ...  . 

CJROLO    IINNJEO. 

Ioter  Tirigo  oota   vegetabflia  ia  lrane  vsque  diem  Tab.  X. 
¥ix  alia  obfcarior  NITRARIA  ,  Imperu  ftntheaici 
planta  y  quam  hic  cxplicare  conftirut 

SYNON  YMA. 

NITRARIA  Schoberi. 
Cafia  iruclu  nigro  Ammart.  Rutbe».  178  ».  a'5c\  fis 

Hamel.  \Arb.  131. 
Ofyris  foliis  obtufis.    i/Gff.  /J/  3^5.  Cmdin  Sibir.  s* 

HISTORIA. 

AMMANVS  in  Stirpibus  rarioribus  Rutbetuch* 
huius  ,  <jaantum  ooiri ,  tnentionern  iecit  primas ,  cum 
4elcriptioae  a  Gmelino  jmfla,  fed  absque  flore. 

Ego  ante  Aiodecim  iam  annos,  e  miffis,  per 
amicos  Rutbeni  Botaracos  feminibas ,  plantam  obtinui 
bete  YHtatem  ,  ftd  cxfpe&ata  4iu  efflarefcentia ,  genus 
prodere  adhuc  oefciam,  dum  1748.  bortum  ederem 
Vp&Eerifem ,  £de  acquiefcens  Ammaniana ,  ad  Cafiam 
Tourodbitii,  ^mc  mihi  Ofyris  .dicitui,  «am  ablegaui. 

Krs  !n 
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In  Spcciebus  Vlantarum  non  aofas  fuoa  pkntam , 
nondum  vifis  floribas ,  genuioam  Ofyridis  fpeciem  coa* 
frtoefe ,  quara  .verbo  tintum  fcetigi  p.  1021. 

GMELINVS  in  Fibr*  5^ir/^  proponit  defcriptio* 
nes  Stetteri ,  Scboberi ,  L«v£#  deftitutas  floribus,  quos 
anxie  per  omnes  amicos  e  loco  natali  quaefiuit ;  de  geoere 
Ofyridis  haefitabat ,  cum  obleruaret,  fru&um  non  vmbili- 
catum  fuiffe  verticc  triangulo,  Oiyridi  proprio. 

Du  HAMEL  in  Traiti  des  Arbres  i755-  cditof 
nomina  tantum  Atnmani  et  Gmelini  habet ,  praeterca 
nihil 

Ne   vero   diutius,  et  vltra  decennlum ,    fterilem 
hunc    Hortus    Vpfalienfis    aleret     hofpitcm  ,    operam 
omnem  in  id  conferebam,    vt  detrada  lama  flos  pro* 
tumperet.      Collocaui    itaque    diftin&as    huius  fpeciei 
plantas  in  diuerfo  folo :    aUas   in  Caldario ,    in    Tepi- 
dario ,   in  Frigidario ,    fub  dio  aprico ,   fub  vmbrofo 
ttlias  ,    nec    quidquam    hifce    omnibus   aliud    profeci  t 
quam  quod  intelligerem ,    plantam  et  ferre  clima  Indi- 
cum  Caldarii ,  et  gelidum  noftrum  fiib  dio ,   at    vero 
minus  vmbrofum  amare.    Altero  anno    aiias  in gleba 
pofiii   humofa,    alias  in  arenofa,    alias   in  argiflacea, 
inque  fcbulo  caltareo  alias ;    quas  omnes  placide  ferebat 
iniurias   etiamnnm    fteriiis,   fed   arenofo    prae  relkpris 
deleftabatur,    humidum   humofum    in  primis  refpueos. 
Tertio   demum    anno  cum  obferuarem  folia  fucculenta 
et  fubialfa ,    nec  non  ftaturam  fimilem  maritimis  plan« 
tis  et  faiinis,  fubolfeci,  eandcm  defidcrare  folum  ialfum: 
his  accedebat ,  quod  Seboberus  dixerat,  plaotam  Nitra- 
riam   a   tocis  vliginofis,  niuofis  vulgo  dlino  moriaticis, 
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t*  Steflents  notauerat,  eaademo  ccurrere  ad  locum  filTum. 
Hantae  itaque  fub  dio  nafcentis  radicibt»  primo  vere  anni 
pcaecedenttt  adiiciebam  libam  dimidiam  falis  muriatici  f, 
culinaris,  aliis  plantis  adeo  lethiferi,  flocci  pendens, 
vtrum  vna  ancipiti  periret  experimento,  vel  non,  cum 
ficile  plures  depa&is  taleolis  recuperarem :  at  euentus 
ita  ex  voto  fuccefik,  vt  infequente  anno  1758.  pri- 
suim  proferrct  anxie  quaefitos  et  pro  detcrminatione 
generis  (jrftemadd  defideratos  Ftores,  quos  hic,  vna 
cum  totius  Plantae  defcriptione  noua,  cum  Botanico 
Orbe  communicare  operae  pcetium  duco,  oe  plaott 
tuec  barbaias  inter  et  obicuras  fepooatur. 

DESCRIPTia 

RADIX  UgnoGi ,  fibroft  ,  patuku 

CAVLIS  fruticofus,  fesqui-feu  bipedattf ,  ditfufi»,  pn* 
ftratus  ,  ramofiffimus ,  rimoius ,  cinereui» 
Ratni  akerni ,  fubadfceodentes ,  ramofi  ,  lon- 
gitudine  caulis ,  fubincani  ♦  ad  folia  promi* 
aentes  dentibus  obtnfis  ,  tnmcatis.  Praeteri- 
tbrutn  anaoram  ramuh'  fiepe  terminati  apice 
arido,  qut  fpinam  fiagUem  mentirur. 

FOLIA  rafnea  ,  alterna  t,  ere&o  -  patula  ,  feffilta  » 
faepius  bina  diffir&a  ih  qmds  dente  ratmfi ; 
raro  3,  +  f.  5  fed  floralia  et  (uperiora  ia 
fert&ori  frb  tema  funt ,  Umen  ftmpMa ,  «* 
4»  plerisque  a&s  ffatffr. 

Rr  *  Ftto> 
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Fa&ola  frffilia ,  lanceolato  -imearia  ,  fubcarooGr,  intt- 
gcrrima  ,  obtufo  -  acuta  ,  auenia  ,  planiuscuU, 
polHcaria.,  annna.,  lupetkis  a  fe  iouicem  ma- 
gis  diuergentia. 

'Stijmlae  <iuae ,  minimae  ,  .acvtae ,  inflexae,  obfcn- 
xae  deotibus  xamukgum  jnfertae. 
JPfcDVNCVLI  laepius  4uo  ^  Iblitirti  <  attera  termmli  ad 
bafin,  vltim  foM  sexorto;  dtefo  cx  ala  fotii  pe- 
nuitimi ) .  adfoeademes ,  tefetes.,  aphylli,  eb»« 
cteati,  laeues,  viridcs,  foliis  <dupk>  longiores, 
ttfidH  Tamuk)  Akexo  iifido,  iltgro  irifido; 
fabracerjnoii. 

Flores  lubfefljles ,  e  latere  ftperiore  xamnloram  pe- 
«donculi ,  *Jtemi,  faepius  -goin^iie,  vel  fex« 
CALYX  ferianthim  monophyllnm  .,  fvbcamofum ,  fe- 
rmiquinquefidam ;,  tereiftum^  miiu^m/acutnm, 
r  -        vfcide,  perfiflens. 

COROLLA,  Pejtaia  quinque ,  lineari  -lanceolata,  cana- 
liculata ,  apice  jbrnicata  in£exoqne  Jiamata ,  a- 
cuiranata,,  alha^  jalyce  iripb  kn&ora. 

5TAM1NA.  Filamenta  iqtiindedm,,  temuut  fubulata, 
ere&iufcuJa,  alba,  doqaitudiiie  pctaloxum.  Antbc~ 
*ttf  fubonatae.,  Juteae. 

YISTILLYAL  Gcmen  &omcnm ,  fuperum  ,  <3efioens  io 
.  ftylm ,  ^ieuiffimuin.,  a  ^ermme  wn  JiJHttfum, 
fiamaikus  JHuidio  inmrn.  Stgma  cocicum, 
fcabcura.    .... 

PERICARPIVM.  lto$4  <©uato  -oblonga,  snonolpermfc 
SEMEN.  Nux  ouata ,  acuta ,  irifrnftiifr, 
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CONCLVSIO. 

.  CHARACTER  GENERICVS  in>  delcnptfoi» 
irudificationis  .habecur,,  exduus  fiaotm»  vocahuk>,  lt- 
foifr  minos$u»  (cripti». 

GEN VS  xWBiHSiflrmunt  eft,.,  ntc  cum  Tllar  it» 
fainc  Tsqae  diem  co&ua*„  facite  coofiradendum  Sta- 
muut  enii».  conflaotjefr  qnincfecii»  fuot  „  qnod  fingulare: 
admoduni,,  err  quanttn»  fciov  Pegana  tantun»  commune,, 
qoocf  *  Nftzaxf»  «otO  coela  rcccdjtt  frutf»  cap&fari^ 
friJoculari,  polyfperma.  Prftffc  etian»  Niftanae.  apicc 
liamola  raraflirae  in  alii*  occurtunt  generibii9-,.  Tt  ali* 
ttceam»  Nullanr  hfcoqpe  affinftatem  habec  cuoi  Ofrride  5; 
nec  fibce*  fexut  dUBnffii  fiitt*  n  Gmtim  TidebantUB  apucfc 
Ammanum-y  nequv  cunr  £Angp0»  qBioquanv  commane 
finbet  Nitaria1,,  tc  SfieJfcrus  nutauerar.. 

SPECIES  fihgularis  admodum  cft ,,  quod:  Fokat 
fint  ncquc  fingularia,,  "neque  compofita ,  fedi  femper 
S  ad  5  eidem  denti  f.  bafr  innixai,,  tamenc  feparataj, 
quod'cxtrjt  Rni  genus  im  Plantis  rariuTmuiru 

CLAS5ES  ec,  ORDINES  AuclDninv  nunc  ficfc- 
fe  fntxatr 

KAE  XXX.  Ar&vFmfiu \  m&TBS&fcMrT.Trwr 

HERMANNI  XXIV.  Arbv  fr.  nom  Tmbilicato;; 
m~  Frunifjera:  monopyren*. 

RIVINI.  V.-  Pentapetala'  regularis;  9.  Baccx, 
TOWNEFOrOTL  XXT.    Arbor  Rbfice*;;  *. 
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sio    NTTRAR.  PLJNTA  OBSCTR.  EXPL. 

ROYENI.  XVII.  DipldGmthera.    3*    Stamiflt 

ereda. 

LINNAEI.  XI.  Dodecandra.   i.  monogyna. 
l/ocus :  crrca  Iamijcbam  tocum  faknm.    QmeUn. 

In  Urunfcinmji  defcrto  ad  locumftKnm.  5fcAK 

Ad  Wolgam  fluuram.    Sebober. 

Frope  Aftracanjam.   Z/rttfe 
Stkm  expofeit   arenoium ,  humo   mixtnm  ,  dnriafto» 

Inm ,  apricnm ,  fiUiim. 
Fhrtdt  lulii  8  ,  fi»  inrrio  Menfis  grojfificatitmtf  cosn 

Orobo  Sibirico ,  Crepi  Sibkka. 
Prftf  Ar  ante  explicationem   inuoluta ,  nec   tnanBbeatk 

funt. 
Gevmat  imbricato-  Terrucofic,  obfcurae. 

FIGVRA. 

Gmetitm  in  Fbra  Sibirica  a.  Tab*  $%.  Tnkam  fmni 

reliquit  figurarn  ,  fed  adeo  mancam ,  Tt  certus 

iim  ,  quod  nullu$  fructum  ab  ea  dignpfcat ,  cum 

neque  habitum  fiftat,   neque  friia   diftinguat» 

operi  itaque  pretium  duxi ,  aliam  addere. 

Hofira  fiftit  ramnlum  decurnbentem  ciim  ramulis  adfce&r 

dentibus  in  magnitudme  naturafi,   Tbi   oteneqHA 

parte*  in  coofpec^um  prodeuot, 
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I 

RVSSIS    KARAKATIZA  ,    RECENTIORIBVS 
GRAECIS  0>xrd™<;  DICTJ  DESCRIPTIO. 

Jvftore 

I01EEHO  THEOPHIW  KOELRErTER. 

Cum  ahimalium  marinoram  hiftoria,   qaakm    aooe 
habemus,  omnium  maxime  manca,  ct  multkudo 
corum  atque  diuerfitas  taota  fit,  quaota  terreftrium  vix 
efle  poteft  ;  naturae  fcrutatores  hanc   fcientiae   naturati» 
'partem  vkerius  et  accuratius  perficiendi ,  omoem  fbam 
xt  impendant  operam,  neccfle  eft. 

Exiguus  yalde  eorum  eft  numeras,  quorum  in* 
teraam  perfpedam  habemus  ftru&uram ,  paucorum  ex- 
terna  rite  eft  defcripta  facies,  et  quamplurimorum  hue 
^rsque  defideramus  notitiam.  '.  Multorum  quidem  exftare 
defcriptiones,  fatendum,  et  fuum  cuique  Auctori  tribuere  fai 
cft;  verum  hae  ipfae  quoad  maximam  partem  tam 
breues  funt ,  tamque  fuperficiarie  confectae  v  vt  in  di- 
verfum  potius  trahant ,  quam  certiores  reddant,  le&ores. 
Pcrficiamus  igitur  ab  aliis  negle&a,  et,  quae  reftant,  • 
incognita ,  omni  cura  defcribamus. 

Sedula  aquatilium  dilquificio  eo  plus  dek&amcn- 
ti  et  vtilitatis  nobis  afferet ,  quo  maior  haec  inter  ct 
terreftria  obtinet  diftjmilitudo. 

Tom.VII.NoD.Com.  St  Si 


t**.  r<TLT  PT  MJK  TKT 

l  •    •  »■# 

Si ;  quis fiimmam  fbrmae  ac  ftai&urae ,  inter 
•¥trumque  animantium.  genus.,  diuerfitatem  in  dabiuai 
voeare  vellet-,  is  certe  vel  fbla  proprietatum  aquae  et 
aeris  confideratione  ,  vel  ex-ipfa  animaiium  infpe&tone, 
buius  aflerti  veritatis  conuinceretur; 

Natura  quidem  in  procreandis  anirnalibus , .,  ft  de 
generalioribus .  fermo  eft,  easdem  femper  fequitur  feges, 
certosque  flbi  conftituit  fines ,  verum  eos  mille  modis 
vaiiaque  fub-  forrpa  exfequi  vatec,  omnibus.  laigiendo 
fitam  ,  fenfum  ,.  incrementum ,  ac  geoerandi  facultateo». 
Hac  perfedipne,  fruitur  Elepbas  aeque  ac  Balaena , 
eiusdemque-.  Acatus-  non  minus.  pacticeps>  fa&us  eft, 
quarp  AJpnQCulus-  Aft!  quanta  iotes.eos.tam  externaruni<. 
quam  internarum  partkiai  diuerfitas-?  Quantum  vi&us , 
iacrementi:,  propagationis  ac  vitae  termini  difcrimen ,  d 
npagna  cum  pamis  comparami»  animalra  V' 

Vt  inuefliamus  omnium.harum  diuerfi&tum  ratio- 
mem-.»,  et  ftruduran*  corporum.  potiffirnum  perfcrutari, 
ef  ad  idrrefpicere.debemus.,.  qupd  cuiusbbet,  ftru&urae 
nsceffitatem  ppftulabar.,  Quo  diuerfipr eft.vniusjftni<3u- 
ra..a  ftructura  alterjus.,  eo  maiot  quoque  formae.-  et* 
mprurj»  erjt  diuerfitas ,  et , .  quo  minus  difcrepat  ,..  eo. 
maiprem  iiprum  deprehaidemus  fimilitiidioem.„ 

Haec  autem,  nee  in  vnicav  corporis  parte,  nequc 
fe.  fingukri  quodam  raore  quaerenda  eft ,  fed  ex  toto- 
porius  computanda  ;  quod-,  uVnegligimus',  ftfcata  ftmilk 
tidine-decepti-,  fatillime*  in '  errores.  rnducimur,  com- 
raifcerido  corpora  pJane  diuerfa*,  e  qaibus  dein  ionu* 
qjeri   oriuntuf;  paralqgismi  *  r  qui .  ab.  ojpni    temppre 

fdentiae. 


'fctentiae  iiaturalis  incrementi  fumma  fuere  iflnpedimenta. 
£  contrario  fcieatiae  huius  .  peritus ,  corporum  natura- 
lium  difpofitioni  feamdum  veras  ipforum  atfinitates 
concinnandae  ftudens ,  haud  facile  hallucioabitur  ;  probe 
gnarus,  (eriem  hanc  concatenatam*,  (aiuo  reru  n  ordi* 
ae  naturali ,  liaud  diffoku ,  neque  integrum  Syltema 
compoai  pofle,,  priusquam  omnia  huius  feriei  membra 
habentur  cognita.  Interim  certum  eft  ,  Syltema-, 
veris  fundatum  ailhitatibus-,  fiue  eiusmodi  feries,  de 
qna  modo  dixi  ,  fit  imaginaria,,  fiue  reuera  talis 
extffat ,  omnibus  numcris  fore  abfolutum  ;  id  vero  finfc 
plenjria  otnnkim  corpofum  cogditione  riunquam  con- 
ftrui  poffe ,  quis  non  videt?  Licet  animalia  terrcftrfo 
cum  aquaticis  compafata ,  immo  et  firigula  ifttfer  ft 
collata ,  magnufn  not>is  exhlbeant  difcrimen  7  in  qdi* 
busdam  tamen  ipfis  eft  conuenicntia,  eaque  cxr  rtlaiory 
*guo  proprior    eotum   affinifas. 

Confiderationam^  quas  fnodo  inftitui ,  materiatti 
praebait  fpecies  quaedarti  ahirmlium  m  irinorum  ,  ab 
?lii<Wriae  mturalis  fcriptoribjs  Pofypt  nomine  irifignifa  f 
xtiius  ntmc  longe  vberiofem ,  quarti  dedefurit  hobU  Ve- 
•teres  aeque  ac  Recentiores ,  externafum  paftium  de* 
Scriptionem  benenolo  k&ori  tradam ,  pfaemifliirus  antea 
Buius  animantium  generrs,  aliorumqje  quoruadam  ,  iltii 
affiaitate  -proximorur»,,  confpe&urti. 

vQuae  generico  nomine  Mollufca ,  vel  Mollia ,  olitfi 
■vocauit  animaiia  Ariftoteles ,  iu  fpecie  funt  Polypns^ 
■Loligo ,  Sepia  et  Lepus  marinus.  Hifce  alia  >  ego 
4juideai    vt   arbkror^   omni    itire.  afinumerari   poffunt 

Ss  2  anuiu* 
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animalia ,  haud  incongrue  Zoophyta  dicta ,  fc.  Poly- 
pus  aquarum  dulcium  ,  Lernea  Linn.  Vrtica  et  Pnlmones 
marini ,  quibus  Caput  Medufae  ,  Holotburium  ,  Mentu- 
hm  marinam  adiungere  baud  lonj?oqua  fuadet  aninitas. 
Omnia  haecce  animalia ,  quod  ad  fbrrmm  externam 
attinet ,  in  eo  intet  fe  fimilia  fimt ,  quod  corpus  ha- 
beant  vel  oblongum ,  Tel  fubrotundum  ,  ac  perpeodicula- 
litec  compreflum ,  cuius  extremitatis  anterioris  margini 
drcumponuntur  tentacula  centralia ,  in  quorum  medk> 
os  tanquam  in  centro  pofitum  e(t 

Tentacula  ifla ,  quae  ab  aliis  etiam  pedes ,  vel 
brachia  ,  dicuntur ,  non  folum  ad  praedam  captendam  , 
eandemque  ori  admonendam ,  verum  etiam  ad  natan- 
dum  et  ad  ambulandum  vtilia  efle,  iisdemque  vefoti 
ancoris  «inniti ,  feque  contra  aeflus  marioos  nauigii 
modo  ftabilire  (a)  animalia ,  ratione  et  experientia 
confirmatum  eft. 

Numerum  eorum  in  diuerfis  animalibus  valde 
interdum  difierre ,  ex  fequenttbus  ficile  colligitiir :  Se- 
pia  nimirum  et  Loligo  decem ,  Polypus  marinus  odto, 
Lepns  marinus  Bell.  feptem,  Polypus  aquarum  dutcium 
fex;  Lernea  Linn  quatuor,  Vrticae  quatuor,  velocto, 
vel  plurima ,  quorum  numerum  vero  ab  Auctoribus 
indefinitum  accepimus ;  Pulmones  marini  et  Holothuria 
o&o ,  et  fbrtaffis  etiam  plura ,  Caput  Medufae  ,  quod 
Stella  arborefcens  Rondeletio  dicitur ,  qntnque ,  per  plu- 
fimas   bifurcariones   ramofa   babent .,   ramis  odoginta 

muli- 
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nriffnim  (<f)  nwnawn  fapenatibus ;  Mentulae  marinae 
lenncuta  indqfiaica  fuitt,  ipforum  vero  acetabulorum 
mmerum  quatgor  eyce^ere  millia,  Bellonius  teftatur. 

Iis ,  quae  ifluftr^tibnis  cauh  habui  dicenda  ,  ex- 
pofitis ,  tran(co  ad  ipfem  Polypi  dcfcriptionem :    Poly- 
pus ,  ab  infimae  aetatis  Graecis  O Vra7r**  ,  Anglis  the 
Pourcontrel,  Vel  Sea-Polype,  Gallis  Poupe  ,  didus ,  ab 
Loiigine  et  Sepia  ,  quibuscum  alias  prae   ceteris  maxi- 
mam  habet  fimilitudinem  ,  primo  ftatim  intilitu    facil- 
lirne  diftingui  poteft ,  fi  ad  (equentes  atteudimus  chara* 
fteres  :  Primp  optimam  diftin&ioni*  notam  prae  fe  fe-  T  .    ^, 
runt  tentacula,  fiue  pedes  *,  in  Polypo  o&oni,  forma*^^ 
inter  fe  fimiles  #  eiusdemque  fere  longitudinis  ,  et   ratio- 
ne   abdominis  *  fit  longi ,    vtpote  eodtm  triplo  circi-#Fig.  ii. 
ter  longiores;  io  Loligine  vero  et  Sepia  decem  dcpre- 
henduotur  pedes  ,  quorum  o&o ,  proprie  fic  di&i ,  for- 
ma    quidem  inter  fe  fimiles,  eiusdemque  fere  longitu- 
dinis  f  abdomine  vix  duplo  longiores  funt ,    reliqui   duo 
autem  ,  a  quibfrdam  improprie  promufcides  difti ,   for1 
ma  non  tantum  a  ceteris  pedibus  differunt ,  verum  etiarA 
epsdem  longitudine  multum  (uperant.     Sic  quoque.curti 
Polyporum  acetabulis  comparatum  eft,  quorum  duotari* 
tum  ordines  m   fingulo  pede,    ipfaque   acetabiria    vtro- 
rumque  ordinum  fitu  inter  fe  altcrna  et  felilia   coofpi- 
ciuntur  *   cum  in  Ldiigine  et  Sepia  minus  ordinate  di-*  Fig*  3* 
fpofita  ,  numeroque  plura  ,  pedunculata  ,  magisqne  cori-  *'  et  fc 
ftipata  fint. 

S  s  3  Secundo 

<  •. 
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SeciirfdoTc/lypui;  tttytWi  9bdfcrf«ttfs  fodlc   qr*~ 
que  dignolcitur ',  qupd  ouatum  <et  conuexum  magis,  bw- 
vius ;  ta&uque  per  omnem-ipfii»  Ambitum   molle   eft^ 
pinnkque  Jateraljbus.deftitutum^  idem    vero    oblongam 
magis  et    plmum  ,   ,ac    pron*  iua   parte,  io   Loligjnc 
qui^em  ,  ob  fubftratum  cuti  gladium  cartilagineum  7  et 
in    Sepia  ,  6b  jnttrpolitum  os ,  djgiti .  impreffiooi    lefi- 
ftit ,;  ^praeterquam^'  quod  iplius   margo ,   Vel  ~  ex    roro  f 
vel  -ex  parte  >    ala  t    a  produ&a  \cute  orta  t    au&us  , 
et    qunfi  pinna  ,  inftru&us  videatur.     Caeterum  ,  ad  di- 
ftingueadiyii  PQlXRum  a ^reli^uis  Tiuius  ^eneris  .multipe* 
'«dihus,  fequens  iufficiet  nomen  fpecificum  : 
'".  fOlXVVS  pedibus  otto  .fimilibUs ,  irttermediis  qua- 
tuor  crajjio  ibus : . acetabulorum alternantium lordim 
sdaplia  inflruQU* 
*Pj^sp|iiiOT/ie^  ammaliiim 

'inentio  iniiciajur  ^  ^praemoneridum  habeo  ,  fepttm 
eomndem  indiuidua  difquirendi  occafionem  mihi  tuiflfe^ 
quorum  qjiinque  in  aereicuiter  ficcata  ,  omnitusque,  prac* 
jter  fwlmones ,  .cgr^^Tfiique.maiora  Tanguinea  ,  vlfcertbi* 
irant  fpoliata  ;  quem  in  finem  fe&ione  longitudinafi 
^lneum  iis  incidunt  pifcarorts,  vt ,  jsl  putredine  de&nfa* 
jeiunii.temppre  y  ,gratum  praebeant  alimentnm  ;  reHqua 
duo  .veio  iitfegra  in  (piritu    vjni  fiiere  afleruata. 

Ad  reddendqgi  4Iis /  jpriftinam  f  cjuam.  expficm- 
4icne  ^miferwit,  ;moMitlem,  flexilitatem  et  rxtenfioneriK 
«a  per  o&iduum  aqua  frigida  derinui  lubmerft ,  id 
quod  erinm  facile  fiiccefijt ;  ^uod  vero  longitudinetn 
<et  crailiriem  naturalem  ih  "totum  iterum  rccuperaue- 
jiut,    contendere  non  aiflSifi.y  ift  enlm  eundan  exfic- 

.ir/j    ;,:  .1 


eritfoftis'  gradwfh,   et   aeqaatttenv,   tttn  totktsy  quam 

partium  j  eoatra#k>n«m  fupponit ,  quae  varia  efle  po- 
tntt  ;.r  exignum  tamen,  fi  >  quod  erat ;  interfuifft  difcri- 
raen  ,..ex  fok>  adfpec*hi  facile  erat  iudicatu» 

*  Quod  ad-  dimenfionem , .  et  comparatronerrr,  inde 
inftkutam  ,  attinet ,  cautus  fui ,  ne- vnum  -v».  g/  pedem 
plus ,  <quam  alterum  ,    extenderem  ,    iia  ,    vrpropor-     • 
tiont ,    quam  conftitaam  ,    fides  haberi-  poffit ;    eorom  t- 

Vero', .  iB  fpiritu  vini*  al&ruatorarrF ,  quae  aquae  haud  im  -  '  •  •• 
mifi,  fongkudo*.  et  eraffities-,  pauio  rrraior  r  qaam  a  . 
me  quideor  indicabkur ,  cenfenda*  erfc',  quoniam  abeflfe 
haud  poteft ,  quin  orrraes  fibrae  ,  iaJ  ifto  liquore  coh- 
tractae:, ,  partes-,  qaae  tis--  componuacur  ,  breuiores 
flftant.  Caeterufw  magaitudinis-  diferfmens  et  aetas, 
fcptenv  horam  indiuiduorum  exr  alia*  quada-rrr  circum. 
ftantia ,  de  qua  poftea  loquar-,  aeftirrmri  poterurttv 

Longitudo'  pedi9  rlongiocis :  Polypi,,    inter'  iftos 
feptenos  rrkiximi-, .  poft  furTkienterrr  in  aqna  emolHtio<- 
nemyerat(dr)  iVtf/A>  era*bafFpedum  ad>extwmum  vs-  Tab.XI. 
que  corpus  6&t&M\  Longit^rv^fe  toagiori*  Polypl*  *Fig.  1. 
omnkim  «unimr,  ex  fpmtu  vmi  ,esemti  ^  5**,  34"  aequa*  *  - 2- 
bat ,   er-  a.1  bafi*pedum  ad  extremum  vsquet  corpom 
3/' ,$*'*.       Reliqui    quiaque  Potypi,    parrim  mediae»,. 
imer  -  hos  ,    magtiitudmifr ,    partrm-  maximo-  iftO  haud' 
multo  erant  inieriores.-     Polypos^faepe  inueniri  ,    quo* 
fum  pedes  bina  faperan^  cubita<,-Ariftotdes  feribir,  etj 
in    extcrioribus  t  Cartefae    locis ,-  taleoti    pondere-  dari  r 
Strabo -refert ,  quod  fiddm-haud  fuperaee.  videtur. 

<      ■'  '  "■■  >  svb: 
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SYBSTANTIA    corpow*  poriffiowai  mufcutofi  , 
hioc  inollis  tactu  ,   durior  tamen  ,    quam  auorum  ani- 
fnantiuro  caro.       Cutis  ,    carni  fuperiudu&a ,    omoino 
laeuis ,  nec  pilis ,  neque  fquamis  ornatft.     Nullum  quo- 
que  in  toto  corpore  verum  os  delitefck  y  binc  Arifto- 
teles,    naturam    haec    animalia,    ob  eandem  rationem 
_   Mollufca  ab  eo  di&a ,  intcr  oirnero  et  oeruum ,    me* 
•Fig.i.f.  diam  obtinere,  dixit.     Caput  *,  et  otis  bulbus  (fi  hunc 
ita  vocare  lice.t )  ratione  reliqui  corporis  »  digiti  impreffioni 
omnium  maxime  refiftunt,  ilkid,  obfornicem  craniicar- 
tilagineum  ,  hic  vero  ,  ob  tunicas  cartilaginea*  et  corneac 
laminas,  quibus  componitur.    Pedes  tantam  quidem,  ac 
caput  et  oris  bnlbns ,  duritiem  non  habent ,  longe    u* 
men  firmioris  funt  fubftantiae ,  quam  collum  et  abdomeo. 
COLOR  in  prona  corporis  parte ,  fc.  in  dorfo, 
capite  et  pedum  ficie ,    acetabulis  aduerfa ,   ex  purpu* 
reo  nigricans ,  faturatu» ,    abdominis  latera  verfus  dila- 
tus ,  iuxta  acetabula ,  fcu  ad  latera  pedum  profundior , 
in  tota  vero  fupina   parte    pallidifljmo».      Si    corporis 
pronum  accuratius  adfpicitur,    margines  apparent  pluri- 
mi,  faturatiores ,  plana,  vt  plurimum  oualia,  vel  ob- 
longa ,   pallidiora  coercentes ,    in  medio  corpore ,    vbi 
faturatior  eft  color ,    contigui ,  ad  latera  vero ,  roedto 
pallidiora ,  diftiocti ,    quibus  cutis  quafi  fquamata  reddi- 
tur.     Praeter  illos,  in  ambiru  faepe  cernuntur  macuke 
fubrotundae ,  obfcuriores ,  in  fiindo  pallidiori  difpofitae  \ 
puncta   defuper  innumera  t    nigricantia ,   cuti    vndique 
adfperia  videntur.     In  iunioribus  modo  defcriptus  color 
paljidior  eft ,  quam  in  aetate  proue&ioribus \  nec  illo- 
rum    cutis    tam    rclaxata   rugofaque ,   quam    horum , 
apparet.  Foftqpam 
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Toftquam  de  eo,  quod  generatlm  Polypum  con- 
*ernit ,  focnti  fumus ,  propius  nunc  ad  cum  accedknns, 
totam  Ipfius  corpns  in  tres  potivTimnm  partes  difper- 
«tndo-:  *.  in  PEDES,  CAPVT,  cui  ^dhin^imus  uo"- 
lum  ,  *t  ABDOMEN  ,  ieu  ventrem. 

To  PEDIBVS  notarotis  iplbrum  ^ta» ,  formam,  TakXII. 
proforfionm  ,   magnitudinem  ,    acetabula   *  ,   denique  *Fig.  a-* 
mejnbranam  **,  vnum  cnm  ^ltexo   iuxjta    bafin   coo  J^ 
oe&entem.  .     ,g>  3* 

Quoriiam    m  Hequemibus    hunis   vel  itfius  pedis 
-figiflatim  mentio  "fieri  debet ,    praeueniendae  confafionis    , 
caufa  ,    certi  eligendi  fiint  cfaara&eres }   tpubus  vnns  ab 
altero  dfftingurtur. 

Ponamus  igitur  ante  nos  Polypnm  *  pronum*  *Fig.i, 
ita  ,    vt   extremitas    ipfius  ventris  nobis  fit  proxima , 
pedes  vero  antrodum  porrecti  #  erunt   hocum    quatuor 
tenuioses,   dextri   et    finiftri    laceris ,    quoram    duo  *  **»g.i.<*» 
fiooreon  ,  dno  **  fiftulam  ,  ante  alueum  pofitam  ,  re-  '•  *•  *•  ** 
■(piciunt;  et  quatuor  crafliores,  illis  interpofiti,  quorum  **Fk.i  .£ 
•duo  *  in  dextro,  <kio  **  in  finiftro  latere  collocan-x.  2.  e  d. 
*nr,  pedibusque  tenuioribus  ,  vel  Giperioribus  ,   vel  in-  3>  /  & 
ierioribus,  contigui  fiint.  vtf.ljbt 

Indpiendo  itaque  a  luperioribus  ,  vntim  poft  al-  w<  ^gb. 
terum ,  «x  fitu  et  magnitudine  ,  defignabimus ,  modo  3.  /.  w. 
lequenti :  I)  *  Pes  tenuior  ,  frontem  refpiciens,  dex- *Figx..e. 
ter.  II)  **  Pes  tenuior,  frontem  refpiriens ,  finifter.  Jipj3'^ 
III)  *  Pes  craffior  ,  dexter  ,  pedi  tenuiori ,  ftontem  a%A  *fc" 
xefpicienti ,  dextro  ,  contiguus.  IV)  **  Pes  craffior  ,  *Fig. ,  .b. 
Tora.  VII.  Nou.Com.  T  t  finificr, *;/>*•, 

**Fig.l./. 
a.  b.  }.L 
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finifter ,  pedi  tenuiori  ,  frontem  refpicienti ,  finiftro , 
*Fig.  i.i.  contigaus.  V)  *  fles?  craflior ,  dexter ,  pedi  tenuiori , 
*Ti  \  »  fi^u'am  rclpicienti  >  dextro  ,  contiguus,  VI)  **  Pes, 
a.g  z.M.  craffior,  finifter ,  pedi  tenuiori  ,  fiftulam  relpicienti,  fi- 
♦Fig.i.j.  niftro,  contiguus.  VII)  *  Pes  tenuior,  fiftulam  rc 
w£.  3'  ^  ^piciens  ,  dexter.     VIII)  **  Pes  tenuior,  fiftulam  w- 

Licet   in   praecedentibus   iam   monitum    fcerit, 

Mollufcorum  pedes  anteriori  corporis  extremitati  ,   fea 

capiti  potius ,  fi  quod  habent ,    infiftere ,   alia  tamen , 

refpectu  ad  fitum  habito,  nobis  fefe  in  Polypo  circum- 

ftantia  offert ,  heic  loci  non.  praetermittenda  ;    videmus 

nempe ,  pedes ,  fiue  fupinus ,    fiue  pronus  iaceat  Pol/- 

c  pus,  in  aequali  a  fe  inuicem  diftantia  haud  effe  difpo- 

&3?**k    &08»  ^0"1  fopcriores  ,  qui  *  frontem,  ab  inferioribns, 

«•Fig.,.;-  qui  **  fiftulam  refpiciunt,  magis  efle  remotos,  quam 

f.%.t.d.    intermedios  *  vnius  lateris  ab  iis    **  alterius,  ftatim 

*Fig.  i.fc.  p0(Qt  animaduerti.     Vel ,    concipiamus  animo ,    Polypi 

**Fi>.  i./  Pron*  ?*&&  »  antrorfum  porre&os ,  eosque  fecie  interna 

m-a.g.b.  aequabiliter  a  (e  inuicem  diftantes,  premi  vtrinque  ho- 

'  rizontaliter ,    et    orietur    modo   defcriptus    fitus ;    pari 

modo ,    fi   quis    volam  vtriusque  manus  componeret , 

digitus  femper   determinati    generis    vnius    manns    in 

etmdem    alterius    verget.       Eodem   plane    modo  cnm 

Polypis  comparatum  eft :  pes  fc.  tenuior ,  frontem  rc« 

*F»g.  t.  e.  fpiciens ,  dexter  *,  in  pedem  tenuiorem,  ftontcm  *e- 

*F».i.i.  fpicientem  ,  finiftrum  *,  inclinat,  et  fic  porro.      Sitns 

vero  huius  neceflltas  ex  circumftantia  quadam,  de  qua 

paulo  inferius  loquar,  fctis  elucefcet.     Praeterea  quoqne 

pedes 
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pedes  dao  tenuiores,   fiftuhro  refpkientea,   prae   aliii 
extrorfum  et  deoriura  magis  flexi ,  et  arcuati  funt. 

Forma  omnes  teretes  funt,  vltra  dimidiam  fere 
ipfornm  longitudinis  partem ',  abhinc  vero ,  ad  extre- 
mitates  vsque  ,  latera  magis  comprefla  ofteudunt. 
pacies  eorundem  interna  ,  ad  bafin  ,  lateraliter  com* 
prefla  eft ,  duo  quafi  trianguli  latcra  exhibens,  quorum 
angulo,  qui  in  pedis  medium.  cadit,  infima  acetabula 
infiftunt.  In  eodem  loco,  ad  bafin  fcilket,  paulo 
anguftiores  *  funt  pedes ,  quam  in  aliquali  ab  ea*F*f.$.i< 
diftantia ,  vbi  quinta  totiu»  ipforum  longitudinis  parte 
abfoluti,  maximam  *,  quae  naturaliter  ipfis  competit,  •Fig.  j.«* 
habent  craflitiem,  abhioc  vero,  fenfim  feofimque  ite- 
xum  gracilefcentes  ,  in  tenuiffimos  tandem  definunt 
apices.  Ipforum  longitndo  in  yno  eodemque  fubieclo, 
variis  videtur  efle  rnutationibus  obnoxia:  facillime  enim 
poteft  accidere,  vt  cafu  quodam  apicibus  mutilentur, 
ex  quo  incrementi  non  tantum ,  verum  longitudinis 
etiam,  inaequalitas  oriatur,  necefle  eft.  Pedes  interim 
qnatuor  crafliores ,  horumque '  inprimis  inferiores  ,  qui 
pedibus ,  fiftulam  refpicientibus ,  contigui  funt ,  reliquis, 
caereris  paribus ,  vt  phtrimum  longiores  efle ,  e  feptem 
indiuiduis  coniicere  potui;  ornni  tamen  exceptione  haud 
carere  hanc  obferuationem ,  e  duorum ,  in  fpiritu  \ini  con- 
feruatorum  ,  menfura  ,  paulo  inferius  addenda ,  fkile 
erk  iudicatu.  Craffitiem  pedum  in  vno  eodemque 
fubie&o  difrerre,  eandemque  intermcdiis  quatuor  femper 
efle  maiorem  ,  fupra.iam  expofiturif  eft.  Diuerfitatis 
huius  rario  eadem  fbrte  eric ,   ob  quam  roedii  animan- 

Tt  %  tium 
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tkira  djgtti  «xtecibciBitt  cntifioffes.  ec  longiore*  fidC* 
fuot.  .... 

*Fig.  3.<f.  Tanderrr   ordo    nos   diicit   ad'  Acetabufa  *  fet* 

orfcfcuhres  iilas  lacunalas ,  quaer  per  totam  mternanr 
pedurrr  ficiem  drftrrbuuntur ;  hae-  vafcula  quafi  referunr 
corrica  ,-  (bbftantiae  duriufcutae-',  vix  tamerr  eaTtilagiheaer 

*Fig.  }.b.  fundo-  *:  elerrato  cr  connexo,.  laterrbus-  *•**  Tero  orbfc 

**Fg.j.o.  drtoribus  ,    ftriatis  ,    furrdoque     mollibribiis-,    praedha  r. 

,  qtute-,  a  fundo  vix  eleuatir ,,  ftatrrrr  mtrorfurm,  ia  ipfiirs 

fhndi    corroexitatem  inctinarir,    finum  relfhquentia"  rr.e* 

'diocriref  tecTium  ,  tndx  vero*  obllque  ffirfum  er  extror* 

*Fig.  14.  ft»m  tcndtmt -,  ct  i'n  nrarginem-  tenaem  *'  abeant,  ad* 
cuitis  fummitatetn  cutis  pedum  communis  terminaturx 
eamqne  nuMatenus-  tranfcendlt ;  vnde  roteraa  acetabulo- 
rahn  fnpernties ,  quae  tenur  tantnm-  membrana  obdhci 
tur ,-  palhda-  vaide  apparet,;  cum  exterior  ipfbrum  am* 
bitus  colore-  pnrpurafcente  >  enti:  proprkr,,  fpfendeat:. 
Caetemm- haecce- acetabula  ,.  qumd' maxiinam  partem^ 
fapra  pedumi  ftipeificnem  eleuata<  finrtv 

Qtioad.  C)rmaro  ,  Qfnnia  imejj  le  couHeniunr,.  fittr 
vero  et  magoitudfne  difihunt  -r,  %  bail    geducn    uempe 

*  Fig.  3.«.  quatuor  *  vel  quinque^  in«  Jinea  rcfia  fc  knucem  fiife 
**  F'g«  3.  fcquuatur,,  ceter&  omnia  vero  atternatim  **  in-  daplitt 

*  et  *•      ferie  difcofita  font  £  e*>  quod  »:  pedura  hafi.,.  ad  quitk- 
*Fig.  3.».  tam  *  feie  horutn  foagfeudinis-  partem  ,«  fubro»    incie;- 

ftant ,  ab  ftmc  keruru ,  ad  extrema;  wque»  fenfim  fea- 
fimque  decrefcant,  de  magniwdine  notandiu».. 

In  eadem  nfttone  fefe  babet  corundon  dvftaoth , 
quam  inter  fe  inuicem  feruant:  In  aequati  a  feaft  dtifos- 

tia 
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tra  podes  ,.  frootem  refpicientes ,    plura  (uftinent  aceta- 
bula,  p»<  ratione  minora  *,  magjsque  congefta,,  qnam  •  r%.  3. 
pedes  craffiores ,    ra  qntbns- ,  fiib  iisdcm  conditionibus  ,   A  « 
pauciora  >.  maiora   *y  magjsque  a  &  inuicem  remota  T  •  p^,  3. 
folent  deprehendi.-  &.  i.  J.  * 

Si  pedfes,  fiftufam  refpicfentesY  praeter*  acetabn- 
torum  magnftudinem  et  proximitatero ,.  in  qulbus,  cum 
pedibus  fiontein  refpicieatibus  conuemuat,numero  a  craffio- 
nbus  difcrepent ,  cxigua  erit  difierentia  y  cum  vao  tantnm 
fel  aftero  acetabulo  ab  uTis  interdum  fijperentur.  Jnte- 
Air*  de  numero  acerabulbrnm  ,  cuifibet  pedi  a  natura 
cooftuuto- ,  nondum  aliquid  certr  mihi  eonflat ;  varia* 
bifem  cffie ,  aeque  ac  pedturr  longttudtntm ,  ob-  eas- 
dem  ,.  quss  fupra  dedt  ,.  rationes-,  (uTpkor. 

QiioeT  de  conuergenria  pedum  vnfus  generir  anreft 
SGhcn  eft ,  td  de  rpforam  acetabutis  quoque  valer , 
qnae  fibi  «lutuo  lemper  sefgoadent  y  vnde  neceifita» 
itus  pedum  per  fc  pat«c 

Vt  momenta  quaedam ,  quae  so"  Polypi  hiftoriaw 
pertinenr,  et  qoae  ,-  iti  hunc  vsque.  diero  ,  nondum  , 
quod"  fcianr,  a»  nattmre  fcnjtatoribifc  extra  omnem  du- 
bitttion*  alcam  pofita  fiint  T  dariori  exponam  luci , 
praerrrittendaJ  erit  tabula  ,  ad  inftituendam ,  inter  duot 
sn  fpiritu  Tini  coaferuato»  Polypos  t.  longirodinis  pedurrt 
■umcxique  acetabaloru»  comparationem   concinnata: 


Tt  a  Poly- 
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*Fig.  *. 


•Pij 


Polypus 

maior.  * 


Poljrpus  mi- 
nor.**  ■■ 


Pcs  ten.  fionf.  rcfp.  dex- 
ter. 

Pes  ten.  fiont.  irijaciens 
finifter. 


Pes  craflu  dexter,  ped.  ten 
front.  refp.  finiftr.  cont. 

Pes  crafi*.  (in.  ped. :  ten. 
ftont.refp.  dextrq  cont. 


integer 
20  x  acet. 


fes  cnuT  dcxter.  ped  ten. 
fift.  refp.  dextrocont. 

Pes  craflT  fin.  ped.    ten, 
fift.  refp.  finiftro  cont. 

Pes  ten.  tift.   refpiciens , 
dexter. 


Pes  ten. 'fift.  refpiciens, 
finifter. 


io/v. 
integer. 
178  acet 

",  9"'A 
integer. 

168  acet 


W ,  3'" 


>  y- 

integer. 

ipx  acet 


IX 


// 


integer.' 
142  acet 


mteger. 
96    acet. 


5    »  3    • 
integer. 
120  acet. 


a"-,  9"'. 
mutilatus  curo 
noua  portione 
54  acet. 


inceger. 
107  acefc 


1// 


1/// 


3"  .  8< 
integer. 
72  acet. 


\\\"$'" 

integer. 

198  acet 


n",©"'". 

integer. 

191  «cet 


IX' 


»/// 


integer 
2x0  acet. 


6". 
integer. 
107  acef. 


•/ 


,  3 


/// 


truncat.  ad  2';/ 

iatitudinem. 

28  acet. 
//  ~~^/// 


5"  ,  3' 
integer. 

95  acet. 


Summa  1479.         670. 


Licet 
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Licet  acetabula  organicae  valde  fint  (tru&urae, 
cum  corporis  incremento  tamen  augeri  numero ,  pedes- 
que  ,  Polypis  mutilatos ,  redintegrari ,  rehatamque  par- 
tem  nouis  iaftrut  acetabuiis,  quis  credidiflet  ?  Vtrumquc 
tamen  demonftrant  duo  baec ,  inter  fe  collata  indiuidua. 
De  illo  ne  cogitarunt  quidem  Phyfici ,  huius  folummo- 
do  mentionem  fecerunt  Ariftoteles  et  PSnms  (a) ,  num 
vero  proprta  id  affirmauerint  experientia,  an  relatum 
ipfis  fuerit  ab  aliis ,  incertum  eft  ? 

Piius  (iifficientor  probat  acetabulorum  numerus» 
in  Polypo  maiori  longe  maior ,  in  minore  minor. 
Diflferentia  haec  accidentalis  efle  nequit  ,  cum  in  caete- 
ris ,  qui  hos  magnitudine  fuperabant ,  eo  maiorem  fera- 
per  acetabulorum  numerum  deprehenderim  ,  quo  quis 
maior  altero  erat.  Aft ,  ne  quis  extremos  pedum  api- 
ces  in  minimo  Polypo  vel  mutilatos ,  vel  extima  ace- 
tabula  tam  exigua  fuifle,  fufpicetur ,  vt  oculorum  aciem 
effngerint  ,  monendum ,  quod  et  huius  pedes  non  mi- 
nus  ac  maioris  integros ,  et  acetabula ,  ad  extremum 
vsque ,  aeque  ac  illius ,  diftin&e  viderim. 

Quod  ad  pofterius  dttinet ,  Polypi  minimi  pes*#Fig.  i.fc 
craffior ,   dextef ,    pedr  tenuiori ,    frontem   refpicienti ,    *•  /• 
dextro    contiguus ,     nobis    fit    exemplo ,    quippe   qui 
truncatus  olim ,  temporis  fucceflii  nouam  protrufit  por- 
tionem  *,  9'"  longam  ,  qiue  acetabulis  viginti  feptem  #Fig.  i.* 
fuit  inftrutfa  ,  et  a  bafi ,  x"'  hta ,    craffitie   paulatim   *•  * 
decrefcens,  in  tenuem  valde  apicem  abiit. 

Eundem 

(*)  Plin.  Hift.  nat.  Libr.  IX.  Cap.  XXIX.   j.   XLVI.   p.    3ip. 
V     edit.  Parif.  4to  Ad.  MDC.  LXXXV. 
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Eiwdem  cafam  in  tlio  ,  mter  «fcws,  modo  mc- 
maratts,  -mediae  magnitudinis  Poiypo  dcprtfhendi,coiui 
pedi  tenuiori ,  «fiftnlam  tripicienti ,  finiftro ,  <",  <>'"  fooge, 
ac  truncato  «ccrefiit  noua  f»octio.,  i"  tonga ,  ad  ipfiu» 
bafra ,  quae  fumrnitatem  truncatam  craffiorem  taogit , 
3"v,  ad  akenxn  extcemum ,  denuo  mutilatum  ,  \\'" 
lata.  Summa  huius  ptdis  acetabuloram  erat  69  ,  quo- 
jum  iji  **  popttooe  «enata  «umcraui.  Noua  haec 
fiortio ,  trunco  crafliori ,  oKm  mtitilat©  ,  infifteas ,  te» 
suior  eft ,  ipfiusque  acetabula  «linora  magisque  cengeftt 
jum  4  ^uam  retiqua  ,  in  iraaco  pedis  conlpkienda. 

Pedfhus  itaqne  iiib  incremento  fefefecundam  ornnec 
<£menfioues  extendendi,  non  folura,  datura  eft,  qood 
cum  toio  cojpoa  commune  habenr ,  vcrum  etiam  prae- 
tcx  hanc  alia ,  eaque  propria ,  gaudeait  iaciiltate  ,  qua 
jpforum  extreroitates  progerminaat ,  nouaque  continuo 
protr&dunt  acetabula ,  fiue  integri  iuerint  pedes ,  fiue 
truncati  Illorum  vero  prouentum  nec  adeorumbafin, 
aeque  in  medio  iuccedere ,  fed  ad  apices  tantum ,  ex- 
iade  clarum  eft ,  q^oniaro  parua  nunquam  magnis  mix- 
«a  vi(a  fuot;  quod  .alias,  fi  roriirarium  abtineret ,  pro- 
portionem  ,  qium  roter  (e  femper  immutatarrj  et  coo- 
flanter  feruaot ,  turbaret  neceffario. 

Duo  cantam  in  himc  vsqae  diem  mirabiHs  iftius 
Jacukatif  excmpla ,  quae  maximam  cum  praefenti  ha- 
frent  analogiam ,.  cognita  fciere  eradkis ,  quorum  vnum 
lancgi ,  ftellae  marinae  akerum  ,  fuppeditant ;  illonim 
faim  chelas  ,  pedes ,  antennas  et  ori6  tentacula  ,  vel  ex 
pute  tantum  ,  vei  ex  toxo  deftru&a,  redinregrari  ite- 

nun» 
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fom  ,  vd  denuo  t enafci  f  111.  ife  Reaumur ,  cuuis  e 
vita  difceflum  r  ob  fumma  eius  in  PhyGcam  et  Hifto- 
riam  «aturalem  merita ,  omnes  lugent  eruditi  ,  fatis 
fuperque  denusiftcauit  {a) ;  horum  vero  radios  ,  quouis 
modo  mutilatos  >  reparari  ,  obferuarunt  Cel.  luffteu , 
Guettard ,  Qerard  4e  Villars  (b) ,  Needham  {p) ,  alii- 
«jue..  Nec  jnirum  id  omne  nobis  yidebitur,  fi  in 
srantem  reuocare  velimus  phaenomena,  in  aquarum  dul- 
fium  Pofypis ,  vcrmibus  varii  generis  aquaticis  f  Lumbri- 
«cisterreftribus,  Hirudioe-Limace,  Millepedibus  aquatkis, 
Yrtkis  marmis  .etc.  obferuata  f  quibus  omnibus ,  in  duas 
f>luresue  partes  jdifle#is,  fingulae  partes  jn  totidem  tians* 
formantujr  uoimalia  ,  primo  <,  quod  antea  coniun&a  effor- 
mabant,  fimilia ;  quae  fane  eo  maiore  <digna  funt  ad- 
fniratione  ,  qua  minus  anguflis  fingularis  ifta  propagatio 
^ircqmlcripta  eft  limitibus  ;  ^xpcrimento  tamen  ,  in  can- 
crorum  xrauda  inftitnto ,  non  tefpqndifle  euentum ,  IIL 
de  Reaumur  (d)  teftatur ;  neque  feliciori  cum  Hicceffii 
in  Polypo  jnoftro  poffe  inftitui ,  facile  crediderim,     Sic 

quo- 

[aj  Jn  Comm.  Acad.  Scien.  farif.  An.  1712.  Hift.  45.  Mem. 
295    edit.  Amft. 

(&)  Mem  pour  ftrvir  3k  rhfftoire  4es  InC  par  Mr,  de  Rcaumor, 
Tom.  VL  Ao.,MDCCXLlI.  +to  Prcfacc  pag.  tfi.  62.  ct  €3. 

(c')  ]n  tra&utij  cui  tituluscft:  New  MiciofcopicalDifawerics,  Lond. 
1745-  8vo  pag.  5.  icnbit:  ,,  1  havc  by  tne  the  Arm  of  a 
,,$tar-fifchrepairing  its  Lofs,  prcfcrVd  in  Spirits,  wbcfc,  the 
9>protnudct  Extrenmy  is  djftiuclly  vifible,  as  not  having  arru 
99  vcd  to  thc  Oiamctcr  of  thc  rcft  of  the  Arm.  „ 

d)  h  Comm.  Acad.  Scicn.  Parif.  Hift.  45-  Mctn.  2pj.  cdir. 
Amft.  pag.  31 1. 

Tom.VIL  Nou.Com.  V  v 
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quoque,.  {tetlam  rnarinarrv,  m  ctaa»  pluresue  patter 
tmnsuerfim  diuifem,  fucceftu  temporis  in  tetidera  abte? 
animalia  integra  atque  perft&a.,  valde  -dubito,  cnm* 
eius  radios  tantum  ,  ad  corpus.  refeiftos  ,  renafei ,  Gt- 
rardum  de  Villan-  [a)  docuerit  experientia;  LoKgtnenv 
tamen  atque.  fepiam  eadem  ,  qua:  Polypus  nofter  vgau» 
dere  fecultate ,  nullus  dubito. 

•Fig.  y.c*  Membranae.  *,.  auibus<  pedum  in&iiora'  conhin- 

guntur,  validae  fatis  ac  craflae,  ortum  (uum  trahuntex 
ciltis.  prolongatione  et  duplicatura ,  fibrarum  mufculoia* 
ram.  flratum  condueitte.     Earum  vm,  quae  interduo^ 

*Fig.  a-  f  podes ,  feontem  reipicientes  *',  expanditur  ,.  omnkinr 
minimam  habet  fuperficicm  y  infeqtienties  ktiori  et   al* 

^Fig.  3^-tk»  excurrente  *  gaudentr  infima  **autem,  qua  pe- 
*3,,,des,  fiitutom  refpicieotes ,.  cormeduntur ,  ab  Hno  pe- 
dum  aflurgens-,  priores  extenfione  fua  fi  non  fuperat ,. 
certe  iisdem  aequahV  cil.  Omnes  vero ,  poftquam 
palmatae  efle  defierunt ,  vlteriori  ipforum  decurfu  pe^ 
dura  latera  •  quafi.  alata  reddunt. 

*Fig.  i .  e.  Defcriptione  pedum  abfoluta ,  tranfeo  ad  CAPVT  # 

*•  li     et,.  quae    ad    id   referrt  poffimt  ,.  partesr     Notamua- 

*FJgv3.t4»nte  omnia  oris  *' ape«turam= ,  in- pedurn  centro-,  el^ 
lipticam ,  exiguam,.et  in  refpeAu  ad  oeutofc,  hori- 
zontaliter  difpofitos,  perpendicularem. 

Eundem  fitum  fequutur  dentes  bini ,  nigricantes, 

»1^     quorum  extcemitates  *',  prominentes  ,  aduncuin  Pfittaa 

.„.,      roftrum  quodaramodo  formi  referunt.      Oris  labia  * 

•  **  iftam 


ff)  Mcm.  pouf  fervii  i  ltifloire  des  InC  Tom.    VL   Prcfec  pag. 
C3v 


iftam  apertaram  .coarclantia  ,  «tenuk ,  pUcata  ,  -io  rorios 
Jobos  diuila.,  ct  ad  oras  fimbriis  Unearibu6  ornata  >iunt. 
.'ipfum  caput ,  imae  pedum  bafi  ,  coanffcttae  ,•  tproxime 
iun&um  ,  .molc  quidem  .patuumeft,  ad  verticem  kuiter 
impreflum,,  facie  inferiore  planiufculum.  Oculi  *duo.,  *Fig. «, 
,ad  Jatera  capjtis  pofiti ,  fubrotundi ,  /pro  illius  parui-  o.  j>. 
*ate  grandes.  Longitudo  capitis  -eadem  circiter  eft,, 
.quae  inter  huius  frontem ,  et  fummum  membranae  pe~ 
jdum  ,  eam  reipicientium  ,  marginem  menfuratur.  Vidi 
«tiam  in  capite  omnium  ,  quos  difquifiui ,  Polyporam  , 
jvnico  tantura ,  e"r  minimo  quidem ,  excepto ,  qui  iis  caruir, 
^ppendiculas  tres  cutales ,  .anguftas ,  tanquam  totidem 
Jbarbulas,  quarum  vna  ante,  altera  fupra  oculum ,  can- 
*ho  tamen  jpftus  poftico  proprior ,  quam  antico,  rertia 
vdcnique  pone  eum  ,  eiat  diipofita.  jQuae  fupra  ocu- 
ium,  caeteris  duabus  duplo  jnaior-erat;  abfolutam  vero 
jomnuim  Jongitudinem  cecto  determinare  difficile  «ft, 
^juoniam  vltra  modum  fe  extendi  elongarique  iacile  finunt. 

Partem    capitis    contractiorem  *   poflicam   pro  Tfc.i-*.* 
<ollo  habere  jxuTunt  ji ,    quibus  diftin&io  haec  ,placue- 
•sitj  id  ipfum  autem  tam  -breue  et  ab  iplb  capite  tarn 
Tparum  eft  dtftm&um ,    vt    nomen  illud  vix  mereatur. 

Tandera  .ad  ABDOMEN  *  deuenio.,  quod  oua-  ^Fig.  i..*. 
-tum ,  et    perpendiculariter    vtrinque  «omprefium    eft,    *•* 
diametro  liorizontali  verticakm  fupexante ,  ita  tamen , 
yt  fuperior  aeque  ac  inferior  abdominis  fjciesfubconuexa 
jpermaneat,  adeoque  ktera  eius  *  maximam  inde   Jia-  *Fig  z.m. 
bere  conuexitatem ,  per  Xe  patet. 

In  huius  fuperficie  fuperiore ,  ieu  indorfo,  non 
jiifi  appendicuke  cutales  funt    confiderandae  >   numero 

V  v  a  qua- 
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quateraae  y  quarum  prima  ad  anteriora  et  mediutn  dorfi 
confpicitur  *  ia  aliquali ,  ab  hac ,  diftantia  ,  binae  aliae, 
ex  aduerfo  fibi  oppofitae,  et  irt  medio  fere  dorfo  con- 
ftitutae,  quart*  ad  pofteriora  et  medium  pofita,  Omnes, 
a  bafi  latiore  in  apicem  aflurgentes- ,  ptanum  formant 
fnbtriangulare ,  lateribus  corporis  obuerfum  ,  eorumque 
Iongitudo  in  maximo,  quod  vidi,  fubiecto,  duarum 
erat  linearum,  nec  ia  eodem  multo»  longjores  erant 
barbulae  ,  circa  oculos  ,  excepta  media  y  5  -  <S 
Hneas  longa.  Ia  vniuerfum  itsique  decem  funt  appen» 
diculae ,  ab  elongata  cute  ortae  y  tres  lc.  irc  vieinia 
ftnguli  oculi  ,  et  in  dorfo  quatuor,  eafdemcpie  in  omni- 
fous  obferuaui  Polypisr  fi  duosiftos,  in  tpintu  vini  ferua- 
tos  excipiam  ,  quorum  maior  iis  tantum>  quae  itt  dorfo» 
funt ,  minor  omnibus  plane  canric. 

In  inferiore  abdominis  (uperncie  yaria   occmrunc 

•Flg.a.».  notanda  >  inter  quae  omnl  attentione  dign*  eft  ipfius 
ct  />.  aluei  apertura  *,  tam  larga  et  patens ,  vt  per  eam 
pulmones  facile  pomnt  confpici  ;  Siceurrr  nempe  mu- 
fculofum  efle  abdomen ,  m  quo  praeter  pulmones  v  vl- 
fcera  ,  propriis  inuoluta  membranis  ,  recondantur \  ana- 
tome  huius  animalis  docebit  vberius. 

«frig.a.f.  In    fiimmo   ventre ,    fupra  alueum  „  Fifiufa  * 

caua  exporrigitur  antrorftm  (uper  capitis  fkiem  infe. 
riorem ,  quam  modo  ia  dextram ,  modo  in  flniftrani 
transferre  partem ,  hacqne  mare  transmittere  dkunnir 
Polypt  (<*).  Infiindibutum  ifta  refert  conicum,  perpen- 
diculariter    compreffum    et   perfbratum^   cuius  lumea 

fijpe- 

(a)   Ex  Arift.  Pliniai.  Hift.  nat.  Libr.  IX  Cap.  XXK»  «.  XLVL 
p.  318.  cdit.  Ptrif.  in  +to  An.  MDCLXXXV. 
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(bperius  *  exiguumy  inferius  #'  amplums  e&     Sumroi-  •Fig.».#. 
tas  ipfius,    parum  incuruat»  y  extrorfum  fleditury  et  a  *Fig.2.r. 
capite  aliquo  diftac  fpatio.    Eadem  t  ad  bafin ,    Ttrin- 
quc  fibi  babet  conaetfum  veftim  *  quoddamcofldiuens,  *F,&*-'' 
quod ,   fi    expanditur  v  finum  oflert  amplum  ,,  lumine   w  '* 
fiftulae  maiort  haud  multo  infcriorem,  fondoque  gaudet 
obtufo  et  imperforatov 

Fiftuk  aeque  ac  vefc  e  tunicis  compoffta  funt 
robuftis,  ac  tenacibus,.  quae  mufculolarrv ,  qu$  mouen- 
tur,  inciudunt  'f  immo  cartilaginea  fere  r  et  elaftica 
quonmdam  mihi  vifa  fuic  fittula*  St  qui»  iibi  fingat 
margjne»  ftftulae,  et  velorum,  cum  fummo  aluei  mar- 
gine  connatos  v  fiftulaeque  liimmitatem  plane  conflxi- 
£fcim  •,  claufum  omnino  habebit  abdoriiinis  atueutn ; 
nec ,  vinurri  anirnal ,  fi  neceflitas  ita  poftnlet ,.  *  eum 
fubinde  plu»  minusue  claudere  7  vercr  diflrmile  mihi 
Tidetur.  - 

In  fpatio  9    inter  imitm  fiftulae ,   velorum  ,    et 
lummum  aluet  margjrnem  r    relido  ,    qudd  in   minimo 
Polypo    $*"    aequabat  T    obferuantur    Iacerti    *    duo  *  Fig.  2. 
rmiiculofi  ,   ad  latera  pofiti ,    qui  ab  angulo  ,    fiftube  '  *  * 
veloque  communi ,    lato ,    et,    quoad    figuram ,   fere 
rhomboideo  principio  procedunt ,  tunicae  mufculofae  *  #Fig.2.u 
ope  inter  fe  iuncli  y  cuius  in  medio  duo  apparent  oftia, 
quorum  id  *,  quod  fuperius,    er  proxime   fupra    alte-  •Fig.2.x, 
rum  fitum  eft,  filum  ferreum  tenue  ad  duarurn  linea- 
rum  profunditatexn  admifit  vsque  ;  in  alterum  *  vero,  *Fig.  a.y. 
quod  inferius ,  et  Iargum  magis  eft ,  ad  3  vsque  lineas 
idem  immittere  potui.     Decurrunt  canales ,  quibus  haec 
oflia  refpondent ,   intra  mufculofam  tunicam  ,    ac  infe- 

V  v  3  riori* 


* ioris  cxtromitps  ilfcm  4uperioris  quafi  4atnbew  .videtai; 

ti»ica,e  vero  roufculofae  medjum.,  ftatitn,  vbi  ad  lun> 

*Fig.2.s..mum,  ^nediqmque  ajqei  mvgioem  *  peruenit,    huqc 

*erf»s  ekwatur ,  fiique  .adjjajurrij  feptum  conftitwt  3J//y 

'    ,Jorig«m. 

Quae  <te  fepto  oftiojrumque  fitu  modo  .dixi ,  de 
-tninimo  tantum  Polypo  dida  velim;  looge  euim  alitjejr 
.j$s  lefe  habebat  in  Polypo  maior-i,  jtidem  in  fpiritu  vini 
feruato,  in  quo,  neque  oftia  circa  tunicam  mufcukv* 
fam  j  neque  feptum  offeodi ,  licet  digitum  vnum  alte- 
,rumue ,  ad  duos  vsque  pollices,  fioe  vllo  .impedimeotq, 
jn  ipfurn  alueum  immiferim ;  duo  jamen  eiusmodi  ori- 
Jficia  j  io  4igam,entj  cuiusdam  iati  et  mufculofi  margine, 
quod  lacerti  mu/cujofi  juniftri  pars  erat ,  jiiftinc^a ,  fibi, 
que  proxjma  vidj ,  ac ,  praeter  ift* ,  alia  duo,  femib* 
JJftria  t  fld  fype#osem  arcum  «rtilaginea  ,  quae  .ioria» 
abrupti  illorum  erant  fines;  fidtem  ioterrn,  oftiisqi* 
^obuerfa  abdomiois  focies  caoalrum  «liquias  prae  fe  iere- 
bat ,  quorum  vflum  jefle  inteftinura  re£um  *  altcruni 
iblliculi,  Jiguoiem  •nigricantem  <»iH&nentis#  dudum  e> 
^retprium,  ex  anatome  comperj. 

Supeieft,  vt  meniionem  faqiam  orificii,  qnod 
in  Polypo  maximo ,  et  quidem  in  abdomiois  par- 
■te  poftica,  jjoiftra  et  Jaterali,  ^eprebeodi;  Ent 
nempe  iljud  ,  in  fuperficie  jpfius  externa ,  fiibxotuodum, 
patulum  y  vnius  Jineae  diarnetri ,  ftilumque  imrrurTum , 
ad  quatuqr  vsque  lineas,  «trorfum  admittebat.  Sepa- 
jata  culteJte  oitc,  fujb  qua  latuit ,  ki  oculos  incidit  ca- 
_nalis ,  fubftantiae  duriusculae  et  albicantis ,  quo  difleclo, 
^pparui; ,  ipfius  cauitate^a  anj^flaji  .exitujB  werius ,  ac, 

in 


ftr  vniua  lioeae  sb  cxitu  diftantia  ,,  eleuarfc  fubflkatiam  , 
ct   finum  poft  fe-  relinquendo ,    valuulam  ibr  formare- 
$uriamr   qua  contentis  mofa    iniicifur ;    ftilus  enim , 
it*  oftiura  immifiusy  e&m  tranffit  quidem  r-   iu»  canale 
v*roy  verfus  exitum  du&os,  iti  eandem  ftcile  impegir. 
Caeterum  laeuis  erat  ifte  canalis ,  niique ,.  praeter  plaa* 
tae  ariusdam  marinae  fragmenta  minora  continebat,  et,- 
poftquam-  ad    quatuor  vsque  lineas  (ub  cute  decurrit^ 
abdominis    fubftantiam    perfbrabat,    verum ,  eodem  k& 
foco,  abrupfus,  potioris  fui  tra&iis-  veftigia  raatum  w— 
Iiquit^  ia  ioterna  abdominis  fuperfic&  conipicieoda^ 
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CORALLIORVM    GENERE, 
HISTORIA. 

Au&orc 
I.    T.    KQEIREFTER. 

Praefeitio, 

erluftranti  mihi  <ante  aliquot  fnetifes  <varia ,  jn  jnari 
albo  genita  ,  Naturae  corpora  ,  <quae  Archangelo* 
poli  huc  Petropoiin  fnifla  accepit  Amicus ,  cuius  erg* 
me  beneuolentia  ft&um  eft  ,  vt  veorum ,  quae  prae 
reliquis  attentione  idigna  yidebanturt  jtam  defcriptionem, 
quam  accuratam  tfelineationepi  tradere  punc  queam , 
inter  alia  jnonnulla  obuenerunt  Zoophyta,  qucyum  par- 
thn  defideranda  eft  irbcrior ,  quanr,  ab  aliis  traditam , 
legimus ,  .defcriptio  9  partim  quae  in  hunc  ysque  diem 
in  fundo  maris  delituere  incognira.  Quod  jn  praefenti 
difTertatione  .exponam  Zoophytum  ,  aliis  ,  in  pofterum 
tradendis  ,  ideo  anteponendum  cfle  iudicaui  ^  quod  zd 
explorandam  non  folum  eiusmodi  corporum  ftruduram 
etnaturam,  quam  inter  animalem  et  yegetabilem  quafi 
medianv  sfle  pluribat  aiguflMatis  proba»  aliotcmpore 
conftitui,  verum  etiam  ad  illuftrandam  CoralJii  rubri, 
cui  proxima  fimilitudine  accedit  ,  hiftoriam  plurimum 
conferre    pofle  ,    mihi    videretur.      Quae    autem  ad 

ytrius- 
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Ttriusque  inter  fe  comparationem ,  et  fpeciatim  ad  Co* 
rallii  nibri  illuftrationem  ,  proprie  Ipectant ,  fub  annota- 
tionum  fbrma  texrui  fubne&am,  ne,  (i  huic  immifcean- 
tnr,  oboriatur  coofafio. 

.##*### 
*  #  # 

Synonyma.  -tv« 

~  J  Tab.XIJi 

CORALLIVM    fpongiofum  ,   leue ;   ramis   tuberofis ,  Fig.  \. 
nutantibus;   tuberculis  aggregatis. 

Arbufcula    marina   coralloides.     Cluf.    exot. 
libr.  6.  c.  i. 

Corallina  IL  fine  Cotallinac  facie  grumofo 
cortice.  Cajp.  Baub.  et  lo.  Baub. 
Hifi.   3.  p.  805.  Cap.  XLll. 

Planta    marina    corailoides.      Worm,   muf. 

»30. ' 
Piante    appellee  par  les  Mariniers  Main  de 

Larron.    Marfitti   Hift.  phyf  de  la 

mer.  Part.  IV.  p.  85.  PL  XV.  n. 

74.,  75.  PL  XXXVIII.   Fig.    177. 

a.   x,   2,   3.  et  Pl.  XXXIX,  Fig. 

178.  n.  1,  2,  3,  4,  5.  pag    163. 

Pontpppid.    Nat.    Hifi.    von     Nonv. 

Copenhag.  1753  •  *•  Th.  pag.   273. 
.  I.  Tab.  No.  2.  Fig.  No.  1 ;  et  pa^. 

274..  Tab.  No.  12.  Fig.  No.  4. 

Tom.VII.Nou.Com.  Xx  Lythoxy  -". 
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Lithoxylon  Noruegicum.  tinn.  Mujt 
Tejf  p.  iao.  Tab.  X. 

Alcyonium  ftipite  arborefcenre ,  ta- 
mis  obtufis.  Eiusd.  Sy/L 
Nat.  edit.  dee.  p.  803. 
no.  1.  (<?). 

Defcriptio. 

•Tab.xni  Caulis  a  poftica  fucie  conuexus,  ab  anttca  *  ptu 

?&: '  "-^  niufcukw,  inferins  *  autcm  vtrinque  leuiter  compreflus, 
••  $'  u  nodos  ,  feu  tubera  **  potins,  paffim  protrudit  Yariac 
t.  (.  e.      magnitudinis  ,  fubtrotunda ,  verrucofa  ,    ad  pofticam  ra- 

ciem  numerofiora,  adaaticam  pauciora. 

Haec  conftantem  in  fitu  otdinem  haud  feruant, 

ttpote  modo  oppofita  fibi  inuicem,  vel  fecundum  caubs 

loogitudinem    vel    latitudiuem  ,  modo  alterna ,    rarius 

autem  confluentia. 
•Fig.  \.l  Praetcr    haec    tnbera   folitariae   *  eriam  vel  bi> 

•Fig.  1.  e.  nae  *  interdum  et  ternae  **,  pauco  quidem  nuroero, 
•*Fig.i./  vcrrucae,  vel  tubercula  (£),  occurrunt. 

Tota    denique    caulis   foperficies   poris  innumeris 
•Fig.i.*.  eft   pertuia,   in   pianiore  caulis  facie  *  euidentioribos , 

in  conuexa  obfcurioribus ,   quorum  fmguli ,    fi   curatius 
•TabXIIl  adfpiciuntur ,    papiilae  •  (c)  minimac  ceotro  obieruan- 

Fig    9-  b.  ■ 

XIV  Fig.,  «« 

ylT    |J»  "     ''      '  ""'   ■  ■■■■■  — — mmmmm — — — — —  mmmmmmmmmmmmmmmmf 

*  ^*  (*)  Tantuna  d  ftat  ab  Alcyonio ,   quantum  v.  g.  Agaricus  a  Lyco- 

'"     *   *  perdo,  xtpote  fbrma,  fubftantia  atquc  ftru&ura  diuerfiflimum. 

[b)  Hacc  TidruUs  Marfiilio,  tubcrati  vcl  frminmzi  Vita).  Docato 
dicuntur.  .  "        <• 

(O  Gltndula  Marfil.  1.  c;  pig.  m.  „L'eotiere  fapcrficie  d* 
,,r  cxorcc  paroit  toute  graintSc  cn  fbrmc  xfe  chagrin ,  par  1'  atnia 
*ka  glanduJes.  (Vid.  Tio.  XXV.  Fig.  113   F.  F| 
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tur    iofculpti.       Hae   in  antica  caulis  fccie ,    iisque  in 

locis  praeiertim  ,    in  quibus  poros  euidehtiores  *  videre  Tab.XIU. 

licet ,    vix   ienfibiles   et   quafi  obliterata1e ,    longiorique  FiS-  »•* 

interuallo    pofitae   funt ,   cum    e    contrario  in  poftica 

caulis   facie ,    et,    tam  circa  tubercula  *,  quam  fuper*Fig.  i.  i. 

haec  ipfa  *,  inprimis  facile  in  oculos  cadant.    Omnium  «j^  ^iji 

autem  euidentiffimae  ,    proximeque   fibi    adiacentes ,  .in  Fig.  i. /! 

ramis  caulinis ,    de  quibus  mox  dicam  ,  obferuantur.      Fig.  2.  *. 

XI V .  Fig. 
Raml  *  vagi  vtplurimum  e  caulis  kteribus,  quo    t.  etc. 

ipfo  parum  graciliores  funt,   rarius  ex  antica  vel  po-  *Tab.XM. 

ftica  eius  ficie  orti,  ere&i ,  tubera  non  folum,    prout  Fl8I,w"* 

caulis ,  et  quidem  poftica  facie  potifiimum,  folitariaquc 

tubercula  haud  pauca  ferunt ,    fed  in  fummitates  etiam  •Tab.xiIL 

.luberofas,  verrucofas,  ac  nutantes  *  definunt.  Fig.  1.  9. 

'  0.  0- 

Rugae  •  longitudinales ,  irregulares,  quas  in  ra  Tab.XM. 
mis  copiofiores  longe  ac  profundiores  quam  in  caule  Pg.  1  't't* 
videmus,  fub  Zoophyti  exficcatione  demum  ortae  efle, 
•iUorumque  prae  hbc  maiorem  fucci  abundantiam  indi- 
care  videatur,  cuius  poft  euaporationem  tieri  aliter 
oon  .  pot.uit ,  quin  moUior  ramorum  fubftantia  corru- 
garctur. 

fapittae  innumerae,  in  medio  perfbratae,  toram, 
pariter  vt  in  caule ,  ramorum  fuperficiem  occupant , 
et  diftinctae  melius  ac  conterminatae  ,  quam  in  ifto , 
funt,  quamuis  fubrotundam  vel  hemifphaericam  potius 
ipfarum  figuram ,  ob  diftorfionem  a  contrahente  fefe  - 
iubftantia  paflam  ,  cum  oblonga  *  haud  raro  commu-  #jab  Xy 
tauerint.  Fig;  ,.' 

Xx  *  Tubera 
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Tubera  ramorum ,   fi  debitam  acquifiuerc  magoj. 
•Tab  xm.  tudinem  ,    partialium    qqafi    ramorum  *  fub  forma  ap« 
Fig.  i.  q.  parerc,    teftantur    ipforum    aliquot  ,    gracili  bafi  ramis 
•TabXIH.  iafiftcitia. 
Fig  i. d.e.f. 
**Fig.i.«.  Tubercula,  iiue  folitaria  *  (iue  in  tuber  **,  quod 

•••' TaL  mtet  ^  fofWint,  aggregata,  papillata  ***  fuotinam- 
XIII.  Fie.  ^  W»  iacP*  rnedietate  labiis  #*##  octo  (*)>  toti* 
a.  m.  etc.  dem  oris  aperturas  *  anguftas  rclinquentibus,  inftru&a. 

ete  Eadem  ,    licet   magnitudine  haud  paria  fibi  fint , 

•*•*  Tab.  inQgniter  tamcn  ioter  (e  non  difierunt ,  fi  pauca  exci- 
xiil  pias,  notabili  pknitie  atque  paruitatc  **  ab  aliis  ficik 
Fjg.x.*.«.  diftjQgucnda. 

Fig  2.f  etc.  ° 

Tab.XlV.  Multo  magis  diuerfam  vidi  labiomm  ronram  at» 

£|S-  ''*que  fitum  ;  modo  enim  repanda  **#,  infundibutom 
Fijf  i.  p*  ****  intcr  (e  enormantia  ,  patentia  * ,  eaque  ra* 
**  tab. '  riora ,  modo  conftrida  introrfumque  flexa  **,  quorum 
Xni.  G.  pleraque  funt,  immo,  Ucet  minori  numero,  adeo  abJcon- 
Tab.XlV.  ^jjj    diftorta  atque  retrada ,  vt  os  rel  deforme,  fit,  id 

•••  Tab.  fimpii- 

XIII.  E.F. 

Tab.  XIV. 

Fig.  tf.  8.  £rf)  In  Corallii  rabri  tuberculorum  ambitu  papilbs  pari  modo  cfle 
**•*  Tab.  dhpofitas ,  patet  euidenter  ez  iconibus  Marfil.  Tab.  XXV» 
XIII.  C  Fig    113.  no.  3.  4.  $•  «  Fig.  115. 

XIV.Fig.4(>)  Donati    ^gg'0    ^1'3  Stor'  Nat-  Marin'  DeU'Adriat.  Ventx 
•Tab.XIU        MDCCL     pag.    40.      „In    piu    luoghi    innoltre     dclla     ft.fe 
H.etXIV.        (corticis  nempe)  s'  oflervano  piccioli  tubercoli  o    prominenze    cfae 
Fig.  7.  fi  danno  a  divedere  al)'occhio  nudo  (Fig.  A.  f.).      Qpcfti    tu- 

**  Tab.  bcrcoli  alle  loro  bafi  fono  larghetti ,    e  rotundi  (Fig.  L  n.  n.) 

XIII.  Fig.  fi  riftringono  alquanto  alli  parte  fuperibre  (o)  e  terminano 
2.etD.Tab.  in  un  labbro  groflctto  divifb  rcgolarmente  in  otto  parti  (I.  S  S.) 
XIV.Fig.i  (G  S.  S.),  piu  o  meno  rguali,  dalle  quali  viene  ad  efler 
ct  Fig.  5.       fbrmata  Ja  booca  (L  c  G.  t  H.a.)  di  ciaichcdun  tobercolo  csc.„ 
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fimplicem   tantum   maiorem   porum    *   referrc  videa-  •Tab.xm. 
tur  (/).     Integra  etiam  interdum  tubercula ,  quae  he-   B.  xrv. 
«nilphaerica  ordinarie  funt ,    parum  diftorta  confpiciun-      8*  3* 
tur  ■»   hincque   labia   etiam   magnltudine    inter  fe  hand 
raro  inaequalia  *.  •Tab.xin, 

Haec  ipfa  vero  labia,  dum  contra&a  funt,  trian-    'xiv. 
gukria  apparent ,    bafibusque  *,  vt  ita  dicam»  extror-  Ffe.  $.  9. 
fum ,  apicibus  **  vero  conniuentibus  oris  medium  re-  JJJJ®*33^ 
fpiciunt.     Hinc  etiam  patet,  cur  os,  lrel  apertura  labio- Jgja^  v 
rum  communis,  fit  ftellata*,  labiorum  enimapices  liberi,     XIV. 
conniuentes,  ftellae  medium,  latera  vero  contigua  ipfosFig.  i.fc 
ftellae   radios    effingunt.      Poflet    etiam  ipfa  labiorum 
fubftantia  , ,  fi  cui  ita  placuerit ,  ftella  inuerfa  nuncupari. 
Notandum  autem  hic  eft ,    labia  ifta  efle  tantum    ap- 
parenter  triangularia .  quippe  quae  althis  in  oris  interio- 
ra  *  defcenddnt,    et ,   ex  toto  repanda,  vncinata  ##iTib.Xlv.. 
ct  lamellata*  ***  quafi  apparent.  *  ^St^ 

Numerus  tuberculorum  omnis  in  exemplari ,  na-  XIII.  F. 
turali  magnitudine  *  depi&o ,   erat  circiter  667 f  inter  S^'!??'8 
quae    vnicum   tantum ,    decem    (g)  labiis    **,  iisque  xm/Ei 

Xx  3                       omnibiis Tab. XIV. 
: ; Fig.  6. 

- : """"—  7*  *Tab.XIII 

(/")  MarfilKus ,  cum  pag.  na.    aperturam   tubercaloram   ordinarie  Fig.  i. 

ftcllatam  efle  dixerat,    paullo   iafcrius    addit :    „  mais   elle  (fc.  **  Tab. 

„  aperturae  figura  )  n'eft  pas  toujours  de  cette  fortc  ,  et  on  trouve  XHI. 

„  de  «es  memes  trous,  fpheriques  fans  rayons,  et  d'autres  defi-  Fig.  4.  u. 

,.  gurc  oblongue  ,>  Tab.  XIV. 

|g)  MarfilKus  femel  de  fex  (I.  cp.  112. )  bis  dc  oQo  (l.c.p.  11;.  Fig.  21- 1. 

et  171.)  nullibi  vero  de  feptem  labits  feu  radiis  loquitur  ,  valde 

itaque  fufpicor,    ex  chalcographi  phantafia  fc&um   efle,   vt    in 

TaJ».  XI*  Fig.  180.  No.  1.  plurc»  Corailii  florcs  fex   feptem- 

qu» 
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omnibus   numeris  abfolutis  ,    inftruftum   videre    mibj 
contigit. 

Subflantia  teiirea  eft,  cum  gclatina  et  falemarinb 
permixta  ,  valde  porofa ,  fpongiofa  ,  rafil  atque  fciflii 
fecilis ,  digiti  tamen  impreflioni  nequaquam  cedens. 
Partjcula  tius  dentibus  contrita ,  vel  cultro  fe&a  , '  eo- 
dem  fere  modo  ie  habet ,  ac  fic  dicti  fepiae  oflis  pars 
lpongioft ,  cum  quo ,  quod  ad  haec  attinet ,  maxtme 
conuenit.  Glutinofi  etiam  et  coriacei  aliquid  prodit 
mafticata.  Terreis  particulis  omnium  maxime  confer- 
tus  eft  cortex ,  pauciot ibus  medulla ,  pauciflimis  paren- 
chyma  ;  falinarum  refpe&u  primum  tenet  iocum  me- 
dulla ,  alterum  cortex  ,  parenchyma  tertium ;  glutinofis 
Tero  abundat  parenchyma,  minus  medulla ,  omniom 
minimum  cortex. 

Cdor  ex  albido  lutefcensTndiquaque;  longealiom 
autem  vidit  olim  Clufius ,  et  nouiflime  Cel.  Limaeus  \ 
ille  fc.  miniaceum ,  hic  vero  rubrum ,  cuius  ne  ffagma 
quidem  in  noftro  apparuit.  Tantam  diuerfitatem  non 
mirabuntur  ii ,  qtiibus  plantarum  ,  quas  vulgo  vocant , 
marinarum  in  colore  varietas ,  plurimas  ob  caufas  mu- 
tabili ,  eft  perfpeda. 

Odor  grauis,  non  infuauis  tamen ,  qualem  corium 
jllud  album  vel  flauefcens  fpirat ,  quod  alutarii  perficiunt. 

Sapor  fubfalftis,  abtque  amaritie. 

Fondus 

que  radiis  appareant  ioftruai ,  quam  ipfc  Au&or  fbrtaflc  vidfc. 
Numcrum  radiorum  o&onarium  vtplurimum  obfcruari  in  CeL 
Donat.  1.  c  kgitur;  vid.  Not.  (e).  Niroiam  harum  parrium 
paruitatem  et  inacqualem  contra&ionem  aut  extenfionem  io  cauft 
efli  poiTe  y  vt  vuum  altcrumuc  Jabium  >  nt  probc  aducrtaa,  oca- 
Joium  aciem  ficile  ftgw,  «  ooftro  ipfc  (m  expcitut 
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Tondus  ent  vociae  vnius  cum  dnabus  drachrtiis,  cx  •Tab.xnt 
qoo,  fi  nataralem  in  Tab.  XIII.  Fig.  i.  magnitudioem  *'g-  o*.  *» 
fpe&es ,  (pecificam  eius  grauitatem ,  cum  fpecifica  Co  I*'  ^' 
ralliorum  rubrorum  grauitate  comparatam ,  exiguam  •«Tab.xni 
valde  efie ,  facile  erit  iudicatu.  Erat  autem  iatio  cius  Fig.  k  /. 
td  aquam ,  Tt  600  circiter  ad  iooo,  I?b•xv• 

Structura  compofita.  eft  ex  cortke  *,  parcnchy-  5p.fi* 
mate  **  atque  medulla  ***,  quibus  addi  debeot  tuber-  xill. 
tula  ftellata ,  certa  procul  dubio ,  eaque  coooata  ac  na-  Fig.  e\ «. 
turalia,  polyporum  domicilia.  ^*  *V 

Cortex,  (b)  exterius  Zoophyti  ftratum,  idque  teou-  *Tab.xiII 
ifftmum  ,  papillis  plurimis ,   quarum    mentionem  fupra  Fi$  o.  et 
iam  fecimus,  io  medio  poro  *  fimplici ,  minimo,  nu-.XV.Flg.x*. 
dis  oculis  tamen  cqnfpiciendo  ,  periforatis  fcatet ,  quibus  *»  ^  f*  • 
trahsocrfim  difiectis ,  apparet ,  poros  oihil  aliud   efle  ,  xirj. 
quam  canaliculorum,  feu  du&uum  **  breuium,  horizon-  Fig.  <?.«.<, 
talinm  ,  per  corticem  ***  non  tantum,  fedper  ipfamJJ'8/8-** 
«tiam  parenchymatis  fubftantiam  *  exteoforum ,  et  ab  F* "      ^ 
exterioribus  ioteriora  verfus  fenfim  ampliatorum  orificia  (i).  xiv.  Figl 
Diflectorum  horum  du&oum  lumina  fubrotudda  **  vel  *+.  Z  i 
oualia  ***  funt  \  de  quibus  ftarim  pluxa.  -        xm^*' 

.    Subflantla  Fi-  ia 

— •Tab.XIH 

Ib)  Et  Coraflium  rubiom  cortice  gaudet  j  vid.  Marfil.  Donat.  aKique.  F'g.  6.  jr. 
(i)  Dari  eiusmodi  poro*  (    iisque  refpoadeates   du£ta«,   tam  in   Co-*'8,1,'*c 

lal-io  rubro,  quam  in  pluribus  aliis  plantis  marinis,  ex    analo-  iaXV.Fig. 

gia   ftatim   diuinare    lieet ;    vidit   enim    MarfiUius,    quar  tai- 3'4*$*& t. 

proprie.fotU  glaudulas  vocaiiit  papilbs,  er  du&Uf,  foras  patentes        ^ab. 

poro  ,  quoque  vidifet ,    nifi   forte  dimcultas ,  eos  in  tnolli    pa-  ^IV. 

renchymate  obferuandi ,  obftitiflet.     Immo  non  ampliu*  dubium  Fig.2i.i)j^ 

effe  poteft ,  quin  etjftant ,  fi  Cel.  PeYuWlium  *  in  Tranfad.         Tab. 

Philof.  VoL  XLVIL  MDCCUIL  Loud.  cdit.   attcnderc  veli-  XIV. 

nut.  f  ig.    axi 
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Subjlantia  corticis ,  vt  apparet }  homogcnca ,  al- 
bida ,  compa&a  ,  rafuque  facilior  eft  parenchymate 
atqoe  medulla ,  quorum  illud  ob .  glutinis  exftccati  re< 
ctementa ,  haec ,  quod  coa&ttfs  ad  inftar  aliquatenus  fe 
habet,  cultro  minus  cedit.  Cortex  etiam  cum  paren- 
chymate  arde  cohaeret ,  adeo ,  vt  ne  diutuma  qiridern 
maceratione  nexn  fuo  foluatur'. 

Tarenchyma  ,    (/)'  crafllus    cortice   inuolucrum , 

1  flaUeitens'  ac  fpongiolum  eft  ;  transuerfim  enim  difie&um, 

..  praeter  maiora  dudtuum  iftonim  Iumina ,  phirimos  vn- 

•  "TabiXlil  diquaque  poros  ,  yel  cellulas    minores  * ,  nudo  tamen 

'T't  "*   ^011'0  confpiciendas ,  ofifert. 

»^"??V"  **oc  *P*uni  inuoltKram  in  lateribus  caulis  atque 

Jl!£xSj  raoaorum  .conuexis;  craffius ".  *  ajtque  -  fpongiofius  eft, 
Fig.  6.  j.*quam  in  planioribus  eorum  ftciebui»**;  etin  ramis  maior 
•Tab.  XV.  eius  craffities  atqiie  laxitas.,  quam  in  cauie,  obferuatur. 

l\l*    .         -...-'..  c»od 

XIIL       . 

Tab.  XV-  ^1*5  y  dktttem  *  plg.  4*3  :  „This  bark  appears  pierced  whh 
«v^  1  » littlc  holes  ,  aod  thefe  anfwer  to  finill  favities  iipon  thc  ftb- 
^fcmce  of  the  Coral.  Whcn  you  take  of  a  picee  ofthisbark, 
„  you  obferve  an  infinite  quantity  of  littlc  tubes }  wich  con- 
„  neft  the  bark  to  the  plant ,  and  a  great  numbcr  of  little 
*>gbnds  adhering  to  tbefe  tdbes;  but  both  one  and  tbc  othcr 
;  ,,  dp  not  diftin&Iy  appear ,  exeept  whcn  they  are  ftiH  of  juicc 
,,  It  ,is  from  thefi*  tfcbe*  and  glands  that  thc  milky  juice  of 
»  Coral  iffacfi  fbrth.  „    ) 

:  *Poftqu*m,IibnHii  manuJcripflun ,  ctii  Titulns  eft;  Trsitf  do  Coniletc 
sb  Au&ore  scccpeitt  Socjeta*  ftegia  Scicntiarum  Loodina,  fimuaaa 
eius  in  Vol    XLVII.  pubiicauit. 

(/)  Hoc  in  Corallio  rubro  a  cortke  non  diftinxit,  (ed  pro  vno  eo- 
deraque.cum  eqdem  habuit  >  Marfillius,  iuret.ab  eodetti  ftparauit 
Donatus ,  cxtcrius  inuolucrum  cortccm,  icrtciius  Tonaca  vocaodo. 
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Quod  ad  ipfam  ■vero  parenchymatis   fubftantiara 
attloet ,  celhilofi»  eius   contextus   eo    fpongiofiox   eft , 
tquo  maior  du&uum  transuerforum  ioter  fe  diftantia ,  et 
qno  minor  eft  horum  diameter ;  hinc  ra  caule  *,  iis^  TA.XBL 
que  in  loris ,  in  quibus  tnbercula  deficiunt,  laxior  vt  5?'b^jn 
pmrimtnfi ,  quam  in  ramis  ac  inter  tubercula  *,  ob- j,jg.4.«$. 
Jeruatnr ,  vbi  compa&us  magis  atque    comprefius  eft.  Tab.  aIV. 
Omnium  autem  maxime  conftiparum  vidi  eius  flratum  Fi8-  2I 
ad    tuberailorum  cellas  *  ,    quarum  ambitum  proxime  *Vab!!blL 
dngit.  Fig  5»j. 

Eadem  omnino  du&uum  transuerforum  ratio  eft,xiv.  Rg. 
«jnorom  lumina,   pro  maiore  vel  minore  ipforum  inter  22.  x->u 
fe  diftantia ,    conteztusque  cellulofi  audta  vel  imminuw 
Jaxitate ,  vel  minora  vel  maiora  funt.      Propior  autem 
«orum  vicinitas ,  tantaque  luminum  amplitudo  vix  ipe- 
<ctatur    alibi ,   quantam  tuberculorum  cellas  *  inter  vi-  *T*XIB» 
<dere  ficet ;    plus  enim  fpatii ,  quam  ipfe  contextus  pa  jjfc  ** 
fencnymatis  ceJIulofus,  occupare  non  raro  folent.  Fig.2».  * 

Nec    formam   luminum    omnibus   eandcm    «fle 
pofie,   ex  hoc  ftatim  ducet ,    quod  ad    varias,    quas 
papillae   patiuntur,    contrac\k>nes  ac  diftorfiones  et  ipfi 
fe   componant   xanaliculi  t    fnbrotimda    (c.    vcl  oualia , 
quorum    plurima   funt ,   in   faciebus  trunci  ramorumue 
planioribus,    elliptica    in   coriuexis  eorundem  lateribus,. 
immo  aliquantum  angulofa  *  circa  tubercnJorum  cdlu  •Takxm. 
las  haud  rara  transuerla  fectione  in  confpedsm  veniunt.  £§  4  **** 
Sk   quoque    ftndi   feu   bafis  conformario   non   eadem^  *IV* 
ornnibus  eft ;   modo  enim  planus ,  modo  plus  minusue  22. 
in  medio  depreflus,   modo  e  Jato  in    angufturo  iubito 
Tom.VlI.Nou.Com.  Yy  contra- 
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contradas ;    fcec  cellularum  regionibns  ,   iftae  eamlis  ac 

ramorum  faciebus  et  laceribus ,    nunc  raemoratis  f    pro« 

priae  funt  varietates. 

*lWXiV  Tam    celiuhram    parenchymatis    minimarum  *f 

'jg-  2i>   quam    du&uum    transuerforum    interna    fuperficies  ** 

***Tab.    colore  e   croceo-flauefcente »    ipfa    vero    pareqchyimtisr 

XIV.  Fg.  fubft^ntia ,  fimiii  quidem  *  aft  lqnge  pallidiow ,    m  fiil- 

***  ^*    fomjm   indinante,,    tin&a  eft.     Excidit  etiam  «  pluri- 

mis  horum  duduum  inter  diflecaodurn  molecqla  e  rufo- 

flauefcens,    pius    ininusue    rotunda,    concretam  referens 

gelatinam.       De    reliquo    parenchyma   medullae  aeque 

firmiter ,  ac  ipfi  cortrs,  adhaeret,  nec ,  licet  diuturna 

prius  maceratione  fuerit  emollitum  ,    vllo  modo    inte- 

grum  (m)  ab  ea  feparari  poterat ;    num  autem  vigens 

Zoophytum  delibrari  fe  patiatur ,  quaeritur  ? 

Medulla  (n)  maximam  pluribus  in    locis   Zoo- 
.  phyti  partem  ,  eamque  internam ,  .conftituens ,    albida , 

cortice 


~%m)  Idem  ficn  in  Corallio  rubro  Peyffmelius  refert  ,  libr.  xit. 
!*£•  4*3«  *>Thc  bafk  of  Coral  covers  thc  whole  pbnt  frora 
tbe  root  to  thc  extremities  of  thc  fmalleft  branchcs.  It  will  peel 
ofj  but  tbis  is  only  whcn  juft  takea  ouc  of  the-.waccr.  After 
h  has  bcen  cxpofed  fbr  a  fbort  time  to  the  air,  you  cannot 
detach  jt  from  the  body  of  the  Coral ,  without  rubbing  it  to 
powdcr.j, 

Cfl )  Hacc  Corallii  rubri  pars  Subfiance  de  Corail  Marfillio ,  '  Donato 
mferm  dtl  Corallo  audit. 

Si  explorata  omnibus  e(Tct    veritas,   nec  mera  tantum  hypo- 

thefifr,    qua  fiibftantiae  Corallii  lapjdcae  gpeOn  vel  ex  globulo^ 

mm  lapideorum  depofitione,    vel  ex  livjuore  Ia&eor,    c  patenti- 

( fcu$  parcocbymatu  vaforum  cxtrcmitatibos  cfflucnte,  ac  fuoceffioe 
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cortice'  tenaeiof ,   fpotrgiotfor  y   rafaque   dlfficiltoir ,   in  *Tab.xm. 
transnerfunr  dife&a ,  pcfcOs  *  exhibet  diuerfae  rnagfli-  Rg-  *•  *> 
tudinis,   fc.    peripheriam    verfi»  vtplurimutti  rtiinott»,^^" 
m  medio  maiores ,  nurnero  ifc  »   qui  in  corttce  et  pa-    °'  '  •  * 
*renchyrmte  ditfe&o  du&uum  transuerforum  inminafunt, 
'haud  pauciores,  mraos  tamen  concinno  difpofitos  ordi- 
ne ,  magtsqae  irrcgulates. 

Diflecla  fecundum  longitudinem  medulla ,  confpi- 
'ciittttuT  fulci*,  vel  ftriae  cauae  ,  canaliculis  iftis ,  quos 'Tab.Xin. 
vermes  xylobhagi  fodendo  perlkiunt,  quodammodo  fi-E?;^^ 
miles ,  modo  breuiores,  modo  longiores,  inque  longum  gu  26XX. 
£t  Jflexuole  parum  cxcuirentes. 

Hi  ipfi  veio  non  ab  vno  ad  akerum  trunci  «• 
morumue  extrerrrum  •continui ,  ied  breui  vrphmmum 
itinece  interrupti  funt,  porisque  fub  transqerla  le&ione 
confpiciendis  reipondent,  nec  nifi  canales  adaperti  funt , 
jn  medietate  ampiiores  vipkirimum  ,  verfus  extremitates 
anguftiores.  Interna  •eorundem  fuperficies  membrana' 
quafi  lericea  «ft  obdufta  ,  confpiciendaque  hinc  et  inue 
jpraebet  oftiola  *,  egredientium  fc.  ramorum  lumina ,  *Tab.XlV. 
in  quos  ipfi  canales  diipertiuntur.  jjj^S-  2tf* 

Medullae  etiam  fuperficies  *    perbrenibus  ac  in-  *Tab.xm. 
aequalibus  fufcis  **,  fericea  pariter  membrana  inueftitit,  tS.  xvT 

Y  y  a  exarara  Fig  «. 

*#Tab.XV. 

Fig.  6.  s. 


Ijpidefcentc ,  evincere  conati  funt  lecemtorum  fummi ;  Naturae 
fcrutatore* ,  maximam ,  <juod  ad  ha"nc  attinet,  corallnim  intef 
atqoe  Zooptlytum  noftrum  ,  <]uaritum  ijbet  qooad  reHqaa  1I8 
fimile  ,  profiter/  «liulmilitadinero  ,  certe  fbrcm  «oaftus^  verurn 
organicam  fubftandac  illius  efle  foufturam  ,  in  pcculiari^  difiertt- 
tione  demonftrabo. 
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exarata,   et  quafi  exefa  eft,  horumque  m  finubus  hinc 

ct  iode  videntur  canalicutorum    meduUariaro  ,    periphc- 

•Tab.XV.  rian>  verfus   oblique   excurrentiura ,    oftaola   *,   iuccis 

Fig.  $.  k  medtillara  ct  parenchyma   interfluentibus   penria»       Pa- 

.renchymate  cultello  caute  relaffo,    firici   hi    vna    cum 

fiiis  oftiolis  fkile   quidem    et   vbique    denudantur  y   io 

maioribus  tamen  ramis  caulibosque»   »  quibus    ampbo- 

res  %  prorundiores  et  diftin&i  magis  fiint ,.  quam  in  to> 

nerioribus  ramulis  >  omnium  optime  fub-  oculos  cadunc. 

Admiranda   fane    Zoophyti    buius    ftru&ura    eft, 

•Tabjnil  quod  medulla ,    m  medio  *  afias  confiftens ,    in    fion- 

Tat^XTV  defceatibus  tamorum  extremitadbus  **  de  vk  quafi  de- 

p;g;  a$>  #  fledat,  cellisque  pofyporum  contiguis  attribuatur  tantun» 

TaS.  XV.  tocus  itr  latere  *,  de  quo  ifta  deflexit ,  ne  fc.  hae  fl* 

Jjg-  ?•     teriori,  quod  molitur  natura,  obftent  incremento. 

^TabXIii  FJantur  quidcm  rarrrorum  extremitates  et  tubera, 

*mxiH'e  trunci  ramoramue  lateribus  protrufa ,  quae  abomni  ** 

Fr>  3  t  parte  cellas  contigiws-,   tenuibus  tanttim  parietibus  a   ft 

^TabJLILjmncgu,,    fcirmdas,    oflerunt  r   verum    ex    his    nonos 

Tab  XIV.  eBafcr  Jiaud  P0"^  ramos,  quis  non  yidet?  Medtnbe 
Fig.  2s-et  enim  pars-,  quae*  in  eiusmodi tuber  abit ,  ceflas  nun* 
Tab.  XUf.  qUafn  traufcendit/ ,  fed*  intra  Hludr ,  tenui  fiepe  cxtre- 
Tab  XlV  raita4e  r  prope  extremarum  eeUacum  fundun»  *  cennr- 
Fig.  2+.^'  natur.  Accedit  etiam  ,  quod  (tear  quem  in<  tubeniia 
*  ibid.  horum  medio  femper  conieruat  medulk  %  praeclur 
dantur. 

Corallio  rubro, ,  cuius  fubercula  in  aequaliori  in- 
ter  fe  inuicem  diftantia  difponuntur,  mechanismo  ilto 
aon.  erat  opus ,  cum  e  contraria  noftrum,  quod  in 
glomera  ea  congerit  >   absque  eo   m  tantam ,   quanta 

oon 
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nto  exceUit,  o^rudinem  {aj  excrefcere   doo 
pofiet. 

Satis  firmum  etiara  exfnde  adferri  poteft  argu- 
mentum ,  quo  polyporum  >  celfarumque ,  qnas  habitant, 
ex  ipfo  Zoophyto  ortus  probatur ,  fenfir  no»  miuus 
proprio,  quam  quo  Cereorum  t.  g.  flores  ex  ipfir 
plantac  fcbttantia.  pronatos-,  aec  parafiticc*  efle  afle- 
omiifc 

Cefae  *.  potypofnm  habftacula ,    quorum  qnod-  *T*,xn* 
▼is  Yernrcae ,  feu  tuberculo,  in  Zoophyti  fuperficie  con-  T&.XlVt 
fpiciendo ,  refpondet,  vlteriorque  ipforum  tubercuiorum,  F%.34.£  j 
et  quaotumr  de    polyporum    exnuiis  kcuit  dignofcere  > 
teftat  expofltia, 

Teuuf  prTmum,    tnnsuerum   per   ruberculi    *#Tab.Xlff 
fcmmitarem ,  refeAa  lamircr.  praeter  corticts  **  fubftan-  ijvT^* 
riam,   qua  ipfa  conftant  labia  ,    et   aperturam  ,   quam  ,,  '  '* 
inter  fe  fbrmant  flellatam  *  mM  nt  confo«<5tum  prodit:  **TatL 

Iterata  eodem  raodo  fecTione  r  labia    non  r  vti  n.  0. 
prius,   cum  cortice  contiaua,   fed  fub  diftin&ae  ftellac  •Tab.Xlffi 
.*  albicantis  fbrma»  parenchymate  **  exterfu»,  inrerius^y  '** 
finuofb  hiatu  ***  ab  eodem  feiun&a  apparent.     Faren.  *.    ' 
chymatis  turrr  contextus  fpongiofo-cellufofus ,   quo  pro-  t^T^i 
pior  eft  tuBercuIi  fummitati  v  eo  fubtilior  atque  tenerior  ra  '   *' 
deptehenditu^  •♦•Tafc 

(  *)  Triom  enim  pedonr,  itmno  daftram  ftepevlnarom,  et  qaod^ 
«xnedir>  altitudinem  attiogjt»  amv  Conilium  rvbram  gedca» 
parifioom  nra  fimactt 
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F'%.  12.«. 

XinN  Diflecfc  labia,  quae  iunda  fteUam  repuefenftu* , 

Tab.  XIV.  fubtriangulara  *  funt,  angulo  acuto  **  ftellae  centrum, 
Fig.  1 3.  t.  duobus  obtufioribus  leuittrque  exftantibus  *•**.  parenchyma 
***T*-     retpicientia;  hinc,  quod  his   interppnitur  latus   **** , 
•    iab  xfv#  emarginatum  vel  fimum  cft. 

Fig.nujj.  Ab  angulis  omnium  labiorum  obtufioribu»  «UipU- 

XIII.  N  <*l*s »  vel,  vt  diftintfte  magis  loquar,  ab  ebtufiore 
Tab.xrv.  "vnius  et  proximo ,"  fimili ,  alterius  anguk)  *,  ficii  ad 
Flgij^.  cellae  tundum  perpendiculari ,  ed  internam  eiusdem  fu- 
O^F11"  perficiem  pan&m  vtptarimum    videre  licet  feprum  ** 

XIV.  Ffe.  tenuifljmum,  coloris  flauefcentis ;  hinc  hiatus  fopra  me- 
14.  v^.       moratus  in  tot,  quot  fepta  fiint,    o&o  fc.  loculameuu 

**Tab.     quafi  diuiditur. 

XIII.  O.   ^ 

T«b:xiv.  Facla  profundius  fe&ione,  reflexae  labiorum  cx- 

*Tab!xiv  tremitates  *  i°  ftellae ,  magnitudinis  nunc.  imminutae, 
Fie.  I+<Jambitu  deteguntur ,  loculamentis  fupra  diclis  refponden- 
•Tab.XIV.te9,  feptisque  continuatis,  vt  prius,  a  fe  inukem 
F»g.  j»,  disiun&ae. 

>8«d«A  Hae  ipfae  autem  pro  vario    fitu ,   vel    fe&ione, 

.  *  .^p.  "Wffo  etiam  fub  fbrma  apparent,  integrae  modo,  modo 
ja  ,*  ,*  difltclae.  Interftitia,  a  reflexis  labiorum  extremitati- 
i%\b,b.i>.b.  bus  relictra,  lepti  loco,  iemel  tantum  repleta  vidi 
•••tab.    gclatina.       Fraeterea  corticem  *    inter   atque    paren- 

XIV.  Fig.  cilvrr)a  ##  duduum  faepius  memoratorum  lumina, 
•***Tab..   ^riae  diametri ,  iterum  patent, 

g^  Ex  his  facile  intelB^tur,  labia  inflexa***,fi  dis- 

P  et  Fig.  ftccntur  transverfim  ****jtanquam  corticis  conttmiariooc«, 
4,  s-  Tab..  eo  vsque  in  ambitu  inter  fe  cohaerere , .  et  &b  ftellae 
Xiv.  Fig.  forraa  fere  appariraras ,   dcnec  loculamenta   verfus   rc 

1  1    I  2  I  1 

i4,'i8»ii  fleftao- 


it  22. 
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Fig.  14.U. 

tfedbntaf  #;  nec  improprie   infundibuli ,    o&o   angiilis  J,^'I5',<5 
atque  carinis  altenuntibus ,    iimboque    totidem    lacinijs  ••  -jtb. 
inftrufti ,  inierfique   irmgiaem  **  fub  hoc  ftatu  ferre  XIII.  R. 
dicuntur.      Reflexa   *  autcm  facile  omnia  in  orrrnibus  Tab.  ^IV. 
tuberculis  vidi ,   denuoque  inflexa  **,  ita,  vt  extremis  Jft&xiV 
apicibus  ***  ccllae  fundum  refpicerent.     Interdum  ta-  Fig  x4.u.! 
men  ,  lictt  ranus ,   vnum  vel  plura  iabia.  recla  rundum  Fig.  24.  /. 
cellae  verfus  extenfo ,    eiusdemque  lateribus  quafi  agglu-  ™-tTa£. 
tinata  *,  confpexi,  cum  reliqua  folito  more  refiexa  ite-  r    '    ** 
rumque  inflexa  **  fuerint.    Latiore****  femper  et  cras-  ••*  Tab. 
fiores  fub  hoc  (Itu ,  fub  ifto  vero  tenuiores,  filiformes  *  XIV.  Fig. 
ac  elongatas  **  efle  eorum  extremitatcs,  cognoui.         ij'f"fr 

Labia ,    prima  vice  inflexa ,    fi  Iatera  eorum  re-  24"  ;. 
(picia?»  columnam,  fcu  conum  ***  potius,  lepraefentaot,  *Tab.XIV 
octo  carinis  totidemque  exftantibus  angulis  Jongitudinali-  ^V.^» 
bu»  exornatum.  .**  j,^ 

Notandum  etiam  eft  ,  Iabla ,   quam  Ionge   funt  XIV.  Fig. 
extenfa ,    colore  tamen  et  (ubftantia  a  cortke  non  dif-  »7->. 
ferre ,   verasque   eius   cfle   contiouanones  ;    inferiorem  «»|  «7* 
autem  labiorum  inflexorum  partem  fuperiore  efle   albi-  4.  f>  w 
diorem  t  conftanter  vidi  (p).  0,P,R,S. 

Denique  monendum  erit ,  eadem  ab  ea,  qua  re-  J*'XlV' 

flexae  fien  mcipiunt  parte,  omnem ,  ad  apice»  vsque,  lp  2oal 

celtae  fundo  obuerfam  faciem  glutinis   exficcati   fperie,et  22.' 

ccu  pellicula  ****  obfcure  flauefcente,  habcre  obduclam  *7ab  XIV 

-eiosdemque   attenuata  produ&ione  ipforum  inter  fe  co- J!PTI7,a* 

haererexiv.Vig. 

I  7j     fHm     fH% 

:  :  :  ***  Tab. 

Cf)  QS"*  hoc  vscloe  &&*  funt»  **  amplius  diccntur,  fummain  XIILQ  R. 
noftri  ctjm  Corallio  rubro;  conuenicmiam  proboat  fufficicQter}  prout  Tab.XlV. 
id  cx  Auflorum  dc  Corallio  ftriptis  faale  colligitur.  Fig.  20.  e. 

*****  Tah.  XlHa  R.  S.  Tab.  XIV.Fig  23,20. 19»  ff*     f  **»•*•• 
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haewre  extremitates.      Hac  etiam  mediaote  labia  tm 
*Tab.Xlv.  feptis  *  fupra  didis ,  ceilaeque  laferibus  fiint  connexa. 
Fig-14-x.  Eadem    pdlicula    teotacula  *  odo  diuergeotia , 

T^bxin  ^  °^^m  ad  fondum  diieftione,  esporrigit ,  feptis 
Q.«  S.  fuccedetwia  ,  fundoque  leuiter  cohaerentia.  Sed  -et  baec 
Tab.  XIV.  variant :  non  raro  enim  inflexa  atqne  contra&a  fiib 
Fig.3  3.r>  coni    octopartica   bafi  ftellae  lamellatae  *  &ciein    prae 

&»£»  *«■«• 

T.  U.  ;V.  Dc  fiiper  mterior  cdlae  fuperficies  **  membranaf 

Ffe^A  PcBicofac  illi  valde  fimiii,  inueftita  cft,  pro  ma  cius 
Fig.  i<5.  J.  continaarioae  habenda. 

2VbM'  Peflictilam  fcanc ,  annexasque  ipfi  piopagines,  po- 

XIV.  Fie.  ^P*  ^e  ean,tf«IBj   dubium  non  eft:    fitut  cnim    eiust 

ic«i     #  frrma,    fiMantia  ,  coloy  (4)  etc.  nihil  aliud  produnt. 

Ita  ofto  polypi  tetitacula  ,  bafi  cohatrentia  9    extremi*- 

que  labiorum  apicibus  adnata  (r)  fub    radiatae   pelBcu- 

lae 


[q)  Simili  jerc  poft  exficcationem  colorc  infettas  cffe  CotallH  rubri 
flores  intcr  alios  Marfillm  au&or  eft  ,  Jib,  tit*  pig.  113» 
j,  Ces  concavitcz  ( cellac  fc. )  font  tcutes  rcmplies  d  011  fuc  glrj- 
^tmcux,  qui  xlans  lc  tems  quc  la  plantc  eft*  fraidic  ,  eft  de 
**couleur  de  iait ,  mais  qui  cn  fe  fechant  1e  confolide,  en  fbr- 
„  me  de  croutc  f  et  prcnd  une  eouleur  4*  fafran  ,  qui  tire  lor 
j,  lc  rougc,  ,, 

(r)  Polypum  e  fua  demigrare  poflc  cella ,  nemo  mihi  ficile  per- 
fuadebit :  eorum  enim  cxuuias ,  quantum  quidem  iu  ficco  cx- 
emplari  licmt  difcemtre,  labris  arQe  (cmper  adhaertntcs  ,  nte 
vnquam  fcparatas  vidL  Hinc,  quam  Corallii  ruhri  polypis 
ficultatem  tribuit  Donatus  in  lib.  dt.  pag.  50.  „  qpal  fino 
„3  tamo  che  H  mcdefimo  animaetto  fia  vivo ,  o  noo  patito* 
„4*  /empre  ripofio  dcctro  la  ccllcttaj  bcachfc  fia  afiatto  fcioko, 

a>* 
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Tse  *  fpecie  apparent,  membranaque,  cellam  inueftieas  *T&.xiv. 
Tcotrem  poly pi ,  nunc  inanem,  effbrmat.  .  F<g.  23.  .. 

Ex  fitn  etiam  ,    quetn  et  poft  mortem  feruaue- 

rant  fere  omnes ,    fequitnr ,    polypos  vel  protinus ,  vt  ■•■ 

fenferunt ,   fibi   infidias   fteui ,    vel  fub  vkimo  demum 

oixn  tentacula  (oa ,  vna  cum  annexis  labiis ,  per  os  in 

ipfum  ventris  cauum  retraxiffe  4  id  quod  pluribos  huius 

generis  polypis  cum  his  commune  eft.     Exinde  tainea, 

omniuai  in  praefenti  indiuiduo  obuiarum  cellarum    po- 

Jypos  vno  eodemque  tempore  vixiffe  ,    et  aeque    bcne 

valuiffe    omnes  ,    ftatuere    nollem.       Procul   dubio  in 

•eiusmodi  Zoophyto ,    quod  -debitain  acquifiuit  magnitu- 

drnem ,  plura  milha  cellarum  vacua ,    vel  verius  poJy- 

porum  fepulchra  funt ,  longe  panciora  vero ,  >  vruentibus 

adhuc  incolis  iriferuientia.     Stemmata  enim  gentifia  pju- 

j-ima   referunt   Zoophyta ,    quibus   cognationum    ordi- 

nes,  *   generis   au&ore  ad  vltimos  pronepotes,    funt 

infcuTptu 

Priusquam  «d  ipfarum  cellarum  dcfcriptionera 
progrediar,  id  vnicum  de  tuberculis  adhuc  dicam,  quod 
•conim  vnum  alterumue  fimplici  tantum  ,  in  anguftutn, 
s-elpc&u   aliorum ,  et  inane  cauum  ducente ,  poro  per- 

for-a- 


#,-e  fcpanto  da  tpalonqoe  parte  della  medefima  *tcnin  dvbmm 
adhuc  voto. 

Nec  comprcheufa  1kSk  tft,fi  ab  omni  ncxa  folatani x flbe- 
ram  coocedamns >  qaomodo  labia  fua ,  *quae  cutn  eia*  fabftantia 
«otnparata  ttora  valde  funt,  jro  Jobitu  vel  protrudere  vd  iuuer- 
terc  vateat  poh/pus. 

Toro.Vil.Nou.Com.  ZY 
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*Tab.xin  fbratttm  *  viderim ;    ftella  fc.  quam  labia    alias  dBbr* 
TabCXlV"mant  in^exa>  pcaitus  deficieatc^  cortex  et  pareacbym* 
Fig.2,  ct  CUCA  ppnim^  foras  patentem,  terminabantur. 
x*  Qaum  ceHae  (s)  fingulae  Gagjilis  refpondomt  tu- 

berculis,   cat   quac*   in  refpedu  ad  honim  numerunx 

-ct 


(/VFtodt  hac  oaafione  Yariot  tx  lilLarfillti  lib-  tie.  proferre  focor„ 
i|ui  quuta  cnfcndationc  ac  eoodatione  aliqtt*  opns*  habere  toihfc 
vidcrentur*  toimadu^rGotfjum  tnaterum  praebucrunt:  ibmtntiom  t 
pag.  x  13.  inquit  Au&or.  ,H  11  y  a  ( fc.  ia  cxtremitttibus  ramo- 
,,  rum  iam  iam  ixluratis )  plufieurs  Cclfulc*  *6ndes  ,.  ctcuISei 
j>dans  la  meine  fobftance:  *qut  font  aufli  icmplic*  i4rua  fuc 
ji  de  kit  "gfuuoeux  >  lequtl  »  fc  fcchant  dcvient  jannc>  de 
j>  meme  que  cclui  des  tubulcs  de  F&oice*  ,>  Ccllac ,  dc  ouibut 
hic  eft  fcrmo  >  quasque  in  Tatx  XXV.  Fig»  1 14-  K  tt*  N. 
depi&s  fiftit  Au&or,  non  aliud  fait ,  qoam  foorolae ,  fobflantiac 
hpidcae  fuperficici  plus  minusue  impreffae.  Suain  iftae  otigioe  u 
ducuot  ab  oppofito  ccllac  incrcfceotis  fundo,  cui  cKteriora,  ca- 
quc>  durante  cellae  uKieineotp,  procut  dubk>  nondum  indnmra 
Yaforum  medullarium  ftrata  ccdunt>  quae,  fhturo  partkubrum 
cakariaruofrinfirctu  petrefiQa,  imprcfla.olim  ccllae  fundi  veftigi» 
rctincnt>  non  uifi  fucccdcuttbus  nouis  vaforum  ftratis*  laptdc- 
fccntibus  >  defcnda.  . 

Eacdero  foueolae,  fi  la£b,  fiue  recenti,  fiue  raficcato,  finc 
reptctae,  fifia  parenchymatis  a  mrdulla  feparationc,  fundum  ccU 
be,  teoarius  hufc  adhacreotem,  vna  cum  polypi  partc  fuiflc  a*»~ 
ruptum  %  indicio  cft  Rcapfc  id  accidifle  >  dum  pajrencbyma  a 
incdulla  vngue  feparauerat  AuQor>  noit  ex  Ffg/  »22*  Tab* 
XXVI.  (blura ,  in  qua  obtongae  iflae  ac  aflxntet  la&is  gpttuhe 
zy  K,y  zy  magnitudine  et  numero,  ct  fitu  tobcrcolk  ia  cortke 
cxaflc  rrfpdndcntc?  y  ccllarum  polyporumque  partcs  indicant  ab- 
rup^as,  fcd  cx  ipfo  ctiam  tcxtu>  cuidcntcr  patct:  pag.  nc. 
»Lcs  kttres  %  «  &>  montrcnt  Ics  amas  du  lait  dans  les  <*llo~ 
9>les  ,  qui  pormt  lc  rouge  du  CoraiI>  fcmblcnt,  fi  Pon  pcut  fe 
j^fervic  dc  ccttc  comparaifon^  lc  pus  dc  boutons  d9  un  galcux  % 
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ct  diftantiam  difta  fimt  ip  praecedeotifcas ,  denuo    hic 
cxpoocre  qoq  eft  opus. 

2z2  De 


-,,tjoapa  on  >jur  a  8rf  1«  p^-  »    ^olypi  tnyp ,  ^»w  ftb  hoc 

Itatu  uon  nifi  contra&os  ^videre    po^uit .  M4rHttu{>  t£,  r«eflusf 

guos  tunc  quaenint ,  fub  aliarum  <ellarum  *t  hQis  fpccie  ci    noo 

seynel  impofuerunt.    Inde  etiam  intelliginir ,  cpr  feueolae  iftae, 

Tamorum  trunciuc  :bafi  <juo  tpropknres,    feu ,    qood  idcm.  eft, 

quo  priorcs  *omi ;  -co  planjotet  wagisqne  etiaaL  ublperata?.  prae 

.  'icceitiaribua  deprcbcndantur  ^  ncc  aiions.,  eur  Tamcaaun.di^cilius 

*quam  trunci  perpctraur  dccartkatio ;  et.  cur.  m.  illis.  njaij$    fit 

parenchymatis  vcellarumue   ruprorae  ,   quaxn    io.  his  #   periculum. 

Aocuratitfs  longcde  foueolis  poft  >NarJUliuM.  locutus»  t ft  Dgnatus 

iq  .Kfau  cir.  :pag.  49.,,     Alla   celletta   cede  illuoga.  la.  materia 

r„deJxCoraIJo:c6n  picciolccauiti:  qqpfte  per  altrodoaronojnolto 

,;pitcnti  zni'  rami  vccchi^  -e  groffi  ,  ma  ^cnst  nt  gievaoi  >  -e  ne' 

tfottfli  etc.,,    / 

'Denique  -verbls  ctiam ,  *quae  tocp  ad  huhw  animadueffionis 
iriitiunr  a  mc  prolato  mox  fubnexuit  Marfitlius,  mea  de  fbueo~ 
lis '(eotentia  fvalde 'confirmatur  :  pjg.  113.  „  Ces  Cellules  font 
,,toujours  ^n  rphis  grand  nombre ,  p'us  profondes  ,  et  plus  fcr^ 
,>  gesy  -vtrs  Textrgmhl  xles  Branchcs,  que  non  pas  auprfcs  du 
„  pied. »,  Phirfbus  ac  profandkyribus,  quam  inferius,  ciica  ra- 
taorum  extrcmitares  et  noftrum  -efle  toftru&um,  fupra  di&um 
eft;  et  tadem  gaodcre  Itruftura  XfenilBom  rubrum,tam  cx  Mar- 
JMti  verbis,  ouom  ex  iconibus,  -euidctrter  patet:  cx  ilKs  nempe 
pag.  1  ift.  „  La  vcrirf  de  Texrflcncc  dc  ce  lart  etc.  „  vsque  ad 
wg.  126.  ex  his  vero  e  Tab.  XXVII  Fig.  125.  D,  2.B,  3, 

F,   «*  <5,   7. F«g.    tfl^.  —    Pig-    127.    A  ,  E  t 

F,  Bp^C,  F,  C"  Cellaa  cnim  hic  cxpofitas  a  polyporum 
Cellts  non  diucrfas,  fbd  easdem  pl^nC  efle,  cx  eo  ftatim  clarum 
cft /quod  tubercolis  in  fuperficie  confpicieadis  dirc&e  oppofltae, 
et  magnitudine  figuraque  reliquis  fu)  generis   pares  fint. 

Nc^Jftriuii)  omnino  crat ,  haec  icribere,  tie  cdfen  aV  *'us  ve'  di- 
Tpifa^  velin  medullae  fubftantia  peniw  tccondita?,  wc  $&$&  pracuia 
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De  figura  Raque,  aliis  atque  aliis  ceflis  varia  atf* 
modum  ,.  prima  dicam  :   folitariia  nimirunv  ac  genera- 

tiu» 


eii»  difl&ione  confpicicndas,  tirca  ramorum  extremitatcs   vidiife 
Audorem  >  quis  crcdati 

— ■  pag.  x  r3.  „  Les  ligne»  P.  P.  P.  ( Tab.  XXV.  Fig;  r i  +f 
^montrent  les  endroits  oil  finit  la  confifteoce  picrroufe  des  Bou» 
„  chcs  r  et  commenccnt  les  poiotes  moHes  cd*  fortant  de  l'eau  r 
„  et  qui  en.  fc  fcchant  deviennent  trfe-ficilcs  i  btoyer  ,  trttant 
„  qu  uac  dcorce  qui  embraffe  une  grande  quantirf  dc  Cdkles , 
„lcsquelles  fe  rempliffcnt  fucceflivement  do  fucrdc  lair,  qui  fc 
r, fixc  &  la  dureirf  de  krpierre  ctCk  - —  et  pag.  119.  La  par- 
„tie  otffragment  marqul  G.  (Tab.  XXVIL  Fig.  12.;.}  dlle 
„bout  dc  la  branche  qui  pour  rordinairc  cfeplus  gr os,  ct<iW 
*»  figure  plu»  irrlguiieve ,  que  les  pattie*  faporiecrts  dc  la  btan* 
„cbc  mieux  fbrm£e.  Cela  provicnt  des  creux.,  que  forme  par 
»  fes  divcrs  contours  la  fubftance  de  lait .,  qui  s  Iteodant  t» 
n  ordre  de  couchcs  ,  fe  condenfe  i>  la  duretd  ou  Corail ,  et  con- 
^jJccutivetBcnt  ccs  vuides  fc  rcfferrent,,et  font  greodccatsr  JU- 
>,meaux  la  figure  qpi  lcur  convient,.  ct  qui  eft  &  pcu  ptfe 
^rondc  „  Licct  CoraUiumi  rubrum ,  moUibus  ftis  adhx  m* 
ftra&um-  extreraitatibw ,  viderp  mihi  nondunv  contigcrir,  barunv 
tamen  confbrmatiooem  a  Zoophyti  noftib  conformatione  noa  di- 
verfam  valde  efle  ex  MarJBlil  verbis  partim,  partim  ex  fimma, 
quac  intcr  vtrumque  eft,  analogia  facile  aufim  coodudcrc.  Ma* 
gnus  enim  cellarum  ,-  et  lade  quidem  rcpktarum  r  numerus  ia 
pracdi&is  ramorum  extremhatibu* ,  hafumque.,  prae  parte  lamt 
ipfis  proxima  ,  maior  craffitics,  magisque  irrcgularis  figura,  quid 
afcud.portendunt  ?,  quam  firailctn  celkrom ,  poty-pos  oootioentiotn, 
congcriem,  qualemet  in  noftro  videmus  Zoophyto.  Addc,qaod 
obferuatione  haec  confirmentur  vlteriu» ,  quam  in  TranC  Pbilof» 
**•  «*•  pag-  450.  cs  Boccono  rcfcrt  CL  Matfo*  fcqq. 
„  Boceone  obfcrves  firtbcr ,  that  he  faw  fcveral  fhrrows  undcr 
»the  bark  of  the  Coral,  whfch  terminate  at  the  extremities  of 
j,the   branchcs,   about   whicb.  oae   mlght   ctearly    fcc   ftvcral 

,rfinaB 
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ftaf  bmnibus  iis ,    quae  tubera  inter  fe    haod  formant ,  'TabJOV 
cooka  *  (0  eft,    fuodo  fe.  pkmufcnlo  **  coni  bafio,  Bfcpi'*' 
fammitate  apkem  obtufom,  rcftrente»    lo  tuberibus  vero  xiv  Ffe 
qutbuscunqoe  vtphirimum  pyriformes  ***,  aliae  ex  ob-  «  >.  8# 
Ytrfaouato^oblongae  ****,  autaoiraioatae*,  (ummitate  ***  T^; 
fc.  ampliore  ac  obtufa  ,.  fuodo  autera  anguftiore ,'  plus  ™^  •" 
minusue   atumioato-  **,  vel  obttrib  etiam  cum  acumi  «**'  Tab; * 
■e  ***,  alke  fiibooatae,  fiiodo  *****  leuiter  tfuacato,  XIV.  Fig. 
oames  *  autem >  habito  ad  proportionaiem  vniuscuius-  ffcJLi- 
tbct  magnitudinem  refpe&i,  piaeeedeotibus  **    ptonm- fJ  2{.  c! 
iKom»  ccUae  foot,      Neu  redae  emnes  fiint ;  deorfum  •*    T»b.  * 
eoim  leiritcr  incuruatac  ***  io>  nutantibus  ramotum  ex-  XIV/  Fig. 
tnmitatibus ,.  qoa&   ab  attero  tantum  latero  poljrporum  ^  ^ '  ^ 
domiciJiis  funt  ioftru&r ,  hioc  ct  intfc  occurrun*.    E*-  •**   t*. 
raadeiii    transuerfira    diflfccTarura    lumioa   pk»  minusue  XIV.  Fi$> 
fiibrotonda  *,  Tel  oblonga  **,  immo  ofcdiftra&ioaent,  *&  ^ 
quasn  pkxes  paflae  efle  videntur ,   ooo  raro   e»   ouaji  HV  j^ 
«Uiptk»  fiiot ,    diametro  loogiore  Zoophvti  loogiuidini  v  jj.  F. 
lNBeiiiocer  latitudint  paiallda.  *Tab.xrv 

Z»  3:  Neqoe  «&{£**. 

ACF.etc. 


-te4MU*^*- 


,» fhwll  holcs  of  the  form  pf  w  ftar ,.  which  Bfe  imagine»  «e  de-  ""T^oXIT 
yftned'  fb»  the  produ£tion  of  branches.^,  Parua  ifta  atque  ftei-  Fig.  is./; 
fata  fbraminula  tubercalorunr  ot*  effe ,  quh  non  perfpicit?  «Figt5^r- 

C*)  De  CorallH  robricellis  Ddtutm  babet  ftqq.  loe.  dt.  pag;  5«  ^0% 
*-ll  vauo  «ftlB  cdletta  8*  riftrctto  come  ia  on  cono-  0?»  ** )  *Tali  xrV 
„otofo  all*  apice  il-di  cui  ventre  ha  ua  diataetfo  tM&fer  della  _ £*jl 
„B«fe.„  Noo  eaadem  aotem  onnibus  fore  figafam,  cx  prae-  •J§1lYiv 
«denta^  (Tid.  Not./)  ficiUi  eftconieaura.     .  B„    .r 
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Neque  vnum  cundcmque  fitum  (u)  omnes  habeot 
"•Tar+xiV.  cellae ,  vtplurimum  quidcm  hoittontakm  *,  fiue  trans- 
F»g.  «?.  verium ,  ita,  vt  iub  anguio  jedo  cum  medullae  iuper- 
L.  A  C*.  jgcjc  ^ogjot  •  in  graodioribus  auttm  tuberibus  ,  tubero- 
fisque  ramorum  extremitatibus ,  fiue  ex  toto ,  iiue  ex 
'*TabJOV.  dimidja  tanrum  pane  .,  lumrrae  perptndicutores  * ,  his 
FI&2&M.  proxirrwe  ercctac  ,  inlequente»  trantueriae  **,  infimae 
•jqv  Vig.  &*°*V*  » «omniumque  ranflimae,  leclinatae  ***  4udc 
46.  N.:  Nexns  cum  meduUae -furjerfide,  &ndo  tnediante 

***Tab.   pariter,  ac  transuerfo  uduaibua  celkilaloQue  yaretKhvmar 
^v- F,g-  tis  contextui ,  omnibas  e(t  ar&rffimus. 
7  '   '  Parencbymatis  terminis  etiam  circumfcriptae  ftnu 

*TabJflv.per  funt,  nec  nifi  lariflime  jnedollae  <pafi  immerius  * 
£,gj2*'    ipioTumfoiia^ 

<£uum.  jflemforauae.,  «eellam  eibrmantis,  <panetes 
vkra  internam  labioium  tafia  !baud  prptcnfi  eife  vi« 
deantur-,  facculum  (*)  fuperiua  patentoup  _,  cella  crae- 
jnddl  r^nTOe&rjta.t.       .. 

Eosdem  «denique  pflriete*.  ^poris  plurraiis.,  trndo 
etiam  oculo  in  extremitatum  tuberofarum  cellis  prae- 
Jjrimfc  vifibilibus,  efle  pertufos^  monuifie  fufficiat. 

AN  ALYSI&  CHEAflCA. 

Die  XV.  Febr.  ixora  decima  matqrina   partnjfam 

huius  Zoopbyti  ramum ,   pondere  vnius  •drachmae  et 

•  •      •     vfgiBti 

(*J  Vid.  JLtojtff,  Joc.  ciu  pagi  5C.,T1J  16Mk>  01  tai  cciiena  gvartu 

„  il  pjrde  <MCorallo,  <  k  booca  k  pWte  ramo6  ,  opio  rifnota 

-  ,,  daJ  piede.  „    De  fitcvd  «ttnfifailc  idcrD  j>bce7  quod  4cfi- 

gnra  (  vid.  Not.  (/) )  fentio.  J  ' 
|t)  Idero  de  CoraJJio  rubro  affirmat  Dontaus  loc.  cit.  pag.  49. 


1^$nti-  fcr  granorum  aqnac fHgidae  immifi  9  cot  pri* 
mum  innarabat*  Paulto  poft  bnllae  ieme  plurimae  m 
cius  fcperficic  confpiciebantur  aggregatae.  Circa  vefpe- 
latrt  fubfidebat^  et  alten>.m^ncy  bora  nona»  vini  albi 
galBci ,.  aqfifc  pefarixri  *  coJorev  odore  Zoophvto  pro- 
prio ,  ftporeque  fubfaUr>*  imbuta  erat  infufio  ;  ipfe  ve- 
ro  ramus  eroojlitaj*  ita  ;>  wt  preflioni  aliquantum  cedV 
rct  y  tumidus  autem  magis  r  quanx  antc  Ipfius  iramec. 
fionem ,  tunc  mihi  noo  viddwtur  j  ncc  ftellarum  labja 
plus^  dilatata  .,.  quam  ahtea.  Immo^  ramo  per  quatuor 
dies  et  vltra  modo  lo  aqua*  frigida  r  modo-  in  calida 
valde  ,.  macerato ,  figaa  tumentlac  euidentiora ,  htatusue 
ofculonim  fleJIiformiunr  inugnibres  ,  Vix  apparuere  , 
ccrtiflima  quidem  hauftae  aquae.  tanta  copia ,  vr  bilancc 
examinatu»  drachmas  tres,,quatuorquc  grana  pondere  fu6 
rrunt  exaequaret.  Neque  eum  in  falis  communis  (olurione 
ptus,  quam  antea,  emolBri,,  fiim  «pertus.  Quae  fequun- 
tur^experimenta  It^VIL  cura  infufione  funt  inftituta* 

Exper;    IL 

A  fyrupon  vioTarom:  fuum  cunt  viridelcente  com» 
■nutaait  colorem  infuliov 

Expen.    IIL 

A  fpirftus  faiis-  ammoniaci  nullarr*  primum  pa(S 
eft  mutationem  ;  poft  aliquot  horarum  interuallami  ta* 
men  paium  la&efcebat. 

Exper.    IV* 

Ah  ofeo  tartarl  per  deHquiaai  paruin  turbufen- 
ta,  com  fubfeauente  copiofii  floceoium  aJbeadnm  praew 
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cipitatione.    Praeciprtatum  hoc  faepius  cdolcoratBtti  tan 
*rat  pura  ,  calcaria ,  io  -acidi»  diffolubilis. 

.  Exper.    V. 

A  Spirito  Nkri  parum  torbuleota,  rd  la&elcew, 

.  diapbana  tamen.    Saturato  poftea  nkri  fpiritu  «ko  tart. 

p.  d.  nifail  praecipitauit ,   fed  limpida    roaofk   falutio, 

fedirhcnti    tamen    e  fordide  flauefcente  4feicaatfc  parum 

-depofuit,  in  Joroace  caleftclo  repofiti. 

Exper.    VI. 

Spiritus  lalis '  casdera  ,  quas  nitrl  fpiritts ,  dedfr 
mutationes ,  fub  mixtiooe  ortas.  Eodem  poftea  fato- 
xato  oleo  tartari  p.  d.  Jimpida  manfit ,  et  in  fcroace 
cale&cto  afflquot  horanim  interuallo  fedimenti  fubfufci 
«xlguam  guantitatem  depofuit. 

Exper.    VII. 

Ab  aceti  immrxtiooe  mutatio  nulla. 

Exper.    VIIL 

ct)  Lamioulis  ac  fmftujis  quibusdam  miooribos  ra» 
ino ,  autea  per  triduum  ift  aqua  macerato ,  abfciffis , 
nitri  fpiritum  affudi ,  et  exorta  eft  fubito  tfferoefctntia 
fnrrvma ,  vt  omnis  iiquor  in  ipumam  refbkii  videretur. 
Perada  efieraefcentia  ,  mixtura  bnino  colore ,  bmelae 
ac  fruftula  partim  obfqure  bruoo,  partim  fubfufco  erant 
tio&ae.  Mixtura  deio  oleo  tart.  p.  d.  farurata ,  tur- 
buienta ,   la&ea ,   cum  flauedinis  tiofrura ,   impeJJucida 

cx 
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cz  magoa  particularum  albicantium  ,  aftione  hac  e  fuo 
foloente  feparacarum ,  copia  fa&a  eft  f  quibus  ad  vitri 
ftndum  praecipitatis  ,  liquor  fupernatans  vini  gallici  albi 
ct  limpiditatem  et  colorem  induit. 

(3)  Eodem  fpiritu  fruftulo  maiori ,  cortice ,  pa- 
renchymate  atque  medulla  conftanti,  quod  ramo,  ma- 
ccrationem  nondum  paflb ,  refecueram  y  affufo  f  fimilii 
oriebatur  efferuefcentia,  vt  prius  ;  nitri  fpiritus  eundem* 
quem  infufio  9  parenchyma  vero ,  durante  efFeruefcentia. 
colorem  induit  nigricantera  ,  quafi  fuiflet  aduftum.  In- 
teruallo  autem  aliquot  horarum  fruftula ,  in  vtroque 
experimento ,  *  et  (3  adhibita  ,  croceo  colore  fenfim 
tingebantur.  Saturatus  dein  fpiritus  oleo  tart.  p.  4» 
Mclero  plaae .,  ac  in  <*,  dedjt  phaenomena, 

Exper.    IX. 

Spiritus  falis  fruftulo  maiori ,  cortice  ,    parenchy- 

mate  atque  medulla  conftaoti,  et  in  aqua  nondum  ma- 

cerato  affufus  ,  efferuefcentiam  ftatim  cohcitabat,  minus 

quidem    impetuofam ,    quam  in  Exper.  VIII,  aft  diu- 

tius  durantem.     Ceflante  hac  ,  fruftuli  partes ,  cohaefio- 

tiem   inter  fe  feruantes ,   colorem  primum  ,   vt  in  Exp. 

VIII.  haud  mutabant ,    (ed  horae  interuallo  demum  ni- 

gredine  inficiebantur ,  eaque  dilutiore  cortex ,  (aturatio- 

re     parenchyma  ,    pallide    fofci    tinftura   vero  medulla. 

Fruftulum,  elapfis  viginti  quatuor  horis,  aquae  inie&um, 

fiindum  petiit  ,    cum  (imile  huic  (Exper.  VIII    (3)  (u- 

pernataret ;    vtrumque    vero    fufficienter    edulcoratum  , 

tam    colore,  quam  confiftentia ,  fungi  igniarii  particulam 

Tom.  VII.  Nou.  Com.  A  a  a  optime 
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optime  rcferebat.      Mixturae  oleo  tart.  p.  d.  &tmata£ 
idem.  contigjt ,,  ac  ia  Exper.,  VIII.. 


Exper: 


X. 


Superfudi.  vefpere  fruftulis  nonnullis  acerum  Tut- 
gate  ;.  inceperunt  tum  ftatim:  commutare  fenfim  fuum 
cum.  fufco  colorenv,  et  poftero»  mane  carbbnum  inftar 
sigra  erant:  Aliquot  dierum<  interualkr  poft  infliilaut 
folutionL  nonnullas  olei  tartari  p;  d;  guttula» ,  et  exortr 
inde  eft:  efreruefcentia.  fumma ,.  lacteicebat:  mixtfo  ,  et 
incraffabatur  ;  diluta.  dein;  aqua ,.  paulk>!  poft  fedimenrum 
albicans „  fat  copiofum,.  deponebatv  mr  cum  matena 
quadam  rufefcente,  parciore-  copia  admixta.-  Haoc 
aceto  propriam  licet  facile  fufpiearer,.  ne  dubiura  tarreo 
vllum  fupereflet ,.  eidem  aceto  feorfum  inftillaui:  aliquot 
oteit  tartari.  p-  d..  guttulas ,,  et;  reipondiffe.  fulpicioni 
euentum,.  ftirr  expertus,.  quum  vix  inde  oririefret' 
vefcentiam ,,  certe  valde  leuem  ,  viderem  ,.  materiam 
vero  rufefcentem ,  vt  prius ,  ftatim  apparentem ,  et 
paullo»  poft  in  vitri  fimdum  fe  praecipitantem  ,  absquc 
fedimenti  albicantis  depofitione ,  manifefto  indicio :  ice- 
tum  vulgare  terram  Zoophyti  calcariam  ,■  tardius  licet 
.  ac  placidius ,  quam  caetera  acida ,  foluifle  ,.  eandemque; 
poft  fuum  cum  alcali.  connubium.  reddidifle. 

Exper..    XL 

Fruftula ,  Exper;  VIIi;  IX,.  X,  adhibita  v  bene 
eliita-  atque  exficcata ,  carbonibusque  candentibus  iniefta, 
cornu  vel  lanae  ambuftae  odorem  cum  fiimo  fpitabant, 

ofcum 


oleum  rrjagis  magisque  empyrevmaticum ,  fufcum  ,  fbe- 
tidum  eru&abant ,  tandemque  in  caput  mortuum  ni- 
grum  ,  Ipongiofum  et  friabile  conuerfa  ,  confumtoquo 
penitus  oleo  ,  fortiori  igni  expqfita ,  in  tenam  albam , 
in  acidjs  .folubilem .,  fatifcebanu 

;Exper.    XII. 

TFruftulum  .,  ramo  abfciffum  mon  macerato ,  a3 
(tandelae  lumen  .dum  accendebatur  ,  (cum  flamma  -ar- 
«debat, 

;Exper.   xin. 

'Fruftulis ,  ramo  ,  non  macerato  partim ,  parrim 
Ohacerationem  paflo,  abfciffis  fuperfudi  fpiritum  vinirtfti- 
ficatiflimum  .alcaljfatum;;  tprodibant  sftatim  bullae  aereae, 
et  vnius  horae  interuallo  flauefcebdt  itffufio ,  vini  gailicl 
inftar.  Inftillaui  tunc  ,ei  guttatim  aquam ,  aft  nulla 
lubfeqnebatur  praecipitatio.  .Ab  arrufis  fpiriubus  acvfi» 
parum  lactefcebat, 

ftxper.    XIV. 

fFruftulum,  non  maccratum  prius,  in  vrina  aeqoe 
ac  oleo  tartari  p.  d.  immutatum  ^perfiftebat. 

CONCLVSIQ. 

Euidenter  itaque  patet ,    fuppeditare   Zoophyrum 

noftrnm,  etiam  absque  ,\lla  vel  ignis  vel  fbrtiorum  quo- 

rumcunque  menftruorum  adhibita  vi ,    mera  tantum    in 

,aqua  frigida  maceiatione ,  x)  Sal  marinum ,  iapore  fuo 

Aaa  m  ie 
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fe  ftatim  prodeos ;  s)  Principium  quoddam  aJcatinm ,' 
bttumnofum,  quod  ab  alcalioo  fpiritu  (Exper.  III.).  et 
ab  acidis  fortioribus  (Exper.  V,  VI  et  XIII.)  io  fpis- 
fius  cogitur,  et  violarum  fyrupum  ( Exper.  II. }  viridi 
colore  inficit ,  tam  colore  et  <apore  ,  quam  odore  fuo 
fiogulari ,  quo  pauiculae  ipfius  volatiles  ao  fubtiliores 
nares  feriunt ,  cognofcendum ;  3)  Terram  calcariam , 
ab  affiifo  alcali  fixo  (Exper.  IV.)  vinculis  fuis  libera. 
tam.  Maximam  autem  huius  partem  ,  quam  et  mao- 
ducatione  fola  iam  detegimus ,  fpirituum  acidorum  ope 
ex  ipfa  Zoophyti  fubftantia ,  cui  arftius  inhaeret ,  de- 
mum  elici  poffe ,  Exper.  VIII,  IX  et  X.  optime  cla- 
rum  eft  \  neque  minus  ex  his  p^tet ,  eo  expeditius  et 
urtpetuoQus  fa&am  fuifle  eius  folutionem ,  quo  foniora 
adhibita  fuere  menftrua ,  vt  et ,  quo  magts  a  paitku- 
lis  bitumioofis ,  quibus  quafi  inuoluta  erat ,  macerando 
fruftulum  in  aqua ,  liberata  atque  denudata  fuerit ;  inde 
etiam  intelligitur ,  cur  fruftulum ,  Exper.  IX.  adhibi- 
tum ,  petierit  fundum  ,  curri  fimile  ,  vtpote  bjtamioofo 
fiio  iam  ex  parte  maceratione  orbatum  ,  hincque 
leuius  fadtum ,  fiipernataret ;  4)  Oleum  ammale  vola- 
tile,  Exper.  XI.  igois  ope  demum  productum,  magoa 
fatis  in  copia ,  cornu  vel  lanae  ambuftae  odorem  fpi- 
ram.  Nec  dubito,  fiib  eadem  operatione  etiam  exi- 
guam  falis  fixi  quaotitatem  faifle  elicitam  ,  quamui»  ex- 
perimento  exiftentiam  eius  ob  oimis  parcam ,  quam 
iiippeditabat  fruftulum  ,  copiam  probare  non  potuerun. 
Dam  Exper.  VIII,  IX  et  X.  inftituebam ,  acida  in 
cortice  omnium  maximam  ,  in  medulla  minus  icope- 
tuo&m ,   iu   parencbymate  vcro  minimam  ,  vel  plaue 

noUam 
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nuUun  excitafle  efferuefcenriam ,  obferteare  Iicuit ;  id 
quod  cum  eo ,  quod  in  diflertationis  limine  iaro  expo- 
fitum  fuit ,  exa&e  coouenit  Quod  bituminofi  ,  ab 
aqua  foluti ,  pars  neque  ab  akali,  neque  ab  acidis  affu* 
fis  fuerit  mutata ,  jed  intadta  plerumque  relicta ,  color 
flauefcens ,  per  omnia  fere  experimcnta  perfiftens ,  pro- 
bat  fufficieoter  ,  et  quam  fubtile  et  immutabile  illud 
fit  priocipiuin ,  facile  inde  colligitur. 

Piura  quidem ,  optauerim  ralde ,  vt  Zoophjrti 
buius  cxperimenta,  inprimi*  deftillationu  ope,  maiorc 
in  portione  capcre  potuiflera  ;  attamen  ex  modo  re- 
cenfitis  particularum  eius  conftitutiuarum  cum  particulis 
Coralliorum  conftitutiuis ,  caeterarumque  omnium  plan- 
tarum  marinarum ,  conuenientiam  et  animalem  non 
minus ,  ac  harum ,  indolem  fatis  paterc  arbitror. 

Quamuis  autem  exigua  e  quantitare,  quam  et- 
perimentis  impendere  licitum  erat ,  rata  fingulorum 
principiorum  pars  accurate  determinari  nequeat ,  pro 
certo  tamen  affirmare  aufim,  terra  calcaria  Ceratophytis 
ac  CoraUinis  veficularibus  fuperius  quidem  ,  fale  volatili 
oleoqoe  animaii  autem  infenus  efie  ,  iflaque  e  contrario 
Corallio  rubro  et  Madreporis  praeftiturum  ,  his,  ab  Hs- 
dem  ftpeiatum  iri  Zoophytum  uoflrum. 
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DESCRIPTIO 

TVBIPORAE,    MARIS    ALBI 

INDIOENAE. 

,Au&qr$ 
I.    T.    KOEJ.REVTJS.Ki 

•Tab.XVL^Tpubipopi  famoja  ,    interfiitiis  Jubrotundis  .diftincta* 
<F'g<  3-     X  tubulis    rantirum    tonfiuentim   fmphcibus^ 

fiexuofts ,  .aggregatis  jet  conglutinatis. 

Defcriptio. 

Tubipora  haec ,  quum  ab  ima ,  eaque  anguftior^ 
bafi  ftatim  ramofa  ,exfurgat ,  et  multiplicatis  iugiter  ra- 
mis  in  longum  et  latum  fe  diflundat ,  acaulos  et  ex 
omni  parte  .vniformis  ,efti  ;tota  quanta  fc.  ramis  mutuo 
amplexu  fefe  excipientibus ,  et  ad  fingulum  ipforum 
confluxum  intercapedines  fubrotundas,  ,vel  puales,  efficie£- 
.tibus  conftruc^. 

Ipfi  <<autem  rami  ineia  funt  tubulorum  innuroero- 
rum ,  gracilium  ,  fimplicium ,  varie  flexuofi  et  incondite 
paralleli  reptatus,  e  ramo  in  ramos  modico  fiib  diuergto 
ac  obliquo  fub  du&u  ad  fe  inuicem  excurrenrium,  cae- 
mentoque  Xubtilifljmo  .temere  conglutinatorum  .fefciatini 
digefta  congeries. 

jSic  jfqdali  inftin&u  vniti  «vermes  ;metuendis  iniiK 
riis  pares  funt,  difperfi  facile  perituri. 

Naturalem  tubulorum  longitudinem  definire  v^ 
aufim  :  termini  enim  ,  et,  quibus  cireumfcribuntur,  .oiv 
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6tJa ,  hitic  et  inde  tam  fparfim,  quam  gregatim,  confpi- 
tienda,  an  a  natura  fuerint ,  an  cafj,.  facta,  oon  patet}. 
vtriusque  efle  generis  omnium  maxime  probabile  eft. 
'  Diameter    fingulis    aeque    ac    omnibus   idem  eft 

couftanter y  et    vndiqueuwfum    oftauam    vix    fuperans 
En:  parif.  partem; 

Tefta  eft  e  grifeo  feu  fordide'  alfrcans   exterius ,» 
ihterius   candida,    fubftantiae'  calcariae ,,  tenuiffima   ac 
fragiliflima. 

Pondus  3»jr  3§  adeoque  magaitudiDis'refpedu;valde- 
leuis*. 

Geterum  Tubiporam  hanc  in  interft  tiis  fuis  fo* 
*£re  vnum  alterumque  perpufillum  buccinum,  mytilunv 
atque  Fucum  foliaceum,  immo  adnatas  fibi ,  tanquam 
comites  indiuiduos  ,  cochleas  ,,  ferpulas,  efcharae  cornuta 
rudimenta,  milleporaeque  prolem  circumferre ,  notan- 
diim  ji  id>  quod  ei  cum'  plurimisZoophytis  fomiliare  eft. 

Denique  ctiam  corpufcula  lentiformia;  e  rufb  fla- 
vefcentia ,  meram  exficcatam  referentia  gelatinam  eidem< 
fa tis  -  magna  in  copia  leuiter  adhaerere ,  non  omittam ' , . 
licet  dubius  fim ,  vtrum  pro  polyporum;  aut  vermium,, 
cxuuiis,  an  pro  animalis>  cuiusdam)  roarini  ouulis,,  ea  ha** 
fctere;  debeam- 

Ihter  corpora  naturalia ,  quae  de  intiroa  narurae* 
vegetabilis  et  animalis  vnione  teftantur,    non    vltimum 
tenere  locum  Tubiporara»  noftram ,   quis  non  perfpicit? 
Ex  ramofa  enim1  facie,  quae  vegetabilis  eft,  eam  fi  quis' 
iudicet  plantam,  ex  tubtilorum  ftrudura  et   natura  ver- 
mium  opus'  pronunciabit.     Vtrique  fententiae  vtique  non 

deeft; 
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deeft  ratio.      Pofteriorem  chernica  analyfis  probat  viteZ 
rius,  analogia  illuftrat: 

i)  Spiritus  acidi  efferuefcentiam  in  tubulis  excitant, 
pmnem  foluendo  terram  calcariam,  quae  potioreft 
eorum  pars  conftitutiua.  Quod  inta&um  relinqui* 
tur ,  ipfe  contextus  vaforum  organicus  eft ,  indolis 
glutino&e,  priftinam  prae  fe  ferens  fbrmam  tubu* 
lorum.  Hic,  prunis  iniedus,  cornu  ambufti  odorem 
de  fe  fpirat ,  certum  olei  animalis  volatilis  akatini 
indicium ,  et  carbonem  exhibet ,  iftius  carboni  fi. 
millimum. 

Eadem  quoque »  quae  tubulorum  contextus  f  cot- 
pufculorum  lentiformium,  fupra  memoratorum ,  na- 
tura  eft. 

a)  Affinitatem  noftrae,  in  hunc  vsque  diem  incogni* 
tae,  cum  aliis  Tubiporarum  fpeciebus,  quae  apud 
Auctores  paflim  occurrunt ,  exempla  probant  fequen- 
tia:  i)  Corallina  tubulofa,  ramulis  tenerioribus ,  in 
lapidem  conuerfa»  Memorabil.  Baji/eenf.  ii+%.Baj&. 
$erm.  ed.  ?art.  I.  pag.  94.  Tab.  I.  fig.  k.  et 
Part.  il.  pag.  180.  Tab.  II.  fig.  d.  2)  Marfil  Hifi. 
pbyf.  de  la  mer  Tab.  IV.  Fig.  15.  3)  ibid.  Tab.  II. 
Fig.  9.  led  Fig.  1—15.  deficere  defcriptiones,  dolen- 
dum.  4)  ibid.  pag.  153.  lin.  9,  10,  xx  et  pag.  154. 
lin.  1  et  2.  Tab.  XXXIV.  Fig.  i<J8.  No  6  et  4. 
breuiflimis  yerbis  defcripta.  5)  Tubularia  purpurea 
Tourn.  infl.  575.  t.  342.  6)  Argenv.  Concb.  p.  35- 
Pl.  29.  Fig.B.  C.  DetE, 
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CONTINVATIO 

HISTORIAE  ZOOPHYTi  MARINl 

E  CORALLIORVM  GENERE. 

Anftorc 
I.     T.     KOELREFTER. 

» 

Plantas  fic  di&n  marinas  in  ftupendnm  (aepios  excres- 
cere  magnitudinem  ,  qua  terrae  arbores  non  raro 
♦exaeqaant ,  tam  hiftoriae  naturaKs  fcriptorum,  quam  pe- 
•regrinatorom ,  aperte  teftantur  relationes,  fide  digniflimne. 

Memorabile  eiusmodi  corporum  marinorum  exem- 
plum  praebet  Corallii  4pongiofi  trtmcus  *,  c  <kzo- *TabxV1, 
phylacio  Pefropcflitano  depromtus.  Quamuis  autem  ,gI'et 
■inferior  eias  extremitas  non  circa  radicem  ,  quam  vo- 
cant ,  abfcifla  efle  videatur ,  bmnesque  «praetcrea  rami  , 
quibus  ipfe  olim  fuperbiit ,  mutflati  fint  peflime  ,  ex 
reliquo  tamen  infignis  ,  ad  qaam  excreuerat  Cordllium , 
neftimari  poterit  magnitude.  Nec  haec  vnice  eft  t 
quam  mireris ;  forma  non  minus  et  ftru&ura ,  quum  tui 
intimius  jperfpiciendam  CowHii  huius  naturam  conferre 
quaedam  poffint,  admiratione  aeque  ac  inucftigotionc 
funt  digniflimae. 

Qunm  vero.praefens  hoc  exemplar,,  vjpote  omni- 
l>us  notis  eflentiaJibus  conueniens ,  pro  vn^  eademqne  .  * 
cum  ifta  fpecie  ,  cuius  ampliflimam  llluftriflimae  Aci- 
demiae  tradidi  defcriptionem ,  fit  habendimi  *  Tion  nifi 
♦^ccideMalte^  et  ,  qiias  proprias  habet [y  «otas  recenlebo^ 
«t  tanqunm  appendicem  ilii  fiibne&arru  * 

Tam.VIL Nou.  Com*  B  b  i»  Trurwus 
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•Tab.xvi.  Truncus  *  hic ,  3  ped.  z  poll.  4  lin.  altus ,  ia« 
Fig..  ct2.  ferius  **  4.  poli.  latus  et  1  poll.  S  lio.  tantum  cras- 
*Tab.xv.  fus  t  hinc  tam  ab  antica,  quam  poflka  facie  valde  com« 
*  s*  7*  preffus ,  re&a  primo  afcendit  ad  1  ped.  5  poll.  vsque, 
iodc  fubito  et  maxime  indinatus  pedali  ee  areuatoflexu 
pergit,  abhinc  in  redum  denuo  extenfus,  leuiorr  can* 
•Tab.xvi  dem  proclmatione  terminatur.  Latitudo  *  eio*  et 
••T*  bxvi  cra^,tics  **  ao  ioferioribus  fuperiors  verfi»  fenfim  de- 
Fig.  2.  crefcunL  Vtraquc  facies  non  inodo  plana ,  fed  hinc  ct 
~*Tab.xV  inde  etiam  in  medio  plas  minusoe  profoode  finuata  ***« 
Fie  8* et  Latera  **** ,  refpe&u  facieram  »  angnfa qnidern  ,  aft 
Fig.  ^a  coooexa  vaMc.  Ramis  haec  penitns  defhtuuntur ;  pk- 
•**  Tab!  na  autem  vtraque  ficies  viginti  feptem  circiter ,  variae 
Xv.Figt.  diametri  ac  fine  ordine  fpargit,  a  pennae  olorinae  ad 
Vb  ^xvt'  P°^ci3  immo  et  fesquipollicis  craffitiem ,  ex  parte  ad- 
fL 1 1*  huc  fuperftites,  mutilatos  *,  partim  penitus  refcif- 
•Takxvi.  fbs  **.  Coaluiffe  horum  vnum ,  nrinorem  ***,  cum 
Fig.r.*.*.  alio  maiori  ****,  fub  angulo  acuto ,  ita ,  vt  inter  fe 
XVI  Fl  {t  trudcum  <  e  9°°  ^terque  proueoit ,  interftitium  relio- 
1.  e  <f.  quant  triangulare  ,  notatu  digoum  :  proprietatem  enim 
***  Tab.  vegetabilem  potius,  quam  animalera,  et  huic  Zoophyto, 
XVI.  Fig.  vt  plurimis  aliis ,  conceffam  indicat. 

****  I^*  Cobr  ab  ima   trunci    parte   verfus   fupremam    e 

c    lg'  lbrdide  luteo  fenftrn  feofimque  in  cinereum  abit. 

Odor  nnllus.  Sapor  falis  vix  quicquam  prodit. 
Sonum  edit  digito  pulfatos,  qualem  vafa  fictilia  edere 
folent.     Pondus  +  tfr ,  5j ,  3jj ,  3'j. 

Cmex 
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CorUx  in  parte  trunci    inferiore    rimas    #    non  #Tab.XVl. 
tantum  egic  plurimas ,    a    fubitanea    fbrfan  exficcatione  Fig.  i*  <*. 
ortas  ,  fed  variis  etiam  locis  rudi  contredatione  eft  de- 
tta&us. 

Tapillae  per  dimidiam  trunci  partem  obliteratae  , 
caeterum  oon  minus  copiofae  et  aggregatae ,  quam  in 
Tab.  XIII.  Fig.  i.  • 

Tnbercuk  *  ftelliformia  ,  polyporum  exuuiis  fbe»  »Tab.XVl. 
ta ,  adeo  iara ,  vt  vix  viginti  per  tocam  trunci  fuper-  Fig.  x.«.* 
ficiem  difperfa  numerswerim. 

Parenchyma  compreflum  magis,  nec  adeo  laxum , 
quam  in  caule,  Tab.XlII.Fig.  x.  depiclo.  Durior  in 
vniuerfum  etiam  fubftantia  ,  ne  medullari  quidem  excep- 
ta ,  hinc  fciflu  etiam  paullo  difficilior. 

Quod  in  priore  diflertatione  de  medullae  canali- 
bus  di&um  fuit ,  et  de  hoc  valet  trunco ,  fi  excipias 
tantum,  maiora  ductuum  lumina  in  trannierfa  bafis  fe- 
ctione  *  non  in  medio ,  fed  ad  latera  potius  et  pa-  #T .  . 
jrenchyma  verfus  hinc  et  inde  efle  confpicienda ,  licet  jrjg,  *7, 
jn  (uperiore  truoci  extremitate ,  ac  in  eius  ramis  trans- 
verfim  difle&is ,  eodem  modo ,  vt  in  ifto  caule,  fupra 
defcripto  ,  fefe  habeant. 

Kamuli  uoaaulli  tuberofi  huc  cjuoque  fpe&ant ,  e 
caulinonim  geoere,  trtum  quatuorue  pollicum  longitudi- 
sris ,  tuberctilis  ftelliformjbus  plurimts  praedtti ,  qui  cau- 
Jium  huius  trunci  deperditorum  olim  fuifle  videntur 
pacdctriae;  iftis  eaknin  Tab.XIII.  dep&isomnino  fimi- 
Jes  funt ,  excepto  colore ,  qui  rofeus  eft  in  cortice  la- 

B  b  b  a  biisque 
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biiscjue  tuberculorum  cum  epdem  conttnnts.  Obdu&uin 
ac  confperfum  quidem  hinc  et  inde  vidi  corticis  tuper- 
ficiem  piriuere  albicante  t  fed  lafkias  eflfe  particulas  > 
quae  fucceflu  temporis  ex  fobftaatia  efftoruere  ,  nec  cap- 
ticf  natiiTales ,  guftu  percepi. 

Piaeter  e.is.  igitur ,  quarum  mentio  in  priore  dif 
fertatione  h&i  eft ,  fequentes  in  Zoophyto  hoc  eh&e. 
Tandae  fiint  proprietates: 

i)  Nafci  ilhid  in  raari  Norwegico  (a),  Albo  (vid. 
Di(T.)  et  Mediterraneo  (b)  t  et  quidem  ex  non-  medio- 
cri  profunditate  («•)<. 

*)  Bafin  habere ,  more  aBorum  fiii  generis  r  am- 
plktam  et  pauUatim  atcenuatam  (</),  lapidibus  vel  con> 
chis  (c)  affixam. 

i)  In  tantam  (aeptus  excrefcere  roagnitudinem  (/)„ 
▼t  terrae  arbores  ,,  noit  iofimac  proceritatis  ,  ftcilc 
aequfit 

4)  Cor- 


(,*)  JForm    loc.    cit.   pag.  aio» ?ontofp.  loc.  dt.  —  Luol 

TMa/T  r^  pag.    120* 

(*)  Marjill.  loc.  cit. 

Qc  )  MarfilL  pag.  1 6y.  ait:  „  Les  Fecheors  V  arracEent  ordmairemefit 
airtc  Pirameson  i  un  fonds  dc  +o  ct  $o  Braffes,,  et  Lmnju^ 
de  fuo  rcfert  Joc.  cit.  cxtra&um  cfTe  profunditate.350  peduras 
d)  tVorm.  ipc.  cir.  ,,  Gaodex  infiim  parte  dibtatur,  vt  manr~ 
»&6e  appareat ,  fcopdo  eatrv  inhacfifle,  noo  quidern  m  fibra* 
s>  radkum  diuaricatur  ,  fcd  in  amptitudinem  panllatim  attenoatacm 
,,  extenditur  ,  in  ambiru  pcdcoi  ferme  aeqoamem  , . 

f-e)  Marfill.  lbc.  cit.  ,,c)Ie  crott  fur  des  pierres,  tt  fnr  des  coqoil- 
la^es.,,  Coochae  inhacxcntcra  vid.  apud  eundetn  Tab.  XXXlX- 
Fir.  178. 

(/)  Quum  Worm.  Idc.  cit.  alterunv  ct  integram  indiuiduum  ,  loo^ 
gitudine  quatoor  pcdutn,:ad  bafin  craflkie  tantum  hiaduali  frurit» 
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4)  Corticis  colorcm  in  recens  extraflls  albam  efle 
ad  bafin ,  paululum  fupra  hariC  albo  rubroque  mixcum  7 
indeqtie  vlterius  per  caulcnr,  omne9que  ramos ,  "non 
uifi  rubrum  (g)  \  rubrum  vero  hunc  cotorem  in  nom 
oullis  in  purpureum  ,  in  aliis  in  coccincum  ,  in  pluri- 
bus  camen  in  flauefcentem  (b)  vergcre ,  fcu  auroreum  i 
huncque  pofteriorem  fub  exficcatione  Corallii  in  albido- 
luteum,  feu  flauefcentem  (i),  quatis  Zinziberis  eft,  de- 
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et  Ccl.  Linmei  exemplar,  Hcet  pcdes  2\  attigefit,  caudiccm 
truncatuav  vix  krachii  crafffcie  habucrit  ,  ftcile  fiqnet,  quid  de 
maynitudine  noftra^is ,  cuius  trunci  infcrior ,  eaqne  reftifla  ,  cx- 
ticmitas  4  polliccs  lau  cft,  et  ifcias  a  Ccl  Pctifopp.  loc.  fit. 
pag.  27£.  L  ddcripti  >  et  Tab.  No*  2.  Eigf  No.  1.  delineati 
indiuidui ,  cuius  truncum  feptcm  polfices  latum  cffe  legimus , 
ftruendum  fit.       Hinc ,    quam  modo  toudatus  Auftor  fub  dc* 

icriptionis  fincm  «cpofuit :  .  ^^Bie  bat  auflerfle  ber  groeige 
„  befebaffen  geroefen ,  f  amt  t$  nic&t  faaen  ,  roeil  ffe  ,r  leiberf 
„  affe  abgebrocben  fmft  i  <mb  n>enn  WefeS  nit&f  »are  #  (b 
i, mfifte  fenfi  bie!  cjanje  2lu$breitung  berfelfen  natb  $rw 
•„  t>orti&n  fo  cjrog  fftm  r  Mr  man  biefen  2lft  triefltfebt  nic&f 
„th  mein  ^aetf,  gefd) wcige  in  mein  €afo'nef,  wurDr  ^abett 
„brinaen  Fonnen,,  iufta  ommuo  copfc&ura  tffc 

(i;)  Marfiil.  loc.  cit.  „  Le  pied  en  cft  entieremcnt  blanc;  ce  blanc, 
00  pct*  p!us  haot  1  eft  rtetr  de  rouge,  ct  ccttc  derniere  coulcuc 
fe  rtfpand  par  tous  lcs  ranvaux,;. 

£4)  Idcm  loc.  cit.  „Ce  rouge  n'cft  pas  fcmblable  en  toutcs  les 
plantes  de  cette  naturc^  ear  en  qnelques-unes  R  tirc  far  le 
po-i  prc,  cn  d'autres  il  cft  vermeil^  et  en  plufieurs  il  efr 
iatmStre,,, 

( / )  Wormi  omni»  ftdhiidna ,  quae  ex  Nbrwegia  a<f  cum  funt 
defatai,  coore  albcante  ad  ffauedincm  tendente»  qualis  in  Zin» 
2ibere  obcruatnr,  praedita  fuiflfe,  ex  )<y.  cit.  patet.  ^  id. 
ttiani  Pcmppk  foc.  cit.  pag.  2rs.  Nm  4.— -ct  noftr.  caulif 
aamofus ,  in  priore  diflfertatione  defcripto*,  vt  er  truncur  modo» 
txpofitu*. 


XVI. 
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generare  \  attsmen  ct  exficcata  inueoiri ,  miniaceo  (/), 
laturate  rubro  («)  ,  ct  roTeo  (n)  colore  praedita  j  pa- 
renchyma  omnjbus  efle  flauefceos  (0),  albicantem  (p) 
yero  medullam. 

5)  Trunciun ,    vt  in  Coralko  rubro,   aliisque,  ia 
regione  bau  proxima,  maximam  (^)  habere  craflkiem. 

6)  Trunci  ramotumque  ipfius  principum  vtramque 
•Tab.xra.  fodem  efte  compreflam  *  (r ) ,  eandemquc  commuoiter 
Fig.  1.  b.  ramis  praebere  ortum  **  ac  bafin  ,  omnes  confequenter 
Tab.  XVI.  ct  f,ngUios  ramos  in  yno  eodemque  plano  coniiituto», 
/.,etFig.a7tmnc^  cauliumque  pianitiei  dire&e  oppofito*  qua  in  re 
i.d.  Keratnphytorum  indolis  particeps  fi&um  eft  Coralliuro 
•*  Tab.     noftrum. 

7)  Truncum  priuf,   quam  in  ramorum  brachia  fe 
(pargat  ,  notabile  craifitiei  capere  incrementum ,  fiioquc 

toIu- 


(/)  Clufii  loc  cit  Arbufcula  corti*  te&a  mt  nihri-  ctforis ,  vt 
minio  radufta  videretor,  qui  an  afciiitiu*  fucrit,  ipfe  ipo  tem- 
porc  ignorabat.  Scd  crroncam  JTorm/icDtentiamloc.cit.  rfCo* 
„lor  rubicunduf,  qui  jn  Clufii  planta  vifcbatur,  non  fuit  na- 
,,turalis,  fed  aicititius,  vt  refle  fufpicamr,,,  itccntionim  ob- 
ftruatioocf  fatis  dcmqnftranr, 

[m  )  Pouttpp.  loc.  dt.  pag.  37^-  No.  4,  ct  Lvm.  loc.  dt. 

(n)  Idcm  loc  cit.  pag.  273.  .No.   1, 

J(o)  Lm.  loc.  cit,  „IntcrJor  cortex  (  qui  uobis  patcnchyma  diri- 
tur)  a  fubftantia  lignofa  conGftentia  rooiliorc  et  fiaus  diftinguitur 
etc.  „. 

( P )  Cfy  loc    cir.  Tontopp.  loc  cir,  pag.  $73,  No.  j ct 

Linn.  Muf  TefT.  pag.   120. 

(q )  Vid.  duf.  Worm.  ct  MatfilL  Tab,  XV.  Fig.  74,  <*  Tab. 
XXXlX.  Fig.  178.  No.  1. 

(r)  Pomopp.   loc   dt.  pag    573.  1.  ct  JLm   k>c#   dt. 
^— -  vcrfus  infeyioia  parum  comprcflufo. 
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volumine  paucos  iftos  ramulos,  quos  ab  roeunte  ado- 
lcfcentia  extendere  folet,  Iongc  fuperare ;  hanc  fine  du- 
bio  ob  cau(am ,  Tt  pluribus  ferendis  par  fit,  ct  aetate 
grandefcat. 

8)  Eundemque  ingrauefcentc  aetate,  multiplicatrs 
iugiter  ramis  tuberibusque ,  paniculam  (/)  formare  ia 
plano  ampliflimam ,  ac  rerfus  alterum  latus  nutantem , 
nt  expletis  naturae  finibus,  proprio  tandem  fub  oncrc 
concidat. 

5>)  Corticem  a  parenchymate  >  hocque  a  medulla 
tam  quoad  fubftantiam  ,  quam  ftru&uram ,  efle  diuer- 
fiflkrmm ,  et  facile  a  fe  inuicem  diftinguendum  ;  "  hinc 
Tnum  in  alterum  non  mutari,  fed  medullae  aeque  ac 
jparenchyraati  fuam  *.  a  natura.  conceffam ,  vegetatiuam 
jndolem  efle ,  patet» 

10)  Corticem  parenchymati ,    parenchyma  mediri- 
Jae  arctifiimo  eoque  ingenito  nexu  efle  coniundum. 

11)  Papillas  in  nudis    trunci   *   regionibus ,    quae  *Tab.XVI. 
tuberculis   carent ,   non    maiori  inter  fe  diftare  fpatio , 

«juam  in  firrilibus  ramorum  tenuium  locis ;  increfcente 
itaque  medullae  perimetro  easdem  augeri  numero^ 
oportet. 

12)  Subftantiam    vniuerfam    in    ramis   teoeriorem 
fpongiofiorem  ac  molUorem  effe,  quam  in  trunco. 

13)  Cor- 

C  * )  Claf.  loc  dt.  „  Arbufcula in  multos  ramos  laterales  eos-^ 

que  m  aotettorem  partem  nuuntes   dittUa.i  Meai   etiam   War- 
mus  fcmcl   fccrumaue   affirmat   kc.    cit.   ct  Linn.  Muf.  Ttf. 

>,Rami  - —  fupcrbres qui  fmaaim  corjftituont ,  pa- 

rem  nntant  verfas  aoteiior»,  ac  fi  haec  arbor  crtuiflet  ad   latM 
«upis  fobmarioac^ 
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x  3)  Corticem  vbique  fere  eiusdem  efle  craffitiei , 
lompadum  vero  magis ,  duriorem  , .  maiorique*  tej« 
•reftrium  parljcularum  copiaiufartum  ia  trunco ,  qaatn 
in  ramis. 

14)  Parcuchyma  io  trunco  ramisque  craflloribus 
*Tab.  XV.  *enue  quidem  mentiri  ftratum  *,  aft  compa&um  et 
Fig.  7.a.a.  compreflum  magis  efle ,  quam  in  ramis  teouioribus, 
*"*;?%. 8>  eorumque.iuberibus,  in  .quibus  fpongiofius  et  laxius  eft, 
^*«.Tal.  ac  vna  cum  polyporum  cellis  plus  fjpatll  faepius,  quam 
xvi.  Fjg.  ipfa  medulla  ,  occupat. 

i.g.ttfig,,  15)  Truocum  *  ramosque  **  principes  puramfere 
*Tab  xv  Putan[i<lHe  eu~e  medullam  ,  hancque  eundo  fenfim  h- 
Fig.  7.et  Jreftere,  st  gracilibus  in  ramulos  ***  tuberaque  ****itn- 
Fig.  8.      rniffis  propaginibns  terminari. 

„J*'  16)  Medullam  e  fubftantia  conftare   Ipongiofi  ,  et 

6.  Tab.  S  •  Wwliculorum  congcrie  longitudinalium  ,  breui  ytpluri- 
xv.Fig.9.  muro.  kinere  interruptoram  ,  -et  ptus  mmusue  fiexnqfe 
-Tab.  xvi.  excurrentium  j  ex  his  otiri  alios  angufliores ,  perbnv 
6«Fi'&  Tcs>  indifpofito  ac  indifcreto  ordine  obtique  io  Iatera 
2'ay;  6*  fiiperficiemque  jnedullae  (ubreptitaotes  ,  eorundemque 
***Tab.  jextjremos  ^oes,  vifum  jpene  efFugienres.,  veficulofo  fpon- 
^- E'8- 8- giofo  medullari  contextu  intercipi. 
*b  tf9''  ll}  R>amorum  1    tam  ex  trunco  ,    quam  e  rauti- 

****  Tib.  t>us  *  prorumpentium ,  productionem  folius  veficuloib- 
Xlli.  Fig.  jfpongiofi  medullaris  contextus  vegetabibs  efle  atsri- 
7* etc-     .  but:im. 

iSj  Tulcrculornm  ,  pdlypls  foctonim  ,  irarcrran, 

relpe&u  ad  iqcutn  t  cum  medullafe  decremeoio  increfcc- 

re  j    binc   in  trun$o  r^mjsque  pfimarlib  othnium  raiifli 

jjttia '^.  iiT  rarriis  ftctMwtariis.  tcopiofiojijfr,    m  extrcmitatjbiis 

'"-"      "'  "  :-   !  J    •  •"  -•  ...  ..;    /  •  ranu- 
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nmulorum  tuberofis  ipfisque  tuberibus  copiofiffima ; 
maximumque  eoruodem  prouentum  ,  vt  plantarum  fiu- 
&ific2tionem  animaliumque  generationem  ,  irltimum 
Planuoimalis  efle  fioem. 

19)  Zoophytum  hoc ,  ab  Ioitio  vegetabilem  ma- 
gis9  quam  animalem,  aetate  increlicente  plus  plusque 
fenfitiuain  vluere  vitam. 

20)  Labia  tuberculorum  cum  cortice  efle  continna, 
polypprumque  tentaculis  ar&ifiimo  et  ingeoito  nexu 
coniundh ;  vt  et 

21)  Poljrporum  exuuias  in  omnfrus,  ne  vetuftif- 
fimis  quidem  excepcis  ,  tubercuiis  deprcheudi  luperftites; 
hinc ,  vt  e  cellis  fuis  vnquam  demigrare  queant  paljr- 
pi  9  fieri  oullo  modo  pofle. 

a*)  Eosdem  polypos,  in  ceHis  contentos,  Zoo- 
phyti  efle  opus ;  cbntendere  vero  veile  ,  Corallium  ru- 
t>rirm  ,  vel  rnolle  hoc  ,  et  Keratophyta  ab  ipforum  po- 
lypis  ftrui  f  non  minus  ridicuium  ,  quam  arix>res  *  iuis 
exftru&as  dicere  floribus.    - 

23)  Denique  Corallfi  noftri ,  probe  ficet  exfic- 
cui ,  ramulos  teneriores  in  aere  humido  rurfus  emolle* 
icere,  et  flcxibiles  fieri,  monsndunu  • 

NB.  Tab.  XIII.  Figiirae  omnes  mtarali 
Tab.  XIV  Figurae  omnes  au&a 
Tab.  XV.  Ftg.  1,  a,  3,  4,  5,  6   aufta 

' 7  >   8  >  9  «t    10   naturali  magnitudine 

expofitae* 
Tab.  XVLFig.  1.  et  2.  ad  tertfem  partem  imminutae. 

Tom.VII.  Nou.  Com.  C  c  c  Zoo- 


3**  HISfORIi 

# 

Zoophyto  ifti»  e  Coralliorum  genere,  fpongiofo, 

cuius  fuccinctam  Illuft.  Academiae  tradidi  defcriptiooein, 

*Tab.XV.  adiungere  liceat  ex  eodem  gencre    tuber  *   pyriforme, 

Fig.  10.    nutans ,  quod  in  Gazophylacio  Petropolitario  iater  Co. 

ralhi  nibrt  ramulos ,  leuioris  momenti  habitos  *   diu  &• 

.    tis  delituerat. 

Eft-autem  hoc  ruber  ratione  ftru&utae  ec  fub* 
ftantiae  priori  fimillimum  ,  excepta  tuberculorum  ftelli- 
formium  magnitudine ,  quae  paullo  minora  fiint ,  colore 
incarnato  ,  et  pyri  forma  ,  qua  diflfert. 

•Tab.XV.  Carneo  autem  colore  (blus  eft  imbutus  cortex  • 

"&*bd.l  P^^byma  **  flauefcenti,  albicante  meduila  ***. 

##*ibid.f! 

*  ibid.  d.  Labia  *  tuberculoram  veram  corticis  cfle  conti* 

nuationem  ,  et  in  hoc  fubie&o  ex  colore  fatis  (uperque 

elucet  y    quippe  qui  iis  cum  cortice  vnus  cft  idemqu? ; 

immo  vt  altcrius  lpeciei  labia  articem  albedine   excel- 

lunt  9    ita    eadem    in    hac    quoque    faturatiore ,    quam 

ip(e    cortex ,     rubedine    tinda    funt.        Extra     omne 

.  itaque  ponitur  dubium ,    quod  in  priore  diflcrtatione  de 

labiis  contenderam. 

De  reliquo  tuber  hoc  tubercula  ftelJifbrmia  cx 
omni  parte  gerit  9  inque  fiii  medio  coolifteatem  habet 
medullam. 

Ex 
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Ex  forma  igitur  reliquisque  attributis  iliud  Arbu- 
fculae ,  a  Cel.  Fontoppidano  in  Hift.  Norweg.  Tab.  [.  pag. 
275 .  V.  defcriptae ,  et  Tab.  No.  12,  Fig.  No.  5  , 
delineatae  particulam  eflc,  facile  iudicauerim ,  pro  certo 
tatnen  nemini  obtrudam.  Specie  intcrim  ab  antcce- 
dente  differre ,'  et  forma  et  tuberculorum  paruitas  vi- 
dentur  innuere ;  fpecificum  vero  nomen  ei  imponere 
eo  vsque  dineram ,  donec  maiorem  huius  Corallii  por- 
tionem  aliquando  videre  rriihi  cobtioget. 
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OBSERVATIONES 

METEOROLOGiCAE 

FACTAE  PETROPOLI,    ANNIS  MDCCLV. 

ET   MDCCLVI.    ST.   V.    ET 

CONSECTARIA. 

Auctote 
L    A.    BRAVN.. 

Ohferuationes  meteorobgicae  *vltimae,  qnas  m  Com- 
mentariorum  nouorum  Tom.  V.  exhibirimus,  per- 
tinent  ad  aaoum  i75+-  In  praefenti  igitur  ordiae 
fequuntur  obferuatioaes  annorum  1755  et  175^ 
Quam  methodum  in  fuperioribus  obferuationibus  adhi- 
buimus  »  ea  et  hic  vft  fumus  ,  eadem  quoque  inftru- 
menta  funt  Tfurpata ;  plura  igitur  circa  methodum  et 
inftrumenta  monere  quum  fuperfluum  videatur:  ftatim 
ad  ipfas  obferuationes  repraefentandas  progredi  licebit. 
Sequuntur  primum  altitudines  barometricae  fummae  et 
infimae  menfium  (ingulorum ,  intelligendo  pedis  Parifieu- 
fis  pollices  duodecimales ,  eorumque  parfes  centeftmas, 
per  quas  variationes  ponderis  atmofphaerae  horum  duo- 
rum  annorum  hic  Petropoli  innotefcunt ,  dein  \aria- 
tiones  caloris,  quas  obferuationes  thermometricae  oltat» 
dunt ,  denique  meteoxa  potiont. 


Alttto» 
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< 

Altirudinum    Bartfmetricarum 

Annorum  1755  et  1756. 

Summa.      Infima.       Differentia. 

Ianuarii 

ioetia  .  28. 80-.  27.47  die  2    1.33 

Februarii 

5     .     .  28.  60- -27.95  -  18  -  0.65 

Martii 

5     .     .  28.53 -»  27.30  -  28  -  1.23 

Aprilis 

29     .     .  28. 33  •  *  27. 43  -  19-  0.90 

Maii 

24     ,     .  28.45 -«  27.72- 12  <-o. 73 

Iiibu      n 

18     .'•    .  18.43  •-  27.6*3  *  13  -  0.6*0 

Itrlii 

.6     .     .  28. 25  -  -  27.45  -  19  -  0.  80 

Aiigufti 

7       r     .    28.5O  -  -  27.40-     I  -  X.IO 

Stptembris 

7. 8. 9  .     .  28. 3  5  -  -  27  64  -    1  -  0.  71 

O&nbri»' 

"l8       .       .    28.35  --  26'. 95  -  24-  I.40 

Nouembrfe 

4.     .     .  28.20 -w  27.15  ►  a8  -  1.05 

Decembris 

10     .     .  28.52  --  27.30  -  18  -1.22. 

Ergo  Maxima  buiusanni  1755.  28.  80.  Minima  26. 95. 

Diffcremia 

et  Variatio  annua  1.  85. 

Annus    1756*. 

Iaouarii 

25  .   28.65  -  *  27.05    d.     3  •  I.60 

Fcbruarii 

21  .  28  23  -  -  27  30    •  ',    5  -  0. 93 

Mirtii 

».3  .  28.35  «r  -.  27  13     -    14-  1.22 

Aprilis 

2  .  28.  30  -  -  27.^3     -    23  -  0.67 

Maii 

9  .  28. 33  -  -  27.70     -    17-0.6*3 

Iunii 

7  .    28. 30  -  -  27.45     -    22  .  0  85 

Iulii 

8  .28.43  -  -27.62     -    23-0.8X 

Augufti 

x  .  28. 35  -  -  27.73     -    22-0,62 

Septembris    9  ..28.6*2  -  -  27.43     -    24- 1.20 

O&obri» 

28  .  28.6*1  -  -  27. 41      -    25  -  X.23 

Ccc  3                     Nouem 

O  B  S  F  *"    ,.:  '^l^     •      x  '  X«4S 
A-  27.7«     -    10-  1.08. 

M  E  T  v 


^/£00  e(k.  a8.  40.  Minima  »7.  05. 

FACT       /^^ afcitudinK   mercurji.  annuae  1,  75- 

fr&*   kuius  apai  175^  ajtitudo  aequaUs 

,£jJM  barometricae.  aopi  praecedentis  1755, 

/^itrj    borum    annorum.  altitudo  lumma  £t 

,/  'gxrid  haec   Jjimipa    altitudo  cpmparerur    cum 
altitudine  ancorum  antecedentium ,   patefcit  alti- 


zfiaem  furomam  anaorum  1755  et  1750"  efle  mi« 
potem  fumma  alias  bic  obferuata.  Fuit  illa  ab 
^ono  1750.  29.  xo.  quae.  1750.  lanuarii  15  eft  ob« 
feruata  ,  t  indicata  ,  nobis  Commentarjorum  nonorom 
Tom.  V.  p.  378.  Ad  bunc  aonum  1750.  Tsque 
omnium  bic  obferuatarum  fumma  fuit  29.  01.  pedis 
regiipari».  fiue  30. 9$.  pedisLoodinenfis,  vti  quoque  ia 
laudato  Tom.  V.  Commentariorum  nouorum  viderc 
licet.  Manet  igitur  altitudo  29. 10  fumma  adhuc  ob- 
feruatarura  hic  loci  altitudiuum  barometricarum ,  quae 
igitur.  %>  fiue  3i  lin.  Par.  maior  eft  fumma  altitudine 
*8.  80.  annorum  1755  et  1756. 

Summa  altitudo  1755  lanuarii  10  et  12  mihi 
notata  ,  iub  (equentibus  circumftamiis  contigit.  Ventos 
crat  d.  10.  WNW  a  et  d.  i»  idem  fere,  fcilicet 
W^Na.  Diebus  antecedeutibus  vcntus  ftit  Tariabilis, 
fequentibus  autem  ad  d.  10".  *sqne  ftr*  idem  perllitit , 
dein  in  N  mutatus ,  quocom  frigus  quoqpe  cxeuit  ad 
18&  Thermometrum  monftrabat  d.  10.  163  etd.xt 

itfaj 


V 
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jtf2j.     Diebus  antecedeBrlbue  et    fequentibus    proximis 
Xrinores  frigoris  gradus  fiicraot  obferuati      Dies  10  et 
\mM  erant  nnbili ,'   vti  quoque  dies  proxime    antece- 
jtes  et  confequentes. 

Minima  barometri  altitudo  1755  fuit  26".  95 
obferuata  mihi  O&obris  24;\anni  vero'  1756*  roini- 
ma  27.05  hotata  Ianuarii  3.  Et  haec  et  illa  ahitudo 
minima  maior  eft  altitudine  minima  alias  hic  obferuata, 
icilicet  pollicum  26".  41  pedis  parifienfis,  fiue  28.  1 8  pe- 
dis  londitienfis.  Quum  igitur  fpatium  variationis  Merturii 
1755-  fit  1.85.  et  anno.  X756  1.75;  fpatium  in- 
ter '  adfcenfus  terminos  et  delcenfus  Mercurii  in  tubo 
torricelliano  manet  idem  ,  vti  anno  1750  eft  deter- 
minatum,  fcilicet  2.  6*9.  Manet  igitur  media  quoque 
altitudo  eadem  27.  75}  fiue  27  pollices  et  9  lin.  pe- 
dis  par.  intelligendo  medium  arithmeticum  «inter  altitu- 
dinem  fummam  et  infimam ,  quo  fenfii  Krajtius  mediam 
altitudinem  fumfit ,  quum  alias  fatis  conftet;  per  mediam 
altitudinem  communiter  eam  imelligi ,  quae  refultat ,  fi 
ibmma  ahitudinum  per  numerum  obferuationum  diuida- 
tur,  qua  ratione  et  mediae  altitttdincs  menftruae  et 
annuae  erui  (olent ,  quas  , '  quoniam  vtilitate  non  ca- 
xent ,  fbrfitan  in  pofterom  quoque  addemus. 

Caeterum  adnotanda  adhuc  funt  antecedentia } 
concomitantia  et  confequehria  ,  fub  quibus  horum  duo- 
rum  annorum  altitudines  minimae  contigere.  Altitudo 
minima  anno  1755  Odtobris  24.  obferuata  16".  95. 
contigit  vento  WSW  antecedente  et  confequente  ven- 
to  vario  Thermometrum  monftrabat  14$,  et  regela- 
batur.  Nubilum  erat  mane,  fed  coelum  dein  clarius 
fadum    nox   fereniujma   eft    tequuta.        Dies  antece- 

dentes 
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dentes  a  die  15  erant  nubili ,  et  dies  quoque  fequentes 
25.  ao\  27  et  amplius ,  geoeratim  vltra  fex  dies  hoc 
menfe  fereni  nonfuere  ,  cseteri  nubili,  pkiuiofi  et  niuofi. 
Mercurius  ab  28.35  d.  18.  fa.  ix.  p.  m.  ad  haoc 
altitudinem  minimam  defeendit. 

infima  altitudo  1756  Ianuarii  3=27.05  fub 
fequentibus  circumftantiis  accidit.  Defccndit  mercurius 
ab  altitudine  28.  80  ad  banc  a  die  1.  Veotus  erat 
SW,  antecedens  S  et  fequens  O,  deio  N.  Tfaermome- 
trum  150  monftrabat,  diebus  antecedentibus  147  et  148, 
diebus  aliquot  fequentibus  ab  148  ad  159  variabatur. 
Dies  3  fuit  nubilus  et  niuofus,  vti  quoque  proxime 
antecedentes  et  confequentes.  Qpum  haec  minima  alti- 
tudo  i^tf.  meofe  Januario  contigerit,  iila  vero  1755 
menfe  Oclobri ;  et  ex  hifce  et  aliis  multis  adparet.  mi- 
nimas  altitudines  certis  menfibus  non  euenice,  vtt  quo- 
.que  .  maximas ,  fed  promifcue  quolibet  menfe  et  fub 
diuerfis  quoque  circumftaritiis. 

5i  differentiae  et  variationes  menftruae  infpician- 
tur  et  confiderentur ,  patet  in  difierentiis  et  variatiooi- 
bus  meoftruis  anni  1756'  legem  illam  fatts  adcurate 
pbferuari ,  qua  variationes  menfibus  primis  et  vltimis , 
quam  iriediis,  maiores  effe  folent :  fed  variationes  men- 
ftruae  anni  1755  exceptiones  menfibus  Februario  et 
Augufto  facerc  videntur.  Nam  menfe  Februario  difle- 
rentia  eft  tantum  &  fiue  fere  odo  lin.  parif.  adeeque 
iblita  minor ;  contra  menfe  Augufto  folica  maior  de- 
prehenditur ,  fcilicet  1  poli.  1  lin.  et  quod  excurrit,  fed 
harum  exceptionum  caufla  procul  dubio  tempeftati  io- 
fclitae  fauius  meofis ,  cft  adfcribenda. 

Caete- 
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Cetertim  <n1Btaana  ¥el  vanatio  inenftnis  rrtaxito» 
fcit  S755  — »-40«ieBfe  Odobri,  etmJoima  ~ffieft< 
&  Innso.  Aooo  vero  1756  nwurima  fok  t .  <$©  oieft* 
6  famnrjft,  et  minima  g,  mcnfe  Auguftov  Dffierunt 
tgptar  hae  maximae  et  minioae  difierennae,  Tti  men- 
fibt»,  qoibns  funt  ootatae,  fie  naoane  nuantttate,  licet 
rriioimarum  ptrua  diflerentta  fit.  Vt  eo  mioos  <te 
adcuratione  haram  obfcroationum  qois  dubitet ,  mone- 
nmaa,  nos  bas  inftimifle,  ct  adhnc  inCntuere  fotere,  ftcundum 
tria  Barometra  Ompncia  jatfc  egtafte  coocofdanria,  quo- 
rnin  tubi  ftre  aeqnates  fnnt,  diametri  fcil.  »  lin.  et 
«niia  mutatjooes  in  Barometro  Hugeniaoo  fiint  fcnfibv- 
liores ,.  ita  rt  ioiriom  <kfcenfus  «t  adfbsmrt*  fctis  adcura* 
te  «V  atteoto  obftruari  nneaf ,  qnod  In  barometris  fim- 
ptidbus  fieri-  non-  potcft ,  cefte  non  tam  fttfte,  adhibui- 
0«  fimnlt  ad  hunc:  fcosotn  Barcmetrom  fiugerrianum  , 
<raod  .  -vti  conftat,  aiias-  atoRndines-  fat  fideliter  non 
monftrat-.  Caetermn  nas  altktkHnes  lntonfttrieit  «flc  in* 
<tantas  sn  alritudhier  fiipra-  Netrtm  fluokirt  cirdter  if 
pedum  iaffi  monuimns.  Haee  hafteous  4e  oTrienaariom- 
has  barometricis,  ftqmtor  vt~*d  thenrRXnetrioas  pt*. 
giedijrmuT.  £r  ftae  tjuoqTje  dWeroationcs:  lecoTRkmt  trli 
•et  nfera  thcrmometTa  &tis  exafte  concordarJtia  factae 
fiint,  ad  quae,  quod  iam  cooTtat,  fcala  Delitiana  «<t  adplicata. 
Compofusnus  3-755  tJbubm  comparationis  tfttatiorona 
^ermometronun  ^  cemparauimus  vfitoriores  fcalas  ther* 
OTometricas  <um  «oftra,.Yt  vno  obtotu  grados  fcalae 
noftrae ,  «on  adeo  alirji  vfitatae .,  cum  aliis  compaiari 
poffint.  Sequoti  funTos  in  «a.  conficienda  pntifiimum 
Ceorge  Martine,  m  Ejfys  .Mefyal  and  fbihfopbi- 
Tom.VII.Non.Com.  Ddd  taJ 
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ealpag.  215  Tbe  eomparifm  of  dijfercnt  thermmneters, 
et  proprias  experieritias  ,  quas  alio  tempore  commit- 
nicabo,  quam  hic  aducimju. 

Obferuationes  therraomefricae,  maximum  et  minK 
mum  caloris  gradum  ciun  differentia  per  fingnlos  meo> 
fes  .anui  1755  exhibeotes,  fant  r  quae  fequuntiuv 


Calor 

.« 

Mininra          Maximus.  Diflbeat», 

Ianuarii     . 

23. •-.- •-•  191    ...    *48£d.     8  -  -  43S 

Febraarii 

13.  13.  31.  183^  -      148^.  17  -  -  3j 

Martii    . 

8.  -  -  -    173    -  -  137.       39  -  -  3^ 

Apriti» 

10  et  13.  160  f-  -  126".  aa.27.a8. -3+ 

Maii  . 

i<J.             142    -  -  106".  •     30  -  -  35, 

lunii. 

li.              135    -  -  104.       30  -  -  3«. 

luUi 

30.              131    -  -  109.         3  -  -  aa. 

Augufti 

i8-e*2£.    i3tf;  -  -  ii8.7«aa  -  -  xg, 

Septenabris 

13.   14*       *4*    -  -  124.          1.-  -  aj. 

Octobris 

*&•             *53    -  -;  133.    1.   7.-  -  ao 

Nouembris 

24.             172    -  -  141.         •  -  -  -31 

Decembris 

xa.             183   -  -   1481718.19-  3$ 

trgo  frigus 

maxlmum  192    et   Calor    maximus    104. 

Diflerentia 

et  Yariatio  caloris  rtnnua  88  graduum. 

• 

Anous  1755. 

iantrarii 

8.  178J    -     •    14^.  D.  30  .  -  325. 

Februarii 

24.  174      -    .    142.         xx  .  .   3a. 

Maitii 

1.  170      -     -    xa8.    ,     30  -  -   42. 

Aprilis 

7.  153     •    -    ixo".         ft^  .  _   37. 

.    \ 

"•  "    •■                               Maii 

X 
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Mait            ;g. 

»49 

•  m         m 

105. 

*$    -    -    44.      T 

ImM.   » .    .3. 

»3» 

•:       ■■ 

105. 

30  --  -  33«    - 

Iulii     8  et  30. 

136" 

-       - 

X03. 

5  - .«!  33     .- 

AugufU        xi. 

149 

•        • 

xaij.   : 

a  -  -  18J 

Septcmbris    8. 

144 

•          m 

128. 

24  -  -  16 

O&obris  .    28. 

161 

-     . 

140. 

14  »   -    21 

Nouembris  22. 

183 

-     - 

144. 

4  -  *   39 

Decembris  25. 

188, 

-     - 

15*5- 

1.4  f-  -  35«-  •  : 

Ergo  frigus  maxirhum  188,  et  Calor    maximus  103/ 
DifFerentia  vel  variatio  annua  85. 

Mious  igitur  frigus.  huius  anni  1756"  eft.  frigot* 
anni  praecedentis  1755  giadibus  4.  Differt  tamen  fti- 
gus  anni  175$  maximum  a  maxjmo  alias  hic  obferuato 
j>  gradibos.  .  Naro  ad  himc  vsque  annum  maior  frigoris 
gradus,  qnam  201 ,  a  Kraftio  et  me  obferuatus  non  efc 
DeUtius  taroen  1733  ^n-  a7  gradum  202^  et  204  & 
•bferoafie  teflauir. ,  in  Memoires  pottr  fervir  «u  progres 
de  t,  Afrrwme,  et  h .  fbyfique.  Aanus  175 9  hunc 
ntaximum  frigoris  gradum  mutauit,  dum  frigus  ad.212. 
aodum  eft,  vti  e*  fcquenubus  obieruationjbus  anni  1759 
patebit.  .......  .« 

Infigniores  porro  frigoris  gradus  anno  1755 
praerer  maximos  raenftruos  notatos  futre.  » 

lanoarii  1.  188.  d.  17.  176"  et  181;  d. 
x8.  183.  i36"  et  189;  d.  19.  185  et  190-,  d.  20» 
X91  et  185  ;  d,  .2X.  180  et  183  ;,  d.  22,  18$  ct 
xft8;.d.  24.  180;  d.  25.  .181;  d.  26".  183;  d>.  27. 
x87;  d.  28  et  29.  188.  Fehruarii  14.-  172;  d.  21. 
x78  et  183  i  d.  22.  i8x.    Nouembris  24.  170.  et 

Ddda  17*  7 
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170  ;  letiqui  die&  hafe*  Tn«afe  mitwets.  Dcoembm  t« 
177  et  iao;  d.  10  et  i£v  »74.«  iS3vi<t  13.  177^  • 

«L  14*  170« 

Netandtim  hic  eft  inxpuMisdSan  Gwmaqiae  toca 
tantos  frigorii  gradus»  qnaatoft  antea/oonouam,  hocaqno 
efie  obfeuato*.  (Vidv  NouoUas fitteiaria*  Gootriageoib 
No.  5$.  hirius  anrtL)  Ntrtifum  Goettio*aef*&euitu  &.  & 
&.  grtdns  ro-iafht  o  fctlie  Fahrenbritknae  v  fnmmkiai 
cnrnnoflra.iQtI.  Cfttffcpfrugf,  Joco a  Goettingt  circitet 
duobus  irtilliar  ibns  gewaaracfc  fito.Fepruarii  1.  (t  u-circe 
rnediam  no&em  gradt*  fogora  30  infra  o  fcake  Fahrea* 
nd*.  eft  aotatu#>  cowtnicns  curo  ooftra  aoi|.  Fatet  igj. 
tur  hlnc  prirnur»v  sVigut  Goettiegeni*  faufe  scqpite 
oaaxJmo»  ftigori*  gpulw  hoc  aam>  Peaoourgy  ohftmam» 
Otttohtayafe  autem  ftte  aoa  non  felum  anhnia 
kntu-  anni  gradum  frigoris.  muko  njpccafle,  fed  etttm 
cmfnum  adhuc  hic  ob&uatorom  rnxxtmo  fiufiOb  sequ*» 
lera»  J^to  obihoahu*  inu&ntt»»  bifee  fr^^ 
©ermaaut  ohferaatfev  eximmamm  tamen.  %  htemeat  hniu* 
anaibic  Httreourgi  fiuffe  ftouiowm,  qooniain  apdos  fci« 
gprit  megnl  in  Geimank  hrotriu*Bom  tempus  tsntum 
duiaoerunt  >  infignwtes  contra  frigoris  gradus  PetsoburtJ 
ftarc  «ottftaatiQtt»  et  dMirtrmiioies»  I>w»rina»  autem 
figoris  in  duUftutaodo>  hfemis  getu;  eife  praeeipue  istio» 
tcmtiafaarfam»  pegfc  flrik  mtaMigttor,  Caetuum  tsuiti 
ficjpcis  gesdte  in  Garnwaia  eo>  magHV  umt  admi«mdl» 
cjno>  lecepriot  fi«opoiicviflfeo  fi^ftru^siliehii.6^ 
«efcctc  qeqae  fokwe,, nenue  'ficHe  poflk  FriguaOitfcnhui* 
ss^insjdjt  io  Feb&  1.  ft  &adtoej»i»Iaflaafii  z*.  ft> 
*.cja  «fat  lacfcja*iu£ftg«*flaafi*4tt  *ftfe*ticfcrf 

1*01  > 
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«So ,  dfe  *eio  «titetedenti  *o  ,;  orar  toaae  xpc,  .veipenT 
•85»  Mg»  Gamtogpnfe  mfigpa  obfcaatoa*  eftFeor. 
8.  ft.  b.  aoeoqpe  lanrarii  a*.  aao  die  JnBnfr  nnw 
«ttt  its  et  aaSte  it8.:ao&t  amecakoti  «87.  Erg<* 
Bottnim  nHgas  mtzMtam  taat  x7$j ,  tequale-  .1$«^ 
duoattdiaVos  tardrus  fcfc  ibandfc?  fcificetlaa  s&  qraa» 
figas  Qttknburgeafe  r  ct  5  dieW  dtw*,  qtwav  §agp$ 
GeectidgeaK).  Non  igjtue  aaacrfe  uami  porle  rtfcrjat 
§igp»  quafi  migiare  ex  kK»  %*eatnonaliaia  ia  auatr» 
feptemxioQjUa ,,  wqtrtkadariv^tfurtt  eft,  et  aoommaouxi 
Tideripoflet.  Infigpt(>r«&igpri»gr»d»ttiDi  1756»  pan> 
ter.aotatos  inaxiipoftquoirbetaasBfe^  rueoe  fecaicotea.  fatu 
x<5.  177.  Satis.  mite  fiiga»  fana»  bxbb»  fiiit  ct  firiita 
mkws.  Febnarif  31.  172,  <L  14. i74>ethuiu*meofi» 
fiigu»  fciko  01100»  rnrt  Noaembr»  ao*  175  et  17  <S. 
dV  ax.  178  et  x&s;  <L  *a.  £83;,  <L  as.  17$.  Bo* 
cembrk  1.  X70  i  i  f  «75  ;  dL  5*  *7&  **  180  <L  6» 
*So  et  aS^;  &.  7.  179  i  d-  *&.  **7*  «*«75>d.  04* 
»a»j  <L  atf.  1S0. 

Maaomunj  fHjgp»  »<*<*  aani  tjs$  turV  nkckcan»* 
aatitsav  cootigpr.  Natatoro  eft  Iamarii  aj.  hota  75* 
a.  nv  *tmo  vix  &Duoia>  to  fiact  ia  d%N£  mfitoaoif.; 
Vewu»  antactoea»  tena»  NNW  r  et  feqoens  NW  a 
fiifc-  IkfutuctntiTt  monRnint  28.00»  sdt  qoant  akittidiDetn 
a  a«.  18  d.  ao.  ob&fuaai  ckfceadeon^  feqoem  alntDrJo 
fcawnnettiut  fbfc  «8.  oa  deio  27.  05.  Aottcedca* 
afcfenatip  thetrnornetrica  maaltjubat  188  ,  et  teawna 
*€©.  fik»  aj.  aiit  fcfBoos,  *ti  tapoae  plojuatfat 
foor  fiSgpee  wgetai  Dfc»  aotffctkav  fiat  ejttqat  lenfr- 
»3P»>  xonaiojKiM  atfeitt*aobtfa»>  . 

Ddd3  Frign» 
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'  Frigus  maximum  anoi  1756  iocidkin  Decem* 
toris  25.  h.  11.  p.  m.  fiib  fcqucotibus  circumftaotiis 
rnihi  notatum.  Ventus  erat  o  et  lux '  borealis .  placida. 
Ventus  aatecedens  N  1 ,  confequens  autcm  N  W  a.  Nox 
crat  fereniflma  ,  vti  quoque  ipfc  ^dies  ferenus,  et  antc 
cedens ;  fequeos  autem,  nubilus  et  niuofus.  Antecedeos 
frigus  crat  182  et  183,  fequens  vero  J80  et  itfi. 
Barometri  altitudo  tempore  obferuationjs  erat  28.  42 
antecedens  28.  3 5  et  fequens  28.  40.  Licct  igitur  frigus 
rnaximum  certo.menfe  non  oriatur ;  vti  1755  menfe 
Ianuario  et  1755  menfe  Decembri  cootjgit;  folent  ta- 
men  bi  duo  menfes  hic  loci  fere  efle ,  kin  quibus-  frigus 
«laximum  totius  anoi  incidere  folet. 

Quemadmodum  in .  fummo  frigore  altitodiries  ba- 
rometricas  infignes  cfle  foleje  et  debere  conftat,  fic 
quoque  tranquillum  efie  folct ,  et.  Tenti  raro  exNNO 
e*  O,  frequentius  ex  NW.  et  SO  fpirare -foJeot. 
Vti  tranquillitas  quoque  regnat  in  magnis-  caloribus. 
Confiderauimus  hactenus  frigus  maximom ,  fiuc  cakxem 
npntmum  ,  (equiiur ,  vt  coofideremus  nuoc  calorem 
maximum  horum  duorum  annorum  1755  et  1756. 
Baram  aut  nihil  iateri  fe  di&erunt  hi  caiores  maxinu , 
eft  enim  anni  1755.  calor  maximns  104,  anni  vero 
1755—103.  .  Ad  hoc  vsque  tempus  maximi  caloris 
gradus  hi  fere  e(Te  folent;  fequentbvero  tempore  6  gradi* 
bus  calor  maximus  au&ua  eft  ,  vti  ex  fequentium 
annorum  obfefuationtbus  patebit.  Saepins  gra&is  104. 
eft  obferuatus,  vti.ex  antecedentibus  obferuationibos" 
communicatis  manifeftum  eft.  £ft  igitur  diflferentia  et> 
*  ,  varia- 
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variatio  maxima  caloris  anni  1755.  gr.  88.  et  anni 
1756«  graduum  85,:qnae  quoque  ;parum  difrenrat  j  et 
fere .  ordinariae .  hic  efle^folent.  Maxima  caloris  varia- 
tio  menftrua  anno  1755:  fuit  menfe  Ianuario  432,  mi- 
nima  menfe  Augufto  gr.  1 8* 

Maiima  Tero  anni  17  $6.  menftrua  gr.  44. 
menfe  Maio ,  minima  autem  gr.  16"  menfe  Septembri, 
Maximae  igitur  et  minimae  caloris  variationes  vel  dif* 
ferentiae  certis  anrti  menfibus  contingere  non  (blent, 
neque  quantkate  conuenire,  quamuis  multum  non  difie- 
rant,  quantitate  horum  duorum  annorum.  .  Maxima  mtra 
nychthemerum  —  aa  ,  minima  =ro,  quod  (aepius  quoque 
fieri  (olet.  Differentia  maxima  adhuc  mihi  hic  'obferuata 
inter  thermometrum  fbli  expofitum  et  in  vmbra  con- 
ftitutum  eft  30  gr.  et  miniraa  fole  per  nubes  luceu* 
te  =4  «5. 

v  Calor  fnaximus  104  anni  175 5,  incidit  in  Iu- 
nii  30  p.  m.  inter  2  et  3  obferuatus  fub  fequentibus 
circumftantiis :    .  ;  v        - 

Calor  diei  antecedentis  p.  m.  erat  105  et  fequen- 
tisxx5.  Ventus  erat  Sx,  vti  quoque  die  antecedenti,  fe- 
quenti  autem  mutatus  in  Wa  et  porro  in  W3.  Die* 
ip(e  erat  ferenus ,  vti  quoque  antecedens  et  confequeus. 
E  longinquo  tamen  paullum  tonuit. 

Barometri   altitudo    27.95.    eadem   quoque   die 
antecedeoti  integro,  fequenti  vero  28.  10.  fuit.  . 

Calor 


Calbr  SttxktJtts  anrii  vj&ten  5.  h.  *.  p.rn. 
«&  obfenutus.  Ventos  «xaf  NOa  vti  quoqne  dic  an- 
teccdent^  fequtmti  O  et  ONOa,  Atoodo  baeoroetwa 
»&,  a»,  aorecedeos  a*.  x>  «tftqoBO»  2«.  30.  Dies 
ctat  fcteoas  ct  foi  tubiGuodosi,  tti  quoaue  dk»  anasce* 
dens ,  quin  omncs  a  Iulii  tm,  itkkm  confequens  et 
frtore»  fcquentes.  Mindnn  eatores  «eito  meofc  qaoqae 
ooq  oriantur ,  lonio  iamen  *et  lutia  ordinatae» 

Caeteram  plures  faaios  aoni  t7S°".  d\ts  tougpem 
calorem  habuerunt,  praecipae  huias  oieous.     Maii  95. 

I05.vlnnii  7  et  "•  II0>Iulii  *•  io4»  «\  <*•  I05*t 
*.  7.  loaijd.  S.  xo+vd.  o.  ioc*;d.  11  mtfusxo^ 
oY  19.  xia.;  d.  21.  m  ;  ita  **  hfctneafispartinao» 
infigne»  catoris  grados,  partim  ob  contiouom  ka  calo- 
jem,  fuerit  caltdtffimus. 

Anol  *ero  175  5-  inugnes  caforis  godat,  praettr 
mcnftruos  notatos,  ftere  feqoentes:  Mait  ar.  rxa; 
tl.  aa.  108; d;  *S.  foo;d.  20.  nr;d.  30.  106; 
lunii  a-a.  106.;  4.  23.  iio;d.  cf.  xia;d.  «5*107; 
d.  ap.  105;  d.  30.  104.*,  Itilii  3.  xoo;d;  4.  1*0 
d.  5.  xio;  d.  0*.  110;  d.  xe".  na.  Fuit  igitur  et 
huittt  anni  menfis  Iulius  omnium  caUdiftanr»,  licet  noo 
ttttn  ca)idos,qa3m  Iuiiu*  anrri  vj$6.  Notandumtimea 
«ft,  menfem  luliam  oon  femper  caeterisefle  catidiorein 
Jtic  %  ftd  mnkas  ocoorrere  «zcepctonesj  vt  «t  obfeniatio- 
nes  antecedentes  tefuuttar. 

Ciroa  obferaaticmes  thermoHictrieis    monendom 
adhuc  «liftimamus,  aatcm«fidiaaas  noe  etfe  certa  bo» 

n 
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n  qoouis  ctic  fadas.,  iti  plerique  folent ,  fed  quantum 
ficri  potuit,  fub  ortum  folis;  pomeridianae  fcmper  in- 
terh.  a  et  3.  qooniam  aliter  frigus  maximum .,  et  calor 
maximus  diei  haberi  noo  poteft.  Nam  reguhriter  ca- 
lor  mfzimus  p.  m.  h.  a  et  3  eue  (blet ,  a  quo  tem- 
poie  rurfiis  decretcit  ad  ortum  folis  vsqoe,  quo  igitur 
tempove  regulariter  caeteris  paribus  mioimus  effe  folet  ec 
debet.  Supereft ,  Tt  potiora  lecenfeamus  Meteora  et 
Ehaenomena. 

Primum   Tenti  vehemeutiorcs  tatio  *1$$.  luere 

Jequentes:  Iaimarii  mertfe  nullus  vehemcntioT,  cseterusi 

weati  ex  omoibus  quidem  pagb  fpirarout,   porifljmum 

tsmen  ex  N  et  O,  vti  quoque   menfc   Febraario  «on- 

dem  diredionem   potijfimum  retinebant ,   et  anier  «01 

oufius  vehementior.      Menfe  Mtrtio  folo  die  xyr  ruic 

S  3, leaiores  caeteri,  potiffimuin  autem  fuere  ex  W  etS. 

Aprilis  5.W3,  caeteri  maxime  ex  W.  Maii 9.  N 3, reliqui 

Tarii  ex  omnibus  phgis  ferc  aequaliter  fpirattint.  Mend 

lunio   vehementior   nullos,  caeteri  potiffimum  ex  W 

et  O.      Iulii  a.  W3,  reliqui  potiffimom  cx  W  et  S. 

Menfe  Augufto  vehementior  nullus,  reliqui  potiffimum 

ex  S  dein  ex  W.      Septembri   nullus   ▼ehementior , 

caeteri  autem  potiflSmum    ex   W  et  S,  mious  tamen 

treqaenter  ex  S ,  quam  ex  W.    Menfc  OAobri  maio- 

xem  pattem  W  regoauit,  dbUos  vehemenrior.  Nouem- 

bri    -vehementior  nubus,     regoaoit  *ottin  .potiuimum 

S  et  W;  Decembri  Tehementior  nuUus,  reliqui  variabiles 

admodum. 

Tom,  VII.  Noo.Com.  £  e  •  Venti 
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Venti  vehementiores  armi  1756.  pcr  fingqV» 
menfes  fiiere,  qui  fequootur.  Ian.  9  S  3 ;  d.  27  W3 ; 
regnauit  potiflimum  S  et  W.  Februarti  12  W3;  d. 
29  O  3,  regoauit  W  et  S.  Martii  12  ONO4  mer- 
curio  ab  b.  3.  p.  m.  ad  11.  p.  in.  in  barometro 
defcendente  a  27.  80  ad  27.  67.  et  porro  d.  14, 
ad  27.  13,  quo  die  vefpericeflauit  ventus,  mutatus  paulk) 
ante  in  W  3 ;  d.  26"  S3 ;  et  hoc  menfe  S  et  W  regna. 
lunt.  Aprili  vehementior  nultus  ,  reliqui  Tarii ,  Tt  (b- 
let.  Menfe  Maio  itidem  vehementior  nullus ,  regnauit 
W  «t  NW.  Iuoii  14  ct  15  WNW3  rebqui  varit. 
luJk>  Tehementior  nutlus  ;  fpiraucre  potimmuoi  W  et 
S.  Augufio  vehementior  nuUus ,  reliqui  ex  W  et  O  pn» 
dpue  flauerc.  Septembri  venti  varii,  nultas  fehementioc 
0<5tobri  nullus  vehementior,  regnanit  potUTuiinm  W. 
Nouemferi  nullos  Tchementtor,  reguanit  SW.  Decem* 
bri  venti  varii  ,  inter  qoos  nulk»  vehernentior.  £x 
hifce  ventorem  obteruationibus  patet  primnm,  duos  hos 
anoos  a  ventis  vehemeotiorHxa  satts-  fiiiffe  liberos , 
onum  fecundum  antecedentcs  obferuationes  venti  vebe- 
mentes  muko  ftequentiores  efle  folearjt.  Deinde  VBica 
procetta  Martii  12.  1756.  inter  Tentos  Tehemeoriort» 
notatos  occusrit ,  quod  ctiam  rarius  accidit,  qoum  non 
fecite  aanu»  a  procelbshic  libcr  efte  foieat.  Poao  ex 
comparatione  pbgarnm,  Tnde  veoti  fpirarunt,  patefcit, 
per  totos  ho»  annos  potiffknum  W  deinde  $  regiaflc, 
id  qaod  TtnlHfimtim  nea  hic  Jbtet. 


Ad 
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Ad  gradus  ventorum  quod  attinet,  vel  me  noa 
moneote  adparct,  me  cum  multis  aliis  4  gradibus  efle 
contentum  ^  vbi  4  fciitcet  proceUam  indicat  +  caeterom 
conftat  alios  in  3  gradu*  dinidere  vehementiain  venti 
quoque  folere. 

Tonltrtia    et    fiilmina    liis  dudbus  amns  lequentia 

mihi    funt  obferuata.       Primum   anno     1755    contigit 

Iunii  7.  h.    6.    a.    m,    quod    primum    alias    vtpluri- 

mum  menfc  Aprili  fieri  folet  ,  quin  etiam  menfe  Mar- 

tio  ^  quod  rarius.     AJtkudo  barometrica  27.  9* ,  gradus 

thermoroetri    123,    ventus  Scrant;d.   ia  <rirca  me* 

ridiem  tonitxu  cum  magna  pluuia  et    grandine ,    baro-  ' 

metri  altitudme  27.  75,  caJore  i***,  vento  W;d.  28 

h,   5+  p.  m.  barometrum  27.95,  thermometnim  120 

moaftrahant ,  vento   S3  ;  d.  30  tonitru  e  longtnquo  f 

altitudo    baronietri     27.  95  et  cajor  104.     hriii  8  to- 

tiitra  cum  pluuia  f  mane  veoto  O*  thermometro  1*3, 

barometro  £8.00;  d.  19  ftlgurationes  frequentes  no£ef 

fed  nullum  tonitru.     Augufti  12  tonitru  ,  vento  SW, 

imomeuo  27.  8o,  thermometro  134. 

Anno  1756.  Apr  30  primum  tonitru  mane  f 
quo  turris  templi  St.  Fetri  in  Caftello  fulmine  percufla 
delypfa  eft  mane  poft  h.  5.  a.  m  ,  barometro  notante 
27.  80  et  thermometro  115  ,  vento  SW.  Maii 
4  iuJgetra ,  caiore  138,  pondere  atmofphaerae  28.  18 
itetn  d.  7  vefperi  fiilgurationes,  calore  139,  barometri- 
ca  altitudine  28.05«  Iuaii  21.  p.  m.  tonitru,  ventb 
SS09  thermometro  125,  barometro  27.78^4  23  to- 

Eee  2       .  nitru 
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nitra  cnm  graodioe,  yento  NW,  barometro  a-7.  83,- 
thcrmometro  127  notantibus  ;  d.  ap  totrirru  veheawn* 
ab  h.  10.  a.  m.  daraait  ad  fa.  4.  p.  m.  barometnr 
27*98,  thermometro  125,  Tento  W.  Iulii  1  tonkrup. 
m.  thermometro  121,  barometro  28.08;  d.  4»  p. m. 
tonitru,  thermometro  X20,barometro  28.10;  d.  ix 
ct  17  tonitru ,  baromctro  28. 00  thermometro  ia«* 
d.  ip  tonitra  cnm  pluuia  ,  barometfo  27.  S$9  ibw» 
mometio  xxa,  qaod  fiit  hoc  anno  vltiirramv 

Quod  fi  hae  obfematione»  tonkruum  Ttriusqoe 
flnai  Inter  fe  comparantur ,  pateicit  ,  primom  tooknur 
anno  1750*.  multo  ftequentiora ,  qoam  anno  1755, 
foifle  et  Tefaementiora.  Nam  anno  175$*  diebui 
taotum  5  tonitraa ,  caque  non  vehemeotia  ruere, 
quum  contxa  ea  anno  1756".  diebt»  o  Ttplurimum  (a- 
tis  vehemeotia  tonitraa  aociderint ,  eaque  pcriculoG. 
Vti  prima  ct  vkima  tonitraa  Ttriwqne  anni  fct»  difle- 
mnt,  dom  primum  anni  i755.cootigitdemum Juoh'7, 
contra  pnmwm  anai  1750*.  April.  30,  Thimum  anni 
1755.  Augufti  12,  contra  vkinium  anni  1756".  iam 
lulii  xp:  fic  diflT-rentia  multo  maior  oonpunquam  eft 
deprehenia,  quum  tonitrua  iam  menfe  Martio  incepe* 
rint,  Tt  monuimu»,  ct  vltimis  Augufti  dfebus  defierint, 
quod  tamen  rarius. 

Addkfim»  in  teeehlendls  tcmpeflatibps  ftlirimeis 
▼cnros,  Tt  pateat  ez  quibnt  pbgja  potjffimnm  eae  ve- 
nke  ioleant.  SciKcet  vtroqt»  hoc  anno  potiffimum  ex 
S  ct  $W>  id  qood  aliis  quoqac  aoatf  TtpluriiBera  ficri 
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fifet,  qpae  ex  SO,  ▼ehemewtioni  vtpfarinram  effe  fo. 

Jent,  Tti  quoque  niterdom  ea  ex  S.     PwetweaadJeciqaor 

obierwtiooefr  barometrkafr  et  trieraiornetricas  ,    quooiam 

iotm   certos   termiaos  pooderis  «ett»  ct  calott»  tonitrur 

fieri  videntur  piaecipue  fteaeriora.      Naaa   ooo   ficile 

ronitru*  raprimis  fjteos  bic  obftr uaotor y  fi   mercariua 

vitra  28  pollices  Pariucnftfr  adfceadciit,  vti  ex  his  et 

alii»  pkiribus  obferaatk>atbi»  efucet,    Nam  iUud  Iulii  x. 

ec  4,  quo  tempore  altkudo  mercorii  **;  oS  et  28.10 

notabatur ,  fuere  fcnKEma  et  e  longinquo.     Si  porro  cato- 

res  confiderantur,  omrria  tooitrua  vtriusqoe  aiini  medio* 

cri  calore  ortt  fimt  T  pleraque  fcirkec  vetomeotiora  inter 

caloris  gr.  1x5  et  139^  vti qooque vtplurimurrj  aliis  annis 

Jferi  felet, 

Meteora  enrphatics  vtriusque  anni  huc   fere   re- 


Hafo  circa  fblem  adparart  1755  Iaonarii  28:  h. 
+.  p.  m,  thermometro  notante  175,  etbarorBetro  27.. 
Zo.  vento  SO  a,  fequuta  nocm  eft  Lux  borealis  exigua. 

Ciica  looam  oalonem  obtaaoi  O&obris  14.  h. 
11.  p.  m.  tenuem  et  palMdam  ,  aottote  haiometro  aS. 
00,  thermometro  142.  veoto  SWi.      Anno  1750" « 
noliam  pknw  baiboem  neque  circa  kmam ,  neque  tiica: 
Iqlcm  obfcruare  rnibi  contigu:.    Mioos  igtfor  riequeotcs 
halooei,  quamalias,  hifce  aoois  fuere,  tamcirca  folem,. 
qaam  rirca  luoam ,  hae  illis  et  mc  loci  multQ  frequcn» 
tiocca  efle  Joleot  ordirjace. 

Ecc  3  Auro- 


V 
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Aurorae  boreales  anno  1755  et  175^  mihi  no- 
tatae  fequcntes  funt.  Ianuar.  28.  1755  °o&e  circa  ^1* 
11.  lux  boreatis  fine  motu  er  radiis  zcnith  vtrfus  eui- 
faratis  adparuit,  notante  barometro  27.  92  ,  et  ther- 
mometro  188  .  vento  /vix  fenfibili,  vt  (blet.  Ventus 
antecedens  et  fequens  erat  SO2.  Plures  hoc  annoob- 
feruare  mihi  non  licuit.  Anno  n$6  Septembris  11. 
itidem  lux  borealis  placida  conipe&a  eft  h.  11.  p.  m. 
monftrante  barometro  28.  52,  et  thermometro  141. 
Tento  O  vix  1  ,  per  diem  fuit  SW2.  Porro  Decem- 
bris  25.  h.  1 1.  p.  m.  lux  borealis,  fed  rurfus  placida  vi(a  eft 
no&e  (ereniujma,  vt  fokt,  notante  thermometro  188, 
barometro  29.  42,  aere  tranquillo.  Nulla  igitur  vtro- 
que  hoc  anno  infignis  aurora  borealis  adparuit ,  fclrim 
mihi  notari  potuit ,  quod  (atis  infolitum  adhuc ,  vtt 
quoque  talis  exiguus  earum  numerus  eft  rarior.  Has  auroras 
boreales  venti  vehementiores  non  praeceflerunt ,  neque 
frigus  fequutum  eft,  vti  alias  nonnunquatn  fieri  folet, 
praecipue ,  fi  fuerint  ipfigniore*. 

Obferuationes  acus  magneticae  eo  magis  nunr  adiici- 
cndas  putamus,  quia  interdum  motum  ofcillatorium  ,  pro- 
cul  dubio  ab  ele&ricitate  aeris  pendentem^in  acu  magnetica, 
nobis  detexifle  videmur.  Poteft  igitur  hac  ratione  praefen- 
tia  et  defeftus,  gradus  maioret  minor  ek&ricitatis  atmoa- 
phaerae  ad  mutationes  tempeftatum  multum  concurrcmi*  , 
fine  omni  pericuk)  obferuari.  Sed  acus  debet  efle  mobi- 
luiima.  De  his  obieruationibus  In  pofterum  plura ; 
hic  tantum  monemus,  declinatumeiu  mediam  adhnc  fc- 

re 
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tt  4«  gradfas  a  borea  W  Terfus  aequalem ,  adeo- 
que  hic  fatis  cfle  conftaotem,  quod  iam  monuimus  Com- 
meotar.  Noa.  Tom.  V.  pag.  359.  occafione  recenfioois 
declinationis  finicae  Fekmi  conftantis ,  Tidelicet  2  gra- 
duum  a  borea  W  Terfus,  non  yariatae  a  triginta  inde  annis. 
Diflferentia  inter  dedinatiohem  maxioiam  et  minimam  10 
miriuta  prima  hic  non  ftctfe  excedit,  quantum  adhuC 
obferuare  potui  '   '      . 

Altitudinem  pluuiae  adcurate  ob  impedimcnta  a<£ 
ootare  non  potui ,  hioc  eam  hic  praeterimus ,  Tti  quo- 
que  reliqua  meteora  aquea ,  rorem  ,  nebulas ,  grandinet 
niues,  qnoniam  omnia  fiint  ordinaria.  Refpe&u  roris 
Bnooemw  tamuroynos  iropofuifie  plantii  qnidiwdam 
fitra  ampla,  n  illum  rorem ,  qui  meri»  fudor  planta- 
luro  efl ,  rite  ab  rore  decidente  diftinguere  potuerimus> 
Tbi  quidem  illum  aeftate  fere  omni  die  maoe  obfer* 
Tauimus ,  rarius  autem  decidentcm ,  id  quod  ct  alii» 
iarrt  obferuatum  eue  conftat. 

Hiems  anni  1755  fatis  frigida,  continua  fuif,  et 
bona  hk,  praeceffit  audumnus  bonus,  qui  vt  plnrimum 
jjroguofticiim  hiemis  qualitat1»  efle  folet.  Aeflas  quo» 
qnc  fat  bona,  quam  hiems  bona  praefignificare  faepe 
IbJet ,  Tti  quoque  ver  mature  ingruens.  ldem  vakt  de 
aruri  1755  bieme  mitioie.  Ab  jndole  igitur  andumni 
feepius  quajitatem  aoni  fiituri  probabititer  hic  diiudicare 
iicet.  Caeterom  Tltima  congelatio  175  5  Apritis  20 ,  et  pri- 
nut  rorfus  Octobris  5.  eiusdem  menfis  v  prima  nrx  die  21. 
Neua  fluoaea  giacie  obdu&um  Nouembr.  2+,  et  17*^ 
-     •    :*  axfk 
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npde  intcr  *x  ct  **  mcnfi»  Nouejribris.  Vhinui  con- 
gelatio  175©"  Aprilis  17-  «  ruruis  prima  OAobris  10. 
Mcuae   glacks  fiada  et  Jolotft  175 5  ApriL  t  et  175^ 

AprifcS' 

Anm*  vtetqoe  quoque  Jat  fcrtili»  tuit  in  2us  i*> 
^iooibuft,  fi  potiorum  proaenanm  tatio  habeatur,  voi- 
verialis  enim  fertilitas  vix  ac  ne  vix  qpidem  vogatiit 
pootiDgere  folet  et  potett. 
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DE 

R  EFRACTIONIBVS 

IN  OKIS  SKPTENTRIONALIBVS 

Auctorc 

G.    HEINSIO. 

Quo  maiori  cura  refractiones  aeuo  recenttori    indt« 
garunt  Aftronomi ,  vt  elementum  hoc  in  praxi 
defideratifiimum  ,  omni ,  qua    Mcet ,   certitudfoe 
elaborarent ;  eo  plures  fe  obtulerunt  varictates ,  in  qui* 
bus  euoktcndts  ftodium  omne   nondum    exhauftum    eft. 
Locum  quoque  obferuatoris  tum    quoad    libeitam ,    tum 
quoad  fitom  refpedtu    Aequatoris   hic    atteodi   debere, 
cxperimenta    fuaftrunt.        Si    locum   obferuatoris    fub 
omnibus  circumftantiis  femper  eundem    ponas ,   geoera- 
tim  quidem  refradtiones  variari  deprehendes  pro  diuerfit 
fideris    fuper  hotizonte  altitodine  ,  quam  quidem  varia«* 
tionem  dudum  cognouerunt   Aftronomi ,    et   ad   leget 
certas  adftringere  allaborarunt ,  vt  cuiqoe  altitudini  vifao 
certam    atque    determinatam    adleribere    potuerint    rc- 
fira&ionem;  aft  fi  quaeras,  an,  manentlbus»  ltcet  amni- 
bus  ,    experientia    quoque   in  eadem  altitudine  eandem 
femper  refra&ionis  quantitatem  doceat ,  (abftrahamus  ab 
eo  dtfcrimine,  quod  difficukas  obferoandi  producere  (h* 
let)    ducrepantlam    faepiflime   notabilem  inuenies.      Vt 
hanc  eo  mefius  cognofcere  atque   diftingoere    poffimus , 
refra&hnes ,  quae  fe  in  eadem  altitudine  viCt,  fub  qui* 

F  f  f  a  buscun- 


buscunqae  caererum  circumtontiis  ,  ofierre  fokot ,  bre- 
vitatis  caula  botnologas  vocare  hcebit.  lam  veto  ante 
f^rrioratus  oblVuator  it^  viciuia  ho/izorttfe  vefra£Konei 
homotogas  aooiodum  var  iabde*  fubinde  ejtperitur,  cuai 
eodem  die»  ia  eadern  aeris  tempcrie,  interie&o  tan- 
tum  tempoce  extguo ;  tum  diebus  diuerGs  in  eadem 
lioet  annt  tempefiate;  tum  in  diuerfis  anni  tero- 
peftatibus  pro  diuetfb  calgrrs  et  frigplis  ftatu  \  ita ,  vt 
ob  hanc  refra&ionum  incooftantiam  Aftronomi  quoque 
c^feroa&oues  coeleftfit  ia  vKtoia  Horizoatk,  qaaotma 
ic«t ,  eukaje  foJeant  In  maioribns  quidem  fiierum 
«ujtudoiibtis  ideiqt  obfefuator  tantam .  refh&ionum  bo> 
njologarum  inconuantiam  nqa  depcehendit. ,  vt  ..nuuc, 
xcfttftkwum  Tariationes  fecundum  altitudjneft  cettiori 
modo  defiaire  «t  in  wbulam  redigerc  ipft  tfceat  ;  ali- 
quam,  tamca  boflpoiogarom  varktacen»  adhuc.  inueoit 
«oanejca  oum  teris,  jemperie  refpedu  calorb  et  figptis* 
tt  allgatam  quafi  ad  gradu»  thenno«tcmy  dnm.ma/o- 
«fte%  irfaAKnan  expetitur  segoftnte  frigprc,  .mmoreta 
calofty  «aadcm  thecmoweiro  euoderp  gradum  notaoire, 
frout  id  ©bfenaiuoaefr  confuito  intticutae.  DN.  LE 
IHaNWIER,  ift  fraef  ad  Wflor.  coekjkm%  et.  DN- 
CASSINI  DE  TBVRY  m&tm*Uar..Jcad.  R%~ 
Smn*.  P*riJ.  attaa.  ij^si,  et  1743-  ioauljpare  videntOK, 

Sed  «xeedar  nuac.ob&uator  e,  Gk>  leco>  quem 
hedtew».  iramotM»  feorar,.  muietqae  eum  y  nonv  ouideDX 
«aioae  firo&  geogFtiphict  refpe&B  cjprutora»  teopeitriurn, 
fed  qjtioao;  deujMtooerri  fqocr  urmino  aliquot  relationis  „ 
nnm  libeUa  definice  ftieL.    Akius  vsxbi  cmfx  aXccndat. 


fta  a  tenrae  ceotro  mag»  recedat ,  et  obferoatas  tucc 
refradwmea  comparee  cnnt  homolegte  Jh  priftino  loe* 
fob  iisdem  ctraufift*ntn>  definkis;  miaore*  iflas  inaeniet 
ac  ante.  Sic  ad  libdtam  fopcrficiei  mafis.  toUftnae, 
caeteris  paribns,  prodeimt  refcaeliones  homOlogae  ;  m§* 
nuunrur  deinceps  coothrao  pro  rruiori  ofefeiftatoris  etoi 
vatioue  fupet  ifto  libelhie  tertniao ;  prOUt  luculeotef 
«dkit  DN.  BOVGVER  es  obferoationibus  ffitfr  fe 
Yicinia  vrbfe  Ow  fe  iorritutis,  (vid.  Commcntar*  J&Hfc 
Reg.'Sc.  Paty.  ad  atu  1739,  et  17+0.). 

Tandem    bbfertiator   iDctifto    fimai    geographic* 

qooque  mutet  reipectu  Aeqeatori»  terrae,    fea    mutet 

feritudmem  geograpfiicam  ?    fcraatj»  itturim  fibelfee  rcJ 

Irquaromque  tifromftailHarum  coflditiooiQt»  ;  difcrepaotiit 

iterum  in  refra&iotnfeus  homotogi»  te  ofteret  y  miaoxei 

iftae  ptftdire  ftJlent  in-  vickiia  Aequatoris  rerreftm ,  me> 

fore*  attedetkfe  *d  Polte      flaftc  it§a#ioBum  varieca* 

fem  te  praeftflti  prjrjffimutri  *elpi«er<J  anintos  efi;  qud 

rri  negotk>  pro  modulo  quafi  accipiaatt»  Ttf  *«/<«<*  r^- 

Jra&bmm  Cajfltiamm,   quae  pro  iatftadifte  Parifienfl 

Aftroaomi»  Gells  vfom  femper  fiadtitit  rofignem  ;  fei 

qoklem ,    vt   iciraclionom  homoiogarum  (hb  iftiaorlbuft 

aititudirtifeus  pf&ecipHe  habeamcs  rtHionem  ,  quac  difcri- 

aaen  foppedfeftre  poOunt  rtotabUa ;  cum  e  cootmio  »b- 

ftMntae   refra&iones    in  alwudinibas    magais    non  fitjft. 

faftCbileft  effe  fokant. 

OWeraatfones  fam  KICHERII  is  fcuufo  Ceytm* 
fiecnb  feperiori ,  et  reeentiores  BQVGVERII  ia  fegoo 

F  f f  a  *«»- 
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Pervano  toftjtutae,  rem,  pro  fira  obferuatoris  io  Ykmk 
aequatoris ,  extrs  dubtnm  poooot.  (vid.  Hjftir.  ^<v4. 
/fcjg.  &  Ptfri/.  ad  an.  1*700.  p.  14.0  ad.  BataY.etsd 
a  11.  1739.  pag.  o~2. )  Refia&iones  aequatoreae  \tiqa5 
ioaeoiuotur  uunores  reftadionibus  horaologis  Parifieofi- 
bqi.  Aft  0  obferuatiojKS  coakilas ,  quae  refra<5beaum 
condiriooes  patefacere  poffunt  io  regionibus  it(jpe&fi 
ctimatis  Pariiienfis  boreaboribtis ,  rem  aondom  decifam 
injMnies.  Iojperatus  Sotfs  exortus  ,  qui  HoUandu 
in  Nomt  Senda  fob  latitudine  borcali  76*  gradoom 
bybernantibus  cootigit  die  24..  Ianuarii  ftyl.  vet. 
in.  1 $07  ,  argumentom  praebet  infignis  refra&toois  ho- 
riaontalis  in  pris  feptenttiooabbus ,  quam  Rimoks  ia 
Geograpb.  Reform.  pag.  «0*3.  ez  6x0  cakulo  a.  grad. 
?'•  5©*".  affignat,  et  quae  fere  quadfupk  eft  homo- 
logae  in  Tabula  Cafiiniana.  Ex  obferuationc  Solis  iaoc- 
cidui ,  cui  BiUtergms  an.  1695.  Torwviae,  fub  Uritudi- 
ne  boieaU  0*5*.  43'.  a  fe  dcfioita,  iouigiiauit ,  refiaclio 
5S.  minutonim  in  oltttudine  vifa  ©\  03'.,  ideoqae. 
fcre  dupla  homoiogae  Parifienfis  cmergit.  (Vid.  Com- 
ment.  Acad.  Reg.  Scienc.  Parif.  ad  ao.  1700. )  Et 
fte  quidem  augmeotum  refractionum  homologarum  in 
acceffu  ad  Polos  (atis  eni&um  vidcror.  £  contrarjo  nv 
centioies  Uluftris  Maupertuis  obferuatione*  itidem  Tor~ 
nouiae  habitae,  totam  jfere  conclufionem  euertuot.  Ex. 
aJtitudinibus  eoim  Soks  meridianis  in  vicinia  Horizonris 
jnter  1°.  57'.  ec  a°.  46'.  captis  ad  finem  aani  1736 
et  initium  1737.  ideoque  byberaa  tempeftate ,  quae  re- 
feattjooes ,  caeteris  paribus ,  maiores  cfle  debereoc,  de- 
duccte  jgftaftiones  param  vel  nibU  difcrepabaat  a   re- 

fra&io- 
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fradkmib»  hotaologb  Parificnfibos  m  tabuh  Caffiniana; 

qnam  coouenentiarn  qnoqne  altkudnes  meridianae  Vene- 

ris  inocciduae  «I  finem  Aprilis  an.    1737 ,   nec   non 

dfflaatiae  Stelb*  poiari*  et  Af&ori  a  Zeiitb  obieruatae 

<kxucmot ;  ita ,  n  ipfe  Cel.  Mmtperteis  concfaferk ,  fi 

sefttejbottes  in  vki&ia  aeqtratoris  notabiliter  minorei  in- 

veniantnr  faoraologis  Pariifienfibus,  ea»  progrediendo  Pa- 

rinw  ad   circnlum    poJarem    fcnfibiliter    non    rariari. 

{Figure  4e  ie  terre  ed.  fiat.  173».  peg.  i6>.  )    Nec 

obfenatfiones  Btfrrgii  fententiae  hoic  reftagari  JucuJen. 

ter  oftendu:  idem  Gd.  obfernator,  ex  eknatiooe   Poli 

Tormuiae  a  fe  dtfinka,  qaam  8.  roinnt.   maiorem  m« 

venk  Bilbergjuwa,  ira»  xx.  miaw  tnaiorem,  £  Bilber» 

gu  flbfernationi  debka  etementa  fiuflent  npplkata ,   <id 

«qnbd  uttiomn  in  refia&ione  BHbergiara  errorem   ttU 

^jue  arguit.    Bis  ita  eomparatis ,   cum  id ,  oood  Hol» 

Jandis  in  Nona  Semla  conttgk ,  animadnerfiones  quoque 

admktat,  etfi  denms,  infoMturn  qoid  in  refta  Aione  ho- 

rirootali  ibi  JCciduTe  ;  quacrao :  m  HfraQimet  bomob- 

£ae  accedeed»  ed  Pohs  imrementa  eaptanf,  djfcnfljanem 

vJccriorem  noa  refpnk. 

Obferoarione*  ab  exerckato  obferoatore  et  inlrra- 
anenris  idoneia  comuko  raftitutae,  fbtarionera  ewsmodi 
«maeftionu  fappeditare  debent ,  qnibu»  co  mai»  pre- 
ttum  naruendiw»  eft,  quo  rarior  iis  fariendfe  concedi- 
tar  opportunaa» ,  et  quo  maiora  impedimentn  et  vkae 
incoomoda  pro  condniane  rcgionis,  tn  qut  -fieri  de- 
beot ,  fiib  zona  arnnpe  mgida  pofitae,  «t  ob  cocli  in- 
cfementiam  innabkabiiis ,  &  «tferre  lolenu    Swnmrm 

Rjtfia* 
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Rutfar  impermim  gtostofiffima  msmtemt*  fcacitet 
&£um  ett-,  vt  eiu*mp<ii  obfcitatione*  fto  ctscoraftai. 
*brym  o?ndiuoftibus  fuque  fafifijawe  rewera,  extom ,  m. 
ftar  foidos.  OngBjaris  f»  <|oajp  *W*tti#ini  ftgenai  ia 
katafcbitkm   f  xpedai©  utoBVuriframt.     Sciuoet  lafc> 
4*Vw  <fc  Nifr  ^  /*,  Ofiwv,   oWernatar   Aftroaomn 
turilfinaug  ,  <hm  «  4ic*a  «^pcdkionc  ftudtam  -fhom  it 
«o  po&it ,  vr  ftt^n  Jocorui»  Jtajifttt  ct  S&riae  «fiagu* 
pbicum  ex  obf©njitionj1we  eoejeflto  cotigecfat ,  circa 
fim  «nw  1737  &#  *wit  &  es*M»ast  qne  te- 
(pe6u  I«M ,  vrbt*  Stoiriae ,  *d  decHrfcna  floui  Lem 
bore*m  verfes  fitae  fon* ,  regione*.    Peaeteaaetat  nqae 
fld  nat>iqtione»i  hybernsm  ad   dsatnun  AbbK  Qfaa* , 
Jaud  ipoctd  ab  oftio ,  ano  tfe  in  Oceaaam  fcegtfeBtr». 
rafem  fe  exonefat ,  extnjtfain  ,    et  irafe    i|pdmunA» 
OM  ( Qltnek  -  Zimowj*  )  tB&affe     Kftat  iftud  tb 
ofti«  fluoii  L«w  ia  octfdeofem;  ct  ktindinem  habet 
boreajem  73*-  £'•  5*"-  **  infra  fBtebit.    Peroeatin 
hanc  ioquaa  noftex  dfe  laVaaouar.  ffiL  itt.  aa.  173^, 
a  910  tempore  vjMHie  adiafettim  Apribt  taoaem  amti. 
varias  ibi  inftituit,  circa    altitudiu»  Jbdus  «t   fixarum 
meridianas  aliaque  phaenomena ,  obferuationes ,  quae  fi« 
roul  cur»  ajiie  ab  obfereatefe  noQro-  £»  frgatft   Kam- 
fcfaatkenft  .poftea  habitis,  poft  rnortem  ejus  i/iajflri  >*<*» 
cademiae  Scientiarum  ImperiaH  fuamet  tndita.     SobftB 
quidem  chartniis  et  aoaauBquani  inenduHtkn  «hidoutis, 
Tt  ferre  Jpkat  «fuwwdt-  itiaeris  iocooamod»  ,  cota%jpattt 
eiant  ifiae,  qbfemtiooe» ;   hoc  tafnea   aen  iwpcdiatf , 
gnp  naiau»  rarias ,  zd  puaefetii  ioftstntum  optitne  fcci- 
cotes  ,  carto  fftgBtpejs  fieuetit.    Quid  A.  bm  oUema.- 

tioofl 
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tiones  docerent ,  refra&iones  •Olenecenfes  ab  homolog» 
Parifienfibus  mbii  difterre ,  irnmo  potius  his  paululam  mi- 
aoves  pfcnimqae  prodire  ?  Nonoe  fententia  IUuftris 
Mmtptrtm  eximiurn  in  modum  confirmarctur?  Nonoe 
fingulare  jwetium  oWcruationibus  iis  ftatuendum  eflet, 
quae  in  tam  propioquo  ad  ^olum  acccflu ,  quem  nul- 
lus  Aftrooomoram  vnquam  attigit,,  iefiadioriuro  homo- 
Jogaium  conftantiam  nculcarent,  et  quidem  fub  eius- 
modi  ciscumftantus ,  qnae  alias  rcfradiones  folito  maio- 
iw  Indkare  foieot ,  ia  loco  nempe  hnmili ,  haud  pro* 
•cul  a  lktw»  oosani  fito ,  et  in  ea  4umi  tempeftate , 
quae  rigidiflimum  gehi  in  regionibus  memoratis  procreat  ? 
Sed  ad  inftttutum :  quod  *t  rite  profequar ,  pri- 
mtun  obferuttiones  ipfos  transfcribam  ,  illuftrationem  ea- 
trum  deiode  addam ,  et  tandem  dedudiones  fubkingain* 
£n  ^Weruationes : 

X)leneci    •       Nomina      Altitudines  mtridianai 
x  73  S .  ftyl.1  vet.  fixarum  objeruatae. 

vd.13.  Fcbruar.  Aldebaran  $?.$*'. %o".-\ 

-Rigei  8.    8.   o   Ivetfus  attftr. 

Gapelh      6"a,x7.  o    3 

t:.pdi.     >t.«5-  o  |T(!ttoi0f, 

l,yra  a1.xS.x5    > 

vd.  x-4.  Febmar.    Aldebaran  32.3a.30.  * 

Rigel  8.  S.30.  |  verfus  luftr.' 

Capelh     Hfrt.  16. 40. 3 
Capdh       .8..5.*o.>  ^ 

Lyra         41.18.3©.$ 

Tom.  VII.  Nou.Com.  Ggg  AUi- 


4xt  DE  REFRACTIQNIRVS 

AJtitudimt  meridianae  BtnH:  foertoris.  SoUi  {ttpparentet 
jnftrtorti ).  objeruatae,  verfia  attfrm* 

Fetac* 


4- 

4*.i7'.  o":  dub* ' 

Mart*   1. 

i3#,.3o';  o". 

6 

4.  57*  q.    vent. 

3 

14;  17.  3Q. 

7 

5..  *7*   0. 

4 

14.  40.-i5.dub,. 

8 

5>  3.8.  30,  exart.. 

8 

xtf.  14..  0. 

10 

6,.  2Q*    q*  dub.. 

9 

^.  37-  30*. 

ti 

6.  4».  30.  dub.. 

10 

17.    x.   Q.  dufa- 

*3 

7.  24.  15..  dub. 

XI 

;r7.  25.  o^ 

ooa  njliil 

;  j 

*4 

7.  46J.    Qv  bona 

*5|'8.5fc4fc 

«5- 

8;.     8.  3.0»  dub. 

18. 

;20.     Qir- 

x<S. 

&.  31..    0». 

»              21. 

21.  I£.    1$ 

17^ 

8,.  52..  3P.. 

22 

:z  1.41.45. 

*Q. 

io..    *.     0.. 

*5 

ia.  5*  *£• 

**. 

10..  47..  1$. 

27 

;23.3«.  ** 

**: 

ix.  56.    Qii 

i         3° 

'24.43,    0» 

*7- 

12..  4?..      Q..          J 

JApril..    1 

^5**4  aa^ 

In-  ttanfitu  Luuae  per  rfyades,.  qiri  Qieneci  die  1  $• 
Fehruar.  ftjt.  vet.  am  173.8:..  conegifcrobferuatoi  nofter 
fcljciter  annotare  potuit  occultatione*  a  limbo  Lnnae  ob» 
fcuro>  dnarum  fixarum  5/*  magnitudinis ,,  fibt  valde  vicina- 
wm.  >  quas.  Btfjfww.  ift  Vrdnom..  vnicai  litera.  $  fignat  „ 
TAXVttcui  obferuaiioni  fcheroa»  extsemporaneuroy  vt  Fig;.  x.fitui 
F>&  1.  inuetfo  monftrat,,  euidcntiae  caufa  adpinxerat.  Qpctur- 
bi  aftron,  7..  ped..  ftfellaro  A.  (re.  vera:  aurfralidrem).  vii- 
dit  immergentem  6b.  29/.  4-i/7.  \,  ftellaro  Y*to>  B;  Orc* 
tej»  horcalioiein  >  cK  44'.  a3,"*  tempore.  y.«o;.  Mr*- 

mennura 
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inentum  pro  A  intra  9.  vel  10,  pro  B  intra  5  vd 
<T  fecunda  temporis  cemim  pronunciat ;  obftitit  «nim 
tentuSm 

Hae    funt  obferuationes ,    quas   nunc   dilucidare 

tonuenit.     Iriftrumemum,  quo  altitudiues  Solis  et  ftxa- 

Tum   captae   funt,    «xprefle   quidem    non   nominauit 

nofter;  cum  *utem  ifte  m.    1733  Petroburgo  Sibiriam 

petens   «am  -Qnidrantem  transporrauerit ,    tjuo  antea 

*v(bs   faerat  Archangelopoli    et   in  nonnnllis  Lapponiat 

locis ,    Parifiis  uempe   ab  nrtifice  CHAPOTOT  confe* 

ctum  /radii  i8digitorum,  cuius  mentio  fitinTffl».  UL 

Comment.  jAcai.  imper.  Veirop.  p.  433.  et  438.   nut- 

Jum  <eft  dubium  ,    quin  idem   inftrumenram    adhibuerit 

)in  obleruationibus  Oienecerifibus.     Jp&e  akftndines  tran* 

Ucriptae  iita  func  fcomparatae ,    prout   «as  obferoatiooet 

<immediatae  luppeditarunt ,  nulla  pracuia  tognitione ,   aa 

llinea  ffiduciae  -dhiifioni  Quadrantis   rite    refpondeat  \    att 

-vero  error,    vt  dici  folet,    hic  fe  offeraf,    nec  refta- 

fiaonum  et  refpe&iue  paraHaxium  vlla  habita  tft  ratiot 

Imo  altitudines  fixarum  meridianae  tum  verfus  atiftfum, 

ftum  verlus  boream,  confulto  captae  funt-,  vt  inde  errot 

tjuadrantis  innotefceret ;    qua  methodo  obferuator  ndftet 

in  itinere  fuo  per  Sibiriam  "vbique  fere  vfus  cft.     Cum 

tioc  momentum,  cum  quo  eleuatiottis  Poli  determinatio 

-connectftur ,  primam  «poftulet  difquifitionem >  methodum 

iftam ,   prout  eam  quidem  concipio ,    in  vfum  (eojuen* 

rtem  exponere  conducet, 

HeTerat  "HOR  horizontem  ,  HPR  meridianum  ,: 
9  Poli  iocum  verum ,    A  punftum  ,   in  quo  Aequator 

Q  g  %  a  *«W 
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rcrc  meridianom  traiicit,  Tt  fit  PR  Poti,  AH  Aequ* 
toris  eleoatio  Tera  ,    ifta  boream  ,  haec  auftrom  Terfos. 
Fiogamos  euidentiae  caufi ,    tum  in  P,  tum  in  A  s& 
qoaodo   fixam  exiflere.      Ope  qoadraotis,   cutas  crror 
detegi  debet ,    expkxetur  vtriusque  fixac  altitudo  mcnV 
dkwa,  atterius  PR  Terfi*  bofeara ,  akerius  AH  Yerfu» 
auftrum  ,   atquc,   fupponendo  aliquam  refta&ionis  tata- 
fam,  v.  c.  Caflinhmam,  tanqpam  vniucdalcia ,  (rt  tc- 
litas   faltera  approximaodo  cqgnolcatnr- ,  et  oonfideiatk» 
refca&ionis  exciodotor)  propter  refractiooem   corrigitqr; 
Si  PR-+-AH   {tanquam   fumnw   altfrodMum    poli  ct 
aeqpatocis-)  deprcheodatur  — 90.  gradibos,,  inftrumenturo 
■nikx  laborabit  vitio ,  vt  per  fe  patet  -%  fin  ycco  usnma 
akkndinmii  obfaoatarum  ducrepet  a  90.  gradibns ,  dv 
feitnr  errar  Quadraotis  r   eiusque  duplum  inuenietor  ca«» 
piendo»  dififcceutiam  intcr  complemeotunv  akitodinis  fleiiu 
fae  aequatoreae  ad    90*,   et   altkudinem   meridumam 
ftellae  in  Polo  pofitae.      Ponamos  enim  ioftromeiiftin» 
akitadrnem  Tcra  maioccm   notare.      Hoc  modo  opt 
iftius  colligetor  fiofiae  aeooatoftac  altkodo  meridtsaa,  Cco 
ekuatio  Aetpiatoris  *H  (maior  Tera  AH),  cui  rcfpoa- 
dcbit   altitudo   Poli    ttR,  tanquam  complernentum  ad 
50%  (minor  Tera  PR),  deducia   fcilicet    ex    obferua. 
tiooc  ftellae  auftium  Terfiis,  exklente  P*=Atf.     Art, 
cuna    inftrumentum    altitodinem    ftellae  in  Pok>*pouue 
eadeiB  quaotitate  etiam  maiorem  iera  prodat '  9   ex  ob. 
ftroatione  boream  verfus  inueoies  loco  PR    akitudinera 
pKt  exiftente  ?p[—ha)—?tt  Quadrantis  etrore,  cn- 
ios  duphxn  pit  cft  diferentia  inter  compkmeatarn  ahi- 
tudiuft  ftcllae  aequatoreae  ad  90%  oempe  lrR^  et  ataV 
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fjK&nem  meridiaaam  obfcruatam  ^R  ftcUa*  io  Polo 
pofitae.  Similiter*,  iouetfo  tantum  oniioe  ,  res  fe  ha- 
bet ,  (I  inftramentum  altitudinem  Tera  minorem  fiftat , 
tt  Fig.  3.  lucukotcr  ezponfc.  Inde  etiam  patet.,  *r-  Rg.  j. 
rwem  Quaaranth  ?p  efle  jubtrattmm  ab  obfcruata  al- 
titudine  />R(Fig.  a.),  6  altitudo  Poli  «R  ex  obferoa» 
tione  ftellae  auftrum  yerfus  defmita  mioor  Gt  altitndine 
Poli  />R  ex  obfeiuatione  ftellae  boieam  verfus  deter- 
aniaata  \  e  cootiaiio  adtitimm  ad  obferoaram  altitadi-!* 
oetzi  pR  (Fig.  3.),  fi  altkodo  Poli  «R  cx  obfcruatio- ' 
ne  ftelhe  auftram  Yerfi»  dedu&a  maior  fit  elcuatiooe 
Poli  />R.ex  obferuatiooc  fteilae  borearo  verfi»  inueuta^ 
tt  fciiicet  vera  prodeat  akirodo  ftellae  PR.  / 

fixae  quidem ,  tt  haclenaf  coidentiae  caofa  fupu 
pofimnui,  neajue  ia  Pok>,  neque  io  Aequatore  exiftont, 
¥t  metbodua  praefcripta  immediate  ad  praxio  deduci 
•  poffit;  aft  com  ez  obfematis  fizamin  altitudioibos  meri- 
diams,  a^hjbendo  earuodem  dedinatiooes  aliunde  cognt- 
taa ,  akitodo  Pbli  eodem  raodo  mediate  defiairi  poflk, 
*c  fi  immedttte  ex  obfemariooe  fizae  acquatoreae,  vei 
m  Foto  pofitae,  cognita  fbhTet;  praxio  ad  coofidcratio- 
aem  praexedcotem  mediate  refcrre  licet.  Obfaoetor 
Jcilicet  alkvt»  fizae ,  qpae  meridianom  in  plaga  auftra- 
li  tranfit ,  altkudo  meridiana,  (quo  maior  ifta  ,  eo  mt- 
jbos  eiit  periculam  refra&ioois)  et  ope  declinationi»  eins 
ex  Catalogp»  ootae ,  adhibita  propter  lefta&ioflem  cor- 
zeerione,  datermioetur  ekoatio  Poli  *R  eirorem  Qtf-Fig.i.oj. 
draotis   adboc   iuooluenf.      Similkei  obfcmetor  ajkuiuc 

m  piap.pcrjdimi  boraali  ajtitodo  tntnattna ,  « 

G**3  m> 
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iabita  dedinationis  et  refra&kMiis  r  «tione  ,  exinde  Inne. 
fiiaiur  eleuatio  Poli  pR  itidem  Quadrantis  errorem  com- 
prehendens.  Differentia  jp<7r  inter  ttR  *t  />R  dattt 
duplum  Quadrautis  «rrorem  ,  -cjui  an  aduitiuusf  an  fub- 
*ractiuu&  iit ,  Jecundum  praecedecuia  •diiudicari  debet. 
Jpfa  tandem  «teuatio  Poli  vera  PK  innoteket  ex  uo. 
mero  medio  arithmetke  proportioaali  inter  srR  ctpR. 
Jn  hoc  quidem  megotio  jefra&iones  primum  ciroter 
jtantum  xqgnofcnntur  ,  <ob'  ignotum  «Quadrantis'  •errorem  ; 
*ft  fi  hic  approximando  sdetedus  fuerit ,  tum  retradtio- 
nes ,  rum  ipium  inftrumenii  -errorem  ,  certiori  modo 
concludere  licet.  Solem  quoque  loco  .fixae  .auftrum 
werfus  /culmiaantis  «ligi  jwfle  iacile  jxttec. 

$ic  quidem  liabetur  methodus  VBiuerfalts ,  ,Antt> 
oomo  peregrinanti    perquam    vtilis ,    tum  errorem  dn* 
firumenti,   rum   eleuationem  Poli  promte  inueftigandi^ 
iift  inter  *>bferuationes   fupra   exhibita*  -occuriit  :nliqut 
xircumftantia  • ,   quae    methodum    parrkaibrtm  admitttt 
definiendi  «elewationem '  Poii  priorl   praeferendam  ,   cum 
ifta    ncque    fbtarUm    dedinaticnes ,  -  neqw    inftwmenri 
abcrrationem  ,    fed    tantummodo   refratfiones   proiime 
<ognrtas  praefupponat.     Scilicet,  rfi  vna  <eademque  ftellj 
circumpolaris    -femper    compicua   pro  tcondfcione  ^iros 
Poli  refpe&u  vertidis  iq  reuolutione  fua  .diuma  Vneridta. 
aum  Jraikiat.,  vna  v4ce  ittfw  .auftrom.,    altera  fice 
▼erfus  Ixveam,    prout   in  obferuationrbus  iupcrioribos 
Capellfl  cjeempium  'praebet ,  f>raedi(fta  jnethodus  kxrjoi 
habct.      ftortkidatem  iftam    ?oco,   quia  in  -regtonibts 
Ji)!^  »iciiik)*ibi»JtaWttm  adhlbctt- pote*.      Cuffl  «eo* 

•: »  c  ■  4ifta- 
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! 
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iftuttia  ftellae  *  Polo  nonnioit  excedere  debeat  diftan~ 
lua*  Poli  a  Zenhfr,  vel  eleuationem  Aequatjori*  pro» 
loco.  aliquo  terreftri,  vt  mcmora»  canditio>  locum  in- 
Teniatv  necefle  eft  „  vt  altitudo  Poli  fuperet  45  gr*. 
dus  ;  ia  cafit  enim.  hnius  altitudinis.  =1:4.5%.  fit  diftantist 
Foli  a  Zenitb  =45%  et  fixa  diftantiaot  4  Pobrz^s* 
nabere;  debet»  vt  vn»  vic$  tranfeat  per  Zenith  r  altenr 
vico  horizonten»  ad.  parte»  Poli  ftringat  y  qoac  conditio 
ffmite*  poute  vltimos..  '  St  inluper  periculum  refraftio- 
nia  ia  viciniai  Hwoontir  «I  parte*  Folf  confpicut  euitari 
dfebear,.  poacndo»  eurre  10  anen»  aftirudfnenr  fixae  mi- 
«jmarrc  =t*q%  teqiinknr  *ftftudo*  Poli  =255%  er 
diftantia»  iifcus»  :fixae  9  Pok>zz:a^  vt  ialtem»  haec 
Zeaitb  tiaiiciat  Quitnifr  it»  comparatis»  metnodum» 
irtanr  pro>  ii&  terrae>  loci»  falutarem  tantunu  pronunciare? 
l&et  „  quoranx.  deaatu»  fioli  excedit  5  jv  gradusv 

Sed*  ad!  mothodam»  ipfim  r  cuThf  gratf*  Jequenv  Ytg,  *, 
mm  paemittD*  propofitionem.  Sint  HZR  Meridfanus  j. 
HOR  Horizon  v  Z  Zenith^  F  Polus-.  PR  Polii  eleiu- 
tio.  -y>  SDR  diurous.  ftelke:  circompolaris  y  cuius>  diffantia 
*  P0J0  PS  nonnihit  maiot  flr  eleuatione  Aequatoris,  feui 
JTZ;  altitnda  fiellae:  meridianai  auftrum»  verfas  SH»  bo> 
seam.  verfus,  N  R  j  dico  eflfe 

Eft  emm  aausSFN=i8a-HS*-NR^  PIST(r|SPN^ 
_  .^-hs^  etPK(=PN:+NR)==-,^F:=^ 

$*iV — r — «. 
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bn»,  «  fc  BPR  fenkkafa,  et  «-PN;  fi  * 
S  et  N  tdpeAn  Pbli  P  ad  csadem  pfagani  agvor 
nrcsi  S/,  N«,  loter  *  acqoales,  im  tssss,  *t  aflac 
s  m  anftraK»  «  in  borcafi  plaea  mctiovK  cxscac;  <* 
T/  «unc  =P«;  iddem  cdt 


ii 


NR,  « 

Si=r«N,  dnm  tofieet  mror  ■mnmrns  $m,  *i  Ne, 
fir,  fine  atiudo  iwfatii  wrsssssnm,  m\ 


vedos  befCMi;  patet  per  «ssssjm  *7k=s ; 


cl  akknJuaU»  obfennc»  H/,  «Rv 
fldboc  innolnmtism,.  itidem  alnvsnnam  Fsfi  tcnm  s- 
vcoffi*  Necetfe  ootcm  eft ,  "vt  akinsnslm  esecsw 
antc  appliccntnr  «cbkae  itfra/riane* ,  -csai  «««011  •* 
aocogokum  adbnc  inftnnncnti  «ntorem  pnuis*  tsjtni 
«xccrpere  licct ,  citni  tamen  p«H«"  nmm  enods, 
fi  error Qmdrauo*  fit  cxiggm,  et  akkndo  «R  nmsr 
jnodam  patWL 

•looeooi  fic  Poli  ckwtinoe ,  adhibcntto  SBmAw 
4tellae  objeroatae  a  Polo  ez  catalogo ,  altitedo  ine> 
diana  ehv  ▼«*  cafcalo  detegi ,  et  ipfe  Qsdnntis  enxx 
inaeoiri  poteft ,  fi  ifla  com  otieroata  aMtndine  «w- 
jparctor.    Qnod  fi  etrar  oimiot  prodkct,  almodinescfc 

icnss 
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fenutae  inde  propias  corrigi.,  et  xefia&iones  certiores 
affignari  poffuot ,  vt  deroum  ,  repetita  operatione  ,  et 
eleuatio  Poli  et  error  inftrumenri  re&ius  colligantur. 

Methodum  hanc  appliceftius  nunc  ad  exemplum 
CapeUae.  Altitudo  eius  meridiana.  media  ex  obferuatis 
verfus  auftrum  eft  62*.  16'.  50". ,  verfus  boream  »$*- 
25 x.  io".  Adhibkis  ex  tabula  Cafjimana  refractiom. 
bus  conuenientibus ,  30".  et  i/.  49";  retpe&iue,  ha- 
betur  per  praec  eleuatio  Poli  =r  73*.  3'.  30".  Ex  hac 
deiode  et  declinatione  Capellae  ad  datum  tempus  et 
Tab.  Cafflni  petita  inueni  altitudinem  meridianam  eius 
Teram  verfus  auftrum  neV.^s'.  20'',  earnque  cum 
obferuata  £a°.  10"'.  ao"  ,  habita  fcilicet  refradtionis 
latione  comparaui ,  vt  haberetur  Quadrantis  trrar  pro^ 
atime  rraa'.  o".  adtktiwu  ad  obferuatam  altitudinem , 
quem  nunc  eum  in  finem  tantisper  feruaui ,  vt  refia* 
&iones  propriores  cogoofci  poflent.,  quae  etiaro  denuo 
applkatae  fuperiorem  Poli  eleuationem  =:73*-3''  32//» 
fxroducuttt* 

His  pera&is  ex  methodo  priori  proprras  inquifiui 
in  Quadrantis  errorem  et  Poli  eleuationem.  Quem  in 
finem  adhibui  altitudines  medias  obfernatas,  fcd  re&a- 
&ione  liberatas  '' 


Aldebaran3&*.  3.1 '.    o'*q 
Capellae  62.   16".  20.  <j 

Lyrac       ax.   15.  55.  p 
Capellae    28.  23«  23.  $ 
Tom.VII.Nou.Cooa.  H  h  h 


verfus  auflrum 
verfus  boream 
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et  cum  iis  contali  declinationes  boieates  eantadeai  fixt, 
ttm  ad  tempus  propoGtum ,  vt  ex  obfertationibus,  tum 
•verfi»  auftrum,  turo  Terfus boieam  fadis  eteuationem  PoK 
cogoofcerem ,  errorem  Ouadrantis  adhuc  inuoluentem. 

Cum  autem  dedinationes  iftas  fecundum  diuerfoj 
Auftores  nonnihil  inter  fe  difcrepautes  deptehcnderem , 
elegi  eas,  quas  tradiderunt 

Caffims{a)    HaUeius(b)    k  Momuer{c) 

j*o  Aldebaran  i5*.5*'.49"-  *5°5?'.  <*"•  *5m.5l',**". 
Lyra  38.3^-55*    38,33-28.     3».  33-45- 

Capelk      45 •  4»-  49-     45-  4*'  "•     45' 41  •  43- 

Inde  demum  ftdum  eft ,  vt  prodirct  ekuat»  Foli  er- 

xore  Quadrantis  nondum  liberata 

ex  obferuationibus  borealibus 

OpeUae  72*.  41'.  34".  pro  declm.  Caffini. 

72.  -41.    o.     -   •■•    «-     Hallcii. 
72.41.40.     -    -     -    le  Monnkt. 
Lyne      71.  +3.    o.     -    -     -     CaOini. 
72.  42.117.     -    -    -.    Hatteii. 
72.  42.10.   .-»-.-     le  JVlonnier. 

itted.  72.  41.59. 


1 

(#)  In  Tab.  Aftron.  pag.  14.5. 

(*)Tn  Catalogo,  qoi  pro  Vfu  Okfcfthroril  fcfiper.  fetfop6L    «poa- 
damih  Mft#  elaboratus  ^ft.  . 

^)  k  Tra&  La  thtaric  ddc Comctcs  ^Pari»  1743^8 vopij.lii. 
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cx  obftnntioaibus  aufttaffibus  -  -  ' 

CapclUc       73.  »5.  ap   pro  decjio.  CaflioJ. 


Aldebasaa 


73- *^-    *• 

73-  ajf.33. 

73.  «5«  49- 

73.  ao".  V. 
73 .  a£.  1 8. 


-  HaUejU 

-  k  Monojer. 

-  Caflioi. 

-  HaUeit 


Med.     73.  «5-  5*. 
Med.  ex  obC 

bor.        7*  41-  59-  ▼ndo 


error  duplns    o.  43.  52. 
fimplus  ©.  21.  56".  atque 

£leuatiofoii 

vera         73«    3-  55- 

Si  fatius  ducas,  errorem  Quadrantis  inuenturn  fio» 
golis  dedu&ionibus  auftralibus,  quippe  periculo  refra&io 
nis  minus  obnoxiis ,  applicare  ,  atque  numeris ,  qui  tunc 
eleuationem  Poli  veram  exponunt ,  adiungere  cam  . 
quam  ex  methodo  pofteriori,  qpe  folius  Capellae ,  nulla 
declinationis  eius  habita  ratione,  cognouimus  -13*. $'.22"; 
iiimendo  mtdiam  inuenies  FJeuationem  V.oli  veram 
~73*-  3'-  5*"*  qrani  in  vfum  fequentem  ,  vna  cum  *r- 
rore  Quadrantis  =za.i'.  $6".  additiuo ,  feruare  cooue- 
nit.  iode  erit  Ekuatio  Aequatoris  vera  z=  x6°.  56"'.  g". 

Stabilitis  his  elementis ,  prona  riunc  eft  inuefti- 
fptio  iefra&ionum  Oleoecenfium  ,  ex  obferuatis  fixarum 

H  h  h  a  altitu- 
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altitudinibu»  meridianie.  Eiwmodi  ftiticet  afcitodraj 
addatur  Quadrantis  error,  Tt  prodeat  altitodo  ex 
obferuatione  (blara  adhoc  refittftionem  ihuoiuen&  Ab 
ea  fubducatur  akifodo  fixae  meridiana  vera ,  quam  elc 
Tatio-  Aequatoris  vna  cum  dechnatione  fixae  ex  catalogo 
oota  fuppcditat.  Dif&rentia  exhibet  refradioriem  alfr 
tudim  obferuatae,  et  propfer  errorem  Quadrantis  corrc* 
c^ae,  competens.     Sic"  pro  Rigel  eft 

Altit.  merid.  media  vcrfii* 

auftrum  ex  obferu.  f*.    8'.  i$r'm 

Error  Quadranti»  21.  56. 

Ale.  obf.  refta&ionern  fo- 

lam  inuoluen»  8.  30.  n. 

Altit-  merid.  vera-  8.  2+.  12. 


Refraclio  ex  obfera.  5.  59. 

pro  altitudine  &.$o'.  11",  cui  Tabuk  Caffimana  »> 
fignat  refraclionem  5'.  23",  ideoque  24".  ma/oreffir 
©leneeenfii     Altitado  vera  fic  deduda  cft : 

DeclTnatio  auftr.  Rigel  ad  ao.  173*. 
Menf.  5.  Februar. 
fccundur»  Ca(Tmum      8°.  31'.  20". 
Halleium       S.  31.  55. 
fcMonnier    8.  31.  33. 

Med\  8.  3».  5^ 
Ekuaf.  Aequaroris.     16.  56.     8. 


Alt.  merid.  tera  8.  2-4.  12. 

Reit- 
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Reliqua»  fixas  trasfeo,  quippe  quibus  atium  io  finem 
fam  fum  vfiis.  Solis  potius  obferuationes  nuuc  fanc 
adhibendae ,  quae ,  vt  fecile  patet,  fimilem  in  modum 
tra&ari  poflunt,  modo  ad  tempu*,  quo  meridies  veru» 
Olcneci  dato  die  celebratur ,  dtclinatio  Solis  ex  Ephe* 
meridibu»  vel  aliunde  conftet ,  id  quod  cognkam  fup- 
ponit  Meridiani  Oienecenfis  pofitionem.  Antequam 
autem  huiu»  inueftigationem  inftituam ,  dubio ,  quod  fc 
oflert ,  occurrendum  eft ,  quodque  prima  fronte  omne 
negotium  euertere  videtur.  Scilicet  in  definitione  PoK 
pariter  ac  erroris  Qiadrantis  obieruationibus  applicai  re- 
fra&iones  Caffinianas ,  ideoque  tacite  cognitas  fappotui 
refracHones  Olenecenfes ,  easque  Parifienfibus  aequales. 
Nonne  circulos-  adeffe  videtur,  cum  de  retra&ionibo» 
Olenecenfibus  quaeftio  fit  ?  Sic  quidem  videtur  ;  aft  re» 
cum  in  finem  6c"ta  eft,  prout  et  incidenter  iam  monui, 
vt  elementa  ifta  approximando  innotefcant.  Si  enim 
reiractiones  .  Olenecenfes  homologis  Pacifienfibus  eflenc 
aequaVes  ;  deducliones  fore  faluas  qui6que  perfpkit. 
Nec  error  notabilis  eis  tnduceretor ,  fi  Olenecenfcs-  a 
Parifieafibus  nonnihii  difcreparent ,  praefertim  fi  obfer- 
Tationt»  extra  periculum  oimiae  refradionis  pofitae* 
Tt  fictum  cft,  in  hoc  negotio  adhiberentur.  Aft  fi 
nimis  magna  locum  habitura  efle  difcrepantia ,  prout 
ftcile  quisque  fufpkari  pofiet,  tunc  vtique  de  remo- 
vendo  fcrupulo  folticiti  effe  deberemu».  Scmpulus  ifte 
augetur ,  fi  cogitemus ,  ducrepantiam  iftam .  errorem 
producere  debere  in  decerminatione  tum  eieuationi» 
Poli,  tum  erroris  Quadrantis;  vtrumque.aurem  concur- 
rere  ad  efficiendam  refra&ionis  definitionem   erroneam. 

Hhh3  H» 
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ffis  itfr  confotatis  expediet  inquirere ,  qaaenam  abem- 
tio  in  determiaatione  eleuarionts  Pott  paiker  ac  errorii 
Quadrencis  fit  prodituta ,  fi  io  definitiooe  horom  ele- 
Tneotorum  cortfideratio  retin&kniitn  prorfin  negHgaur; 
his  cnitn  aberrationfens  perfpe&b  iudicane  oob  fo\m 
iicebit,  quinaoi  error  in  Tp&rum  refradiooum  joaeflt- 
gatione  inde  r-efultare  poflst;  vewm  etiam ,  qaawam 
iiic  error  tninuerctur .  poftqaam  Tabuia  iam  afiqui  nv 
fradionum  adhibiu  foerit  in  determinationc  «koaiQui 
f»oti  et  ertoris  Qaadraatis ,  fi  quando  ftapick»  adeflet, 
refra&iones  quaefitas  a  rcfra&ionibus  homologii  T-ababe 
iuppofitae  nfrmotn  difterre  pofic. 

Fig.  $.  Sfc  $tuc  AH  Aequatoris ,  PR  Foli  ekaatto  ve- 

ta.  Euidentiae  caufa  ,  vt  fupra  ,  ponamas  fi«m  ah- 
quam  in  A,  pariter  ac  in  P,  vt  iftius,  aeqaatoreai 
fcilicet ,  altitudo  meridiana  verfus  auftrum  fit  AH;  ho- 
-ios,  polaris  nempe,  PR  boream  verfus.  Sit  enxx 
Qaadrantis  verus  ita  comparatus ,  vt  obferuatis  akitnav 
'hibus  addi,  ideoque  *  veris  altitudinibus  fubtrahi  debeat: 
hoc  enim  pa&o  res  ad  cafom  noftrae  difquifitton»  ac- 
•commodatur.  Capiatur  furfum  Aarr  rtfra<5tiooi ,  quae 
altitudini  verae  AH  competit ;  deorfam  autetn  aacz 
errori  Quadranris  vero ;  et  manifeftum  eft,  fi  ope  Qoa- 
drantis  faoins  exploretur  altitudo  meridiana  fixae  aeqoa- 
•toreae ,  loco  AH  acquiri  altitudinem  «H,  errorem  in- 
rftrumenti  et  refra&ionem  inuolnentem.  Si 

ex  A  H  concludatur  eleuatio  Poli,  inucnietur  PR 

—  «H         -         -     •   -        ..        *  r.R 

—  <?H        •*         -  ^R 

exifteu- 
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exiftentibus  VczzAet,  pizz;.*it\  Tode  Gib   hb   condi» 

tionibus   ex   obferuatione    fixae   vertus  auftrum  altitudo 

Poli  pR  colligitur.     E  contrario  ex  obferuatiooe  fixae 

polaris   verfus   boream ,    loco   PR    primutn  acquiritur 

bR  propter  refra&ionem  ?bt  quae  alritudini  verae  PR 

refpondet,    et   deiode  1tR  propter  errorem  Quadrantis 

£ir,  ita  vt  Qtmc  etaiatio  Poli  ex  obferuatione   conclu- 

datur  irR,  «xiftente  bitzzpczztcLazz:  errori  Quadiaa* 

t»  Tero.      Si  iam  per  metbodum  fuperiorem    inueniri 

deberent  eleuatjo  Poli  et   error  Quadrantis ,  fumendqs 

effet  juunen»  arithmetice   proportionalis    medins  inter 

^R  et  irR»  quem  ponam  QR,  exifteote   pQ^Qir 

zzz\pft\  et  tnnc  iudicaretur  Q^R  ekuatio   Poli,    \pf 

■vel  pQ  autem  error  Quadrantis;  cum  econtrario  elena. 

tio-  Poli  vera  fit  PR,  error  Quadranti»  verus  pc,  vel 

£ir,  vel  aa.    Quo  padto  foret  ex  negle&a  refta&ionum 

abcrratio  ckuatioms  Poii  PQ.(=PR-Q.R);  et  abefr 

ratio  crroris  Qaadrantis  zz: pc~pQ*    Vtramque    <JenV 

niamus  per  refractiones  negletfas  Aet*  PeV 

£ft  nempe  PQrrrpQ^pP 

zzzipTt-pc-t-Vc 
ob  pQjzz\p<nt  et  p?zz:pc-?c.    Eft  porn> 
pmzzpc  -+-  ck 

zz:pc-t-bv—>bc  ,        ob  cnzzibit—bc 
zzz&pc—bc         ,        ob  itbzzzpc 
~2pc-Vb~?c.       00  bezzVb+Jtc 
ipwzzipc-lPb-iVc; 

vudc  VQz=p**-iPb-l?c-pc*+-?f 
~i?c~l?b 
=;A*->&P*,  ob  ?czz,A*. 

Aber- 
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Abcfratio  erroris  Quadrantis  fiet 

r^Pf-PQ, 

^Atf-jAa-f-JP* 

=riAit-hiPA 

Hoc  rnodo  negletfus  refratf iomim  procreat  nos  fofam 
enrorem    in    definitione  ekuationis  Poli  aequatem  diffc- 
rentiae  refra&ionum  adhibendanim ,  verum  etiam  aber- 
rationem  erroris  Quadramis,  quae  fummae  refradionum 
adhibendarum    aequiualet.       Hae  refra&iones  Aa,  ?it 
non  abfolnte  adftritfae  funt  ad  akitudines  veras,    AH, 
PR,    Tt   euidcntiae  caufa  in  hac  difquifitione  fiippofui- 
mus.      Cum  enim  ex  altitudine  fixae  alicuius  mcridia- 
oa.  fiue  verfiis  auftrum,  fiue  fooream  vcrfus  fumra,  opt 
declinationis  eius  ex  Cataiogo  notae ,  mediate  coocludi 
poffit  eleuatio  Poli,  Quadrantis  errorem  et  refra&onem 
comprehendens ,    eodem    modo ,   ac    fi    immcdiatc  id 
praeftitum    fuiflet  -ex  obferuatione  fixae  acquatoreae  vel 
polaris;    patet ,  refra&ionem  quaeftionis  tunc  altitudini 
Terae  iftius  fixae  extra  Aequatorem  vel  Polum    pofitae 
refpondere.     Si  igitur  in  noftro  negotio  eiusmodi  fixae 
eligantur  ,    quarum    altitudines    meridianae    fint    fans 
magnae ',    periculum    nimiae.  aberrationjs  in  eleuatione 
Poli  et  Quadrantis  errore  euitari  poteft       Reiri    vnico 
exemplo  illuftrare  conuenit  ex  fuperioribus  obferaatiooi* 
bus.     Supponamus    itaquc    tantisper ,  .  refh&ioqes  Ole- 
necenfes  homologi6  PariGenfibus  effe  aequales,  et  eligan- 
tur   altitudines    meridianae  ,     Capellae    verfus    nuftrum. 
m6"2°.  io"'.  sc/',  Lyrae  Terfus  boream.  =ax°.x$  .**"• 

llli 
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Hli  refpondebit  Tefta&io  —-$*".  pro  A*  (fig.  5.)  ha- 

benda  \  huic  —  &'.  29".  per  V-b  expticanda  ,    negle&o 

fcikcet  Quadraotis  errorc  \  quodfi  vero  ifte  circiter "  co- 

gnitas  fiierit  'per    methodum    fuperiorem ,    verbi    caufii 

nraa'.  additiuus;  rerra&io    propius  haberetur  kazz^o^^ 

PAr=iy.  27".    (Contenuiendam  hic  efle  cenfeo  difcre* 

pantiam  refradcionum ,  quae  altitudinibus  vifis  adfcribun- 

tar,  ab  iis,  quae  veris    altitudinibus   ^debentur,    quas- 

qae  poftulat  theoria)  Tunc  autem  ex  negie&u  refraftio- 

num  emergeret  aberratio  in  eleuatioae  Poli  ^z\  A  a  —\  ?b 

o'..zo".-*'.*y' 
:= < — =—$8^',  vbi  figoum  negatiuunt 

Indicat ,  eleuationem  Poli  ex  conclufione ,  nempe  -QR, 
maiorem  efle  vera  PR  quantitate  585";  et  aberratio 
in  errore  Quadrantis  efTet  =  jAa-4-iP*:=:i'. a&j", 
qua  error  verus  Quadrantis  excederet  eum  tx  -con- 
dufione. 

Sic  quidem  pro  coodmooe  datorum  et  trypothe- 
fis  noftrae  fat  notabiles  inueniuntur    aberrationes ,    quae 
famen  tantae  non  funt,    vt  omne  aeftimium  circa   re- 
fracYtones,  praefertim  in-  vicinia  Horizontis ,  impediant. 
Videamus  ergo,    quantus  error  inde  refultaret  m    refra- 
Aionibus  ipfis  ,  fi  eas  cx  falfa  Foli  vel  Aequatoris  ele- 
vatione  ,  filfoque    Quarirantis  errore  ,    prout  vtrumque  "*jfe»XVn 
clementum  ex  negle&u  refraftionum  acquifiuimus  ,    de-     * 
riuare    velimos.      Hunc  in  finem  fint  PR  Poli ,  AH 
Aequatoris  eleuatio    vera ,   in  S  fixa  aliqua  culminans ,     . 
HS  eius  altitudo  meridiana  vera,  AS  decKnatio  auftra- 
lis  yera  ;  et  habebitur  HSzr  AH— AS.  Sit  iftiusfixae 
altitudo  meridiana  faUa,  inftromento  fcilicet  capta,  HI; 
Tom.VILNou.Coia.  Iii  er- 
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error  autem  Quadrantis  verus  I*  additiuus ,  vt  habeani 
altitudo  mcridiaoa  Hi  ex  obferuatione  folam  refia&io> 
aem  inuobens.  Si  igitur  ab  Hi  (zrHI-f-Ii)  fubtuu 
hatur  HS,  dabitur  refraSio  vqa  Si,  ita  vt  fit  Si 
f%.7..(='Hi-HS)=HlH-Ii-AH-+-"AS. 

Ponamns  nunc  eleuatiooetp  Poli  fitham  cfle  QR, 
exiftente  PQ^aberratione  eius  a.  vera  (PR),  cui  aequa- 
lis  fit  Atf,  \t  prodeat  eleuatjo  Ae^uatoris  faba  «H.  Ca- 
piatur  <jj— AS—  declioatiooi  ftellae  verae  aoftrali, 
ct  patet,  nunc  Hi(— «H-tfJ)  pro  alritudioe  meridia? 
rta  vera  fixae,  fed  fclfo,  haberi.  Sit,  vt  ante,  alti- 
tudo  fixae  mftrnfnento  capta  HI,  et  fiat  Sij=r  errori 
Quadrantis  falfo ,  qui  in  noftro  cafu  minor  eft  erjote 
vero  Ii  qnantitate  ij/(r=Ii— l>j),  quae  aberratiooein 
in  errore  Quadrantis  exponit.  Si  km  capiatur  Hn 
\zz H 1 -i- 1  >j) ,  altjuudinem .  meridianam  ex  ©bferuatione 
acquifiuiiTe ,  fed  fitifo  ,  credimt»  folam  refiaclionem 
comprebendentem ;  vnde  Hm— Hj=r  j-n  fiftet  rejraffto- 
tm  fa[fam>  ita  irt  lit  j>j(= :H«h-Hj)=HI-^-\^ 
— >H-r-<rJ.  Differentia  igitur  inter  refradionem  *e- 
ram  Si  et  falfam  jt)  exhibebit  errorem  in  detcrmina- 
tione  reira&ionis  comraiffum.  Eft  autem  Si-j^-HI 
-r-Ii-AH4-AS-HI-I*|4-«H-*j:=Ii-Iii 
-AH-WH  (ob  AS=tfx)=iii-.(AH-tfH)=rT|i 
— Atfriji- PQ==  difrerentiae  inter  aberratiancm  io 
.  errorc  Quadrantis  et  abcrrationejn  in  etenatione  Poli, 
qjuae  in  noftro  exetnpb  eonfiriet  x'.  *84//-5$J//=:30'/ 
qua  quantitate  rcfraftio  rcra  fcl&m  excedit.  Cum 
sbemrio  erroris  Qiadrant»  (m  fig.  $  )  fit  rriA*-KP*; 
abcrrauo  autem  h  ekoationp  Poh  f  m  exempk»  noftio 

ficgaoV 
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«egatiua,  :=— jA«H-iP£ ;  fict  diffcrentia  :=:jA* 
-4-sP£-f-iAa—  iP£=Aa,  ita  Tt  error,  qui  in  de- 
terarimtione  refraciionum  committi  hic  poteft,  ran- 
tummodo  aequalis  fit  refra&ioni  Aa,  quae  altitudini 
fixae  auftrum  verftis  captae  refpondet. 

Ab  inftituto  nimis  alienum  elfet ,  fi  alios  obftr- 
rationum  '  cafus  expendere  ,  vel  theoriam  adbuc  magts 
promouere  Tellemus.  Sufficit  oftendifle,  ex  negle&n 
xefra&ionum  in  determinatione  eleuationis  Poli  et  erro- 
sis  Quadranrls,  errorem  qoidem  committi,  fi  ipfae  re- 
fra&iones  deinde  flnt  detegendae ,  fed  exiguum  ,  et  con- 
ftantis  pro  ormribbs  refra&ionibus  magnitudinis ,  dum- 
modp  fenei  ex  obferuationibus  flabiliueris  eleuationem 
Poii  et  QuadrarJtis  errorem ,  filfo  licet ,  negte&is  neov 
pe  in  definitione  horum  ekmentorum  refi-aftionibta. 
Quisque  deinde  perfpkit,  eiusmodi  errorem  non  impe- 
clire ,  quo  minus  refraftiones ,  praefertim  in  Ticinia, 
Horizontis ,  iata  prope  cognofcantur ,  quae  deinde  ,  fi 
lnbet,  anfam  praebere  poflunt ,  ex  iis  approxknando 
conftmendi  Tabulam  refra&ionurn ,  et  ope  eius  ele- 
menta  ante  ftabilita  corrigendi,  Tt  demum  adhue  pro- 
ph»  mdotefceitnt  refca&iones  in  vicinia  Horizontis, 
Sed  eiusmodi  procefliim  abbreuiare  licet,  fi  in  detep- 
minatione  pnedSdomm  elementorum  ftatim  adrribeatar 
Tabubt  aliqua  refridtionutn  iam  nota  >  Terbi  eatna  CaJ- 
Jimana,vti  Parifienfis.  Sic  enim  quaettio  de  cogoofcen- 
<Hs  refractionibus  in  afio  loco ,  t.  c.  Oiencci ,  nuric 
liuc  redit ,  an  rdrafiiones  Oienecenfes  aequaks  fint  ho» 
mologis  Parifienfibus ,  an  ab  his  droeifte ,  t.  c.  maio- 
ici.     Si  acnualn  fint,  nuhus  mctuendi»  eft  error  in 

Iiis  uucft. 
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inuefttgatiobe  refradionam  Olehecesfiort) ;  fia  vtra  di» 
verfae ,  v.  c.  notabtliter  maiores ;  error  quidem  com- 
mittetur ,  fed  admodum  exiguus ,  eius  nempe  magnitOH 
dinis  ir*  exemplo  noftro/  qua  refra&io  Aot  (fig.  5.) 
altitudini  Capellae  (eirciter  ©V.  39'  adhtbito  erroie 
Quadrantfe)  refpondens  fub  climate  Oleneceofi  homolo 
gam  Act  fub  climate  Parifienfi  excederet.  Fingamus, 
priorem  effe  duplo  maiorem  pofteriori,  qtne  (uppouti* 
enormem  difcrepantiam  ia  refraftioaibus  homologU 
prope  Horizontem  pcoduAura  eflet  j  exceflus,' ipii  Aa 
&&>  climate  Parifienfi  aequalis  (zz&o".},  iodicatun» 
effet  errorem  ia  determinatione  refra&ionum  Oleneceo- 
fium  committenduav,  qui  vtique  tantus  non  eft,.  n 
■dHudicationem  moraci  pofiit  r  an  xefi-a&ones  Oleueceiu 
fes  ia  vicinia  Horizontis  ab  homologis  Parifienfibu»  mufc- 
tum  difcrepent ,  nec  ne.  Et  hoc  eft  palmarium  quae> 
ftionis  noftrae ,  cum  neutiquam  folliciti  fimus  de  tefhu 
ctionihus  Qlenecenfibus  ornni  rigore  determinandi*,  id 
quod  etiam  a  Quadcante  exiguo,  radii  fcilicet  ij,  ped. 
in  obferuationibus  fiiperioribut  adhibito  x  expe&ari 
nequit., 

Remoto  nnnc  dubio ,  in  id"  incumbendum  «ft\ 
Tt  definiatur  pofitio  Meridiani  Olenecenfis  refpe&u  Me- 
ridiani  loci  cognitt.  Huc  feciont  obferuatae  Oieoea 
occultationes  duarum  fixarum  fupra'  defcriptae.  Vtimm 
lefpondente»  earundem  occoltationum  obleruationes  fab 
Meridiano  cognito  habitae  extarent  ±  timc  enim  Meri- 
dianorum  difterentda  ex  voto  poflet  deteaninari  r  qw> 
fad»,  praeter  vfim*,  quera  intendimus,  Geographa 
Sihiriae  borealis  incretnentum  infigne  captuM  ftwet.   A& 

cum 
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cum  tranfitus  Ltmae  ad  iftas  fixas  m  omnitas  Europde 
regioaibus  ( rtliquas  tranfeo )  interdiu  acciderif  r  fpe» 
rcfpondentes  nancilcendi  obferuationes  eripitur.  His  ka 
conftitutis,  ad  calculum  ex  tabulis  aftronomicis  confugi- 
eodum  eft  ,  vt  tempus  fub  dato  Meridiano ,  v.  c. 
BoQonienft ,  numeratum  affignari  poflit ,  quo  eiusmocli 
occultatio  Oieneci  conrigit ;  hoc  enim  cum  momento 
emsdem  occultationis  fub  merkiiano  Olenecenfrobftruato 
fi  comparetur,  difierentiam  Meridianofum  Bononienfift 
et  Olenecenfis  exponit»  Eo  quidem  modo ,  ob  .  fte- 
quentem  calculi  a  coelo,  in  motu  praefertim  lunaxi, 
aberrationem  ,  omnis  rigor  in  determinatione  praedi&ae 
Meridianornm  difterentiae  expedtari  nequit ,  ea  tamen 
fam  prope  cogriofcetur ,  vt  efror  fenfibilis  in  negotia 
noftro,  quo  tantum  dectinationes  Solis  ad  tempus  nfe* 
ridiei  Oleneci  defideramus  ,  metuendas  non  fit.  Rem 
cx  tabulis  Caffini  fuxn  profecutus.  Ex  ris  ad  Februax» 
an.    17&8.  babetur 

Longitudo  Latitudo  auftraL 

ftellae  B  4*.  1 7'.  43".  fl     5*.  47^  1 5 ". 
A  4.  ig     %'.    fl     5.  52.  55. 

Cognito  iam  ex  Ephemeridibos  Manfredi  die  ij.  Febr» 
1738  circiter  momento  ConiuBctionis  centri  Lunae  et 
fixae  B  e  centro  terrae  tlfae ,  ad  interuallura  duarum 
boiarum  ex  Tabulis-  Caffini  toca  Lunae  vera  computaui, 
et  fequenna  «kaiftota  pre   conftruclione  fcfaeraatis   \a* 


I  i i  3  Ten> 
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Ttmpos  rtram  <f  «rie  ccmri  3  rt  *  B    . 

fubmerid.  Bonoo.  173B.  Febr.a5.ft.  n.  23*.  S'.!*". 

Latitudo  centri  3  auftral.  in  c/. 5*.*5"-36//* 

Diftantia  centri  }a*B  boream  Terfus 

in  circulo  latitud.     -    - o.  31.  30. 

Horarius  3  in  longitud.  -  -  -  -  -  o.  29. 49. 
•  -  -  -  btitud.  decrefc.  —  -  0.0. 14, 
iFaalfax»   3  horiz.    -   -    -.    -  *  -     o.  54. 45. 

-Uemldiam.   3  horfe.  -  - •• o.  14«  4*« 

Angulus  Meridiani  vniuerfilis  cum  circulo  la. 

titud.  orientem  Terfiis   -    — io^.ic/j'. 

Declinatio  *  B  boreal.     -. 15. 21.  2. 

Culnoioatio  *  B  tempore  folari  Tero  fub 

;Meridiano  Ponoq.  d.  *6*.  Febr.  ft.  n.  -    5*«35'«  4X/ 
-£adem  fcfc  Mecidiano  Qtenecenfi,  cognita  an- 

te  circiter  Meridianorum  diner.  =  i\.  hor.   5.  36. 1$. 

Tcmpus  verum  o*  Terae  centri  3  et  *  A 

fub  MeridianoBonon.  -  •  -  Febr.  25.  23*.  C/.19". 

Diftantia  centri  3  a  *  A  in  circulo  latitud. 

boream  Terfire    ------      o#.37/,ip/l'. 

Declinatio  *  A  boreaL      -    -    -    -    15.  15.32. 

Culmkiatio*  A  tempore  Solari  vero  fub 

Meridiino  Ofenecenfi  d.  *6*.  Febr.  ft.  n.    5*  3©"/.iS*'. 

Ope  horum  clementorum  more  coniueto  conftruxi  fchema, 
«t  cx  eo  cognoui 
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*nwi pns  wrum  ad    Idaneratei  Vnde  difle* 

merUUanwn  Bo*      obferoatkmc  rentia  MerU 

noaienfem  numc      Jnb  Meri&ano  diaoorum 
ratum  d,2  5  .Febr.      Olenecenfi  d. 

&6~.F«br.ft.n. 

Imnier&*i»*A   23».  7'.34<'.    etf.20'41".  fa*':  y. 

-     .     ..     #B-a3.  ai.    a.        5.44.23  7;  »3.  21. 

Difler.  13.28.  14..  42.  x.  14. 

Corrv  interualliim  jmmerfioajuB  vtrinsqoe  fletiae  cjc 
fcfaerea»  Bpo  nibftl  difcuepawt- ab  eo  ex  obferuatione* 
tberwttQQcm  hanc  a  Jatittdinibus,  tei  Lunae,  xel  flellarum, 
curj*  cock>  nos  prorfus  confentientibus,  pendere  iudicaui. 
Qoodfi  enim.  diftantia  Ttriasqae  flellae  a  centro  Luoao 
ia  circuLo  latitudini*  taotummodo  imminueretur  quarta 
parte  miouti  primi;  iateraalla  ifia  tawi  propit» ioterfe 
coouenieboot,  tum.Mieridianorum  difletentiae  ez  Ytraqqe 
immerfione  defioitae  eiobdem  fere  magnnudinia  cepcrie» 
tantiir.     En,  dedn&jones  ex  hac  h^othefi; 

Tempnsverum      Ternpus  obferua*.   Dfflcitmit 
Bononiae  Oleneci  Meridiano» 

rum 
Immerfionis * A. 23*.  7'-47".  6*29'.4i".     7*. 2 1' .54". 
,•     -     -     #B.23. 22. 10.     6.44.23.       7.  22.13. 

Difler.         14. 23.  14  42.  o.  19. 

Statoere  ergo  licebit  Diferrntiam  Meridiamrum  Bonotii- 
enfis  et  Oknecenfis^-f*'  21' '.  oua  Oieoecum orientaluia 
cft  Bononia. 

Tandca 
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Tandcm  faidus  harum  dtfquilkioauBi  funt  repoc» 
tandi ,  n  nempe  ex  obferuauonibus  .SoJaribus  fupta  ad- 
duftis  lefnufliones  Olenecenfes  cognofcamus,  et  cum  ho- 
mologis  ParifienGbus  comparemus.  ScHieet  cx  Epbe* 
meridibus  MANFREDI  profingulis  obieruationum  dic- 
bus  excerpfi  loca  Solis  ad  .tyerjajem  toediuro  Bono- 
niae  computata ,  quae  ope  motus  diurai  Solis  et  fiabi- 
litae  Meridianorum  differeutiae ,  nec  ooo  aequationis 
temporis ,  trauftali  ad  Meridiem  verum  Oleneci.  £z 
tiis ,  pofita  -Ediptieae  obliquitate  zz  23*.  2*/.  20".  oe« 
terminaui  dedinationes  ceotri  et  deiode  limbi  iuperioric 
Solis ,  adhibita  oempe  femidiametro  Solis  apparenti  ex 
Tabula  Cnffimpna.  Eleuatio  -taodem  Aeqoatoris  Gk« 
«eceofis  .pattfecit  akitudmes  limbt  fnperioris  Solis  ve- 
*a$  Okoeci.  Cum  bis  deiode  comparaoi  akitudioci, 
limbi  fupejiojis  obferuatas ,  <^ae  fopra  defcrtptae  lunt , 
poftquam  eis  addideram  Qoadraotis  efrorem  et  debttam 
JSolis.  parallaxin.  Exceflus  pofteriorum  altitudinum  fo- 
per  priores  docebant  refta&ioaes  Oleneceofts.  Tabota, 
autem  Cqfinfana  Parifieofes  homologas  fubnuniftra- 
bat.  Omne  negotkim  Tabula  fequens.  lucuknter  ob 
oculos  ponit: 


Ckruti 
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Qkneci  AHit.  merid. limbi  AJtit. merid.      Rtfra&ia 

m  1738  Jiiper.Qobferu.ad-  limbi  fuper.  Olenecen-  farifien* 

JHi.wou.  bUntis  enore  Qw-      Qvera.         fis.         /ts. 

:  drantis  et.Paraiiaxi. 

Fcbnwr.15.  *?.&.&?.&>.    4.&Y.4<5".is'.z6".ii'.ii". 
17.      5«  *9.    &  'vent.    5.   9. 13.      9.  53.      9-  58. 


Mart. 


18. 

5.  39»    ** 

5... 30. 17. 

8.49« 

9.  2<f. 

19. 

o\    0.  3<5.exa<!f. 

5.  S*.  3*. 

9.    4» 

8.54« 

ftX. 

6.  42.    <?.  dub. 

<*•  34«  33» 

7.  33- 

8.    3. 

22. 

7.    4  36.  dub. 

<S.  56.  19.- . 

8.  17* 

'  7'  38* 

24. 

7.  45.  ai.dub. 

7.  40.  15. 

6.    €. 

7.    O. 

»5. 

8.    8;    <F.  bon. 

8.    a.  30. 

5.3*. 

<*.  41. 

*<*. 

8.  30.  3  6.  dub. 

8.  24.  49« 

5-  47. 

6.  23* 

*?. 

8.  53.    ©\ 

8.47.  15. 

5.51. 

©*.    8. 

S&. 

9.  »4-  3*. 

9.    9*  51. 

4-  45. 

5.  54< 

3. 

10. 14.    & 

10.  18.  18. 

548. 

5#  «o- 

5- 

11.    9.21. 

II.       4.   ftfcv 

4.59. 

4- 54« 

8. 

12.  18.    6. 

12.  «4..  13. 

3.  53- 

4    2<f. 

10. 

13.   4.    6. 

13.     x.    9. 

3-    3. 

4.  II. 

za. 

13.  52.    <5. 

13.48.    7. 

3.59. 

3.  5©". 

14. 

14.  39-  3*. 

14.  35.  sz. 

4.  «5. 

3  4*- 

15. 

15.    a.  ii.dub. 

14.  58-  59« 

3.  22. 

3.  37« 

19. 

itf.  3<S.    ©". 

16.  33.  42. 

2.  24. 

3-  i<*. 

»0. 

itf.  59.  3<?. 

x<5.  57.  24. 

2.  12. 

3.  11. 

ftX.' 

17.  »3.    <f. 

17.  ax>    6. 

2.     O. 

3     7. 

22. 

17.47.    €. 

»7-44.  45. 

2.  21. 

3*    «. 

*<5. 

19.  SOj  50.  - 

19.  19.    8. 

<.42. 

2.  4<f. 

»9. 

«0.  31.  ftO. 

ao.  29.  27. 

■"**•  53- 

»•35. 

Tom.VII.Non.Cpm.  Kkk  ApriL 


/ 


^  T. 

£>£  *£FJ 

lAUTXUNlBr 

5' 

April.       i. 

ax.  41.  20. 

ai.39.  15. 

ft.    5- 

a.  47. 

.    *. 

32.      3,  50. 

22«     2.  23. 

1.  »7. 

a.  25. 

5,. 

23.  13.  2Q. 

«3  .11.    8. 

a.  ia. 

s.  17. 

.7» 

»3-  58.    5. 

.    »3.  55.  30. 

i.35« 

2.  ia. 

*o. 

«5-    5.    5. 

S5>    3-  38. 

1.  «7. 

2.    c". 

la. 

»5-  SO.  31- 

»5.  4.7.  4.3. 

a.  5*. 

a.    1. 

Sic.  quidem  ope  Ephemeridum ,  vd  Tabularom 
,  aftrooomiearuro,  res  confecia  eft,  quae  legitimum  de  refta. 
ftionibuBOkoeceuGbusiudiciumluppedttare  poteft.  Cum 
autem  terrjporeeodem ,  quo  obfcruariones  folares  Ofeneci 
habita*  foerunt  y  varias  limbi  fiiperioris  Solis  altitodines 
ineridjanas  PetropoK  in  obferuatorio  lmperiali  ope  Sex* 
jantis  muralis  ,  nadii  citctcer  £.  ped. ,  iadagauertm ; 
cxpediot  obferuatiooes  immediatas  inter  fe  cOmpoocre» 
et  ex  coeio  ipfo  refia&iones  Olenecenies  qvafi  addsfcere. 
Altitudines  iftas  aliquot  corre&ionibus  purgatas,  proot 
defcriptas  eas  aflcruat  Arcbiuum  Academiae,  cojn  pun- 
#0  aliquo  Sextantis  comparaui ,  qnod  dudu  obfcruario- 
pum  folftitialium  Aequatori  coelefti  vero  iefpondebat. 
Exinde  enim  adbibitis  refradiooibus  et  parallaxi  ex 
TabuJa  Caifiniana  ,  immediate  condudere  iicuie  declina- 
-tiones  Jimbi  fuperioris  Soiis  Teras.  Vt  autem  iftae  ad 
meridiem  verum  OJeneci  transfeuri  poffent ,  fumii  diffe- 
*entiam  meridianofum  Petropolin .  inter  er  Okaecum 
:=r  6b.  6\  quam  fciiicet  diflerentia  meridianorum  inter 
.  Petropolin  et  Bonooiaitv  ex  Eclipfibus  Satellitum  Ioois 
:<cognita,  ;r  1*.  16'.  et  cum  ea  ioter.  Bononiam  et 
Olenecam  ^:  7*.  22'.  .  eomparata  docet;...  In  quo  ne» 
gorio  vfus  iiun  motu   diurno   Solis  io  dccUnatjonem  , 

prout 


1 
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proot  eum  ex  longitedimbas  Solfc  io  Ephemeridibas 
conlignatis  f  adhfflltis  dectinationum  tabulis ,  in  fcfupulis 
eriam  (ecundis  deduxi.  Inde  iunotuemnt  declinationet 
limbi  fiiperiorp  Solis  rerae  lu  meridfe  Oleneci ,  et  tan- 
dem  ,  ope  eleuationis  Aequatoris  iftius  toci ,  altitudines 
meridtanae  verae  limbi  fuperiofis  Solis ,  quae  cum  alti- 
tudinibus  obfcruatis  ee  corre&is  cohimftae  2  Tabutae 
praecedentis  comparatae  monftrabant  refia&iones  Olene- 
cenfes.  Summam  dtdudionum  in  ftquedtem  Tabulara 
coniicere  lket.  >.-■.< 

Oleneci     Akit  merid.  limbi  Ahit.merid.Umbi        Refrdcth 
an.  i738-  Jvper-Oobferu.Ole-  juper.O  >oera  ex    Olene-    Patifwh 
ftil.  flou.     neci,  adhUritii  <?r-  obferu.  f&ropoti-    cinfis.        fis. 
rore  Quadrantis  et     tanis  dedufta. 
parallaxi. 
Febroar.  15.  ^S^.  o"".dub.  +°.2S'.as"    K/.31".  xi'.t$". 

*  17.  5   19.    6.    -vent  5.    9.  34. 

*  22.  7.  ,4.  36.    dub.  6.  $6  48. 
24.  7.  4.6.  21.  dub.  7.  40.  28. 

*  25;  8.-    8.    eVfoonv  8."  ar:  4*8. 

26.  8.  30.  36".   dub.  8.  25.    9. 

27.  8.  53'    ©*•  8.  47.  39. 

28  9.  14-  3<*.  9-    9  48. 
Marr.         19  x5  3<T.    6".           16*.  33   3o". 

21.17.  23.    6.  17.  20.  48. 

22.17   47«    «"•  17-  44  4*. 

*6.*9.-ao.'?e.-  —  -  *9%  «fetjo.  -—  2. 

29  20.  31.  20.  20.  29.  33. 
April.           1.21.41.20.         21.38.53. 

...    7.23.  58.    5.  23.  $6.    6. 

"  "  Kkka 


9   3«. 

9.58. 

7-  48. 

7  38. 

5.53. 

7.    0. 

5**r«: 

•    6.41. 

5.  27. 

6.  23. 

5.  27. 

<?.    8. 

4.48. 

5-54. 

2.  30. 

3.  ie*. 

2.  18. 

3«    7. 

2.  24. 

3.    2. 

2.     O. 

2.  46. 

1.47. 

*  3$- 

2.  27. 

2.  27. 

1-59. 

2.  12. 

Ob- 

,444.    DE  REFRJCT.  W  ORIS  SBPTEXTR- 

Obferaattenes  Patropolitatbte ,  ex  quibus  altitudine*  mc- 
ridianas  limbi  fuperioris  Solis  ad  meridianam  Qkne- 
cenfem  deduxi ,  ijsdem  rcfpediue  diebus  ftnt  infbtutac , 
praeter  e»s ,  Qjuas  figno  (*)  notaut ,  qujppe  quae  obfer- 
vationem  yel  proximo  die  paaecedcoti,  ?ei  Petropoiita- 
nam.  fequentt  fa&am ,  et  ope  .motas  diuroi  £olis  in  de- 
cUnfltionem  redu&am  concernunt. 

i         • .  *■  •     * 

5i  iam  fuiamatin» .  «xpeodas ,  qnae  taaeon  tra- 
dita  fuerant ,  fccile  concedes ,  Tel  refra&iooes  Otene- 
cenfes  homologis  Parifienfibus  oonoihM  niinores  ,  Tel  iis 
aequales  cfle  habendas ,.  ita ,  vt  Parifiis  aceedeado  ad 
Pokim.  lefia&taae»  homokjgae  fenfibititer  non  varkBtas». 


MMMh 


R£LA- 


RELATIO 

OBSERVATIO  NVM 

E2CPERIMENT0RVM ,    QVORVM    INSTITVEN- 
DORVM  ITER  ANNO  MDCCLVII.  IN  INSVLAM 
OSILIAM  SVSCEPTVM  OCCASIONEM 
PHAEBVIT.  ; 

:  '    ,;       Auctore 
A*    N.GRISCHOJT. 

,    CAPVT    l 

Experimetita  -tirca  grauitatem  befte- 
ficio  Penduli  immutabilis  du£a  *fe 
Ztf  Condamine  Parifiis  elaborati  et  ad  Aca?- 
demiam  Imperialem  transmiffi  inftituta.        *—>*.--*.'  /*  •*« 

l. 

Pendulum  hocco  immutabilc  Horologio  Artrono- 
mico  fimile ,  machina  cultellata ,  modenttore  Grabam, 
ct  virga  chalybea  *6\  poll.  Parif.  fere  longa ,  Jenteque 
ponderofa,  cuius  diameter  5;  poU.  Parif,  inftru&um 
per  dies  aliquotmotum  fuum  xontinuans  eo  -.praecipue. 
confilio  ab  111.  de  la  Condamine  eft  excpgit&tum.  it 
difFerentiae  grauitatis,  quae.  per  ofcillationes  Penduli 
fimplicis  difficillime  obferuantur ,  huius  organi  beneficio 
accuratius  commodiusque  definiri  queant.  Hanc  obcau- 
fam   loogitudo  Tirgae  huius   Pendult    tariari    nequit , 

Kkk  1  proptee 


...v 
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propter  virgam  leoti  infertam  et  agglutinatam  ,    ita  vt 
grauitati§    diiTerentia    ex    differentja  jnbir^erorum  ofrilli* 
tionum    eodem    temporis    interuallo  et  in  eadem  tem- 
petatura  confedarum  cognofcatur  •     compararo  nimirura 
mbtu  Penduli  immutabilis  fiue  ?d  coehim   ipfum  ,    fiue 
ad  Horologiunv  Aftronomicum ,  cuius  vircs  ad  amuffira 
(unt  exploratae.     Notandum  autem  eft,  Pertdulum  hocce 
knmutabile  ,    loco  dilci  horarii ,  *  Indice  efle  munitom  , 
cuius  reuolutio  integra    iooooo    ofcillatiombus    Pendcdi 
abfoluitur ,  ita  vt  hic  et  caeteri  duo  huius  Penduli  in- 
dices  non  horas  et  minuta ,  led  numerum  olcillationum 
Penduli  denotent.      itxhibiturus  fum  itaquc  non  (olum 
praecipuas  comparatibnes,  quas  inter '  hocce  Pendulum  im- 
mutabHe,etHorcilogium  Aftronominujrab  attifitfe  Ibiout 
elaboratwn,  Petropoii,  Reualiae,  in  in(ula  Ofiba ,  et  ia 
nonnullis  Linoniae  locis  inftitui ,    et    quae   txploisadae 
motus  Pendulorum  aequabiliitati  inferuhint;  veram  etiarii 
obfentttioaes    Aftrofomic^;  e»<^ifitot)e$:,  ibidem,  *d 
Ttriusque  Penduli  motum  cogpofcendum  /  maxima ,  qua 
potni,  accuratione  babitas  ordine,  referam.     Cum  Tcro 
grauitatis  difierentia  ex  mbtu  Penduli  huius  imnutaHlis 
accurate  erui  nequeat ,  niri  experfmenta  in  eadem  tem- 
perie  aeris  inftituta ,    Tel  filtem  ad  eandem  aeris    tem- 
periem  redu&a  fint,  Thermometri  iiixta  Pendulum  im 
muttbfle  et  Horologium  Aftronomkum  affixi  gradus  in 
omnibus  et  fihgulis  eiperimentis  tedulo  adnotaui /  et  fi 
qnis  praeterea    Baromctri    ftatum  'defideret*    illum    in 
obferuationibu*  meis  mettorojogicis  inueniet  notatiim. 
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II. 


Obferuakenes  et  experimenta  circa  gra- 

vitatem  ante  abitum  in  Infulam  Ofdiam» 

Penduli  immutabilis~  benejki%  Petro- 

poti  inftituta. 


1757. 


T.  florot. 
Aftron. 
d.  U  Aiig.  manek*.  45  '.3  3". \.    - 
d  tfAog.  -   . 
4.  JJ  Aug.mane 
poftmerid. 
yclp. 


Ofbillationes 
Pend.immutab. 


* .  -      * 


T-  3*.  *4l  -  «i  •     - 
d.  JtAug.mane£.  30.  54J  -  --     - 


poftmerid. 
d.5?Aug.rnane7.  48.  42  -  - 


poftraerid, 


d.sfAug  maneo.  ii.  i8i 
.  0.57.  af  f  - 
4»    7.  9i 


d.« 


poftmeria'. 
■iAug; 


%oooo 
41000 
«7500 

*9950 
90150 

x.lft.  6~£  -  "4aR.  -fr^ 13000 


9-  54-  i*  - 

*  44"  »3t-  < 


s    - 


o.  xo.  54 


*■•  ■+-ft*5PO 
3R.  -+-  10000 

3R.-fr  »3000 


Therm. 
Reaumur. 
i5';luprao 
15 
15* 
16" 

15 

«41 

155 
16 

«5, 

i<j 


Alia  comparatio. 


d.gAug.maneiS.  59.  59iv.J 


poftmerid. 
Tefp. 
d.fgAug.mape 
poftmerid 


t.    0.45J  -  -    - 


P  *537i 
8.  ii  30}  - 

1. 19.  54J  • 


6*10001152 
77500x6; 


I*.  -f-  X2IOO 
[R.-+-  57050 

l*  +  77500 


-51 
•5i 


l6'r 


Appulf.Sirii 
ad  fil.vert. 
Tclelco* 
pii  fixi  W* 
pedaiis. 


<■     .      m 


*  mi 


Appulf.,  i"- 
limbiSolis 
adfil.vert. 
Tranfitorii, 
5ped. 


AJia 
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Alia  comparatio. 


1757.  T.  Horol. 

Aftron. 
d.  $;Augroane8fr.x6'  33"J 
vefp.      9.32.31   - 
d.V£?Tnane6.  43.  55;  - 
mane   .[9.  ia.  iof  - 

o.  24.  4:7«  - 


poftmerid 
vefp. 

d.  V^&antem 
veip. 

d.V^:mane 
mane 


Uiciliationes, 
Pend.immutab 

-  o    *■   • 

-  5+550 

1^.-^-^500  . 


9.  31.  58 
zi.  6,  xo 

IO.  I7..22Jt4»R 

6.  43.  34*  > 
8.    1.    ljv.j 
9.4«.    5  - 


53200 
*".-+-   900Q 


'lherm. 
Reaumur. 
i5*£tapiap 
x6J 

i5i 


18 
*6-i 


2R. -4- 95000  id* 
R.-H  2 100 1 16$ 


W       m 


vppuirsini 

adfil  veit. 
Telefc  fiti 

^ppBff.I** 

Iimbi  Solis 
adfiLfcrt 


55000,1 6- 

(Appulfus 
Sirii  ad  fil. 
vert;  Tek- 
jfcepii  fixi. 
Motus  igitur  Morplogii  Aflronoroici  pro  die  Solari  tncdio 
interd.  &  Aug.  et?  jgj  ex  obferuationibwSirii  fait  24*  a'.**"; 
K  Aug.et  *,'  £j£  ex  obferuarioaibusSolis  -24  3 .  46 J 
V  £j£«  Vs$:  «  obferuationibtis  Sirii  -  24.  3.  4** 
Confecit  itaque  Pendulum  immatabilc  fpatio  diei  Solaris  meda 


t  d.  x  3  •  ad  1 4  Aug.  ft.  v.  99948 , 1  OfcinW) 
i4.adi5Aug»  -  98948,2 


I5.adi6  Aug. 
sS.adi9Aug. 
2o.ad2i  Aug. 
sx.adiaAug. 
^2.ad23Ang. 


98947,0" 
98946",! 

9*94*1 4- 
98946",  4 
98946".  7 


Therm. 
Reaum. 
indicante 


-•] 
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Pcr  mediam  igitur  ioter  ifta  expecimenta  motus  Pen- 
duli  immujtabMis  diei  Solari  mediq  refpoodens  in  tem- 
peric  aetis  ie*°.  Therm.  Reaumijr.  (imra/  o  Petropoli 
«^.£$947.  Ofcillat. 

III. 

Objeruationes  et  expertmenta  circa  gra- 
vifatem  mediante  Pendulo  immutabili 
Renaliae  inftituta.    - 

Ofcttlationes  i   Therm. 
Pend.iromutabJ  Reaumur* 


«757. 


d./tSeptmane 
poftmerd 


d.^Sept.mane 


T.  Horol. 
Aftron. 


4-  aa.  55 

11.    8  «ij 
11.20.  59 
6.  43.  T%U 

11.    7.  ti 


11.    8.  '2{ 


7*.5i'-*7"i  -    -  8O060  i^.fupra  o 


i*.-fc- 1505014?     - 


{ 


i*.-fc-  74000 '14.     -    - 


d.  iSept.maoej 


II.    9.  '2,-     -    -    «..  ,-j  -.,  -.. 

11.  2$.  i?  ~lz\-{- 447.06  U3I  -  - 

5. 18. 34%  •*-**••+•  71000  [13J.    « 


mane 


Alia  comparatio. 


*  48«  5*  i 

11.    7.  13  - 


Tom;Vli.Noo.Com. 


85000 


Lll 


14    -    - 


Appulfa.y 
adlamio. 
I  ver*.  Trao> 
fitorii, 
Appulf.db* 
ad  fil.  Tert. 
Traofitorii 
Appull.  <x  b* 
adlamioam 
verticakm 
Tranfit* 


Appulf.ay 
adfil.  vert. 
Tranfit. 
»757. 


4$o        OBSER VATIONES 


1757. 
d./vSept.mane 


d.^Sept.mane 


T.   Horol. 
Aftron. 

116.  7'-54" 
11.  17.  24 

6.  50.  30 

11.    7-     5* 


11.    7.  4$J 

11. 15.30 

7-  18.  31 


Ofcillationes 
Pend.imnmtab. 

m  m        ,    mm 

IR.  -1-40750 


Therm. 

Reaumur. 

fupra  o 

*3J-   -     » 

13      -     - 


d.&Sept.mane 

d.  ,'j Sept.  mwe|  8 .  1 5  •  42* 


lr. 


3930° 

72400 

3E.  4-75ooo 


13 

13 
13 


d.^Sept.  poft 

merid. 
d.fcSept.mane 
poftmerid. 


Alia  comparatio. 


3- 

7- 

5« 

11. 


19.  11  ««•     -      995°' 
32.  30  —     -»    70650 

6.  43  -iR. -J-i  0000 

6*.  40  - 


n.     7.  21  -j 

11.  13.  i»  -iR.-f-35Soo 
d;i?Sept.manej  7.  5$.  5x4  Ji*. 4- 7iobO' 
poftmerid. 


»3 

13J 


App.atfad 
larTUvertic 
Tranfitor. 

App.a  \S  ad 
fil.  vertic. 
Tranfit. 

Appulf.  a  b* 
ad  lamio. 
verticalem 
Tranfitor. 


Appulf.  <x  \S 
ad  w.vert. 
Tranfitor. 

Appnlf.  a  tf 
adlaminam 
vertkalem 
Tranfitorii. 


o.  32.  39  ^rR.4-S990cx 

£z  praecedentibus  obferuationibus  fequens,  Horologii 

Aftronomici   motus   pro   die    Sokri  medioicolligitur; 

nimirum : "  :  1 

£x  obferuationibus  d.  3  et  4Sept.1t.  ▼.habitfo  ^.^.^Y^Z 

d.4«5Septr    -     -       *4  3.4-s>3 

"d/5. 


0  S  ItlENSES.  45» 

d.  5ettfSepL     -    -       »4.3.48,  9 
d. 6etpSept.  '  -    ..       24.  3.4$,  x 

Per  medium  igitur  -inter  iftas  obferuationes 
motus  Horologii  Aftron.  diei  Solari  medio 
rcfpondens  a  d.  3  ad  9  Sept.  ft.  v.  erit  -  -  «4*.3/.3$/,fx 

Hoc  Horologii  Aftronomici   motu  admiflo,  Pen- 
dulum  immutabik  fpatio  diei  Solaris  medii  intemperie 
aeris  media  13%  Tberm.  Reaumur.  fnpra  o  abfoluit 
a  d.  3.  ad  4  Sept.  <fc  v.  98943,  a  Ofciilationes 

4.  adsSept.  --    9*94*.  5      -     -.     - 

5.  ad  6  Sept.  --    98940,9    -     -       - 
6".  ad7Sept.  --   98940,7     -     - 

7.  ad8Sept  *  -   98941, 6"    -  '  - 

8.  ad9Sept.  -  •    98941,7     -     - 
9.adjioSepr.  —  98941,7     -  .  - 

Per  medium  itaque  inter  ifta  experimenta  motns 
Penduli  immutabilis  pro  die  Solari  medio  in  temperie 
aeris  13°^  Therm.  ;Reaumur.  fupra  o.  An.  X757.  men- 
ie  Septembri  Rcualiae  fuit  98941,8    Ofciilat. 

IV. 

Obferuationes  et  experimenta  circa  gra- 

vitateir\  in  O/flia  Infula  Penduli  irnmu- 

tabilis  benejkio  diuerfis  anm  tempefla- 

tibus  perfe&a. 

Fropter  coelum  automno  An.  1757.  biemeque  in- 
■equente  pleromque  nubilum,  paucas  quidem  pro  tem- 

Lll  a  poris 


45:» 
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poris  fpatk)  obferuationes  in  Infula  Ofilia  peragere  licatt; 
fequentes  tameu  obferuationes  ad  motutn  Penduli  immu- 
tabtte  detmieadum ,  et  grauitatis  differentiam  inter  Ofi- 
liam  Infulam  et  Petropolin  accuratiflime  diraetiendara 
fpec^antes,  fiimma  inftitui  ditigentia. 


*757. 

d.JJ.O&.vefp. 

d.if.Oct.mane 

ciica  merid 

Yefp. 


T.  HoroL 
Aftrpn. 
ii*.i8'.34 
8.  i8.  29  - 


Oicillationes 
Peod.  immutab 


d.^  Oft.mane 

refp. 
d.*J|»Oft.mane 


6\ 23*  4»  - 


6.  »4.  £0  circ 
*  ©\  «p.  io;     - 

8.28.  x3tY.£ 
cf.  33.  4°}    - 

8.  xo.  $9 


poftmerid.  |  1. 17.  25  J 


M 


Therm. 


eaaraur 
-  45x50  |6a.fupmo 
82150  S\  ,— 


7i    - 


iR.  4-  24000 
xR.  4-  81500 
**•  + 43550 
a*  -f  7pooo 
*R  -  - 


5*  - 
5   - 

£*      — 
Bt   — 

7   — 
72- 


Alia  comparatio. 


d.U-Oft.poft- 

merid- 
d.&Oft  rnane 
'  poftmerid. 


3.  4J»  *<*« 
8.  46".  21J 


-  300 
700W 


Appulfus 
Arduriad 
2.fil.vert. 
Tranfitorii 

Appulfu» 
Arduri  ad 
iamfnam. 

1-vert.TraiK 
fitorik 


5      - 


«7S7- 
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*757- 


d.&Oct.manc 
antemerid. 
Tefp, 


d^mane 
■vefp. 


II*.  I*' 


6*.  20«  5 &  -.- 


»3«  i7i     - 


2J.  55rcirc 
io.  18»  ,<5    •  * 


•  •- 


a  •  +    8500 


*.i  4-  73^5,0.8       — 


8       - 


T.  Horol.    |  Ofctlktiones    |  Therm.   - 
Afttou.         Pend.  immutab-.j  Reaumuf . 

i5i 
i*.  4-  786*00  |7| 

[Appulfus 

Arcturi  ad 

i.fil.  vert. 

Tranfitorii 

Appulfus 

Arfturi  ad 

2.  fil.  vert. 

Tranfitorii 

Appulfui 

Arcturi  ad 

Umin^m 

.  Terticalem 

iTranfitpruV 

Manifeftum  eft  ez   iftis   obferuationibus  Ar&uri, 

Horologium  Aftronomicom  a  d.  Hf.  ad  *o.O&.  mo- 

tdm  fuum    fuper   tempns    Soiare    rriedfam  accefetalfc 

3':   50?',  :+^*  *4* ''  Vhde-  emcfgfc   jper  taedium 

jnotns  Pendtui  immntabilis  ad  diem    Sohretti   jnedium 

pvo  ifto  tempore,    et  pro  temperie  acris    media   &Z 

Therra   Reaumur,  foprt  o,  0*943  pfcUlationes. 

♦  AKa -ihquifitio*     - 

•  V8&-n»a»  V "  *    <"  *    4  *  -  '  - '  «-  04fc*ifcp*flt 

►vSt-«Mf  h  -  r  --.-■--    -p    * 


9      — 


Lll  3 


»757. 
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1757- 

d-y$«:«nai»: 

ve(p. 

<!.«£§*  mane 

aotemerid. 

vefp. 


4-  JfgJ-antem. 

:'     '  '  ve/p. 


d.^iiiane     9/22.  n$ 


T.  Horoi. 
Aftrori. 


Olcillationes 
Pend.  immutab 


o.  59 njv.j 
6".  20.  29  - 


ai.  49. 
11.4i.15iY.; 

o.a$/.iO//. 


vefp." 
°«  l.NOU.        • 


o.  43..  5<*i : 


o  - 


Therm. 
Reaumur. 
7sfiiprao 
8j    - 

W  - 
7   - 


44000 
96350 


8  -  - 

7'.-  - 
87  -  -• 
ll$6b  7[  •  - 
-  -•  -8S  -  - 
aR. -4*  95000  "8J  -  - 


Appulfas 
ArcWi  ad 
1.  fil.vert. 
Tranfitorii. 
Appulfus 
Ar&uri  ad 
1.  fil.  vert. 
Traofitorii. 


Ex  bifce-  obferaationibut  colligitur   motus    Hor*> 
Jpgtf  aftrooomici  ,ad  diem  Sqlarem  mediu»  *£•$'.$&% 
adeoque  rootus  Peuduli  immutabilis  pro    eodern   tem« 
poris  fpatio,  et  ad  temperiem  aeris  mediam  7%  Therm. 
Keaum.  fupra  o  -  -  -  98945*  Ofcillac 


d.ijNou.maoe 
tefp, 


Alia  inquifitio. 


4-\8.  32 J. 

4.^5.17  . 


t    I 


-  *50 


tf .  fupra  0 


61 


AppuMus 
Ar&uriad 
2.  fil.  vert. 
TranGtorii. 


»757- 


'    O  Sm  Ll  E  N  S  fiTS;    0       4»f, 


»757« 


j  T.  Hotol. 


d.;§Nou.manc 
merid. 

I 


i  Ofcilfetiooes 


1 
.1        t 


.  I 


A(|ron.    • 

.  -, !  -ot«"  ♦ 
4.  xo".  x*f  . 


xt. 3X  - 
4-  £«•  »9  - 


Pend.  immutab. 


-    -S>97*o 


•  .   1 


Thenn.   ,» 
Reaumur. 

.     L     -     .-♦  «r  ■    »Apj>ulfu» 

Arcturi  ad 

x  .fil.  vert. 

Tranfitor. 

-  -j  -iAppulfus 

ti  ->  -'  -  Arfturi  ad 

a.fil.  Tert. 

Tranfitor. 


Hibebimr»    itaque    fccnndim    iftas   obfer  lationes 

:  appulfum  Ar&uri  ad  a.  fil.  TranJGtorii  dU  Nou.  187,7 

"'Ofcillat.     Peod.    immutafc».    et   d.   rJ|'Nou/  p88tfi; 

Ofcillat.  eiusdem  Penduli ,  ita  vt  motus    iftius    Peoduli 

proidie  fidereo  fit  98673^  aiOfcUUt^el' pw  i*e  So- 

kiri  medio  in  tempcria  .aeris-itf0;  Th4rfin  &6ftunV;  $H 


pra  o  -  * 

1758. 

d.£  Ian.  vefp 

f  - 


9&$44  Ofcillat.\ 

:;:•.  Aur 

8.  x5-.&£r; 


«  « 


J    :   ••":;  .  p3   | 


iol !;  ,:iui 


I 


Ifij.       $.    --r       - 


<     I 

il- 


%'s  infta oAppuIfus  f3 
Orionis  ad 

Teiefcffcj, 


I 


jEg^g  u 


.2     fc?    ?  jvl^Qrieiiifc;.?) 


i- 


I  .C.ii  |(£  1» 

1758. 


#&>       OBTSSt  fc  V  2  TI  X)WE  9 


1758.  •" 

:  -.jj 

d.  fj  Ian.  mine  11^*9. 


*  \\ 


r  "    r 


.0 


otol.  f  OfcUHH 


llationes   lTherm.  | 
iirunuab.  Rcaanlur 
9400  S*inftko 

Te<p.[fc^.44   4-  -  ■jWWf  -+]' 


.14.191 
.  li.  i<5i- 


*«-.  rs.47« 


fi.,.  j'> 


x8,*4Y,J4£;    ~ 


•:::.!...  -wl    cuo^ii 


*  J  -4—  ^Appolfos  « 
b*  adlami 
namieit 
Tcanfitorif. 
AppriuVp 
Orioois  id 
fiL  Tertic. 
JPefefcopii 
fizi. 

Egreflus  (J 
Orionis. 

*•*  WdWn^  toWafta^gttoitktotr  Bbotu»  Ho* 
ldlbgH  a**enotflki  atd  diem' Sniaxcin  rneriiim  iottr  d. 
8  ct  o  Ian.  firit  «4*.  4'-  o^*  °\  *  *a«oi  ?e»oo& 
immntabilis  pto  «odem  temporis  fpatio  ia  tempcrie 
teris  6*  Td  6*1  Tfacrm.  Rwnra.iofit  o  -  -  f#P57 
Ofcittat. 


.(  "» 


d^ItfnJfcfp. 
diflm.  - 
d  iilan. 
d.Jflan.pottm, 


ix.    4    • 

.     -    4     -     -I 


<u 


Ian. 


Alia'  inquifitio. 


-  +   - 


+;iofrao 


-     -     t     -    J4    


3. 3c1.    *J --    -    *a700 


-13 


^ 


175». 


0  S  I  LIS  N  S  E  S. 


457 


"  *758.; 

d  iJ  Iao.  mane 
d.il  Ian.  rrttnei 


T.Horol. 
Aftroo. 

9-5*.  59J- 
:i.  31.    5  - 


OfciUaciones 
Pend.  immutab 

R--r-  75660 

aR.-rr  80600 


Therra. 
Rcaumur. 

infra  o 
%i  - 


d.  '|  Iao.  mane 
Ydp. 


d.  &  Ian.  roaru 


Alia  comparatio. 


10.  55.  425  -  - 

7.  I4.  IQ   -  - 


8. 15.  49  - 


1$.  xtf; 


1800 


9.  tf.  «9jv.J-     -     93000 


jirefp.l  5-4**9*  -  lxB.-*- »8500 


3J 
»1 


Appulf.a  V 
adJamioam 
verticalem 
TranfitoriL 
Appulfiis  (3 
Ortenh  mf 
fil.  vert. 
Telefcopii 
fixi. 

Egreflus(3 
Orionis. 


Per  mediurri  igitur  ioter  iffas  ob&uarlones  prodibit 
motus  Hordogii  afcon:  diei  Solari  metfio  rcfpondens 
fl4*«  %' '  36"? )  ct  motus  Penduli  immutabilis  pro  tfto 
tempbris  fpatio  in  temperie  aeris '  3*.  Therrn.  Reaum. 
infra  o  -  -  989552  Ofcillat. 


Tora.VU.Nou.Corru 


Mmm 


175«. 


45»       O  B '  S  ER  KA  r  X,  0  K  E  S 


i7^a. 


d.?S&antem. 

A  **   Ion/         -    - 
<■•  *  •  Frtr.. 

^•V--g&an»in« 
nefp*. 


i.  liucoL     |  U4Cilkuoaes 
Aftron.        |Peod.immutab> 

A\m  inquifitia. 
ri*:**'.^'?"-!-        o   - 

o.  4+.  37|v.3.8  x*. .-fr-  5.ooa 
^.  13-    *  -    - 


Reauinur. 


**.  *3. 

.Q«   17»  22. 


3 ^-+-$00     - 


1*;  ihfta  c ! 


'r       ^ 


^fi&^ntem; 

Alia  comparatio;. 

^y.femtem.rt.  57.40  -   -[-    -  -  5<x>     |sf  infhto 
•velp.       $.  13^.    5>  -  -( 


**.  5*?  - 


■•    veJjp..    (.  tf.  ar.  3<& 


-        -2.      - 


iM- 


-       .«*■ 

*5£°o    3> 


Appuffi»  y 
r  Orionis  ad 

61.  ^ert. 
!  TeL  fixi. 
£greffus  y 

Oriooifc. 


AppuHus  y 
Orionis  ad 
fiJ:ranr.Te* 
lefcopitffcci 
ftgreffus  y 
Orionis*. 


Per  meditim  iraque  ihter  iflas  obferuationes  .mottn* 
HbroibgiiAftronomiciad  diemfideEeum  fuit  zj£  $! <S&'\*r 
et  Penduli  immutabili*  motus  pro  eodem  temporte  (pa~ 
tio  iq;  temperie  aeris  a/V  Therm.  Reaumur..  infra  o> 
ft*a54f  Oicillat;. 


Aliai 


OSJLIENSES. 


45* 


Alk  mquifitio» 

la  Iflhmo  montuofo  Infulae  Ofiliae  (vnlgo  Schworbe)  e 
regione  Cnrlandiae  fito ,  in  pracdio  TorkeqhofF: 


<I.£Febr.vefp 
in.  n. 

«LssFehr.inant 
poflm. 
vefp. 


1.  Horol. 
Aftron. 


Oleillationes  ITherm. 
Pend.  immutablReaTirnur. 
3458 


•7". ;    -        -     |        345 *  -  -9"-tap*ac  \ppulfus 
t2.     -       -     "  -     "     »8J     -     -  SiriiadfiL 

S.      ••        -  -         >  7»    '     -  vert.Tran. 

j.      -        -     -  -         -         -  8i     -        fitorii. 

7.      -        -       iR-i-2i3i  circ.  9f     -    -  \ppulf  Sirii 

ad  fil.  vert.. 
Tranfitorii. 

NB.  Sirius  tninutis  ante  aliqaot  fecundis  filurn  verticale  Tran- 
fitorii  iam  transgreffus  per  nubes  emicabat ;  quare  Ap- 
pulfum  eius  ad  iftud  filum  hodie  accuratifiime  obferuare. 
non  lkuiL 

Alk  Inqulfitia 

alio  ia  loco  maritimo  Arensburgenfi  fpeculae  Aftron.  proximo  pera&a. 


-d.?.5S:^fp.l9*. 


<d.  ~  JSg  mane] 
poftm. 
T£ip; 


IIs    - 
9     - 

4     - 

9    -" 


{-    -.<>353  -]5*.inftao 

*  >  I       


iR--h5°39  - 


J6 
5 
51 


Appulfus  a 
Cygniadfih 
vert.  Tran- 
fitorii. 
\ppulfus  a 
Cygniadfil. 
vert.  Tian- 
torii. 


i« 


M  mm  2 


i7J  8. 


4<?o         OBSERrATIONKS 


1758. 

T.  Horol. 

Oiciflatioiies  (  lherm.  1 

Aftron. 

Pend.  jmm  utab  IReaumur. 

» 

iR.-t-.5i*x*    -      -      • 

AppuUus  ct 

d.y.Jftmane 

8*.  -    - 

^         —             •             • 

%tt    

Cygni    ad 

roer. 

12. 

«          a»              m 

$      

lamin.vert. 

vefp. 

9 

Tranfitorii. 

•%«•*» 

**.-*-  37**  - 

4i 

Appulfus  a 

. 

• 

Cygnitdfij. 
vert.Tran- 

„ 

fitorii. 

2*  4-3828  - 

«         m    •        •■ 

Appulfus  a 
Cygniadla- 
roia   vert. 

1 

- 

Tranfitorii. 

Patet  igitur  ex  iftis  obferuationibus,  Pendulum  im- 
mutabilein  temperie  aeris  8°;  Therm.  Reaum.  fuprao 
(jpatio  diei  Solari»  medii  iu  praedio  TorkenhofF  confecis* 
fc  fere  98944  Olcillationes :  In  altero  autem  loco  ma- 
ritimo  Arensbnrgenfi  fpeculae  Aftron.  proximo,  Pendu-. 
lum  immutabile  in  temperie  aeris  5%  Therm  Reaum. 
infra  o  die  Solari  medio  abfolujt  93956;  OfciUationes;  •. 
<juod  cum  caeteris  ohferuationibus  et  experjmentis  me- 
dia  in  Infula  Ofilia  ipflitutis  fatis  beoe  refpondeat,  ar- 
gumento  eft,  grauitatem  in  Ofilia  Ipfula  pro  locorum 
difierentia  nulli  obnoxiam  efle  tarietaii  ootacu  diguae. 


ASs 


I\luL   JllUUlllttfJ? 


4** 


1753-  . 
d.y.^ytCp 


9t  Mflrrt: 


d.V. 


Apr 


poftmer 
vefp. 


T,  Horof. 
Aftron. 

4.  xi.    5}  - 


[  Ofdllationeg  I  Therm. 
[Peod.  tmmutabJReaumur 
-   1100  •  2%fuprao 


mant  - 


2.  23.  39    - 
4.  11.    2     - 


d.  y  A^rnantlt.  5*-  *ai 


iR. -f-  Sooo  - 
iE.-fr-  $5600 


!i«     - 


Appulf  a  tf 
ad  fil  vcrt* 
Tranfitorii. 

Appolf.  et  \f 
ad  fil.  vert* 
TranfitoriL 


Confecit  itaque  Horologiun/i  Aftronomicum  fccun- 
dum  iftas  obferuatioues  die  Sofyri  medio  86632,8  Ofcil- 
lationes ;  Pendulum  autem  imroutabile  eodem  temporis 
fpatio  ia  temperie  aeris  1%  Tfeerm.  Reaomur.  fuprao, 
9*9$  1*  Ofcillat. 


Alia  inqjiifitio. 


|.i|.Apr.tefp.'  **i$*'.s+"[ 

.4.     5-  *8|  '«    - 


4400 


4-    7-  «4S 


9-4* 


MiQtni 


(Appulfus  & 
Q°fupra  o  «p  ad  fil. 
▼ert.  Tele- 
fcopii  fixi. 

•Appulfus  ce  \S 
adifil.vert, 
Tranfitorii. 

►  AppuUus  a  y 
ad2fil.vert. 


4<fc        OBS  ERVJTIO  N  £5 


1758. 

T.  horol.      Oiciliatiohes  ,  Iberm. 

Aitron. 

Pend.immutab,  Reaurour. 

JO.  23  ; 

. 

lupra  0  Appulf.ay 

4.xf.Apr.srahe 

- 

•         *i         .», 

7J    'adJaminam 

poflmerid. 

11-    8.     0    , 

-     -   Sa700 

9I    ,  vercicaJem. 

veff. 

8.58.43    . 

—                  m                   • 

-AppuifuS   CL 

iip  ad  fiL 

' 

wt.  Tele- 

1 

'           « 

fcopii  fixi. 

; 

4.    X.  45     : 

.-                   ■                    » 

-     '      -'Egreffiis  <t 

1 

4-  4. 5<*  : 

iR.  «4-  3050 

9i    -r— 'irp. 

4-    P-  a9i 

r 

»         ••           ^ 

Appulf.  a  tf 

i 

1 

1 

adsfiLvert. 
TraofitoriL 

10.  11 

1 

«          *•           ■" 

Appuif  (x  y 

1      • 

.adlamjoaiD 

*J.;j.Apr.mane 

4-     3*  3  + 

iR.  -4-  52300 

8J'   — 

Terticalem. 

veip. 

3.  58.  31; 

*.         * 

/ 

Appuhhs  a 

1  iip  ad  fil. 

• 

1 

\  vett.Tete- 

* 

; 

> 

jfcopii  fixi. 

4.    1.34 

. 

-     *"      ^jEgreffus   a 

< 

4.    4.  23 

a*.H^  1700 

9f    —  «P- 

4-    7-    *i 

••                               tm                                  — 

-     -      JAppulf.(»tf 

• 

adifiUert. 
Tranfitorii. 

5>.  18J 

«                        4»                        * 

-     -      -Appulf.  atf 

, 

|  adafil.vert. 

10.    0 

1 

-     -      -Appulf.  a  ti 

d.ii.Apr.mane'  4.  27.  5J 

a*.  •+*  5  atfoo  8J    — 

adlamiqam 

poftmerkl.io.  30.  »5; 

ftR--H  77500^     ; 

verticalem. 

Ex 

o  $  t  1 1  %  rr  s;  %  & 


4** 


Ex  fftis  pbferuationibus  cc^ligifur  morus  Hopiogii; 
Aflronomici  pro  $e  Sotyi  oiedio  86^25  Ofcillationesr 
Penduli  vero  immutabilis  motus  ad  idem.  temppris  fpa- 
tium  in  remperie  aem  8°l  Thermv  ReauOi.  fupca  o, 
5.8944^.  OfciUat. 

Alia  lnquifitio. 


1758?..       /  T.  HoroL    |  Oicillationes 

Therm.  1 

A  ftron.      iPefl^ .  im  mutab  jReaumur* 

&&  MauyefrJi 

&--*%? jEf'  -1 

•»           **•*          •"*             *■* 

fupraa     Appulfus1  f 

k 

i 

Serpcotarit 
adfil'.?ere~ 

, 

i 

5 

TelefcoDiii, 
fixi. 

»4-  m  - 

i    "•*    -Egteflus   f 

8".  xp.    6    - 

-     -     «935° 

8^ 

Serpcmaruj 

AT^mane^ 

w                     **                      •                           » 

-    ;••*      _. 

7f    

poftmeritT. 

-     -     -      1 

'±            W            **               « 

*            1 

vefp; 

8\  «*..  15  j  - 

- -           «r?             ^-              — 

*    -     -Appullus  g 

' 

Serpdmatit 

adfil.^erti. 

, 

{ 

Telefcopiiw 

i 

fixi. 

r*.  47«  - 

~ -            m           -~             m 

-    -     -Egreflbs  f« . 

8.  ar.  29   - 

iR.  -^a8#oo  8    — — .-  S^t/eacanB 

A-f.JSSmMe1 

5.  57'-     7i  - 

ir.hi' 57^5075    — — 

poftmer. 

r             «r                •*-                  - 

-      *      *       -9      

1 

ve(£» 

p    &  5a  - 

*-R.  -fr  30?0(i 

71>  — H 

, 

Fx  fiifce  obferuarionibus  deducitur  motus  Horolb*- 
g}ii  Aflronomid  dieiSolarii  medio  refpondens  zz  S66n -j> 

OTcii^ 


I 

Ofcillat.  Motus  igitur  Penduli  *  immutabilfe  pro  Ht  Sok- 
ri  medio  in  temperie  aeri*  8*.  Tliemr.  lUaum.  fiiptt  o 
erit  5»8$>43i  CHcUlat. 

Alia  inquijlitio. 


»  »  _  ..    -   i- 


Teife.  o*. 
yefp. 


OfciUationes     Tberm.  | 
Pend»immutab.  Reaumur. 

d.V«KJ.  Tcf**    F  poa+    |x  3°fiipn"> 

9^33«  r       - 

-       J,«i   - 
-14.    - 


M.8J«fr5*. 


76. 


77994 


«   . 


*3i 


App.ee  Aquilaead  dfil.vert.Traafit 
:  -      -     adafil.TCrt.     -    • 


Apjp  a  Aquilaead  1!  fil.Tert.Tianfit. 
.    r      -      adafil.Tert.    -     - 


Pcnduli  imrautabilis  pondus  elenauf. 

^+f  - 
13}-- 


1279* 


d.frjg.awwe*1'. 

TB^O"*. 

]**.-+•  1*  3419 

J*45*J 

AA.Aug.«anB7*...     -     -     - 

flfdp.5*.^ 

d.?f.Aug.mane8*.» ;    • 

Telp.  6*.-     -     - 

3*.-*-4tf79J 


87881 


App.a  Aquikcad  1  fiK  TertTntofit. 
-      -.     ada.fiJ.Teit.     -    - 


•3 
'4 
»35 


13    - 

14*  - 

12{    - 
14*- 

134 


App.a  Aquilaead  1  fil.VertTnnfit. 
ad2fil.Tert.     -     - 


Ajjp.aAquilaead t  fiLTeit.Tittnfit 
-     •      adifilvert.    -     • 


Pet* 


O  $  ILIEK  S  ES. 


4&i 


?er  medium  dnter  iftas  obferuationes  a  d.  2<J.  Iulii 
ad  d.  2.  Aug.  vsque,  fumma  diligentia  iaftitutas,  prodi- 
bk  motus  PenduU  immutabilis  diei  Sidereo  refpondens 
$>&666  Ofcillat.  adeoque  motus  eiusdem  Penduii  pto 
<die  Solarf  medio  in  temperie  aeris  1 3°J  Therm.  Reaum. 
fupra  o,  5)8936  Ofcillat.  Caeterum  notandum  eft  9  ia 
otafertiationibus  bifce  diebus  Pendiili  immutabilis  benefi* 
cio  habitis ,  ad  veram  grauitatis  differentiain  definien- 
dam  maximi  efle  momenti ,  quod  in  eadem  fere  tem- 
perie  aeris  eodemque  anni  tempore  petaftae  funt ,  quo 
obferaattones  huc  fpc&antes  An.  x  757.  PetropoH  inftkui. 

FaciK  nunc  negotio  breuiter  enumerare  poffumus 
iequeates  numeros  OfciHationum ,  quas  Pendnium  fmmu.- 
tabiie  An.  1757.  et  1758-  fecundum  obferiiationes  fupra 
relatas  in  Ofilia  Infola  diuerfis  anni  temporibus,  pro  va- 
xia  aeris  temperie ,  fpatio  diei  Solaris  tnedii  abfoluit. 

An.  x  757.  menfeO&obri  - 

menfeO&obri  - 

menfeNou.  - 
An  .1758.  menfe  Ianuar.  • 

menfelanuar.  - 

menfelamiar.  - 

menfe  Pebr.    - 

menfe  Febr.    - 

menfeMartio- 

menfeAprili   - 

menfeMaio  - 
tnenfc  Iulio  et  Augufto  - 

Tom.VILNou.Conu 


„  '-j 


98945.  Ofcillat,  J 

►                     r 

6*i.faprao 

9894.5.   "-•    • 

7i.    — 

98944»     -     - 

6j.   --,_ 

98957.      -    - 

6°.  infra  o 

9895  5l>     -     - 

Reaum. 

3.     — 

98954.      -     - 
98944.circ.     - 

Therm. 

■     2.       — 

8'jfuprao 

indicante 

9895<Jf     -     - 

5|.infra  o 

P8951U     -     - 

ii.fuprao 

9  8 944?-     ",    " 

98943*.     -    .-• 

8. 

98936".      -     'l         '    yzi- 

N  nn 

Patec 

4*S       OBSERVATtONKS. 


Patet  igitur,  variationem  vnius  Ofcillationis  innuv 
tu  Penduli  immutabilis,  pro  die  Solari  medio,  refpondcre 
generatim  variationi  temperaturae,  vnum  gradnm  Ther« 
mometri  Reaumuriani  eguetjuaqrj  qutm  proxime^ 

V. 

Obferuationes  circa  grauitatem ,  PcnduS 

immutabilh  heneficior  Perttauiae, 

batntfi^ 


.    *7>o. 

;  Un.uur.umta. 

,  luwiu».. 

• 

^emiirooDutib 

keauinurv 

d.tf  Aug.  vefp  9\ 

-    4**« 

( 8*fupra  0  AppulTis  ctAqui&ead; 

d.i«.  Aug.  imae6*. 

|'7i. 

filum  veiticale  Te- 

Wp.  sb 

i 

:•««»• 

:«8.  -- 

[  lefcopii  fixh 

i^.-r-aoSfc- 

ni  -  - 

A^pulfus  flt  Aquilae  ad 

d.i»*ADg.  mane6* 

I 

V7«- 

fiJnm  vertkaleTe- 

lefeVi 

•»             ^ 

H  « 

k&opii  f&ri,. 

aA-fr- 17+&  - 

17. 

Appullusa  Aquttae  ad 

d.tf.Aug.  manes* 

16I 

;  filBBa  wocak  Te- 

tefp.  5* 

r     "    * 

:i  ft. 

1 

klcopii  fixu 

3R.-t-   413 

;»7*. 

Appulfus  *  Aquihc  a<f 

1 

5 

k 

filum:  verticale  Te- 

i 

t 

i 

kfcopii  fixL 

Manifeftum  e(V  per  iftasobferuatibnes,,  motum  Pettr 
dul»  immutabilis  pra  die  Solari  ratdio»  in.  tempecie  aerii 
i-j° i  1hcrm.,Reaum.  fupra,  o,  Dr.enfe  Aogufto  Perna- 
vxae  fuhTe  08936.  OfciUat. 


VI. 
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4*7 


VI. 


Objeruatioiies  exqui/itiores  circa  grautia- 
tem9  mediante  Pendulo  immutabiTi,  Dor- 
pati  infthutae. 


1758.     1  T.  Htorol. I  Qfcillationes 

jPend.  immutab. 
-     58700 


Aftron. 
d  ^Scpt.  manej  %h.$}'.s6» 
o.  26.  19I 
vefp.  5*. 
d.£Sept.mane 
ve(p.  sb. 
d.^Sept^otem 
ve(p.  $b. 
rf.ifeSept.mape 


.a..35-    3 

o.  ai.  20  - 


a-  35. 39  - 


Thenn. 
Reaumur. 
i4°ifoprac 


i*+-fr  55970 


<5i- 

'+• 
13. 

3*»-+-  574*o  P3J. 


70^35 


Alia  comparatib. 


cod.circ  merid  1  o.  34..  5»  - 
vefpl  6b.  * 

<J.|?Sept,mane 
f  efp.  **. 

d.iJSept.mane 


vefp. 
■d.;fSept.mane 


10.    9.  58  - 

m  ^  «1  m     *N 

8.  +8.  15    - 

o.  43-  4«w- 

8.  19.  48  - 

9.  55-58  - 


,B 


R 


<59700 
58450 

m  m 

;5i530 

98920 
54850 


*3i- 
14. 

X3I. 
13J. 


14J. 
14. 


Aferidies 
verus  ex 
10.  altitud. 
Solis  cor- 
rcfpond.de- 
du&us. 


ftTeridies 
verus  ex 
Z5.altitud. 
Soliscor- 
relpond.de. 
ductus. 


Nn  n  a 


Dies 


4*ft         OBSERrATIONES 

Dies  Solaris  medius  fecundum    praeccdente»   ofe« 

feruationes  aequatur  24*.  .3/..  49^  Horol.  Aftron.  quare- 

motu»  Pendulf  immntabili»  prddieSofori  rhedio,  in  tem- 

•perie  aens   13° 5.  Theran.    Reaum»   fiipra    o  %  kunjtt» 

medio,  erit  9  $9^1.  Otcilkt. 

Alia  Inquidtk^ 


»758- 

T.  Worol. 

:  Ofcjllationes 

Theim. 

Aftron. 

Pend.  immutab 

Reaumur: 

A,i'.JSf"antein- 

Ifc.    Q.'.*S"' 

•r            m           «7^0 

1  i°I(upra  0 

•iefj>.  5* 

:     ' m       --   -    . 

*•■           •"          m) 

12.   

f%fpc 

&.45-2a£v.j 

•       '    »          »          »          • 

— -    — Ingref&s  m 

•  '  I 

. 

Aquilae  in 

- 

?• 

*  • 

camp.  Te* 

" 

lefcop  fixL 

t     4.-5.  r$f  - 

.. 

\  —    — Appuliiis** 

t 

f 

* 

Aquilae  ad 

-      '    ■          ■ 

"        .  . 

J61.    rc9U 

1 

- 

1'Eelefcopii 

- 

•                             -I 

|  fixi. 

1 

$*u  n\  • 

*    -  m          *>         »      • 

~    — -Egteflus  « 

;   - 

1 

*             ' 

• 

Aqiulae. 

:  •  •    vetp.  9?. 

r?                 *-               •-•-«. 

«?    .  ♦*      *.      —     r 

11- 

4.?%£  maae 

Sh  48*  58  - 

»     ••.   8<fe8o« 

Sfc 

poflmer, 

2.  14.  20.  - 

i-r  -f-    5450 

wj. 

vdp. 

8>  5*,    6{> 

-     ~     -     «     . 

—    — Egpeflbs  * 

10.  35.  32  - 

iR.4r  38575 

S* 

Aquilae  a 

! 

- 

campo  Te- 
tefcop.  fixi> 

iTS^r 


O  SlLl  EN  SES. 


&9 


175*. 

X.  riorok 

©fcillariones 

Thcrm. 

Aftrotk 

Pend.  iramutab. 

EUaumur; 

*•  '{££  maoe 

!  9.  3».    s  -  rR.-i-  83&00 

9i'-    — 

poftoier. 

2.  15.    9  -  aR.-+-    3200 

12.  — — 

*~ 

Wp.  46. 

;                                                            1 

--- 

I2[.  

;  8.  ja.  ff<>  -  aK.-H  89070 

•10J. 

'•  8-  45»    9t  -r    -     -     -    • 

•  — .     — 

Ingrefl&s  * 

[ 

t 

i 

Aquilae  in> 

» 

f 

1 

i 

camp.  Te- 

■ 

; 

t 

lefcop.  fixi» 

i     *8.  5*   - 

••       «r       w       w 

tMltf'       mm*m* 

Appulfus  » 

: 

Aqwlae  ad 

;' 

! 

ftl.  *ert, 
Telefcopft 

I 

• 

1 

fixi. 

5**   a  *r-    -    ~    - 

'•  — •  •  -T" 

Egreffus  « 

L 

|  Aquilaer 

fcTSEr**» 

to.    9  34  -  «  •-?-  *5cf$o 

9. 

poftmer.  j  a  40.  16  -  |3K,  -+-    3<Soo 

•ii£.  ' 

vefp. 

1  5.  20.  iZ-  - 

|a*.  -h  1+54S0 

*2,    -— ■ 

> 

Ex  obferuatfonibus  d.  ar.  27.  et  »3.  Sepr> 
ItebitiSy  reuolutio  fkarum  tiiit  23*;  ^9'.  53",  5  HoroL 
Aflrow.  adeoque  dics  Sotaris  medius  24*.  3'.  5o'C 
Fer  mediifm  igiftir  motus  Peoduii  immutabilis  pro  d» 
Solari  medio,  io  remperie  aerfo  «*  Thefm.  Riaumv 
fcpra.  o^  eric  98942,  »  0£illa&. 


K»i| 


«• 
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CAPVT    n. 

Experimenta  exquifitiora   circa   graui- 

tatem,  beneficio  Penduli  fimplicis 

inftituta. 

h 

Pendulum  fimptex,quo  ad  expejimenta  inbocce 
capite  refetenda  vfus  ftimjfimile  eft  illi ,  cuius  defcriprio- 
nem  Cel.  Bouguerus  in  Ju)ro  cra'  titulus :  la  Figure  de 
h-  Terre  dettrmnU  par  k$  9bferuafions  de  Mrs. 
fkmguer  e{  de  la  dmdatme,  exhibuit,  Cel.  de  k 
Caille  Pentfulo  illo  fimplici  non  folum,  Parifiis ,  veraro 
etiam  in  £romontorio  Benae  Ipei  vfus  '  eft ,  idque  eo 
ad  me  beneuole  transmifit  confilio ,  yt  eiusdem  inftra- 
-menti-  beqeficio  diffe*entiam  grawtatis  Petropolin  inter 
et  caeeerj  Terrae  loca,  vbi  ezperiinenta  mediante 
faecce  Penduk)  fimplict  inflituta  ftint ,  adeoque  hngm- 
draem  PeaduH  fimplicis  ad  fingula  mioura  fecuoda 
•eemporis  roedii  ofcilladtjs  PeftopoK  adhnc  nunquam  in- 
Yeftigatam  ,  eo  accuratius  tutiusque  exploratam  babere- 
raup.  Hanc  itaqne  infaumemorura  opportunitatem  non 
neg$gendarn  efle  exiftknaui ;  ideoqoe  ad  verara  graui- 
tatjs  duftreotiam  Perropolin  inter  ct  Ofiliam .  Iiuuiam , 
quae  per  experimenta  An.  1752.  et  53  exquifititfiroi 
Horotogii  Aftronomici  bencficio  inflituta ,  opinione  maior 
prodibat,  accuratilfinoc  ftajbilierjdamr  ho«e  Peaduk)  fin> 
plici  praecipue  vti  mihi  conftitutum  erat.  Nihil  bic 
dicam  de  cautionibus  ,  quae  ad  eiusmodi  experuuenn 
rite  inftituenda  ,  neceuario  funt  adbioendae ,  quarumaw 
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Cognitio  experimentorum  affiduitate  paratur.  Notare 
Mmcn  iuuat,  me  tfiitn  eiTe  filo  tenuifiimo  ex  Dliis 
tloes  parato,  (fil  de  pite)  quod  noa  aifi  poft  longurh 
temporis  iateruallum  a  poodere  appenfi  pondufculi  pau* 
lulum  extenditur.  Aeris  temperaturam  >  cui  virga 
ciulybea  Pendult  firtiplicis  expofira  erac ,  ct  atitc  »  et 
circa  experimeutorutn  tempora,  fedulo  obfcruaui  >  caque 
tuuum  adnot-iut  experimenta,  quae  milu  prae  afiis 
exquifitiora  feliciusque  petadta  vifa  funt;  ita  vt  exiguae 
illxs  dif&rentiae,  quae  in  experimentis  kifia  relatis  occur^ 
ront ,  (bli  fere  difficultiti  ,  '  qia  Penduli  fifnplicis  ct 
Horologii  Aftronomici  OlciUationum  comparatio  premi 
taur»  adicribeodae,  finu 

II. 

Expertmenta  exx|uifltiara*medraftte  Pen- 

dulafirnplid,  circa  grauitatem  Petro- 

poli  diligenter  inffittitsu. 

Aft.  il Sl'  d.  &  Aug.  Fenduio  fimpfie*  fifce  fummaqul 
cura  ad  motum  adoroato,  Ofcillationes  hu* 
ius  Penduli  (eqrrenti  modo-  cum  Ofcillatio- 
mbctt  Horologii  Aftronomici  comparaui : 


Expc- 


47*       .OB3BRrjTJQN.ES 

Experimentum    i*  * 


T.floroL 
Aftron. 


«*  34'-  e 
47.  ao 

*»  o.  40 
»4.    o 

27.  30 

40,55 
54.30 


// 


Bxmto  raedjo  I3'.*» 


// 


Retardatio 

Pend.fimpl. 

OiciU. 


1 
% 
3 
4 
$ 
6 


-  z 


Longitudo  fili  ia  hocce  experi» 

roento  inuariata,  Therm.  Reaum. 

indicante  17°.  fupta  o. 

DiesSolaris  inediusexobferuatioaibui 

fupra  relatis  aequatur  24*.  3'.  46"$ 

Horol.  Aftron.  ita  vt  Peodulum  fim- 

plex  ifto  temporis  fpatio  fecundum 

hoc  experimentum  abfoluat  %6$i  8,a 

Ofcillat. 


Experimentum    z. 


T.  HoroL 
Aftron. 


&  ih  Aug.  9*.  sc/.  o 

40".  25 

10.  20".  15 

39   5» 


.// 


Samtomedio  X3'.x6"|* 


Retardatio 

Pend.fimpL 

OfciU. 

-  »0 

-  .  2 

-  -  5 

-  -  6 


•  t 


Longitudo  fili  inuariata,  Therm. 

Reaumur.  x  8°.  fupra  o. 
Secundum  hocce  experimentumPen. 
dulum  fimplex  fpatio  diei  Solarisme* 
dii  conficit  $6$  1 7, 4  Olciliat, 


Expcri- 


mm 


Experimerituih   3. 


479 


<*• '*%*£:  t.  Hotoi. ; 

Aftron.    : 

**.&'.  o"' 
:57.    o 

49-  ao  j 

'Sumtoitnedio  s  $';*t " 


Retardatio 
Pend.fi  mpl. 
<  Ofcili.     Xongitndo  fili  acosratiiff.  er  toto 
experimenti  tempore  inuariata. 
Thenn.  Reaumur.: x  8°.  fuprao. 
Ex  obftruationibus   in  praece- 
denti  Capite  relatfe,  %  6626,1 
~OfciUat.  Horol.  Aftron.    diem 
Solarem    medium    exaequant. 
Prodibit  igitur    motus    Pendiili 
flmplicis  pro  <fie  Solaxi  m*da> 
;=  8*518.  Ofcillat. 


-  o 

-  '2 
.4. 

-6" 


"fexpefimentum    4. 


41 


it    A 


;.ro*.  V.45" 

15.40 
28.46 

41-48 

5+5« 

xt.  -7  -50- 


Sumto  iraedio  13'.  <o"i 


-  o  Lopgirtado  fili  inuariata; 

-  1  Thcrm.  Reaumur.i8°.'fupra^ 

•—  ■% 

-^  Secundum  "hocce  experimedtum 

-  4  80515-    Ofcilktion»    Pcnduli 

-  5  fimplicis  diei  :Sblari  rmedio  rre- 

"  fpoudent. 


Tom.VII.Jtfou.Com. 


<Oov 


iSxperi* 


r 
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Experimentum    5. 


T.  H010L 

Retardatio 

Aftron. 

Pend.fimpl. 
Ofcill. 

i»rf  °" 

L     .  0 

57.  10 

L      -    1 

io.  10 

-      -    _ 

«3.  10 

-     -  3 

3tf.  10 

-     -  4 

49.30 

-5 

'_.    3-    ^ 

-     -  6 

Sumto  medio  i&'.  6 


// 


-  x. 


Longitodo  fili  accoratifl*.  et  ra- 
Tariata. 

Therm.  ReaumuF.  17*.  fnpta  or 
Qufa  Hoiol.  Aftron.  fpatiodiei  So- 
farismedii  conficiebat  86626,1 
0(cilIatione&,  Pendulura  fimplex 
fecundum  boc  experimeotum 
eodem  temporis  fpatio  abfoluet 
86  5  -  6*  -  CMcillationes- 


Experimentum    & 


9*.  3'.  <5" 

, 

•    O 

16   10 

■  «V 

-     1 

_5>.  -S 

\** 

-    2 

4*-35 

- 

7  » 

55   55 

- 

-  4 

»0.    9.    0 

- 

-  5 

a_  aj 

i" 

-  € 

Sumto  medio  13 '.13 


// 


-    -  z 


Loogitudb  fiii  aecnratiiT.  ct 

inuariata* 
Thexm.  Reaum.i^i  ftptao. 

Ex  hocce  cxperimento  con- 
cluditur  motus  Penduti  fimpli- 
cis  pro  die  Solari  medio  865 17 
'Ofciliat, 


Ex  hifce  itaque  experirnentis  exq&iGfiorifa»  Pe- 
tropoli  inftituti» ,  fequentes  coiligimus  numero»  Ofciftt- 
tionum  Penduii  fimplicis,  Jpatk)  diei  Solaiis  naedii  coo- 
fc&oium. : 

Ex 
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47* 


Ex  i.  Experimento  *6s  18,2  Ofcill.  Therm.  Reaum.  17*.  fupra  o 

a.      -    -    -     86517,4        -        -        -       18. 

3«       -     -    -     865x8,0         -         -         •»       18.    —  — 
4«       -     -     -     86515,0         -         -         -       18. 

5.  -     -     -     86516,0         -         •        -       17.    —  — 

6.  -     -     -■     865x7,0         -         -         -       171. 

Per  mediura  igitur    665  x 7    OfcilL  Therm.  Reaum.  1 7*;.  fupra  o 

III. 

Expmmenta   exqui/itiora   beneficio   Pen* 

duli   fimplicis    circa   grauitatem 

Reualioe   inftituta. 

Experimentum    i. 


An.1757.  T.  Horol. 
d./f.Scpt.     Aftron. 

n*.$6'.  o" 

20.  9 

32. 12 

9.  9. 15 

21.  15 


Sumto  raedio  12'.  7 


// 


Retardatio 
Pend.fimpl. 

Ofcill. 
-     -  o 

-  -    X 

-  -    2    . 

-  -  3 

-  -  6 

-  -7 


-  x 


Longitudo   fili   accurata    et 

inuariata. 
Therm.  Reaum.  13 •.  fuprao. 
Ex  obferuationibus  .  fupra  iam 
exhibitis  colligitur  motus  Horol. 
Aftron.  pro  die  Solari    medio 
■"ft+*«3/'.4*//|i;  hinc  erit  fe- 
cundum  hoc  experimentum  mo- 
tus  Penduli  fimplicis  ad    idem 
temporis    lpatium     86508)  9 
Ofcillat. 
Ooo  s  Experi- 


4**;     0)B;SiE:R'.«rvi!T*ro)K.r*:5; 
Experjinentum/.   2*. 


difcSe^t.T;  HoroJ.'. 
Aftron. 

29.    o 
41..  30 


•;   6?«  ia 

'31.30 


Siuntojmcdio .  i  z'.i  +"i 


Retardatio» 
Pend.fimpl.. 

OfciU. 
-   -  o 

-  i: 

-  %: 


-4 
-6" 


•  I 


Ih:  hqc  experimentoTirga  chi*- 
lybea  ar&e  ad .  pondufcolum  bi- 
coniciim  Peoduli  firnpl.  «ppK- 
cata ; ,  longitudo  ■  fili  ■■  aotem  *oto  • 
experimenti ;  tempore  inuariatt. 
Therei:Reai*m..  13Y  fepra  o. 
Horol.  Aftron,.  hifce.  «Jiebus  fpa- 
tio  2f  hor.    temporis  medii 
coafecit :  86"6*a  8,1  OfcilJationes, . 
ita.vt   fecundum-  hoc   experi- 
mentum  iriotus  Penduli  fimpl. 
ad :  idem  temporis  iparium .  fk. 
8^yp>?  OfcUbu. 


Exgerimentum:  •  3%. 


dl/,;5ept:  &SI';  o" 

.    o,  xo.  28. 

»2:45: 

3.4;  5<* 

47; io> 

ID..11.  35; 


Sumto^medjo  iaUb"j 


-  O)         Longitudp  fiUaccurata^tin^ 

-  1:  varijata^ 

-  *.         Therni.Hcaum.i30i:ft,Prao; 

-  3;  B«:hoc.experimento  concludi. 

-  4.  tur>  motus  Penduli  fimpHds  pro; 

-  6>  die    Solaji;  medio-  86511,^ 


-  1 


— ■ — Ofcillaw 


Expen- 


vfCV 


dJ.frScpt'-   T,  HoroL  I  Retaoditio 
Aftron.     |Penri.fijnpl. 

,  Ofcillat.       liongitudo  filiacctirata  ct  in- 


io;    1.    5 


Sumtt»  medio    ia'.a6''/ 


V-   ->    o        vatiata:Thcnn,  Reamur.13  , 

-  -•    »•       fuprao.        ' 

-  -     3 :.  Seowjdurrrtjbferuationes  in  Cap.  I. 
1-     -4,  relita»,  Ho«d1.  Aftron.  fpatio  diei 

SoJarisinedii  coofecit  86625,  x 
Oicillat.  Peodulum  igitur  fimplex 
exhocexperimento  eodem  tem- 
j»as  fpario  abforuet  865^2. CMc. 


-     *- 


Expcrimeafem    ty 
a:-rV5cpt.  xoi^.  O^  .j-   -  O* 


45.  **■' 
57,2» 
xi;    9.  24; 
axi  z$ 

33«.  4*  ■ 

5*-45> 


Sumto  medio    xaOi" 


tonguiido  fifii  inuaiiatt  et 
1  accuwtifls 
a-i  Tl*rm.Jteaniur,  x  £i  fupra  o. 
3?  pofitoc, ;v*; firpra ,  motu  Horol. 
4.-  Aftroo* .  pto  dier  Solari  1  medio 
5;  ^S<J^S>iOfcilkt.  prodibit  ex 
7-  hoc  experimrntt)  exquifitiflimo 
•^*  morus  Peridtih  fimplicis  ad  idem 
1  temporis  fpatiura ;  ;=:  865 op,  ©* 
Ofcaiat.. 


OQ0033 


Experi-- 
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Experimentifln  6. 


d.  T«,  Sept.     T.  Horol. 
Aftron. 

1*46'.  o* 
a.  10.  18 
aa.  3a- 

34.35 
46*.  45 

59-    7 
11. 10 


Sumto  medio    "  i  a'.  i  o" 


Retardatio 
Peod.fimpl. 
Ofcillat. 
-    o 


.     a- 
.-     3 

-:  4 

-"  5 

-  6" 

-  7 


-    -    1 


Longitudo  fiti  accuratiflima,et 

per  totum  tempus  experimeati 

huios  «xquilitiflimi  inuariata. 

Therm,  Reaiimur.  1 3%  fupra  o 

Admiflb  motu  HorologiiAftron. 

fupra  inuent6,habebimus  motunt 

Penduli  fimplicis  pro  die  Solari 

medio  ,-  fecundum  hocce  experi- 

metitum  86*500, 4  OfcUlat. 


Experimefttum  7. 


4.  ^Sept.  io*.^'.  o" 
34.  50 
37-  © 
45**5 
11.  i.55 
14.  30 


-  3 

-  4 

-  5 


Sumto  medio        ia'.  6 


f{ 


«•         m  I 


o      Longitudo  fili  accurata  et  ia~ 

i-     variata. 

a  Therm.Reaumur.i3*.fuprao. 
Ex  hocce  experimento  deduci- 
tur  motus  Penduli  fimplicis  pro 
8562  8 ,  i  Ofcillationibus  HoroL 
Aftron.  fiue  pro  die  Solari  medio 
86508  ,  8  OfciUat. 


Experi- 


OSILIENSES. 


4.7* 


Experimentum  8. 


S.  £  Sept.     T.  Horol.   I  Retardotio 
Aftron.     JPend.fimpl. 
OfcUl. 


ix*.5i' 


o 

o.    3.  31 
16.    o 
28.  24 
+0.53 
53-12 


.// 


- 


o 

1 

2 

3 

4 
5 


Stunto  medio     xa'.3o 


// 


-    -    1 


In  hoc  expertmento  wga  chaly- 

bea  arc"te  ad  pondufculum  bico- 

.  nicum  Penduli  fimpl  applicata  , 

et  longitudo  fili  totoexperimenti 

tempore  inuariata. 

Therm.Reaumur.  i3^fiipra  o. 

-Secundum  hocce  experimentum 

motus  Penduli  fimplicis  pro  die 

Solari  medio  crit  86$  x  t ,  6  Ofcilt 


Expenmentum  9. 


d.  aSept, 


i*  50'«  o" 
a.    x.$$ 

1+.  »3 
26*.  $0 

39.    o 
$umto   medio     12'.  9" 


0  Longitndo  fifl  acentaft  et  in» 
x        Tariata. 

1  Therm.  Reaamur.  r  3*1  fupfra  o. 

3  Ez  hoc  experimentopatet,  Pendu~ 

4  lum  fimplex  rpatio-dierSolamme. 

5  dii  conficere  86509,  3'  Ofcilku 


-     -     x 


Experi- 


,4«a      (0  %  $  &  R  V  A  T  1  0  iN  ;E  fS 


,d..gSepfc, 


Experimeatum  iq. 


:$umto,:ine4io 


T.  Horol. 
Aftron. 

<8*.2o'.+o" 
3*-  5*. 

45-  **• 
.57.  54.  > 
•$.  to.  30.  ' 

23.    3. 

35.  20. 

Illfll  ■■  H      H     ■     ■-« 

.12'.  24" 


Retardatio 
Pend.fimpl 
Ofcillat. 
-     -     o 


tongitudo.fili  accuriti  <et  'in- 

:i  variata. 

:ft  Thefm.Reaumur.:i2*K«»Prac*' 

3  Secundum  hocce   experimeotum 

4  Pendulurflfimplexrpatio  diei  So- 
$  laris  medii  abfoluec  :8*5*x.,  U 
€  Ofcillat. 


.1 


Motus  igitur  Periduli  .'dmpKcis  pro  dic  Solafi  me^ 
dio  determinationes,  ex  praecedentibus  esperimentis,:Re- 
-tWlke  fumnu  ;cura  irjftituti^,  deduclae,  fequentea  funt : 


]£x**      lExpenmen 

ito  8650$,  q:Q(c 

:2.        ;"      -     -•* 

-  66510, 2   .- 

3.          -      -      * 

-  8<S$it»  x     - 

.4.         •*•     •*•     •*• 

.-;8tf5ia,?0     - 

5.          -    '"     •- 

-  \%i$op,.6     • 

6\           -      -       - 

-'8^509,-4  "* 

T       -    -    - 

-  86508,  g     - 

8.        •    -     - 

-86512,6     - 

P«     i-    -     - 

•-  855©9>  S     - 

10.     •     -     - 

-  8^511,  7     - 

Pm  medium  igitur 

86510,  4  Ofc 

I3i 

135. 

13. 

t3j- 

13«. 

»3. 

I3{. 

S3i- 

.12J, 


IV. 


)' 

«r 

Jir 
tt 


OSILIENSES.    .   .     4** 
IV. 

Experimenta  exquifitiora,  beneficio  Pen- 

duli  iimplicis,  circa  grauitatem  in 

Jnfula  Ofilia  inftituta. 

Cum  inutile  Toret^  omnia  ac  fingula  experimen- 
ct3)  quae  circa  gratutatem,  Penduli  'limplicis  beneficio  ,  ia 
Infula  Ofilia  inftitui,  pericribere^  in  fequenttbus  inquifi- 
-tionibus  in  tiumerum  Ofcillationum  Penduli  fimplicis 
fpatio  24.  horarum  temporis  medii  confe&orum ',  ea  . 
tantum  adfcripfi  experimenta  exquifitiora,  quae  ad  me- 
dium  inter  omnia  experimenta  vno  eodemque  die  fuc- 
cerBue  et  diligentiffime  capta,  proxime  accedunt ;  notato 
etiammedio,  quod"ex  ceteris  experimentis  .fimul  captis 
colligitur  ,  vt  denique  medium  inter  omoia  «xperimeota 
innotefcat.  Notandum  tamen  eft ,  differentiam  quae 
diuerfis  experimentis  tuo  codenaque  die  diligenter  infti- 
tutis  intercefiit ,  in  fpario  temporis  retardationi  Tnh»  '•- 
Ofcillation.  Penduti  fimpHcis  refpondente  per  mediura 
<onclufo  20  vel  35  OfciHaticmes  Horologii  Aftron.  taxa 
«cxaequaue,  nunquatn  iupetaffe. 


T0m.VII.N0u.C0a1..  ?fp  Inqui* 


4ft»        0BSERFJTI0NE5 


Inquifitio 


An.  »7ST. 


T.  Horok 
Aflron. 


ai*.  3' 


^y 


Surato-medio 


dyNciuv 


o 
14.  50 

.7.    1H- 
39-  «1- 

51.  15- 

3.4^- 


!».'.    2 


'/ 


Retardatio- 

Pend.fimpl. 

Ofcilt 

-  -    © 

-  -     x 

-  2' 

-  3 

-  4, 

-  f 


-      -       X 


jf 


Fnquifitfo  2. 

1?.$Q.'..  o"  fc-      -      O 


Sumto  medio 
Per  wedium  intcpdoo 
aliaexper.  hodie  inft. 

Pcr  mediumigitur  inv 
ter  omnia  cxperimen* 
ta  bodierm 


41.  30«  ■ 
5*.  50. 
z.    4.  25 

«■5.  45 

27:     o  - 

"TiTao^ 


-  -  s 

-  -  * 

-  -  A 

-  -  5 


ix'.ot 


/* 


Leogfrndo  tTli  acctmtid 

et  toto  experimcBtitcm* 

pore  inuariata. 

Therm.  ReaHm.7*.ftip.o, 
Secnndinn  ofoferuationes  b 
Cap.  I.  relatas,  motus  Ho- 
°ror.  Aftroor.  diei  Soiarj  me- 
dio  rerpondensruit8<J<J3o„ 
^Ofcillat.  Pendulumfim- 
ptejcigitareodem  temporis 
fpatio  cooficiet  80*510,,%. 
Qfciltac 

Longitude  Bi  accana.  ct 

iouariatac 

Therro-Reauro^fupa  o. 
Die*  Solaris  medius  ex-ob 
(eniariooibus  d.  1*  et  19» 
Nout  hnbit»,  e*  io  Cap.  I. 
'rehti*,  aeqoatar  8*635? 
Qfciflat.  Borologja  Aftroc 
TQde  piodibit  motos-  Peod. 
_flmpUc»  pro  eodetD  teav 
porw-fpatk»  fecundum  haec 
esper.  9**0£,  \  Ofc&Uat 


;-      -      * 


OSlLIE3«SES, 
Inquifitio  £. 


4*& 


T.  HoroL  1 
Aftron. 

3.    a. 10  - 
13.  27- 
34.  44- 
3;<5. 14-* 
47.44.- 


Somto  medio 
Fer  rocdium  iarer 
3.  aiiaexpcr.  ho- 
4ie  inftituta. 


ii^.ao" 


11, 


44.  - 


Per  medium  igfcur 
inter  omoia  expe- 
rimenta  hodicraa. 


11.  23- 


Retardatio 

Pendjimpl 

OfcHl. 

-  -     O 

-  *     1 

-  -    a 

•    '-     3 

-  *     4 

-  -     5 


Longitodo  fili  rahifceexper. 

accuratuT.  et  inuariata. 

Therm.  Reaum.  6*  fupra  o. 
Ex  bis  «xperimentis  coUigi* 
tur  motus  Penduli  fimplicis 
86*3  5^  Ofcillationibus  Horo- 
"logii  Aftron.  (iue  diei  Solari 
medio  relpondens  $6508^4. 
OfciUat. 


A    ljttoa. 


49. 14 . 

«f.  o-53- 
J2.  aa  - 
£4.  20- 

36.  ao- 


Inquifitio  4. 


* -   • 


o 
I 
s 
3 
4 
-     -     5 


Somto  medto 


11'.  $1"* 


Longitudo  fifi  aceurata  et 

'  inuariata. 

Therm.  Reaurru  6°.  (uprao. 

Eadem  aeris  temperatura  in- 

ter  s .  et  7°.Theim.  Reaum.  fii- 

pra  0  perha&e  diesconfemata, 

~4notns  Horol.  Aftrotr.  dieiSo- 

iari    medio  refpoodens    erit 

86635;  Ofcillat.adeoque  motus  Pendmr 

j  (hnpl.  ad  idem  temporis  fpetrom  ex  hoc 

I  exper.  deduc^as  80*51 3>  4  Ofcitiat. 

Ppp  a    •  Inqm* 


-    -     i 


4*4     OBSEKVAT  IO-N  E8 


«*•  »  •  Dee. 


Inquifitio     5. 


T.  Hoiol. 

Retardatio 

Aftron. 

^Fend.fimpl 

OlciU. 

^fc^/.  0" 

«      «>    O' 

57-»+ 

-     -  x; 

1 

4-    8-35 

-     -  X 

ftOi.    $ 

-     -  % 

3.»-  r* 

:-  --4- 

42.  40 

■•  -  5 

Siimto  medio*     tif. i*"i 
Per  medium  inter  2! 
alia    experiraenta 
bodie  inftituta.        n.  ft6* 
Per  roedium:  igitur  ' 

inter  omnia  experi 
meota.  hodierna. 


ii'.ft3"i 


-  i- 


Longitudo  fili  iecurj«r 
et  inuariata. 

Thetra.  Reaumur.  6*. 
fupra  o. 
Pofito,  Tt  fupra,  motuHo» 
rologii  Aftron.pro  dieSo- 
k  lari .  medio  $66 35  ^Ofcttl.  • 
prodibit    motus    Pendnlfc 
fimplicis  ifti  temporif  fp*. 
tio  refpondeos  86*5  o8»£ 
OfalLrt. 


x^&S.d.iMaa. 


i*:i5' 


o 
ft6\  47 

38.  ft5 

5P..fto 
&-.    fl.  10 

»3-55 


// 


Sumto  medio  y  vLf.^St" 
Per  medium  inter 
3alia  experimcn- 
ta  hodie  inftituta. 
Permediumigitur' 
inreromniaexper. 
hodiema. 


11.49 


Inquifitio     6*. 

Longit.fili  inhifce 
accorata  et  inuariata. 
Therm.Reaam.  i*iin£o; 
Horolog,  Aftr.  fecuodum 
obferu;  io-  Cap.  I.  rehtav 
fpatio  diei  Solaris  medii 
-confecit  86*6*36*,  8  Ofcilte. 
tiones:    hinc  erit  motos- 
Penduli  fimpiicis  ad-  idera 
temporis  fpatiorniCrhifce 
jxper.  dedufti*4&5)Hi»  S> 


X1/.48 


tn 


-  o 
.  I 

-  ft 

-  3 

-  4 

-  5 


-  1 


Ofcillat. 


Inquifitio    /. 


**>' 


•T.  Horol. 
Aftron. 


*  f.fe. 


,$*.5c>'.  ° 

4.     2.     Q 
14.     $ 

x<S.  20 
38.  20 
50  40 


// 


Retardatio 
Pend.fimpl. 
5    Ofcill. 

-  -  o- 

-  -  1' 

r'  -.3" 

-•    -  4- 
r    -  5 


nr  1 


r 

1  r 


fomco  medio      12' 
Per  tnedium  inter 
sralia  experimen 
&  hodie  inftituta 
Fer  mediam  igknr 
iater  omnia  expe* 

«neata  hodfenuu  12.-  ^r/if-    -  1 

Inquifitfo 


** 


5?.  s'.  o" 
4?p- 55 


;.  -  p* 

i-  -  t 

:-  -  * 

:-  -.3 

•  -  4 

-  •  5 


Sbmtomedkr  ««'.is"*!-  ■  * 
Ffermediuai  intery 
alia  experimenta 
hodie  inftituta. 
Per  medium  itaque 
inter  omnia  exper. 
hodieriu.  ii'.ia"J 


12.  12 


Eoogttudo^fili  in  hi*ex- 
perimentis  accurata  ct 
iauariata. 

Therm.Reaum.  a#;  inf.  o; 
Ex  obferuationibus  fupra 
relatis  motus  Horologu 
*~*Aftron: prodie Solari  me~ 
dio  foit  86**36,4  Ofciilat. 
Habebimus  itaque  fecuu- 
dunr  hatc  cxperimetta 
_.motum  Pendulr  fimplkas 
pro  eodeirrtemporis  fputi*» 
85515,8-  OlciUat.. 

s*. 

Cqngitudo  fili  accuratifli- 

ma  et  inuariata, 

Therm.Reaum.  i*fup.o. 

Horologhim    Aftron.  fe- 

■  cmdum  obfcruationes  ia 

Cap.  I.exhibitas,  hifce  die- 

—bjfc  fpatio  diei  Solaris  me- 

'  dii  &66a*y&  Ofcillationea 

abfoluit;  Pendul.  fimplex 

igitureodem  tempor.fpatio 

^ex  hifce  experimentiscon-» 

"lciet  to'5>4*6'  Ofciilat. 


*PP  3 


In^ui- 


4**         O  BS  E  RVATION  ES 


d." 


.  Apr. 


T,  Hotol. 
Aftron. 

i*.  $>'.  o' 

21.  20 

33-  34 

4*-    3 

5$.  42 

2.  11.  27 


Inquifitio     9. 


Somtomedio     12'.  2  2 
Per  medium  inter 
4  alia  experimtnta 
d.  14  et  15  Apr. 
inftituta. 

Per  med.igkurinter 
omnkexper.d.  14 
etijApr.capta. 


//» 

1 


12.25 


//* 


Retardatio 
Pend  fimpl. 

Olcili. 
•     -  o 

-  1 
.     -  a 

-  -  3 

-  -  4 
5 


-     -  1 


-     -  1 


A  ** 


Mott 


12  '.24' 

Inquifitio 


-    X 


// 


3*.  12'.  O' 
24.  20 

3<*-35 

48.50 
4.    1.23 

13.53 


Somto  medio      la^.io'^ 
Pei  medium  inter  6 
alia-experim.  d.21. 
et  2  2  Maii  inftituta.   x  2'.  2  a's 

Per  medium  igitur ~~"r" 

inter  omnia  exper. 

A,  21  et  22Maiiinrat.  i2'.22A 


-  -  o 

-  -  1 

-  -  2 

-  -  3 
.  .  4 

-  -  5 


-  i 


Longitndo  fili  ia  failce 
experimentis  accuratifG- 
ma  et  inuariata. 
Thcrm.Reaum  o*.ujpn  0. 
Ex  oWeruation.  inCap.  I. 
re1atis,deducitur  motusHo* 
rologii  Aftron.  diei  Sohri 
medio  refpondens  86625 
Ofcillat.  £x  quo  itaque 
oolligiraus  motum  PenduU 
fimplici*  ad  idemtemporis 
fpatium  fecundum  haec 
experimenta  1650%,  6 
Ofcfllat. 


10. 

Longitudo  fili  in  his  ex* 
perimentis  accuratiflirna 
et  innariata. 

Therm.Reaum.8*ifiip.o. 
Horofogiom  Aftron.  fpa- 
tio  24  horarum  temporis 
—  medii  abfoluit  86625 
Ofciilationes:  hinc  motus 
Peoduli  fimplicis  proeo- 
dem  temporis  fpatio  ex 

hifce     experirxientjs    erit 

86506,3  Ofcillat. 

Se- 


w 


O  $1  LI  E  N  S  E  S.  4*7 

Sequeatia  experimenta >  cum  ad  ftabiGendam  ve- 
fam  grauitatis  «fiffererrtiam  Peirojtoli  inter  er  Ofiliam 
laiulam  Hsaximi  fiot  momcnti,  tum  propter  aeas  rtmpe- 
raturam ,  cum  0*  annr  tempefiatem. ,  quae  maxime 
eongruunt  cum  circumftantiis  experimentofum  huiufce 
fenetis  anao  1757.  Petropoli  roftitutorum,  omnia  pro- 
f  idi  praecaukjue ,  Tt  kaecce  experimenta  maxima  cum 
cnra  atqoe  dttigeotia  capereotur.  Antequam  vero  ex~ 
penneoai  ipfa  refertm ,  obfewationes  quas  ad  vices 
Horotog»  AAroMmici  examinandas  ioftitni ,,  aic  appo 
sece  iouat, 

d^.Aug.mane©'*.  Trjerm.Reaum.  iuxtaitforof.Afir.et  fleod  funpl.ColL  i4*.firprao 

poftratt.  5*i        -  -,-••.*         *S«     ■ 

tefpi  ij*5o^5^^ocof.Aflr.App.«AqpUa(fifiLvert.Tranfiti4.  — 
**.    t.  *f         -        -        -        adafil.vert.         -         -        • 

d  &.Ang.imne7*.  Toerm,  Aesamuf.       -       -       -      -      -      14^  — — 

poftmcc.  •*-  •»  •*."*  -.-  -  ' "  .  • '  .  x$l  "— "" 
wfp.      iib.59^4T^rforOl.Auj.AppaAquil.adtfir.verf.Tran{jt.i4i    — 

12.    1.  171        ...        adafil.vert.  • 

*  jf  Ang.mar»7*.  Therm.  Reaumuft         -         -  -       14    — — 

poftmer.  ♦*»        -         -  -       -        -        x$l  —— 

•wfjy.      ri^^^27>/iHorol.A(fr.Ar^.*AxjuUiadifil.verr.TraDfit.i4;  — - 

z*.    *.    3*v.  I        •        -         adaiil.venv  • 


f 


* 


fc- 


4SS        O  *  .5  t  *  P  A  1TM&  3V  E.3 


d.  ^;  Ang. 


Inquifitio    at. 


// 


T.  Horol 
Aftron. 

*i*.43'.  o 
54- 5« 
O.  tf.  53 
10.  9 
31.2* 
43-  30 


Retardatk) 

Pendifimpi 

^Ofcill. 

(O 

1 
« 
3 
4 
5 


ia'. 


Sumto  mediO 
Ter  medium  ioter  5 
alia    experimenta 
fiodie  inftttuu. 

Per  medium  igitur 

Interomnta  expe* 
^imenta  hodierna.  m' 


a 


// 


la.    6f 


5>i 


-     -  1 


Uqgirado  *K  m  hts 
perimentis  accma  tifiima  «e 
inuariata. 

Therm  Reariti).i4#£.fupwo, 
:£xx)bferaatiotiibas  fupraex- 
hibitis  dedncfaur  rootus  Ho* 
-rotogii  Aftron.  dici  Sohrl 
medio  refpondens  S66as| 
Ofcillat.  HaheUmiB  itaque 
ttnotum  Peodtili  fimpliris  ad 
jdem  temporis  Ipstium  fe- 
ctradum  haetteexpetmiGOta 
36503^  OfciUat. 


.d.  ft.  Aug.  ol 

•3  5' 

o"< 

47 

IO 

59- 

30 

•1. 

XI. 

35 

*3. 

55 

3* 

5 

Sumto  medio 

1*'. 

ia"f. 

Ter  medinm  inter 

'. 

4  alia  experiroenta 

> 
t 

hodie  capta; 

12. 

15 

per  medium  igitur 

< 

interomnia  exper. 

hodierna. 

1*'. 

x*  s 

Inquifitio     12. 

0  Longitudo  fiK  in  orrmtodi 

1  hifce  experimentis  accu- 
a        ratifl".  «c  inuariata. 

3  Therm  Reaum  14^  fup.o. 

4  Motus  Teoduli  fimplicis  diei 

5  Solari  medio,  fiuc  fi66asf 
"— ' — Otcillattonibus  HoroL  Aftr. 

refponiens,  iecundum  haec 
experimenta  «rit  86504,7 
Ofcillat. 


-  1 


Inqui- 


OSILIENSES. 


+*S> 


d.  xr.  Aug. 


T.  Horol. 
Aftron. 


Inquifitio     13. 


37.22 
49.-40 
5.  1-55 
14.  15 
ao".  15 


// 


Retardatio 

Pend.fimpl 

Ofcill. 

-  w  o 

-  -  1 

-  -  2 

-  -  3 

-  -  +    ' 

-  -  5 


-     -  1 


Sumtomedio    12'.  19" 
Per  medium  inter 
4  alia  experimenta 
hodie  peracta.        12.17   t-    - 

Per  medium  igitur 
inter  omnia  expe- 
riment.hodierna.12^.17^  -    -    1 


Longitudo  fili  accuratifllma 

et  inuariata. 

Therm.Reaum.  1 4*j.fupra  o. 
Ex  hifce  experknentis  dedu- 
citur  motus  Penduli  fimpli- 
cis  85<J22|  Ofcillationibus 
Horologii  Aftron.  fiue  diei 
Solari  medio  refpondens 
8*505,2  Ofcillat. 


-li^.1.- 


Praecedentes  in  grauitatem  inquifitiones  recogno. 
fcendo ,  fequente3  ex  addudtis  experimentis ,  in  Ofilia 
Infula  inftitutis ,  colliguntur  motus  Penduli  fimplicis  pro 
die  Solari  medio  determinationes : 

Exi.inquifit.i757.menfeOaobri      86*5io,40fcillat.r  77°.fuprao 

a.      -     -     -     menfeNouembri  8*500,3  -   -    |  Tberm.  [70.    

3-      -     -     -    menfeNouembri 86-508, 4  -    .  •{  Reaum.  j*5°. . 

4.      -     -     -     menfeNouembri  86*5 13,4  -   -     |indicante|6°.  

5«     -     -    -    menfeNouembri8tf5o8,5  >  •    [  Jo"0.  


Tom.VII.Noa.Cbm, 


Qqq 


Exp.  6. 
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Ex  (J.inquifit.  i758.meafeIaouario8<J5i4,50rdllat.C  "7    i%infiao 


7.  -  - 

8.  -  - 
g.  -  - 

io.  -  - 

ii.  -  - 

12.  -  . 

*  3»  *»  ■■ 


meafe  Iaouario8<S5 15,8 
meofeMartio  865i4>6* 
menfeAprili  86"5o8,6" 
meafe-IHaio  86508,3 
meafe  Augufta  865  03,3 
meafe  Augufto  86:504,7 
meafe  Augufta8  c»  5  05,2 


Thcrm. 
- ,  Reaum. 
indicante 


*°i 


_°.fupno 


14. 
i4°5 


Si  T-rias  hafce  motos  Penduli  fimplicis  deterau» 
nattooes  iouicem  pro  yariis  Theimomctri  gradibu»  com- 
parerous ,  facili  aegotio  cogoofcimus,  yariationem  tem- 
peraturae  trium  graduum  Thermometri  Reaamuriaoi 
accurate  fatU  refpoodere  Yariationi  duatom  Ofcillatio- 
nuro  ia  motu  Peaduli  fimplicis  pro  fpatio  terBpori» 
»4»  hoianun. 

V. 

Experimenta   circa  grauitatem ,  bene- 

ficio  Penduli  fimplicis,  Pernauiae 

inftituta. 

An.i778.d.^A^g.Yefp.9*  i^a^Hord.Aftr.App.aAquilaeadfitomveit. 

Telefcopii  fixi  bipedala. 

d.  V-  &j£  vefp.  9b.i '. x  i"Horol.  Aftr. App.  <t  Aquilae  ad  idem  6- 

lum  vert. 


Experi* 


O  S  1  l  1  E  N  S  E  S. 

Expcritnentum    i. 


4*H 


d.V.|$:maoc 


T.  Horol. 
Aftron. 


9*40'. 


© 

25.  18 

34-50 

47- 14 

59.4* 

10.  12.  zi 


f/ 


Retardario 

Pend  fimpL 

Ofcill. 

-  -  o 

-  -  1 

-  -  a 

-  -  3 

-  -  4 

-  -  5 


Sumto  medk)      ia'.24/'l-    -  1 


Longitudo  accuratiffima  et 
iouariata. 

Therm.Reaaim.i7°i.fuprao. 
Ex  obferuationibus  fapra  de- 
fcriptis,motusHorol.  Aftron. 
diei  Solari  medio  refpondens 
tuit  86*6*21,5  Ofcittit.  \ode 
colUgitur  rootus  Penduli  fim« 
plicis  ad  idem  tsoiporis  fpa- 
tinm,  fecundum  hocceexpe- 
fkxrentnm  86*505  OfciUat. 


Experimentum    2. 


d¥.^«ane«4*'34'  o"|- 
46.  3? 
$9.  10 
xx.  xi.  32 
23-57 
3«.  *7 


Snmto  medio    i2'.*o"; 


0 

x 
2 

3 
4 
5 


-  1 


Longitudo  fili  accuratifiT.  et 
inuariata. 
Therm.Reaum.^j.fuprao. 
Pofito,  vt  fupra,  motu  Horo* 
logii  Aftron.  pro  die  Solari 
medio  =  856*2 1,5  Ofcillat. 
-prodibit  ex  hoc  experimento 
motus  Penduli  fimplicis  ad 
idem  temporis  (patium86*5  oo* 
Ofcillat. 


Qqq  2 


Expwi- 
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Eod.poftmerid.  T.  Horol 
Aftron. 

4*-  *'•  o" 
18. +5 
31.  35 
44«  35 

57.    5 
5.  10.    o 


Experimentum    3. 


Sumtomedio      ia',47",; 


Retardatio 

Pend.fimpl. 

Ofcilkt. 

"     •  o 

-  -  1 

-  -  a 

-  -  3  i 

-  *  4 

-  -  5 


Lotigitudo  fili  accurata  et 

inuariata. 

Therm.Reaum.  1 8*.  fupra  ol 
Secundum  hocce  experimen- 
tum  Pendulum  fimplex  fpatio 
diei  Solaris  medii  conficiet 
86508,6  Ofcillationes. 


Per  medium  igitur  inter  omnia  experimenta  mo- 
tus  Peoduli  fimplicis,  diei  Solari  medio  refpondens,  in 
temperatura  aeris  vf\:  Therm.  Reaum.  fupra  o  Per- 
nauiae  erit  86506,5  Ofcillat. 

VI. 

Experimenta  exquifitiora  circa   graui- 
tatem,  mediante  Pendulo  fimpliti 
Dorpati  inftituta. 
Experimentum      i. 


Aa.i758-d.i,gj'6*.^4/.  o 
1.    6.    o 

*  18.  II  - 
30. 10  - 

42.  20  - 

•  54-  25. 


Sumto  medio      *a'.  4 


/, 


Longitudo  fili  accurata  et  ia- 
Tariata. 

Therm.Reaum  n*fuprao. 
Ex  obfcnut.  in  Op.  I.  exhi- 
bitis,  motus  Horol.  Aftron.  pro 
die  Solari  medio  fiiic  86630. 
Ofcillat.  Pendulum  fimplcx 
igitur  fecundum  hocce  experi- 
mentum  eodem  temporis  fpatio  conficiet 
86510,  3  Ofcillat.  Experi- 


o 

1 
a 
•B 
4 
5 
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Experimentum    2. 

T.   Horol. 
Aftron. 


A9% 


Eodem 


a^.io^s" 


Sumto  medio 


22. 

50- 

35. 

6- 

47. 

15- 

59. 

33  " 

12'. 

Retardatio 
Pend.fimpl. 

Ofcill. 
-    •     o 


1 
2 
'3 
4 


Longitudo  fili  accurata  et  m- 

variata: 
"  Therm.  Reaum.  x  xT».  fuprao. 
Admiflb  motu  Horol.  Aftron- 
fupra  definito ,  prodibk  motus 
Pendoli  fimplicis,dieiSolarime* 
dio  refpondens,  ex  hoc  experi- 
roent»  — 80*51 1/2  Ofcillat. 


Eodem 


Experimentum    ?. 

«/        «//      _  _  rt  T    -.„„ 


5".  9'-  o 
21.  25*- 

33-  45  - 
6*.  10:  33  - 


Sumto  modio       x2'.22 


</ 


o 

-  1 

-  .2 

-  "5 


Longitudo  fili  accurata  et  inuat- 
riata. 

Therm.  Reaumur.  12*.  fiipra  o» 

Secunddm  hocce  experimentum 

■p^PenduIum  fimplex  fpatio  die  So« 

.  laris  medii.  abfoluet   8^51 3 1>  %• 

Ofcillat. 


«"•  lOfif. 


Experimenturn     4.; 


i^^i'.  o 

•    4$-$*'- 

57.45- 

2.  22.    19  - 


Surtito  medio     xv.xo"'^ 


o  > 
*    -'2 


.  ** 


Longitudo  fiii  accuratifllma  et 

inuariata.  - 

Therm.  Reaumur.  i  i^.fiipra  o. 
Pendulum  ,fimplexigitur  fecundum 
hoc  experiroeBtum  fpatio  24.110- 
raruTB  tcmporis  meiii  coaficiet 
86512,-3  Ofciliatiohes,  c  -* 
Q.qq  3  Experi- 


-    -     x 


dtiSept. 
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Experimentum    5. 


T.  Horol. 
Aftron. 

50.    4  « 
3.    *•  »$- 

»7-    5 


Sumtomedio      ia'.i8 


A/ 


Retardatio 
Pend.fimpl. 

OlcilL 
.    .    o      Longitudo  fili  accorata  et  iana- 

-  -    2      riata. 

-  -    3      Therrn.  Kcaqmur.  1  i°l  fnp«  o. 

-  .     5    Ex  boc  experimeoto  condnditur 
rnotus  Penduli  fimplicis  dieiSoh- 


J 


ti  medio  refpondens  865  ia ,  6 
Ofcflkt. 


«♦   z  cta. 


*c*r. 


IX1.*©-'.    O" 

38.  10- 

50.    o- 

.0,    «.    7 

14.30 


Experimentum    6. 


• 


-  -  o     Longitudo  fiU  accuiat*  et  inua- 

-  -  s      tiata. 

.    -  %     Therm.  Reaumqr.*i*«.fiiprao. 

-  -  3  .  Secundum  hoc  experioientuiriPen- 
-  4   dulum  fimplex  (patio  diei  SoJari* 


a&  50  -I-    -    5  'mcdiiconficiet  80*510,  7  Ofcillat. 


Eodem 


Snroto  medio     ia'.  o""J-    -    1 

Experimentum 

ai.n^o" 
24.  10  - 
36".  34  - 
49.    o- 

3-    1.15- 

13.40- 


•Sumto  raedio     xi'.*!"! 


-    -    1 


0  LoBgitudo   fill  acciintjfnma  et 

1  inuariata. 

*-    Tfaerm.  Reaura.  ia*.  ftpra  o. 
3   Eritigitar  tecundum  hoc  experi- 
4.  mentwnmc<usPerKlulifimpIicisad 
5   diem  Solarem  medium  8©* 5  1 3 ,  * 

'-Ofcilltt. 


CoffifeS- 


O  S  l  %  I  JE  N >  &  E  5.  4*5 

Coifigimus  itaque  fequences  numepos  Ofeilktionom 
Peoduli  fimplicis  fpatio  diei  Solaris  medii  Dorpati  coq- 
fectarum-: 

Ex  z.  Expcrimento  855xo,$  Oicillat.f              1 1  i*.fuprao 
s.        -        -     $65 11, z     -.   -J  (ii{.  


12. 


11* 


3.  '  •        -    865.13,* 

4-  86512,3  -  -  I  Thetro 

5.  •"    •  -    865x2,6  -  -{Reaumur.  ^11$. 

6".  86510,7  -  -  l  indicante    n{. 

7.  86513,2  -  -  I                  12. 


ix  i.lkprao 


Per  medium  igitur  86512   Ofcillat  £ 

CAPVT    IIL 

Retardationes    Pendulorutn    Petropoli 

Reualiam,  Arerisburgum/Pemauiam, 

et  Dorpatum. 

I. 

Cum  obferuationes  atque  experimenta  ,  ad  defi- 
niendas  grauitatis  difterentias  fpedbmtia  mihi  inftituta  vin 
praecedentibus  capitibus  dttigenter  fint  expofita ,  faciQ 
nunc  negotio  eas  ftabilire  poflumus  Pendulorum  retar- 
dationes,  quae  ei  noftris  obferuationibus  ,  fiue  cxperi- 
mentis,  ad  eandem  aeris  temperiem  redu&is,  fluunt,  et 
quae  deinde  gratdtatis  diflerenriis,  inter  Ioca  fupra  nomi- 
nata  determmandis ,  inferaienr,  Vt  auterri  de  rei  veri- 
tate  eo  certiores  effe  poflrmus ,  ad  condufiones  ex  ob. 

fcruationi- 
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feruationibus  Peaduli  immutabilis  beneficio  habita  de- 
ductas,  fummam  experimentorum,  mcdiante  Ptndulo  fun- 
plici  inltkutorum,  adiicere  non  ab  re  fore  vifurn  eft. 

II. 

Retardatio   Pendulorum   Petropoli 
Reualiam. 

Dcmpnftraulmus  Cupra(CAP.  I.  p.  44.p.)Peada- 
lum  immutabile  in  temperieaeris  x6*°.  Therm.  Reaum. 
lupra  o  fpatio  diei  Solaris  medii  Petropoli  conficere 
accuratiffime  98947.  Ofcillationes.  Eiusdem  Penduli 
motus  24.  horis  temporis  medii  refpondens  Reualiae, 
in  temperie  aeris  13%  Therm>  Reaum.  fiipra  0  re- 
pertus  fiiit  per  medium  (pag.  451.)  98941«  8  Ofciilaf. 
Cum  vero  fecundum  obferuationes  in  Ofilia  Iolula  infti- 
tutas  variatio  vnius  gradus  Thermometri  Reaumur.  pro- 
ducat  variationem  vnius  Ofcillationis  quam  proxime  io 
motu  Penduli  immutabilis  diurno  (pag.  466.  )t  motus 
Penduli  immutabilis  pro  die  SoJari  medio  in  tempera- 
tura  aeris  16°.  Therm.  Reaum.  fupra  o  Reualiae  erit 
98938,8  Ofcillat.  ita  vt  retardatio  Penduli  immutabi- 
lis  Petropoli  Reualiam  vnius  diei  Solaris  medii  inter- 
vallo  fit  8,2  Ofcillat. 

Simili  modo  vidimus  (pag.  474.)  motumPenM 
fimplicis  diei  $olari  medio  refpondentem  ,  in  temperie 
aeris  17°$.  Therm.  Reaum.  fopra  o  Petropoli  eife 
86*517.  Ofcillat.  Reualiae  contra  in  temperatura  aeris 
130'  Therm.  Reaumur.  fupra  o ,  86*510,4  Ofcillat. 
(pag.  480.).    Ratione  autem  habita  variationis  diuerfis 

Thermo* 


0  5  I  LIZ  N  S  %  8.  4.97 

ThennQmetei  gnidib»  rdpondentis  fupraque  determi- 
minatae  ( pag.  +90. ),  prodibit  motus  Penduli  funplicis , 
diei  Solari  medio  et  temperaturae  aeris  Petropoli  obfer- 
Tatae  refpondens,  Reoalrae  $$507, 4.  Ofcillac.  \ndecon« 
cludimus  retardationem  Pendufi  fimpiicis  Petropoli  Re- 
yaliam  "vnius  diei  Solaris  ,medii  jnteraallo  $>>6  Ofcillat. 

m     • 

Jtetardatio  Pendulorum  Petropoli  Areas- 
'burgum  in  Qfilia  Infuia. 

TetropoTi  obferuaui,  Pendulirm  immutabHe  in  tem- 

<perie  aerrs"  i5°.  Therm.  Reaum.   fupra  o   .diei    Solaris 

medii "  fpatio"  ablbluere  98947.  Ofcillatiories  {pag.449.) 

.In  Ofilia  flutem  Infiila  hqiusce  Penduli  motum    ad    di- 

"verfos    Thermometri    gradus  diligemilTime    examinaui, 

eumquc     fupra    (  pflg  .465.  )    exhibHi.       Qbferuatio- 

nes  acque  expenmenta ,   buius  Penduli  .beneficio  .1758. 

Iulio  et  Augufto  jnenfe  inftituta.,  proxlme  quidem  prp 

temperie  aeris  accedunt  ad  obferuationes  huc    fpectaetes 

1757.  Aogufto  menfe    Petropoli    habitas,   eamque    ob 

caufam  ad  comparatiouem  inter  grauitatem  jinftituendam 

inaxime  idonea  eife  videntur :    haud  iniucundum  taraen 

fbre  iudico ,  omnes  ac  fingulas  obferuationes,  circa  mo« 

tum  Penduli  immntabiiis  in  Infula  Ofilia  habitas,  fecun- 

duxn  legem  variationis  motus  huiusce  Penduli  fupra  )in- 

Tentam  ad  illam  aeris  temperaturam ,    in   qua   experi- 

menca  PetropoJi  funt  inftituta,  reducere  et  hic  exhibere. 

^Coiligitur  jgitur  motus  Penduli  Jmroutabjlis  pro  diexSo- 

Tom.VII.  Nou.  Com.  R  t  r  laxi 
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lari  medio  in  Ofilia  Infula  obferuatus,  et  ad  temperiem 
aeris  i6°,  Therm.  Reaum.  fupra  o  redu&us. 

Exofetu .  An.  1757.  menfe  03.    int^p.aeristfVupraohabitis  98934,8010, 

—  o&.  -   - 

— -  Nou.  -  - 

«753.  Ian.  -  -    . 

Ian.  -  -     ■ 

—  Ian.  -  -     ■ 
'  Febr.  -  - 

Febr.   -  - 

— — Mart.  -  - 

Aprili  -  - 

Maio    -  - 

Iulio  et  Augufto  -  - 

Per  medium  igkur    98934,7% 

Quum  vero  ob&ruationes,  meofe  Iuiio  etAogn/to 
habitae ,  ob  rationes  fupra  addu&as  caeteris  fint  ptac- 
terendae ,  ftatucre  poflumus,  morum  PenduU  immutabilit 
pro  die  Soiari  medio  ad  temperiem  aeris  16°.  Thenn. 
Reamur.  fupra  o  in  Iofiila  Ofilia  cfle  989331-  **l 
98934.  O.cillat  ita  Tt  retardatio  Pendnli  iromutabilit 
quaefita  Petropoii  Aren«burgum  vnius  diei  Solaris  me- 
dii  interuallo  fit  13  ,  vel  13^  Ofcillat. 

Secuodum  expenmenta,  mediante  Pendub  fioipli- 
ci  diligentUfime  inftitota,  dies  Solaris  medius  exaequatur 
accuratiffime  86517.  Oicillationibus  Penduli  fimphcs 
Petropoli  olcillantis ,  Thermometro  Reaum.  indicinte 
*7°J.  fupra  o*    ln  OfiUa  Infuk  varia,  ad  variamaeris 

tempc 


-7°{    —   - 

-  9893S,* 

,6i.  >- 

-  98933,» 

-  6°.  infta  0  - 

-  P8933>3 

-  3". 

-  98935  0 

-  a*.  - 

-  98934.« 

-  8°j.fuprao- 

•  98936,001 

-  5*J  iofra  0  - 

-  98933,7 

-  i*|.fuprao- 

-  98935,0 

■  8>  - 

-9893tf,3 

-  8°.   - 

-98935,0 

i3°i.  - 

-98933,3 

OSILIENSES. 
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tcmperacuram,  beneficio  huius  Penduli,  inftitui  experjmeoy 
ta ,  (upra  iam    defcripta  ;   ex    quibus  ea ,  quae   men{e> 
Augufto  ibi  capta  fuot,  ob  addu&as  rationes,  ad  grauita* 
tis  dhterentiam  Petropolin  inter  et  Ofiliam  Infulam  ia- 
dagandam ,  aptiffima  iudicaui. 

v 

Nihilo  tamen  minus  caetera    etiam   experimenti 

omnia,  io  Infula  Ofilia  inftituta,  etad  temperiem  aeris 

jfupra  notatam  i7°J  Therm.  Reumur.  fupra  o  fecundum 

regulam  (  pag.  490.)  traditam  reduda,  in  medium  affcr- 

,re  Tfui  efle  vifum  eft. 

Prodibit  igitnr  motus  Penduli  fimplicis  in  Infult 
Ofilia,  diei  Solari  medio  refpondens,  et  ad  temperiem 
aeris  17°,.  Therm.  Reaum.  fupra  o  reductus: 

Inqoif.i757.menfeOcl.intemp.aeris  7*.  fapraopera&afi.exp ) 86*503 ,40fcifl. 


-    1758. 


Nou. 

-  Nou. 

-  Nou. 

-  Nou. 

•  Ian. 

-  Ian. 

-  Mart. 

-  Apr. 

•  Maio 

-  Aug. 

-  Aug. 

-  Aug. 


-      7 
6°. 
6°. 


2°-' 


1+  J.  -  - 


(3.exp.)865oa,3 

-  .     -  -   (4.exp.)86*500,7  - 

-  -     -   -  (1.6X^)86505,4    - 

-  -  -  -  (3.exp.)865O0,8  - 
infra  o  -  -  (4.exp.)865oi,8  - 
-  -  -  -  (3-exp.)86503,5  - 
fuprao  -  -  <4.exp.)86504, 3    - 

-  (5.exp)86502»9    - 

-  (7.exp.)86502,3    - 

-  (6.exp.)86soi,3     • 

-  (5.exp.)86502,7    • 

-  (5.0x^)86503,2    - 


9  .   -     *     • 

o  5.   -     -      « 

I4°J.  -     -     - 


Per  mediom  igitor  ioter  omnia  cxperimenta  86502,  ^OfcUL» 


Rrr  2 


Cum 
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Cum.  itaque  motus  Penduli  fimpticis,  per  mediuntf 
inter  ornnia  experimenra  conchfus >  fere  oihil  difcre- 
pet  a  oumero  Ofcillationum  buius  Peoduli,  inter  experi- 
menta  exquifitifiima'  menfe  Augufto  iuftituta  nx.dk>, 
maxima  cum  certitudine  ftabilire  poflumus  motum  Pen- 
duli  fimplicis  in  Ofilia  lnfula  ad  diem  Solarcm  medium 
in  temperarara  aeris  17V  Therm.  Reaum.  fupra 
o  ==  $<5502{.  Ofciilat.  adeoque  retardabonem  Fendnii 
fimplitis  «nius  diei  Solaris  roedii  interualk)  Petropolii 
Areusburgam  in  OfiJia  lnfuk;  144,   OJcillat. 

ir.. 
ftetardatio*  Penduforum  Petropoli  Per-. 

muTam^ 

Cum  Pendulunv  immutabile  PeaopoK  in  temptf- 
rie  aerk  io"°.  Therm.  Reaum.  fupra  o,  fpatio  diei  So- 
laris  medii  conficiat  98947:  Ofcillationes  ,  Peroautae 
autem  eodem  temporis  interualio*  in  temperatura  aexis 
i7°i.  Therm.  Reaum.  fupra?  o  98936;  Ofciltationes , 
(pag.  466.)  habebimus  motum  Penduli  immutabilis,  diei 
.  Solari  medio  et  temptraturae.  aeris  160.  fupra  o  re- 
ipondentem  >  Pernauiae  98937 ,  6  Ofcillat.  adeoque  re. 
tardationem  Penduli  immutabilis  Petropoli  Eemauiaai 
Tnius  dki  Solaris  medii  interualla  jtv^  Ofcillat.  . 

Penduli  fimplicis  motus  pro  die  Solari  medio,  in 
terhperie  aeris  1 7°4.  Therm.  Reaum.  fupra  o  Petropoli 
aequatur  86517.  Ofcillationibus ;  Pernauiae  autem  in  ea- 
dera  awis  (emperatora  86506 ,  $  OfcUlat.  (pag.  492.) 

Vnd* 
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Vnde  colligitur  retaidatie  Penduli  fimplicis  tnius  diei 
Solaris  roedii  interuallo  Petropoh  Pernauiam  —  io  f  5 
Ofollat,  ... 

Eetardatio  Pendulorurri  Petropoli  Ebr^ 

patum„ 

Motus  Penduji  irrunutabilis,  dieir»  Sotarerrj  mediprr/ 
ix  temperatuea  aefis  »t°.  Therm.  Reaum:  fupra  bex- 
aequans,  Dorpati  per  mediumjfuit  98944,1  (paj».  469.), 
Redudione  autem  fa&a,  fecundura  regulam  fupra  tradi- 
tam,  prud^ibit  huiuf  Penduli  motus ,,  diei  Solari  medio 
iq  teinperje  aecis.i6°.  Therm;  Reaiim.  fupra  o  Doxr 
pati  refpoudens  98930^  7  QfciHat:  ct'  propterea  retar- 
datio  Penduli  immutabilis  interuano'  vmus  diei  Solaris 
inedji  Petropoli  Dorpatum  10  y  3  Ofcillat:- '  # 

Inueniruo»  (pag*  49$.)  per  rDed,iurrii  intef  experf- 
jpcqta»  Penduli  fimplkis  beneficio^  Dorpati  inftituta,'mo- 
Cum  Penduli  fimplicis  Dorpati  iti  fqifTe  comparatum  , 
▼t  in  temperatura  aeris- 11°^.  Therm.  Reaum.  fupra  9 
fpatio  diei  Solaris  roedii  ad  86512.  Olcillationes  affur- 
ggret ;  2  <juo  numero  ,  fi  fubtrahantur  (ecundum  regu, 
Jtun  noftris  experimentis  probatam  4.  Ofciilationes  pro 
Jiflerentia  temperaturae  aeris ,  remanet  motus  Fenduji 
fimplicis  ,  diei  Solari  medio  in  teraperic  aeris  17^. 
Thecm.  Reaum.  fupra  o  Dorpati  refpondens,  86503. 
Ofcillat.  vnde  denique  colligitur  retardatio  Penduli  fira- 
pltcis  Petropoji  Dorpatum  Tnius  diei  Solaris  medii  io- 
teujaUo  $,  Qi^dlac. 

Rrr  3  CAPVT 
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CAPVT    IV. 

Meditationes  circa  decrementa  graui* 

tatiS;  noftris  obferuationibus  et  ex- 

perimentis  probata, 

Ex  obferuationibus  atque  experimentis  fupw  dew 
fcriptis,  (atis,  me  iudice ,  intelligitur,  decrementa  graui- 
tatis  Petropoli  Reualiam ,  Arensburgum ,  Pfemauiam  et 
Dorpatum  ,  quae  ex  Pendulorum  retardationibus ,  ia 
j>raecedente  capite  definitia,  cognofcuntur ,  multo  maioia 
efle  iis ,  quae  ex  recepta  Telluris  Theoria  colliguntur. 
Decrementa  praecipue  grauitatis  Petropoti  ReuaGam  et 
Arensburgum  in  OGlia  Infula,  pro  parua  illa  JarJrudinis 
differentia ,  adeo  infignia  funt ,  totque  experimentis 
diuerforufn  inftrumentornm  beneficio  inftitutis  probata, 
Yt  attentione  noftra  digna  fint.  Dilcrimtna  quidem  ia 
decrementis  illis  grauitatis  occurrunt  exigua  inttt  Pen- 
dulum  fimplex,  et  ilIud,quod  vocatur  immutabtte  -,  (hoe 
tnim  paulo  minora ,  illud  contra  paulo  maiora  prodk 
grauitatis  decrementa ):  caufam  vero  in  vitiis  inftrumen- 
torum  potius ,  qndm  in  erroribus  obferuationum ,  latere 
palam  eft,  poftquam  obferuationibns  atque  experhnentis 
fupra  defcriptis  fatis  fuperque  probaui ,  quantam  cauno» 
nem  curamque  adhibuerim  ,  vt  experimenta  ,  vtriusqne 
Penduli  beneficio  inftituenda ,  ex  fententia  fuccederent. 
Simili  modo  quin  difierentia ,  quae  inter  experimentt 
haecce  recens  capra,et  ea,  quae  5  vel  6  abhinc  aoois 
beneficio  exquifitiffimi  Horologii  oriusdam  Aftronomtd 

Petoo» 
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Fetropoli  «t  in  Ofilia  Infula  inftitui,  obvia  eft,  eaufis 
qittbusdam  occultis,  fiue  ignotis,  adfcribenda  fit,oullum  dubi- 
tandi  locum  relinqui  exiftimo.  HorologHim  enim,  quotunc 
ad  ifta  experimenta  vfus  fum,quam  accuratiffime  aflabreque 
fecundum  inuenta  et  praecepta  Cel.  Grabami  eft  elabora- 
tum.  Omni  cura  in  hoc  incubui,  Tt  Horologium  iliud  Aftre- 
nomicum,  capfis  folidifljmis  inclufiim,  ita  transportaretur, 
Tt  virgae  loogitudo  nuili  mutationi,  praeter  illam,  quae 
«X  diuerfis  caloris  gradibus  oritur  ,  obooxia  effet. 

Illud  in  fpecula  Aftrooomica  Arensburgenfi  ita  ad 
motum  adornaui,  vt  fitum  eundem  obtinerent  omnes 
Horologii  partes,  in  quo  PetropoJi  pofitae  fuerant ;  eit» 
motum  iaepifljme  per  o&o  fere  menfcs,  praefentibus 
iis,  quob  ex  Academia  rerum  marinarum  adiutores  habui, 
ad  coelum  exploraui ,  et  obfcruato  infigni  illo  grauitatis 
decremento  Petropoli  Arensburgum  ,  iliud  cum  Acade- 
mia  lmperiali,  neque  minus  cum  111.  de  la  Condamine 
communicaui.  Poftquam  111.  de  la  Condamme  humaniujr 
me  ad  mc  fuam  hac  de  re  fententiam,  perfcripferat, 
caufeque  indicauerat,  quas  ille  detexit,  cum  fimilequid 
io  itinere  ipfi  in  motu  Horologii  cuiusdam  Aftronomici 
obfcruatum  eft,  et  quae  fufpicioni  locum  aperire  pos- 
funt,  eas  omnes  in  meo  Horologio  diligentiflime  exa- 
minaui ,  oihilque  inueni ,  quo  tale  quid  effici  poflet; ; 
fiquidem  motus  Horologii  per  ocl:o  illos  menfes  in 
Ofilia  infula  maximae  femper  fuit  regularis  aequabili»» 
que.  Horologio  noftro  eadem  via  eademque  cura  acque 
cautione,  quae  in  tranfportatione  eiusdem  Petropoli 
Arensburgum  adhibitae  fuerant,  roari  Atensburgo  Pe- 
toojpoUo  reue&o,  et  io  eodem  loco,  quem  anteabitura 

in 


in  Ofiliata  M&lm  ta  fyecola  ttiefc  AftrbBotfcici  ?&+ 
burgertfi  occu^auerat ,  coilocato ,   ©bfetftetii  Jrtotam  Ho« 

-tfologti  diurrtHrh ia  -fekaefivYieris   tetfepefariift ,  aegte&is 

''taitttitts  afiquot  tandis ,  accutatiffime  aequari  tooan  ifii 
fliurno ,  quo  ffofologiurn  ttciftrum  Petrbpbli  aono  fope- 
*iori,*nte  iter  in  OfiHam  IrifuHm  Tuftepttitri,  procefft- 
rat.       Nemo  igitur  dubitabit ,  quin  decretftetfwn  iflnd 

-gtxukaik  'idflgne  iPetrbpoK  ArfensButgum  friembnHi  Hb- 
rologii  Aftrbnomfci  .be^efidb  :aereefcirJi>  *4rf  per  wufcos 
therfles  jcbnftanter  ^ftfruatum  ,  admmibtti  ftoece  Horo- 
logii  ^cbnfenfa  ^ecuth  jpfb  :cbrfirrnetar  atque  pw»benir 
quarh  maxirne.  ;Si  \c^j1s  «rrim  infigfaem  iftam  dfflferen- 
tiam  in  ;moru  jlorotogii  v.atoirriadtierGtm  :pertoi!«ftoni 
fgnotae  .Horblogii ,  ;fiue  vpartium,,  quibus  machioa  haec 

-componitur ,  .tribnere  malit.:  iure  quaero,  qui  flr,  yt 
perturbatio  illa  notabilis  mirum  in    irtodum    in    Horo- 

-logio,  Arensburgo  Petropolin  tranfportato  ,  adco  exade 
fit  reflituta?Ex  Tabulis,  motum  Horolog»  nottri  Aflrt- 

.liomici ,  cum  Petropoli ,  .tum  in  Ofilia  i/nfdfa  vtitystat- 

-tum ,  exhibentibus ,  quas  cum  conuentu  Academ.  jaepkis 
communicaui,  facillime  intelligitur,  Horolbgium  noftruai 
Aftronomicum,  yirga.ex  ebeno  parata  ioflruAum,pro  varHs 
Thermometri  gradibus,  yaria  quidem  tekrftate  Jprocede- 
re  ,  lignamque  re  vera  rlecundum  .longitudinlin  a  frigore 

'Contrahi,  et  a  coiore  eitendi ,  fed  tamen  fatis  regukti- 

"ter ,  ita  vt  in  eadem  aeris  temperarura  Horologium 
Petropoli  conftanter  multo  celerius  ( so//  circiter  mtet- 
vallo  diei  fiderei)  moueatur,  quam  Areasburgi  in  OfiHa 
Infula  et  Reuaiiae.       Praeterea  infigne  grauitatis  decrc- 

'ffieoturn  Petropoli  Reualiam  et  ArcnsbHigutti  iHo  tenv 
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pore  ex  iis  colligebatur  experimentis ,  quae  inftramenti 

cuiusdam  elatere  inftructi,  et  ab  artifice  qeodam   Lube- 

cenfi  ad  augmeata  vel  decrementa  grauitatis  ©bferuand* 

cxcogitati  ,  et  ad  b.  Hicbmanmm  transmifli ,  beneficio 

Arensburgi  et  Remiiae  inftitui.     B.    Riibmantms  enim 

faocce  inftrumentum  ipfe  Petropoli  examini  (ubiecetat ,  et 

ad  me ,  propter  dirficultatem  parandi   Penduli  fimplicis 

accuratuTimi  in  officina  mechanica  Petroburgenfi ,  Arens- 

burgum    transnaherat.     Silentio  hic  praetereo  eas  obier* 

vationes,  quas  eodem  tempore  alius  Horologn  Aftrono- 

mici  minus  accurati  henefitio   inftitui,  ct  «x   quibus 

haud  minor    grauitat»   differentia   Petropolin    mter   «t 

Arensburgum  coiligitur.      <^uia  igitur    hifce   fationum 

oiomenris  memotabiie  illud  gratritatis  decrementum    Pe- 

tropoli   Reualiam   «t   Arensburgum    probabue    redditur 

quam   jnaxime  ,  operae  prettum  vifam  «ft ,  aon  fohim 

mihi  et  Academiae  lmperidli »    Terum  etiam    ih    viris 

doCtis  «xttaneis ,  qmbuacom  ineas  corntnunkaueram  ■ob- 

feruationes  ,    vt    obferoata  ifta   notatu  digniflima  ootHs 

cxperimentis ,  aliorum  inftrumentorum    ad   hunc  vfum 

accontmodatorom    beneficio  inftituendis ,  verificarentur  ; 

quod  equidem  experimcnta  noftra,  fupra  relata ,  vtriusqne 

Peoduli,    fimplicis  nempe  atque  immntabilis,  feeneficie 

pera&a,  praeftitura  efle  confido.  Difcrimina  quidem  in- 

tcr  noua  haecce  experimenta  et  ea  occurrunt,  quae  5 

Tel  6  ab  hinc  annis  mediante  Horologio  Aftronomico, 

fecundum    praecepta   Grdbami  elaborato ,  inftitui ;    fed 

circumftantiis   omnium    horum    experimentorum    fcttis 

iam  .candideque  enarratis,  iudicium  fit  pencs  lectorem, 

Tom.VII.Noa.CoiB.  Sss  vtrum 
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vtrum  grauitatis  decrementa  infignia  Petfopoli  ReuaHafl» 
ct  Acensburgum,  ex  prioribu*  noftris  experimeotis  9  afr 
hinc  aaois,  Horoiogii  Aftroaomici  esquifitiflimi  b«nefici(y 
iaftitfltis,  dedufla,  i»  rei  verkite  fuodentur  ,.  an  potiusr 
foftaflis    parte   aliqua  >   ignotis    m»i  prorfns  HoroiogH' 
fitiis,  pertuibationibusue,  fint  adfcnbend*.     Attamenex- 
petimenta    aoftra    recena    diueriontm     nftramentntuftf 
beoeficto  ioftkuta-  conGderando,  cognofeireus,  decremeotfti 
gtauicatis  exinde  cooclufa,  »  ipfc  maior*eflc,.quam,  v* 
cum  rcgularitate  figurae  Telluris,  eiusquc  texturae  ioter> 
nae.  compont  pofieat ;.  et  in  hoc  experimeota  rcceosy 
Pendult  tmmutabilib  aeque,  ac  Pcnduli  fimpitcisi  beneficio,, 
perada*.  egregie-  conciaunt  «ura  i»,  quao  mediaote  Ho* 
lologio  Aftronomico  5  ab  hiac  annis  inftkui ;   except» 
quaotitate  infoliti  decrementi  grauitatis ,.  quae  ex  expe*- 
rimeatis  recentioribus  miaor  prodifc.    Quod  ad  exignanv 
jllam  quantkatwn  attinet  y  de  qua  ia  decremeatis  ffu 
Watis  Petropoli  Reualiam  ,  Arensburgum  et  Peraautam 
experimenta  ,    medkrtte    Pendalo  inmmbili  taffeut% 
difcrepaat  ab  iii,  quae  beaeficio  Penduli  umpuci&  capo 
lliac ,  cum  decremcnta  illar  graukati»  ex  his  paafe  ma- 
iora  coiligantur ,  quam  ex  illis ,   tantillam  dinerentiam 
tjbferuationum    et    experimeniormB    eworifaas    tribuero 
poffemusj    feire    tamen  iotereft ,,  vtruro  eacperimentjs» 
<epe  Penduli  fimpkci»  pefa&u-,    ao   vero-  •xpcrimenns, 
«nediaote  Pendule  immatabiM  iafhtuti»,  magis  fideodum 
4it.      Haec  quidem,  ob  accnratiorem  et  wmroodiorcm 
modum    oumeraadi    OfcUlationes   Peodaii    immotabihft, 
«cecto  temporib  fpatio  refjpondentes,  praeierenda  eflc  vi- 

deatoci 
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^cotur;    illis   autem   projpter   inftrumenti  fimpliehatem 

maior  fides  haberi  poteft :    dubium  enim    nuljum    eft, 

quin  motus  PenduK  immutabilis  variis  caufis  magis  per- 

turbari ,  eiusque  viciflitudines  minus  regulares  reddi  pos- 

fint,  quam  Ofciilationes  Fenduli  fimplicis  barumque  mu- 

tationes.     Perpenja  denique  differentia ,  quam  inter  ex- 

perimema  circa  grauitatem  recens  inftituta,  et  ea  rnue- 

uimus,  quae  aliquot  ab  hinc  annis  Horologii    Aftraoo- 

mici  exquifitifiimi  beneficio  perafta  funt,    nefeio  quatif 

«xa&ttudo  In  dlgnofcenda  grauttatis  differentia  ab  cxpe- 

jimemis,  Horologiorum  beneficio  inftitutis,  fperanda  Ct. 

Conftrucltio  crjim  Horologii  Aftronomici,  quo  5  abhinc 

annis   ad  experimenta  inftitoenda   ■vfus  fum  ,  fimilis  eft 

ftru&urae  Peadufi  immutabilis,  quod  minc  ad  ifta  expc- 

rimenta  adhibui,  [vel  pbtius  perfeftior,  ob  pondusmulto 

irjaius,  quo  Horologium  noftrum  Aftronomtcum  ad  mo« 

tum  cietur)  excepta  Ylrga  ,  quae    in  hoc  ex  chalybc , 

irj  illo  cx  eheno,eft  parata.    Hilce  rationum  momentis 

in  hanc  ferc  addutfus  fum  Jententiam ,  vt  grauitatis  diffe. 

rentiam,ex  experimenti*  Penduli  fimplicis  beneficio  fn. 

Jtituris,  laepiusque  repetitis,  coDe&am,  caeteris  paribus, 

magis  fidam  tfle  crederem.  Caeterum,  rationibus  noftris 

«xpofitis,   de  boc  iufti  harum  rerum  aeftimatores  iudt* 

ceoc   Reftat  mioc,  n  decrementa  grauitatis,  ex  noftrig 

cxperimcntfe  deducta ,  paucts  ad  ea  comparemus ,  quae 

«x  recepta  Telluris  thcoria  pro  diuerfa  locorum    latitur 

dioe  colliguntur. 


Ssi  *  L  Ad- 
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Admiffis  expcrimentis  circa  grauftatem,  abAftro. 
nomift  Academiae  Reg,  Paril.  fumma  cura  inftitutis,, 
decremenuim  grauitatis  Petropoli  Reualiam  pro  diflfe- 
lentk  ktitudinis.  dimidit  gradus,.  fccundum  axioma,  quod 
grauitatis  incrementa  at>  Aequatore  Polo*  verfus  fequan» 
tur  quam  proxime  rarionero  quadratorum  finuum  ktir 
tudiois.  y  producit  retardatkmem  diurnam  *  OfciUatiooum 
PenduU  fimplici*  ad  finguia-  minuta  fecunda  tempori* 
medii  ofcillanri&. 

Secundum  cxperimenta*,  mediante*  Fendufo  immii- 

tafeiii  inftituta,  retardatioi  diurnat  Penduli  Pewopoli   Re.- 

▼aham  eft  S,  *  Ofcillar-  Penduliimmutabiiis-(pag:.  49<f,> 

fiue  7,a  Olcilkt.  Penduli  fimplici*  ads   finguk   minuta» 

.fecundat  temporifr  medii  ofciliantis» 

Ex  experfmentfs;  Fenduli  fimplfcis  btaetiab  captis 
letardatio  Penduli  diurna  Petropolt  ReuaUam  colWgjtur 
gt6  Ofcillat.  Penduli  fimplicis-  ad  finguto  minut*  fecuuv 
da.  temporis  medii  ofcillantis^  (pag,  497-) 

"  IL 
Deccementum  grautati*  Petropolf  Arensburgpat 
iB  Ofiiia  Infula,  dhferentiae  latirudinis  i\  grad.  refpon- 
dens,  per  Theoriam  colle&um ,  efficit  retardationem  ohw- 
nam  5i  "vel  6*  Ofcillationum  Penduli  fimplicis  ad  Gn« 
gula  minuta  fecunda  temporh»  medii  ofcUlantb.. 

Per 


Per  experimenta,  qge  Penduli  immutabilis  petaAi, 
inuenimus  rctardatiooem  huius  Penduli  diyrnam  Petro* 
poli  Arensburgum  ia  Ofilia  Infula  13J  Ofcillat.  (p.  498.), 
adeoque  cetardationem  Penduli  fimplicis  ad  fingula  m> 
nuta  fecuoda  tempori»  medii  ofcillantis  12  OfcHkt. 

Per  experimenta,  mediante  Pendulo  fimphci  in(H- 
tura ,  ftabilitur  retardatio  diurna  Petropoli  Arensburgum 
14;  Ofcillat.  Penduli  fimplicis  ad  fingula  minuta  fecuo* 
da  tcmporis  medii  ofcillantis.  (pag.  499.) 

nr. 

Decremeotum  grauitatis  PctropoUPemniam,  diflc- 
icntiae:  latitudini»  i£.  gr«d»  refpooden»,  ex  Tbeoriain. 
▼eoturrr,  producit  retardatiQoein  diurnaj»  $1-  Ofcillat. 
Penduli  fimplicis-  ad  fingufci  mitt.  ftc*  tcoapot»  modii 
ofcUUntis. 

Secundunt  experfmeota  (upra  exhibic?,  retardatic* 
Fenduli  immutabilis-diurnai  Petropoti  Pcraau.iam  eft  9, 
4.  Ofcillat.  (pag:  501.)  fiue  retardatio  diurna  PenduU 
iimplici»  ad  fiagula  minut»  fccunda  temnoris»  medii 
ofcillanus  8  ,  %  Ofcillat. 

Experimeota  Penduli  fimplicis  beoeficio  peracta* 
exhibent  retardationem  diurnam  Penduli  fimplicis  adTfio- 
guhi  minuta  fecunda  temporis  medii  ofciilantis  Petropoli 
Peraauiam  10,  5  Ofcillar.  (pagi  50J.) 

S  s  s  3  .    IV*.  ' 
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Eodem  oiodo  cx  decrernento  deniqne  gwtritatii 
Jtetropoli  Dorpatura,  differentiae  fotitndinis  ij.gnd.rc' 
fpoodcote^  pcx  Tbeomm  coUeclo,  orirur  retardatio  diut- 
pa  5;  Ofciliat.  Penduii  fimplicis  ad  fingula  min.  fcc. 
jemporis  medii  ofciUaotis. 

Retardatio  antem  PenduB  imnratabilis  diurra  Pc- 
tropoU  Dorpaturn  ftit  10 ,  3  Ofcillat.  ( pag.  $oi) 
*nde  emergit  retardatk)  diurna  Penduli  fimpUcis  adfio* 
gula  min.  fec.  temporis  medii  ofciUantis  9   Ofcillat. 

Experimenta  noftra,  mediante  Pendulo  nmpfici 
infritata,  -oftendunt  retardationem  diarnam  Pendali  fim- 
plicis  ad  finguh  mintita  fec.  temporis  mcdii  o&tfaatfc 
Petxopoli  Dorpatum  itidem  9.  OfciUac 

Hifce  comparationibt»  conftat,  decremeota  gnaia- 
tls  Petropoli  Renaliam ,    Arensburgnm ,   Pemauum  Ct 
Dorpatum  noftris  experimenris  (labiiira,  notabititer  fupe- 
fare   ea ,   quae  ex    Tbeoria    deducunrur.     Deerementa 
pracfertim  grauitatis  Petropoli  Arensbnrgnm  et  Reuaiiam 
fdco  a  Theoria  defle&unt,   Tt  doplo  et    triplo,  Jmo 
quadruplo  et  quintuplo,  maiora  fwt,  qoam  pro  Theoria. 
Tajua  dinerenfja  pro  tam  parqo  locorum  interwtto,  tct 
experimentis,  diuerforum  inftrumentorum  beneficio  iolH» 
tutis,  notatu  quin  fit  digna,  et  defc&ui  materiae  19  illi 
ceeionibus  maxime  tribuenda ,    nullus  dubito  ;  nifi  for» 
fAuitaa  pro  $ncr&   locorum.   loDgirudioe  diuerfe  & 
i  Spert 


$peia  fcaqoe  fote  t  vt  haecce  esspefimenea  idcirarheffio> 
fint,  gfwritatis,  etiam  in  tocis  fufcr  eodem  paraUelo  fitis,  er 
Jatis  magno  longirodinis  roteraallo  ab»  iautcem-  rernotity 
jflueftigandae ;  eiusmodi  eotm  experimentorum  maxim» 
«um  accutatioae  roftkutorum  numerus  ad  huc  valde  efr 
«xiguus,  et  faauc  ob  caaiam  dibgebter  adaugendus ;  eo- 
magts,  qued  fca&enus  nulk  ioffotuta  funt  Pendulorum  ex^ 
perfcneota  eo  confilio,  vt  grauftas  pro  dtuerfa  locowrrt- 
iongttudrne  examinaietur.  Haec  vcro  experimeflta,  no» 
ftris  fimilia,  fed  longius  »  LongitudTnem  extcndendara4 
ireram  Tfteoriam  Telluris  condendam  maximi  effe  mo> 
menti  apertum  eil  «mnfous.  Neqne  rfefint  experimenta, 
•viris  do&HSmis  exercitatiffimisque  inftituta ,  quae  irre- 
guiariatem  notatto  digohliroam  ia  angmentr»  graultati»  a% 
Aequatore  Folos  verius  produnt  v  vel  ftltem  regularita- 
tem  tnaxime  lulpectam  reddunt:  cxl  gr.  Celeberr. 
Ykardus  affeucrat,  ia  kmgrtudinc  Penduli  ad  fingula  mi- 
*uta  fecorxk  ofeifJantis  Vraniburgi  et  Parrfiir,  imo  a& 
«uftTalirTimam  Galliae  oram  fub  latit.  43;.  grad.  fiuf 
uollarh  efle  obftruaratn  dltTerentiam  fenfibitem ,  quamuir 
tnaximam  ad  experimenta-  adhibuerit  ditigentiam  accua*r 
ttonemquc^  cum  tatnen  pro  ifto  hrtitudiws  fattttustibi 
^Jifferentia*  longifudints  Penduli  ad  fmgnla-  mh*.  ieck 
oofcfttantis,  fccnnautfi  Theoriam  fit  l-  lineae ,  fiue  50* 
«ireiter OfciHat.  interuallo  a+.  horarum  PeixfoH  «d  fmguia 
«mln  *fec.  ofcittanris ,  quantitatcm  tcto  hanc  adeo  €tm- 
$bHem  experhrtentorum  praecifienem  Ce*.  PieartH  efiV 
jgilfe  Tix  credibite  eft.,  Infoiiris  itaque  grauitatis.  dirfe- 
«cntlis  probatis ,  <de  regulatita»   curuatwae   Meridiawx 

rum 
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tam  terreftrium  dubitare  fas  eft.  Operac  igitur  prcdum 
crit,  vt,  ptaeter  Pendulorum  experimenta,  etiam  gra. 
duum  diuerforum  menfurae  fub  eodem  Meridiano  capi- 
•ntor  quam  diligemiflime ,  neque  negUganmr  graduum 
parallelorum  dimenGooes ,  praefertim  iis  io  locis»  vbt 
grauitatis  cfiecti»  a  Theoria  infigniter  defledat :  Pendo- 
kirum  enim  experimentis ,  cum  gradoum  teneftrium 
jncnfara  eoohioctis »  ttttk*  iudicare  peflumus,  vtram 
kregularitates  circa  TeUuris  fupeifickm ,  an  ycto  in  ia- 
limis  Teme  Tiiceribui  r  Jateant. 

CAPVT    V. 

De  Longitudine  Penduli  ftnpHcis  ad 

fingula  minuta  fecunda  temporis 

medti  ofcillantis. 

I. 

In  pnecedentiboi  capitibus  de  differenria  tantum 
graukatib  ,  quam  in  fuperficie  Tclluris  experimur ,  Pe- 
ttopolin  intec  et  loca  nonnulla,  ad  Eftoniae  et  Liuoniae 
cras  fita  ,  egimus ;  nunc  autem  abfolutam  ^enduli  fim- 
pltcis ,  ad  fiogub  minuta  fecunda  temporis  medii  OfciU 
lantis  tongitodinem  grauittti  proportionalem ,  defioire  ani- 
mos  eft :  quod  baod  ingratum  forc  eo  magis  confido , 
cum  circa  longitodioem  Peodoii  experimenta  in  noftris 
regionibus  adhuc  nutta  iint  inftituta.  Duobus  veromo- 
<bs  Pcndnti  kwjgimdinem   bic   determinare  fwflumn»; 

Pco- 
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Penduli  nimirum  imroutabilis,  et  Pcnduli  fimplicis  bene- 
ficio ,  quae  eo  confilio  a  CeK  ae  la  Caitte  huc  funt 
transmifla ,  vt  comparatione  inter  motum  horum  Pen- 
dulorum,  primo  Parifiis,  deinde  Petropoli,  obferuatum  in- 
ftituta,  de  Tera  Penduii  fimplicis  longitudine  in  noftris 
regionibus  eo  certius  conftaret.  Vera  enim  Pendnli 
Cmplicis  ad  fingula  minuta  fecunda  temporis  medii 
ofcillantis  longitudo ,  quamplurimis  et  accuratiflimis  ex- 
perimentis,  beneficio  Penduli  fimplicis  huc  transroiflj  in» 
ftitutis,  a  Cel.  de  la  Caille  Parifiis  ftabilita  cft  3.  ped. 
8  lin.  55  :  quare  ad  longitudinem  Penduli  fimplicis  in 
noftris  regionibus  definiendam  non  necefle  cft ,  nifi  vt 
longitudo  Penduli  Parifina  augeatur  in  ratione  quadra- 
torum  numerornm  Ofcillationum  Penduli  eodem  tcmpo- 
ris  fpatio  et  in  eadem  aeris  temperatura  Parifiis  et  no- 
ftris  in  regionibus  conie&arum. 

n. 

Longitudo  Penduli  fimplicis  Arensburgi, 

in  Ofilia  Infula,  ad  fingula  minuta 

fecunda  teniporis  medii  ofcil- 

lantis. 

Cel.  de  Ja  Caitte  An.  175CT   initio  Aprilis  men- 

iis  obferuauit ,  Pendulum  immutabile   in  temperie  aeris 

6°5.  Therm.  Reaum.  fupra  0  fpatio  diei  Solaris  medii 

Tom.VII.Nou.Com.  Ttt  Pari- 
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Paiifiis  conQcere  9890»  Ofcillationes ;  in  eadem  aeris 
temperatura  Penduium  hoc  immutabile  m  Ofilia  Infula 
abfoluit.  98945  Ofcillaticmes :  longitudo  itaque  Pea- 
duii  Parifina  erit  ad  longitodioem  Penduli  jn  Ofllia 
Infula ,  vt  ( 98908  )*  ad  (  989+5  )*•  Vnde  emergit 
longitudo  Penduli  fimplicis  ad  fingula  minota  fecunda 
temporis  medii  in  Ofilia  Infuk  ofcillantis  3.  ped.  8, 
88.  lin» 

Simili  modo  Cel.  de  Ut  Caitte  An.  1755.  d.  9. 
Maii  (umma  diligentia  et  accuratione  obferuauit,  Pendu- 
Iutn  fimplex  in  temperie  aeris.  ia°.  Tberm.  Reaum. 
fupra  o  (patio  diei  Solaris  medfi'  Parifiis  abfoluem 
86454..  Ofciiiationes.  Secundum  noftra  experimenta 
huius  Penduli  motus  temperaturae  aeris  xz°.  Tfaerm. 
Reaum.  fupra  o,  et  diei  Solari  medio  refpoodeo»,  m  Ofitia 
Infula  erit  86"so6  Ofcillat.  Vnde  colligitur  longjtudo  Pen- 
duli  fimplkis  ad  finguia  min.  fec.  temporis  medii  in 
Ofilia  Infula  o&illantis  3.  ped.  9,08.  Ua. 

III. 

Longitudo  Penduli  fimplicis  ad  fingu- 

la  minuta  fecunda  temporis  me- 

dii  Petropoli  ofcillantis. 

Pendulum  immutabile,  conferoata  femper  eadem 
aeris  temperatura,  in  Ofilia   Intula    fpatio  diei   Solaris 

medii 
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triedii  corffteit  98933i  vcl  98934  Ofcillationes,  dum 
Petropoli  eodem  temporis  fpatio  abfoluerat  9094.7 
Ofcillationes.  .  Subdufto  igitur  cakulo  ,  longitudo  Pen- 
duli  fimplicis  ad  fingula  min.  fec  temporis  medii  Pe- 
tropoli  ofcillantis,  fecundum  experimenta  Penduli  imjmu- 
tabilis  bqnefjcio  inftituta ,  erit  3.  ped.  9 ,  00  lin. 

Pendulum  fimplex  fecundum ,  experimenta  huius 
Penduli.  beneficio.-inftituta ,  in  temperie.  jerls  17°;. 
Therm.  Reaum.  fupra  o  fpatio  diei  Solaris  medii  An. 
1757.  menfe  Aaguftb,  Petropoli  confecit  8*517  Ofdl- 
lationes :  vnde  colligimus  motum  Pendult  fimplicis  pro 
die  Solari  medio,  et  temperie  aeris  12'.  Therm. 
Reaum.  ftipra  o  Fetropoli  efle  86"5ao,  7  Ofcillat.  Ih 
eadem  temperic  aer»  idem  -Pendalum  fimplex  Parrfiis 
codem  temporis  interuallo  abfoluit  8^454  Ofcillationes. 
Hifce  pofitis,  prodibit  longitudo  Penduli  fimplicis  ad 
fingula  minuta  fecunda  temporis  medii  Petropoli  ofcil- 
kntis^.  Ped..  9„«3  Hn.  t  o  *.*•(**•) 

IV. 

Longitudines  Penduli  fimplicis  ad   fin- 
gula  minuta  fecunda  temporis  me- 
dii  ReuaKae,  Pernauiae  et  Dor- 
pati  ofcillantis.    v 

Eadem  rarione  emerget  ex  rioftris  experfmentis , 
ct  iis,  quae  CeU  de  la  CaiUe  Parifiis  inftituir,  longitudo 
'  Ttt  *  Penduli 
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Penduli  fimplicis  ad    fingula   roinuta    fecunda   tempori» 
medii  ofcillantis: 

R      ..     $Per  Pendulum  immutabilc  3.  Ped.  B ,  93  Lia. 
Keualiae  fa^  Penduium  fimpiex  -  -  3 .         9i  1 3 

p        .    $Per  Pendulum  immutabile  3.  8,92 

eraauiae  feGt  pencjulam  fimplex  -  -  3 .         9, 1 2 

y.        .   $Per  Pendulum  immutabile  3.         8,  91 
iiorpati  2per  Penduium  fimplex  -  -  3.        9, 14. 

Ex  hifce  calculis  cooftat ,  Pendulum  fimplex  maiorem 
conftanter  exhibere  longitudinem  Penduli,  quam  Pendu- 
lum  immutabile ,  exiftente  dinerentia  ao.  circitcr  part. 
lineae  centef.  fiue  \*  lin.  quod  difcrimen  adeo  Gm 
eft  notabile ,  vt  longitudinem  Penduli  dire&e  inueftigaii 
operae  pretinm  fic.    . 

Inquifitio    in    Longitudinem   PenduK 

fimplicis  ad  fingula  min.  fec.  temporis 

medii  ofcillantis  ex  noftris  experi- 

mentis  dire&e  eliciendam. 

Ad  hocce  negotium  perficiendum  iis  vd  iuuat 
experimentis .  quae  Augufto  menfe  An.  1758.  in  Ofi- 
lia  Infiila,  Pendufi  fimplicis  beneficio,  fumma  diligentia. 
inftitui  et  p.  488  et  489  defcripfi.  Per  medimn  inter 
ifta   experimenta   Pendulum    fimplex    in    temperatura. 

aeris 
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lerit  x+*£.  Therm.  Reaum.  fopta  o  fpatio  diet  Solaris 
medii  abfoluit  8^504,4  Ofcillationes.  Fendulum  fim- 
plex  igitur  celerius  mouebarur,  quam  pro  tempore  me- 
dio,  exiftente  dirTerentia  104,4  Ofcill.  pro  boris  24. 
Cel.  de  la  Caille  experimenta  exquifitiflima  ,  Penduli 
fimplicis  beneficio  Ao.  1755.  d.  9.  Maii,  in  temperie 
aeris  12*.  Therm-  Reaum.  fupra  o  inftiruit,  et  longitu- 
dinem  virgae  chalybeae  inuenit  3.  ped.  3.  lin.  ac- 
curatiflime  refpondere.  In  noftris  experimenris  longt- 
tudo  virgae,  pro  diflerentia  temperaturte ,  paulo  maior 
.fit  neceflc  eft ,  ^  lio.  fcre ,  et  baec  virgae  longitudo 
mihi  latis  accurata  vifa  eft ,  quantum  ego  quidem  iudi- 
care  potui.  Diameter  pondufciili  biconki  mibi  viia  eft 
aequare  9,92  lin.  pedis  Farif.  Hifce  praemiffis  cal- 
culum  fequenti  modo  adornare  poffiimut ; 

Ped.  Lin. 

Longitudo  virgae  ad  pondufculum  applicata  in 

temp.  aeris  14%  -  -  •  -  3.  3,0» 
Semidiaraeter  ponduftuli      -        -     -'  -        -       4, otf 

Diftantia  centri  granitatis  pondufcuH  a  pun&o 

Ofcillationis  -         -         •         -         3.  7, 9S 

a  qua  fi  fubttahantur        -        -      '  -       -         o,  oa 

> '-      Ml  t 

-prodibtt  dhlantia  centri  OfcillatJonis  Penduli 
fimplicis  a  pun&o  fufpcnfionis,  fiu6  longi- 
tudo  Penduli       -        -    ,    -        *'•..$•  7»9^ 

n.\.  Ttt  3  "  C"m 


t*?*»  //•'•*/ 
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Cum  Pendulum  in  hoc  ftatu  fpatio  24.  hor.    Pcd.  lm, 
104,4.  Ofcillarionibus  celcrius  procederet , 
Jquam  pro  teropore  medio;  ad  longitudinem 
Pcnduli  fiipra  inuentam  aoMatur    -    -•  -    -     1,0$ 

Vt  prodeat  longitudo  Pendulis  fimplicis    -    -     3.  p,  02 

'""  Addit'14  denique      --*-.-      -     -      0,0« 

Jiabebimu*  yeram  longjcu$nem  Penduli;fimpti- 

••    cis  ad  fingula  min.fec.temporis  Solaris  medii 

'    inOfiiia-Infula,  in  loco  aert  vacub  ofcill.  3  P.p,07Lio. 

i\-  ;  Haec  longrtodo  PenduH  fimplicis,  cum  vm«  tan- 

tom  pane  lineae  centefima  ab    ea    Peaduli    fongftniine 

difcrepet ,  quam.ihpra    ex    comparationje    numerorum 

Ofcillationum  Fenduli  fimplicis  Parifiis  et  in  Qfilk    ln- 

(tila,  in  eadem   aeris  temperatura  confe&orum,  deduxi- 

mus,    argumento    eft ,   iri .;  numerps  .  atque  menfuras  a 

£t\,:de*la  CaiJk  ad  me-perfcriptas  ,\willujn   inepftQe 

orroeem.     Ex  quo  pprro  liquetv  diflerentiam  hanc  no- 

tabilem  iater  Pendulum  immutabile^et    Penduhim    fim- 

plex,  perturbationi ,  cui  fioe  Pendulum  immnrabiie,  fiue 

Pendulum  fimplex  fuit    obnoxium,   efle   adfcribcndam. 

gx  confenfu  autem  fatjs    egregio  .  Penduli   immutabilts 

cum-  Pendulo  fimplici,  noftris    in   experimentis  horam 

Pendulorum  beneficid  captis   obuio,    patet    fimul,  hanc 

perturbationem ,  fi  qua  acciderit,,  non  Pendulis  in  meain 

naanum  .traditis,    fed    potius_  in  via   Parifirs  Petropolin 

jcci^uTe  j   ita  vt    nibil  exinde  de   accuratoine  noftro 
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iffli  experimentorum,  mediantibus  hifce  Pendulis  Petro- 
poli,  Reualiae,  Arensburgi  t  Pernauiae  e*  Dorpati  in- 
ftptorum,  neque.de  certitudine  conx lufionum  ex  illis 
coikdarum  detrahatur ,  fed  tota  fulpicio  in  grauitati» 
differentiam  Parifios  inter  et  noftras  regiones  cadat. 
Caeterum  non  /video  equidem  ,  qua  ratione  Pendulum 
fimpkpt  Parifiis  ad  nos  tranfponatura  perturbari,  yel 
Yitiari  potuerit ,  nifi  fottafljs  virga  chalybea  ^  ad.lpngi- 
tudinem  fili  Penduli  fimplicis  menfurandam  deflinata,  ia 
fia  Parifi»  Petropolin  paululum  incuruata,  et  propterea 
loogitudo  Penduli  iqftq  minor  reddita  fit, ;  id  quod  ex- 
perimentis  a-  CeJ.  de  la  Caille  huius  Penduli .  beneficio 
Jparifiis  iterun)  injtitueqdis,  apdffime  eft.  dilucidandunuu 

Interim  tameo  ab  argumento  noftro  non  alienurr» 
efle  videtur,  longitudinem  Penduli  fimplicis  ex  iis  inda- 
gare  obferuationibus,  quas  Horologii  noftri  Aftronomici 
exquifitiffimi,  fupra  defcripti  beneficio,  in  hunc  finem  et 
Parifiis  et  Petropoli  fumma  diligentia  inftitui.  Obfer- 
raui  nempe  An.  1749.  in  Obferuatorio  111.  le  Monnier 
Parifiis,  in  temperatura  aeris  125*.  Therm.  dePIsleanit 
reuolutionem  fixaruoi  efle  accurariflime  23*.  56"'.  ia/' 
Horologii  Aftron.  -  Horologio  hocce  excellentiftimo, 
maxima  cum  cura  atque  cautione'  Petropolin  tranfpor- 
tato,  conferuata  femper  longitudine  virgae  huius  Horo- 
logii  diligentiflime  eadem ,  ex  magno  obferuationum 
nurnero  inueni  reuolutionem  fixarum  in  eadem  aeris 
ternperatura  125°.  Therm.  de  Vhleani  Petropoli  efle 
»3*;.  57'.  14."  eiusdem  Horol.     Admifla  igitur    longitu- 

dine 
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dine  Penduli  fimplicis  ad  fingula  minuta  (ecunda  tem- 
poris  medii  ofcillantis ,  a  Cel.  de  la  Cailk  Parifiis  in- 
venta  3.  ped.  8,55  lin.  erit  (23*.  56"'. ia"  )"  ad 
(«3b  St^-M")*  vt  3-  ped.  8,  55  lin.  ad*  longitudi- 
nem  Penduli  fimplicis  ad  fingula  minuta  fecunda  tetn- 
«.9*'ts /)••»*)  poris  medii  ofcillantis  Petroburgenlem  3.  ped.  9, 18 
.  lin.  quae  vix  5  partibus  lineae  centefimis  diffcrt  ab 
illa  ex  noftris  experimentis ,  Penduli  fimplicis  beneficio 
infiitutis ,  fupra  collecta.  Egregius  hicce  coofenfus  argu< 
mento  efle  poflet,  Pendulo  fimplici  magis,quam  Pen- 
dulo  immutabtli ,  efle  fidendum  ;  ka  vt  loogitudinem 
Fenduli  fimplicis  ad  finguh  minuta  fecunda  temporis 
jnedii  Petropoli  ofcillantis  ftabilire  poflimus  3.  pcd. 
j,  20  lin.  meafur.  Parif. 
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